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ILLVSTRISSIMI. 

ET  SAPIENTISSIMI  • 

DOMINI- 


Apientiam  canquam  Hominii 
procreatricem  nobilifTimamj 
prudencidicni  quamptures  t 
i;  inccrqaos  eft  Cicero  7,  de  fi- 
agnouerunc  ^iri  ,’ac 
venerati  Ainc,illa  nanque  me^ 
liori  luto  prxcordia  fingens,  vno  loue  mi^ 
nores  efHccre  noiiit’,  quos  literis  in fignibri- 
bus  fatos  cfTe  eadem  probanit ; haud  equi<- 

3 dem 


'r:'BLior^^ 
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dem  fallar  ego  (i  dixerim,  qaod  ipfatnet 
Urix  fprtm£pr$m4  doctns  reUum  S/iPlEN^ 
*ri  A plurima  felix  « vt  canebar  ille felicif* 
firti*  Vrbis  Felfincx.  vcftrx(Scfjatores  lapien* 
tilTimi)  Solo,  &: Ccelo  multis  iam  ab  (xeniis 
defponlata  fiierit  *,  foccundifllmum  enim  Bo- 
nonienfe  Coelum  Studiorum  Parens  admirar 
bile  docet  in  xternitatem  , 8>C  viros  profun- 
didimx  dodtrinx  innumeros  profudic^fem- 
p*er.  Quid  ni  igitur  ego, vitali  hacaurabdio- 
decimab  hinc  annis  perfruens,illuftri  Profel^ 
(ionis  primarix  Mathematicarum  apud  Vos 
au£lusciculo,$apientixip(iusquaIis  qualis  fi- 
lius &C  alumnus  non  dicar,  & habear?  cum 
icaq*,  me  non  diuitem  fapiemix  habeam  feda 
diuice  (apientia  adiutum  fperem, omnia  me 
etiam  vobis  debere  vcridimaconfelfionc  prq- 
dicabo,  grati  vnde animi  (igna  in  publicum 
prodire  fxpe  fxpius  gediunt.  Oifcurfiuam 
rerum  cognitionem  ex  prxeognitorum  vi,Sc 
efEcacia  hrmitatem , &C  certitudinem  adipifei 
docebat  Ari(l;Qi;eleSo  quam  veritatem  in  me 
ipfo  comperi  abunde  exemplifica^am’,  dum^ 
veArx. benignitatis  liberalitatis  prxexi-* 
(l;entia,  6cprxcQgnitio  iHanamihi  tribuit  ef*i 
.n„.  i fica- 
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iicatiam^arq;  ijlud  animi  robur  eftimpartica , 
vt  his  Exercicationibusiucubrandis;icribcn- 
.dis,  atq;  cudendis,aIioquin  dcbillimus^fuiFc- 
cerim. 

i . . Omnia  deficiUtt  animus  tamen  omnia  vinciP, 

\ j\JSe  etiam  vires  corffus  habere  facit,  • > 

quemadmodum  canebat  Ouidius . O*  mif^ 
nera  , o*rapicmiac  nunquam  efFxtam  CIo- 
riam  l non  poiTum  propterea  idhasc  omnia 
mente , manuq*,  non  verGire  diurna  ; ho<^uf- 
naqj  (imul , & vt  loquar  cum  Poeta  Sulmo- 
nenfe  non  Poetice  Semper  in  oblita  repetam  qua 
munera  mente.  His  ergo  Exercitationibus 
Mathematicis  rpiricus,quos  potui  eruditiores 
a vobis  mihi  praeftitos,atq;concefiros  in  aciem 
deduxi , in  campumq*, & arenam  dodi  certa- 
minis pro  veritatis  defenfione  euocaui , & has 
vobis  dicandaSj6c  vouendas  iuse  merito  duxi, 
quia  iacentes  arces  omnesiiberaies  erigendi, 
atq;  fublimandiea  polletis audoritate,vt ir- 
rita quoque  Heri  confpiciantur  in  dies  quot 
quot  orbem  ipfum  dodrinarum  fupplantarc 
iadlanc  adtierlantia' machinamenta’,  quo  fpe> 
clat  illud  aureumvere  Socratis  effatum, in  bel 
lo  rcilicotaUiO(ieFrump^ilare,at  in  ciuili  vita 

pri- 


, ptimat  tenere  eruditionem  ? iure  ergo  per 
-quiun  optimo  vobis,  Italicarum, immo  tbcruK 
orbis  prxdpuarum  Athenarum  Patres,  hae 
debetur  Exercitationes, qui  in  perpetua  Exer- 
.ciutione  ornandi',  & adaugendi  ' dodWnas 
omnes,  Scdod^rinarum  veros  A decbs> felici- 
ter eflis.  Felicidimi  diutidlme  viuite. 

Bononiae  dic  7.  Nouemb.  Aoni  1 647.  > 

t ‘ ■ 1 ...  ■ 

.DD.VV.IIluftri&'  ■ ' ' 
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Ledlori  Bcncuolo. 

On  *vnd  quidem , fed plures,  & 
haud  wefpcaces  impulere  me 
caufd  ad  has  Exercitationes 
Jidathematicas,  et  meditddas^ 
. ^ publici  iuris  faciendas  y amir 
ce  Le&Wynecme  abfierruttyout 
d propofito  auertere  potuit , quod  in, hoc  foeculo 
ingeniorum  •valde  lublmtu  feraci  impofsibtle  fere 
•videatur  quidquam  noui  in  medium  proferret 
•vnde  •vlterioribus  aujibus  locum  prartpuip  tot 
Optra  nobilifsima»  Cf  Aritmeticay  Jifironomicat 
Geometrica  nofirts  hif ce  temporibus  Adercfe- 
rijyaut  /ouis  ipfiuSyVel  celfiorts  A Uri  Calamo 
di&ataycenferi  pofsint^  alacri  anmo  arbiif simam 
hanc  tritu  femitamyqua  ad  •virtutis  cimum  ducit 
Kon  datur  ad  Mulas  currere  lata  via  canebat 
iUty  quia fcientidy  ncn  folum  fcientia  preftdtiorem 
eJfByfed  ^ modum  expon'idtJctentid  aliquam  mo* 
do  alto  eandem  exponendi  Jcientiam  prafern  dd* 
dtci  ex  Philofophorum  principe  A riftotele  3 dijfi^ 
ctlem  quidem  prouinctam  a gnoui  yfedpulcbramt 
idehiucundam  i ^ ex  optabilem 
cx  facili  ledita  zoionoiiu^o  Q anebat Prop.  /•  4*. 


elei.  Rethorica  nt  dicam  Sopbiftica  pigmenta 
arttfitiosenimtsvfurpata  ventatt  faciem  ttd  per 
linire  ponant , emmutare^vt  amles  propoptio- 
nes  [pedem  vir  agtnum  emendant  ur^  ^ tacfitam 
f olida  fcienttficarum  concluponum  fundamenta 
d mediocribus  ingenijs  accipt , €5*  haberi  pofsinti 
erit  quidem  nouam  , €5*  pmul  vttltfstmum  in* 
uentum  veritatis  fadem  nudare,  perfonam  tUi 
detrahere,  velamenta  argumentorum appa* 
r entium  reuelare,  quibus  coloribus  tnfufsipenti^ 
bus  cogmtis,  atq>  perfpeSts  mtelleUuum  lumtna 
iSuflrabuntur  , perpcientur  egregie  j adde 
quo  i ex  do^  a amulattone  virtus  augefcit , in 

ex  aptam  vemt  cognitionem , ex  qua  Gloria  con* 
furgit  laimenfum  Gloria  calcar  itizbet appopte 
vates  tde'.  GLoriofam  [ane  extftimaui  fore  cum 
pracUnptmo , dot^Jsimo  Guldtnodtjfertatut* 
nem,vt  meam  /ndiuiltbilium  fuererdo^rinam, 
oflfnierem  obte&a  rationum  pigmenta , ejfe 
acutipimt  quidem,  nobthfsimi  tngenq inuen* 
ta , fed neuttquam  talia , qua  mea  /ndtutftbilium 
Geometria  re  tp[a  qutcquam  offciant , €?*  hiX 
fuit  caufarum,quas  mnut  fuperius, potipima,  pro- 
pter q 4 tn  calamum  arriput  ad  oflendendum 
practpue  meas  Geometria  Indtmpbilium  d me 

iam 
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iatrpriJif»  ediUs,  ajjertmes  d^oeritati  nufijus 
ahrra^ey/edeidmvenUtt  IndiuifilnltUr  tudas 
JtnJIe , quod  fi  pr/tftittro,  vt  Jpero,eperd  pretium 
$n  rehquts  ettdm  jecijfedrbitrdbor . Vna  etenim 
virtus  repulfjK  nefcia  Tordid^  H^c  manet,  hxc 
auidos  effugit  vna  rogos . Sk  lyrici , (st  SuU 
monenfis  carmina  monent . Alia  accedit  caufa 
hutujce  mea  fcrtptiomsy  €5*  apud  me  non  exigui 
momenti , quod  meum  docendi  e primo  jubjellio 
Adathemattcasdtjcipltnas  tn  hoc  Bononienfi  Ar- 
chtgjmnajto  munus  altcutus  fru^uofi  profeHut 
tn  qjdem  facultatibus  maturationem  promoue- 
bat litteraria  fludioforum mtlttia  tefferamexpe* 
tebaty(^  Mmerualts  tadem  Res  publtca fattjda^ 
f tonem  quandam  pro  doMnaprolata  tutela t (St 
inaemmtate  contra . non  mydotngeniofa  obteda» 
fedfotratp/tus  otij  de^ruSortsvtres  occultas  im- 
perauit  quodamodo  > altius  enim  animo  meo  infe- 
dit  vttU[sima,(f  aureatlla  Amafts  antiqui  Aegy 
ptij  Regts  lex  ad  omnes  tras/erenda  homtnu  ordim 
tieSy  (f  at  at  es  proportionabtltter,  qua  quiltbet 
preprta  rationem  *vita  anteada  certo  tempori 
reddere  cogebatur;  hanc  moralem  mthinecefsttOm 
tem  hac  euulgandt  feripta  fcienttaru,  (f  pulcher- 
rma  ventatis  amor  , otijq;  (^  tnjcttta  turpi  f- 

fima 
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ftWA  inexpiabili  itidem  odium  imperarunt,  Fnbit  * 
habebis  fcnptis\  ( candtde  LaBor ) meam  non  w-, 
nus  candidam  inte  fidem , imandicontenteom 

nem , epua  multa  [citu  dtgna , ^ vttUa  ^ vt  reor^ 
quorum  te  /udicem&quiJstmu,fednonnifi  tota.vt 
aiunt  ilegeperfpeBa,  appello  i tnprtma  fpeciatim 
harum  [ex  Exercitationum  fyncera  offeretur  tiH 
intentiomea,  ambitionis^  ^ peruicatta  vitio  ca- 
rens , (SF  boni , veriqs  Jolum  appetens . In  fecun- 
da earundem  traBandarum  materierum  expo- 
netur feries , €9*  /ndiuifibtlium  dilucidabitur 
vtihtas,  in  qua  ajfenties  Indiuifibilibus  omnes  de- 
mo firationes  praterire  poteris^qua  sut  d pag,  tid» 
vfqxad pag  1 7/}..in  tertia  Clartfstmi  Antagonifia 
laudes  recenfentur ^quibus  vllain  re  exrefponm 
fiombus  afferendis  detrahendum  eJJ*  folemms  fit 
proteffatto . /«  Quarta  extenditur  indtut/ibt- 
Itum  admiranda  vtihtas  in  omnibus  cofstcis  po- 
te flatibus,  /n  quinta  noua  traditur  fpeculath 
circa  dtfformes  grauitates  ponderandas,  l n [exta 
demum  variorum  problematum  elucidatio  pro 
iucundo  quodam  Parergo  ab /ndimfibiltum  do- 
Brina  nimis  feuera  dtutfibili  efi  adieBa  • In  hoc 
ego  volebam  ante  mearum  Exercitationum 
Bionem  te  efie  exercitatum , Vale. 

EXEEi- 
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EXERCITATIO 

PRIMA' 


In  qua  Prioris  Methodi  Indiuinbiliutn 
fundamenta  enucleantur. 

KODl  IT  in  lucem  fere  dicem  ab  hinc 
annis  mea  Geometria,  nouis  fuperdret* 
Safundametis,^  inLtb.'].  didrtbuta 
cuipreptereaiitulufeci . Geometria Itt» 
dtutjibdebus  continuor»  noua  quada  ru 
tione promota,  Eandt tamen hic^ 

breuitafis  caufapGeometrtd  Indiuijtbiltu  appetiabimus.^uf^ 
0td-vero  nuda  amplius  inueniutur penes  Bibliopolas  exepln^ 
ria,propterea  nunc  aliqualiter  ^ butedefe^ui  fupplerenso» 
lui , (gjr  ijs pariter fattsfocere , qni  njd  dtfia  carent  Geomem 
tria,  <x;el habentes,  totam  njtdere  faflidiunt,  cum  tamen  ho" 
rum  Indmtfibilium  [altem  njfum  cupiant  iutelhgcre . Hoc 
io  pra/enti,  ac  /ubjequenti  Exercitatione  praHare  con^ 
tendi, ijs  tantume  diCia  Geometria  defumptis,qu(e  magis  ad 
Lecions  mflruSltonem  circa  diclum  'vfum  opportuna  'vija 
funtiadieSiis  tst  Notis  per  numeros  digeflis , quibus  huc  ex 
eadem  translata, nonnihil  maioris  claritatis  aqutrant,  Accef 
fit  ratio,  quod  cum  Guldious  in  fua  Centrobaryca  contra 

diff fi  Geometria  fundamenta  qua/dam  dubitatwnes  in  me-: 

ai  dium 
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2 EMtrcfum  VrlmA . 

dium  Mttuleruf^uirum  erit  in  tertia  Exercitatione dt/cuffo) 
oportuit  prius  dt/putationis  fubittlum  Ledorem  edoceri^  'vt 
tiufdenT.fatis  capax  ^legitimam  fubindt  ferre  pojftt  fiuten- 
tiam^auahquidbittc  Geometris  fit fperandum  rvttlttatis,yel 
tamquam  pfiudogeometruum  nouumboc  demoufirandtge^ 
nusjitprorfus  reijcieodum.  Certi  fi  frudum  Indtutfibdium 
ope bucufque coBedumypracipui  ('•zft meorum  inuentorum 
in fitpradtda  Geometria  tenmtatem (ilentio prateream  ) tu^ 
dudrta yacfolertiapradantis ifjld  acerrimi  Geometra , ac 
Ser,  Etruria » Magni  Ducis  Mathematici  Euangebda  T or- 
ricelltj  attente  confideremus  , iUanon  omnino  ^videbuntur 
neghgenda , lam  enim  toti  Reipublica  Literaria  fatis  con- 
dat tn  tliius  Operibus  Geometrtcisyquam  faciiiter  dtfiiallt' 
morum  Problematum  folutionem per  bac  obtinuerit.  Vtpote 
ifi  multiplici  per  ipfa  quoque  Inckuifibilia  quadranda  Para- 
bola ratione  t indimenfione  fpatij  cycloidaltSy  qua  per  bac 
adi  b peruiafada  ed ) •vt  Problema  •vifum  plertfqi  Geome- 
tris fumma  df^cultatis  facillimum  euaferit . ^immmb 
corpus  (quod  ipfi  •vocatySoliduin  acutum  hyperboltcum)  in- 
finita longitudinis , Geometria  infolens  yfed  tamen  admira- 
bile,'vt  ^ Cochleam  i per  Indtmfibtlia  tamen  cur  ua  ( qmbus 
^ ipfi  huiufie  methodi  fines  mire  ampltautt ) menfutf  fub- 
ieeit . y' t 'Tfarb  mdgis  bac  mtilitas  elucefcot  yijSy  qua  tn  di- 
da Geometria d me inuentafunt,  nonnulla  quoqc  adqciam 
pofi  Exercitationem  tertiamy'vt  bac  omntay  bentgne  Ledory 
tuo  fubqctantur  iudicio . Cl^unc  autemfequuntur  Nota  in 
Librum  fecundum  dida  Geometriay  wttllius  dodrinay  in 
-apua  pracipue  confidit  prior  methodus  Indmfibtliumycaptu 
facilm  euadat  • 
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T^e  *Trteri  Methodo  Indiuifibdium^  3 

I. 

IJV  Noma  CeomertiA  I Mdiuipi»cifi  i^j'an%et  Conti» 

nui  IndiMifibilia  tAmijitam fr AcipMutn  jl. 

gurAtum  tam  f Unarum  ^ quam  folitiArummcnJuTH,r.  cofn^a» 
TAndam . » 

II. 

Ad  hanc  autem  duplicem  via inftitumus . Priorem  quidem 
exhibent  fex  priores  di£l a Geometria  Libri  (ctf  primus  conti- 
neat potius  communem  vtrtque  viaLemmaticam  doUrinam  , 
dumftmiltumfgurarum^cyltndricorum,  & conicorum,  quos  ex- 
plicant  definitio  ■}.  q.io.&  ii.pAffiones  pracipui  confiderat) 
pofieriorem  vero  continet  Liber feptimus.Vtramq  -,  igitur  no» 
incongrui  methodum  Indiuijibilium  appellabimus, nempi  illam 
priorem, pojleriorem  alteram, 

III. 

'In  vtraq;  methodo  ad  menfuram  planarum  figurarunt  'ad- 
bibentur Itnea  re£ta  vni  cuidam f gnata  linea  (qua  earum  dici- 
tur regula  ) parallela , in  i pjis  figuris  numero  indefnita  mente 
deferiptibiles , ae  dtfinentes  aaduas  illas  * qua  ex  oppojtto  tan- 
gunt e af dem  figuras,  dicunturq;  in  B.def.  pr.  Libri  primi, e arum 
oppoftt a tangentes,  quarum  altera  tanquam  caterarum  paral» 
ielarum  regula  fumi  confutMtt . Ad  menfuvam  verofoltdarum 
adhibentur  plana  vni  cuidamfignato  plano  ( quod  eorum  dici- 
tur regula ) aqutdijiantia,tn  ipfis  foltdts  numero  indefinita  mete 
defcriptibtlia , ac  definentia  ad  duo  tlla  plana , qua  ex  oppofito 
tangunt  ipfa folida,dicunturq-,  i»  B.def.i.  Lib.pr.  eorum  opfio- 
Jita  tangentia  plana  , quorum  alterum  tanquam  caterorum 
aquidtflantium  planorum  regula  fumi folet . 

IV. 

Hinc  manifeflum  efl  figuras  planas  nobis  ad  injtar  telapa» 
rallelis filis  contexta  concipiendas  effef olida  vero  ad  infl ar  Li- 
brorum, qui  parallelis folqs  eoae  eruantur  . 

A X Cum 
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4 JExtrciMio  Prima  l 

V. 

Cum  •vero  ta  tela  fmt  fempe^f/^t  o tn  m,h(\mper filia  nur 
‘fHtro finitaMhet  eni^  crafstticm,mbis  in  f guris  pU^ 

nis linea . numero  indefinita^  ceu  omnis 

^^itei  expertUy  in  vtraqi  methodo fupponenda funt.  Hts  ta^ 
fnen  'utimurwm  dif crimine , nam  in  priori  methodo  illa  confi- 
. deramus , vt  colleiHue  > in  pofteriori  verOy  vt  dtjlributiue  com- 
parata . 

VI. 

Sint  enim  e fi,  'gr.dua  quMunq;  fgura  plana,  A BC  D, 
~ETC  //,  in  ijsdem  parallelis,  I K,  L M,  coufiituta,  earum  au- 
tem alter  UyVt  LM,  fumat  urtanquam  regula  parallelarum  in 
eif dem  figuris  numero  indefinito  ducihiliutn,  quarum  aliqua  in 
figura,  A 3CD  ,fmt,  NO,BD,P  ^&c.  & in figura,  EFGH, 


ipfa;  RS,Ff7,  TV,  ^r.  TJune  ergo  dupliciter poffumus  compao 
rare  lineas  figura  ,ABCD,ad  lineas  figura  ,EPG  S , nempe 
•vel  colleiliue,  hoc  efi  comparando  aggregatum  ad  aggregatum  : 
•vel  difiributine  fc,  comparando  fingillatim  quamlwet  rectam 
figura ,ABC D,  cuilibet  reita figura, E F G\S,fibi  in dir ellum 
exifienti.  luxta  priorem  rationem  procedit  prior  methodus  , 
comparat  enim  ad inuicem  aggregata  (tmnium  linearumplana- 
rum  figurarum , gfi  aggregata  omnium  planorum  f olidorum, 
quotcumque  illa  fint  . At  iuxta  pofieriorem  fe  habet  pcjle- 
rior  methfdus , comparat  enim  fingulas  Urucas  fingulis  lineis, 
Crfingula  planafingulis  planis,  ijfdem  in  dir  ellum  confiitutis , 
V traque  autem  tradit  fiuam  regulam  generalem  ad  figura- 

^^quurutn prior  talem  profert , 
~ ' Siin 
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VII. 

Si  in  duabus  (juibufcunq-,f guris  f lanis , ttiam  non  in  eadem 
dltitudint  exift entibus, omnes  linea  vnius  figura^  euiddftgnata 
regula parallela  mente  defcriptibiles^  eir  colle&iu} fumpta  afue- 
rint aquales  omutbus  lineis  alterius  fgura,cuicunque  f gnata 
regula  parallelis , mente  defcriptibilwsss,  ^ colleSiiu} fumptis^ 
etiam  tpfafgura  erunt  aquales:  & e contra  . Vtinfchemate 
nu.  5 ftjint  aquales  ,H  S,N  O^vt  &^F  H,  B D . nec  non,  T F , 
PS-Sfrekqua^firc.  celleliiue fumpta iccia  tpfafigmra  ABCD, 
EFG Hy-erunt aquales . Immb  vniuerfaliter  quamcumq-,  ra- 
tionem habuerint  omnes  linea  ad  omnes  lineaSy  eandem  habe- 
bunt y ^ ipfa  plana  figura . Similiter  in folidis  ,fi  omnia  plana 
vntus  fuerint  aqualia  omnibus  planis  alterius  ^ fumptis  ijfdem 
quibufcunq-y  regulisyitiam  ipfa  folida  er  ut  aqualia : & fi  omnia 
plana  habuerint  quacunq;  rationem  interfitytandem  habebunt 

ipfa  folida:  (ire  contra  . Vt  in  eodem  Schemate  nu.^. fi  A 
B C DyE  F C H yfupponantur figura  folida , fuerint  aqualia 
plana,RS,  NO-,F  H^B  D-yT  V^P  reliqua  (fic.  etiam  ipfa 

figura,  ABCD,  EFGHy  erunt  equales : <vel quamcunq-,  illa  coU 
leSfiuefumpta , habuerint  rationem^  eandem  ^ ipfa  figura  foli- 
da retinebunt, 

VIII.  . . 

Ptftertor  methodus  pautbjfriffiorem  effert,  (^  ejt  fiPAufmodi, 
Si  ijt  duabus  quibufeunq;  figuris  planis  in  ijfdem  paralleli  s rottj 
ftuMtis  y quarum  altcrajit  regulajingul*  linea  cum  fingulis  li- 
neis in  dir ellum  exift entibus , comniuniq-,  regula parallclis,col- 
lata  y fuerint  aquoje! ; etiam  ipfa  figura  erunt  aquales . Imm» 
•vniuerfaltter  quamcunq-,  rationem  communiter  habuerint  di- 
€la  linea  fingillatim  fumpta,eandem  habebunt  d”  ipfa  figura . 
Sic  in  foltdisfi plana  vnius  communi  regula  aquidifiantia  fue-, 
rint  aqualia  planis  alterius  eidem  regula  aquidifi-antibus,etiam 
ipfa  folida  erunt  aqualia-.cf  quamcunq  -,  rationem  communiter 
tlla  habuerint  inter  fe,  eandem  habebunt  (fi  ipfafolida,qua  ta- 
men fupponimus  ejfe  in  ^dem  oppofttis  tangentibus  planis  ^ 
quorum  ait  erum  fit  eorum  cemmumsrtgula , 

IX. 

Ex  his  duabus  vnica  regula  generalifftma  conftrui  potefi , 
quaerit  totius diiia  Qtometrt*  compendium,  mntpe  hutufmodf, 

. FiGV-  ' 


6 Exercitatio  prima ", 

lElCrSAE  TAM  PLANAE,  ^VAM  SOLIDAE,  SVNT 
JN  RATIONE  OMNIVM  SVORVM  INDIV ISIBILJVM 
COLLECTU' E' , ET  (fi  in  ^fdcm  reptriatur  vnA  quxdam 
communis  ratio ) D I ST  R1 BVT IV  E AD  INVICEM 
comparatorvm  , 

X. 

Ex  his  manifejlum fit  ad  indagandam  rationem,&  mtnfinray 
djiarum  dat arttm  figurarum , tam  planarum , quamfolidarum, 
iuxta prioKm  methodum  expendendam  ejfe  rationem , quam 
habent  aggregata  omnium  1 ndtuiftbUium  in  ijs  mente  defcriptU 
bilium  iuxta  datam  regulam  . Secudum pofieriorem  vero  qua- 
rendumeffe  aninjingulis  Indiuifibilibus  in  directum  confiitu- 
tis,fiuefmt  Itnea  recU  fiu'eplana,reperiatur  quadam  communis 
ratio . Etenim  eandem  habebunt  & tpfk  figura , 

XI. 

V^t  vero  LeStor  defupradiStoru  congruentia, prae edentiumq] 
tegularum  gener  aUum,fcu  diLta  regula  generaUjjima  veritate , 
certus  fiat, afferemus  hic  ea, qua  in  dteJisT. Libris  deficriptaad 
explicationem,  & confirmationem  vtnufq-,  methodi  facere  vi- 
dAuntur,cateris pratermiffts . Prius  autem  exponentur  in  hac  '• 
Exercitatione  Prima, qua  pertinent  ad  enucleandam  priorem 
methodum,&  h ac fuppedit  abit  eiufdem  Geometria  Liber  2.  Po- 
fierius  » • iceremus, qua  fpectant  ad  me- 

\baAMm pofieriorem , quorum pracipuam  partem  e Lib.  7.  defu- 
inemus,  Seqxuntur  ergo  Definitiones  ,&  Pofiulata  eiufdem 
Librijffeundi . 

* E F I N I T I o’n  e S. 


I. 


I per  oppofitas  tangentes  cuiufcun^i  data! 
planae  figurae  ducantur  duo  plana  inuiccni 
parallcla,rc6la  fiuc  inclinata  ad  planum  dat^ 
figur?,hinc  inde  indefinite  produ<aaiquorura 
PcCSccu.  alteru  moucatur  verfus  reliquum  eidem  fem- 

' peraequidiftans  doBCcilli  congrueticr  lingulae  redae  linea?, 
• «uacintoto  motu  fiunt  cotimuucsTcdiones  plani  moti,  & 

^ dat» 
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datas  figurje,  fimul  colledae  vocentur:  Omnes  line®  talis  fi-  e Defio, 
gurx,  funipt®  regula  vna  earundem;  & hoc  cum  plana  funt  Scc.l.i. 
redta  ad  datam  figuram:  Cum  veroadiliam  funt  inclinata 
vocentur.  Omneslinejeeiufdcm  obliqui  tranfitus dat®  fi- 
gur®,regula  pariter  earundem  vna;  libeat  tamen, cum  expe- 
diet.etiam  pr®diftas  vocare,  redii  tranfitus,  ficuti  has,  obli- 
qui tran/itus,eius  nempe,  qui  Hr  in  tali  xquidiAantium  pla- 
norum ad  datam  figuram  inclinatione . 


H 


C O R O L L A R I V M.  . 

Inc  patet,  quoniam  oppofit®  tangentes  regula  qua- 
cunq;  in  data  figura  duci  pofTunt,etiam  omnes  lineas 
dat®figur®rcgulaquacunquercdla  linea  propofka  haberi 
pofTe,tum  redti,  cum  etiam  eiufdem  obliqui  tranfitus . 

II.  ^ . 

SI,  propofitoquocunqifolido,eiufdemoppofita  plana  CoroPn. 

tangentia  regula  quacunq;  dudla  fuerint,  hinc  inde  in-  '** 
dch'niteprodudla,quoru  alterum  verfus  reliquum  mouea- 
turfcinpcr  eidem  ®quidiftans,donecilli  congruerit;  fingula 
rfana,  qu®  in  toto  motu  concipiuntQr  in  propofito  folido , ^ 
fimul  colledta,  vocetur:  Omnia  plana propoutifolidijfum-  1.,,  ® 
pca  regula  eorundem  vno . 

COROLLARIVM. 

Hinc  etiam  difeimus,  vcluti  propofiti  folidi  oppofita 
tangentia  plana  quacunq;  regula  duci  polTunt , ita 
ciufdem  omnia  plana  regula  quocunq;  plano  haberi  pofsc . 

III. 

SI  oppofitis  tangentibus  planis  occurrant  interius  du® 
redt® line®, vna  pcrpcndicularitcr,  reliqua  oblique; 
pundla,qu®  funt  communes  fcdlioncs  propofit®  line®  per- 
pendicularitcr  incidentis  , & fingulorum  planorum,  qu® 
colledla  dicuntur,  omnia  plana  (ita tamen  produ dia,  vteaf- 
dem  fecarepoffint)  iTue  pundla,qii®  funt  communes  fcdlio- 
nes  ciufdcm , & moti  plani,  fiuntq;  in  toto  motu,  fimul  col- 
Icdla  vocentur:  Omnia pundla redii tranfiilis  propofit®  li- 
ne® pcrpcndicularitcr  incidentis ; qu®  in  oblique  incidente 
vocemur,  eiufdcni  9bliqui  tranfitus . 


Coro.Pr. 

1. 1. 


8 Ekirchitto  frmal 

corollarivm; 

EX  hoc  habetur  fiqgula  pun^la  rc^li  tranfitus,  vel  obli- 
qui, incidentis  linea?,  nedum  effe  communes  fe^tiones 
illms , & fingulorum , qu®  colleda  dicuntur , omnia  plana» 
propofici  folid/,  fcd  etiamjfi  per  talem  incidentem  extenda, 
tur  planum , efse  communes  fe(5^iones  illius , & iingularum 
qua? colledi®  dicuntur.'  Omnes  line®  planxhgur®, cuius 
oppplk^tangencesruntcommunesrcdioncsplani  eiufdctn 
fiourx,&  oppofitorum  tangentium  di(fti  lolidi.*  nam  motum 
planum  defignat  in  plano  recantereC^am  lineam , & inOmul 
pundum  in  incidente,  quod  repetitur  in  illa  re^a  linea,  8c 
ideo  idem puniflumcft  communis fcdio tum  moti  plani, & 
rede  incidentis,  tum  vnius  earum , qu®  dicuntur  omnes  li- 
ne® dat®  figur®plan®(tra  tamen  produd®,  vt  hanc  inci- 
dentem fccarc  poflint ) & ciu  fdem  incidentis . 

IV. 

SI  inter  alterum  extremorum  pundlorum  propofite  redg 
line® , & fingula  pun(5ta , qu®  fimul  colle<5ta  dicuntur 
omnia  punftare^i,  vcl  eiufdem  obliqui  traniitus  ciurdenf^ 
fumamus  interiacentes  lineas , dicantur  ift®  fimul  collciSf®; 
Omnes abfcifsxpropofit®  line®,  quas  (etiam  fi  non  expri- 
matur) vocari  fuppouanusrcctiaanfitus,  fipun»5la  fintre- 
fti  tranfitus,  vcl  eiufdem  obliqui  tranfitus,  fi  puniia  fine 
ciufdcm  obliqui  tranfitus . 

V. 

R Edi®  line®  vero  m antecedentis  definitionis  propofi- 
ta  linea  inter  eadem  pundla,&  reliquum  extremorum 
interiaccnteSjdicentur:  Refidu®  omnium  abfeiisarura  pro- 
pofit®  line®  redi  tranfitus,  fi  pundla  fint  redii  tranfitus,  vcl 
eiufdem  obliqui  tranfitus, fi  fmnpta  pundla  fint  eiufdem  ob- 
liqui transitus . 

COROLLARIVM. 

Hinc  liquet  cuilibet  abfei/s®  in  proximis  definitioni- 
bus propofit®  line®  rcfpondcrc  vnam  ex  rcfiduis,ita 
vt  tot  fint  ili®,  qu®  dicuntur  refidu®  omnium  abfcifsaruna 
propofit®  line®  ,quotiIl® , qu®  dicuijt.ur  eiufdem  omnes 

abfcifs®. 


) 
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abfciffa?,  fiucrcdi,  flue  ciufdfm  obliqui  tranfitus,  nam  rcff-  . 
duae  omnium  abfdflarum  propo/itae  linex  interiaccnt  in- 
ter reliquum  extremum  ciufdem  pundum,  & eadem  illa 
punda , inter  qux , & ex  tremum  primo  didutn , interia- 
cent  omnes  abfcilTx- 

VI. 

SI  pro  qualibet  earum, qux  dicuntur  omnes  abfcifllx 
propofitx  redx  linex , ipfa  propofita  linea,  fiue  eidem 
xqualis,fcmel  aflumpta  intclligatur,iHx,  limul  collcdx  di- 
centur: Maximx  omnium  abfcilTarum  propolitx  linex,  vel 
fubinielligentur  femper  elTe  omnium, etiam  fi  dicerentur  fi> 
lummodo:  Maximxabfcifiarum. 

COROLLARIVM. 

Et  quia  omnes  abfcillie  tot  funt , quot  omnes  refiduae , 
maxime  vero  omnium  abfeifiarum  totfiinr,  quot  om- 
nes abfcifTx,  nam  cuilibet  abfcilTz  refpondet  vna  maxima* 
rum,  ideo  maximx  omnium  abfeiiTarum  propofitx  lineae 
tot  erunt,  quot  etiam  relidux  omnium  ablciflarum,  quot- 
cunq>  fint  omnes  abfcifsXyvel  refiduxijdefi  pro  qualibet  re> 
fidua  habemimus  quoq;  vnam  maximarum, ijs  (emper  cedi , 
vel  eiurdero  obliqui  tranfitus  alfiimpcis. 

VII. 

SI  cuilibet  omnium  abfciirarum  propofitx  redx linee 
adiundaintelligatur  alia  reda  linea  cuidam  xqualis,  ' 
compofitx  ex  omnibus  abrciffis,  & adiundis,fimul colled^ 
dicentur:  Omnes  abfciirx  propofitx  linee  adiunda  tali, 
nempe adiunda illa,  cui,quzadiunguntur,  funt  squalis: 
fi  vero  fieret  h^cadiundiorefiduts,  vel  maximis  omnium 
ab(cifiarum,pantcr dicerentur  :Refidue,  vel  Maxime  om- 
nium  abfei^rum  adiunda  eadem  i redi  femper,  vel  eiul- 
dem  obliqui  tranfitus . 


B Pro-i 
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.A  A.  VIII. 

PRopoHta  quacunque  plana Hgnra,& in  eadudlavt- 
cunqi redia  linea  vfqi  ad  ansbitum  hinc  inderermina- 
ta,n  ipfa  reda  linea  deferibere  quamcunq:  liguram  planam 
intelligatur,  non  exiftentem  in  plano  propolita?  figura? , ac 
deinde  reliquf  earum.qu  je  dicuntur  omnes  linea?  propofitae 
figura?, fumptf  regula iamduda linea  (&redi  tranfitusfi 
defcriptafgura  fit  creda  plano  propofita? , vel  eiufdcm  ob- 
liqui tranfitus,  fi  illi  fit  inclinata,  eius  nempe  rranfitus , qui 
fit  in  tali  inclinatione)  deferibere  intelligantur  figuras  pla- 
nas fimiles, ac fimiliter politas, &a?quidifiantes  primode- 
feript j, ita  vt omnes deferibentesfint  deferiptarum  figura- 
rum linea?,  vel  latera  homologa;  omnes  deferipta?  figurf  fi- 
mul  fumptf  dicentur : Omnes  figur? plan^'  fimiles  talis pro- 
pofita?  figuric fuhiptf  regula  earum  vha , vel  regula  etiam 
ipfa  linea,vel  latere  deferibente;  vt  fi  dclcriptf  figur?  eflent 
quadrata , ha?  dicerentur.  Omnia  quadrata  talis  propofit^ 
figur^,  vel  fi  efient  tiiangula  a?quilatera  dicerentur.  Omnia 
£ triangula  ^quilatera  eiuldem . 

B. 

. Solidum,  cuius  omnes  deferipta?  figurf  fimiles  funt  om- 
nia plana,  dicetur : Solidum  fimilare  genitum  ex  propolita 
figuraiuxta  eandem  regulam,  inxraquam  fumpt^  omnes 
didf  figurjE  fimiles fucrut.  Qu?  igitur  ex  figuris  propofitis, 
vt  fic  generantur,  dicentur  ablq;  alio  addito:  Solida  fimila- 
ria  genita  ex  propofitis  figuris  iuxta  regulas  omnium  limi- 
lium  figurarum,qua?ipforumeuadunt  omnia  plana,propo- 
fita?  autem  figurx,  eorundem  genitrices  figura?  vocabutur. 
C,  C. 

C um  ver6  duarum  gcnitricium  vtcunq;  figurarum  om- 
nes defcript?  figurf  nedum  fimileserunt,  qua  reperientur 
in  carum  vnaquaque,  fed  etiam  qua?  funt  vnius , inuenien- 
tur  fimiles  omnibus  figuris  similibus  alterius  proposit*  fi- 
gura?, fuerint  autem  in  vrroquefnlido  figura?  xque  eleuata? 
fhper  plana  gcnitricium  figurarum,  tunc  folida genita  ex 
propositis  figuris  iuxta  regulas  eas,  qux  funt  rcgulf  omniu* 
similium  figurarum  earundem  propositarum  gcnitricium 
figurarunfj^ccQtuc  folida  inca  fc^vcl  ad  iauicem  similaria 

genita 
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genita  cx  didis  figuris  iuxta  didas  regulas , vel  intclligen- 
tur  femper  cfse  inter  fc , fcu  ad  juuiccni  similaria , licet  hoc 
non  exprimatur , quoticlcunque  contrarium  aliquid  non 
adijeiatur. 

D. 

Cum  autem  duas  figuras  in  eodem  plano  habuerimus  in 
eadem  altitudine  exiHcntes,  redangula  fub  fingulisearum> 
qua?  dicuntur  omnes  linea?  vnius  propofitarum  figurarum , 

^ illis  in  directum  refpondentibus  in  alia  figura  fimul  liim- 
ptafic vocabimus, nempd  Redangula  fub  eifdcm  figuris, 
regula  eadem, qux  cQ  omnium  fumptarum  linearum  regula. 

E.  ' E 

Cum  vero propofitarum  figurarumaltera  fuerit  paralie. 

logrammum , cuius  bafis,  iuxta  quam  altitudo  (umitur,  fit 
fumpta  pro  regula,dida  redangula  vocabuntur  etiam:Om< 
nia  redangula  reliqua?  figura?, a?quc  alta  ac  eorum  vnum . 

APPENDIX. 

Pro  antecedentium  Definitionum  explicatione. 

Sit  figura  plana  qua?cunque,  ABC,  duf  eiufdem  oppofi- 
t* tangentes  vtcunque  duda?,  EO , BC , intelligantur 
autem  per , EO , BC  ,-m<J«fiAtte£xunra  «iu«  planainuicem 
parallela  , quorum  quod  tranfit  per , EO,  ex.  g.  moueatur 
verfus  planum  per , BC , femper  ilh  a?quidiftans , donec  illi 
congruat, igitur  communes  fediones  talis  moci,fiue  fluentis 
plani,&  figura?,ABC,  qua?  in  toto  motu  fiunt , fimul  colle- 
dacame  vocantur:  Omnes  linea?  figur?,  ABC,  quarum  ali-  Defin.  i.' 
quiE  fint  ipfar,  LH,  PF,  BC , fumpta?  regula  earum  vna , vt 
BC,redi  trafitus,cu  pia-  b A O 

na  parallela  redd  fccat 
figura,  ABC,  eiufdcra 
obliqui  tranfitus  , cum 
illam  oblique  fecat,  eius 
fciliccttranfitus,  qui  in 
tali  inclinationefir. 

Intelligamus  nunc  r 
ABC , cUc  fblidu , cuius 


B 2 


• duo 
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duo  oppoHta  plana  tangentia  itnc , qux  tranfcunt  per,  EO, 
BC,  moueatur  autem  adhuc  planum  per , E O,  extenfum , 
verfus  planum  per,BC,  femper  illi  ^quidiftans , igitur  huius 
plani  motijfiue  fluetis  conctptaf  in  folido,  ABC,  figurf,qu£ 
Definiut.  in  toto  motu  fieri  intelliguntur,  voco:  Omnia  plana  folidi, 
ABC,  fiimpta  regula  eorum  vno,quorum  aliqua  repraefen- 
tarepofliint  plana,  LH,  PF,  BC. 

Vltcriusdujere^f  lincf,  ON,  EM,  occurrant  planis  per, 
E O , B C , tranfeuntibus  iam  didis  in  pundis,  0,N,  E,  M, 
quarum,ON,  pcrpcndiculariter , EM,  vci 6 oblique  illis  in- 
cidat,punda  igitur,  qua? funt  communes  fediones  omnium 
- planorum  folidi , ABC  , productorum,  fi  opus  fit,  & redx, 
ON,  vocantur  ipfius  omnia  punda  redi  tranfitus,  quarum 
Def.tert.  aliqua  funt  punda , H,  I,N,  quae  inter  ipla,  & extremum 
DeToiia  contincntur,  vt ipff , OH,  OI, ON , dicuntur 

hu^s.  abfcifla:,qua?  inter  eadem  punda,  & aliud  extremum,  quod 
D<d. Qui.  efljN,  continentur,  vt  ipfa?,NI,  NH,  NO , refidu?  omnium 
^Tse^t.  abfciflaru;  tot  atquales  ipfi,  ON , quot  lunt  omnes  abfciisf, 
huius.  fiue  refiduf  omnium  abfeiflarum , ON , dicuntur  maximf 
abfci(rarum,fiue  omnium  ablciflraium,ON,quibus  fi  adiun> 
gaturaliquaredalinea,dicuntural?fciflra?,rcfiduar,fiucma- 
ximteadiunda  tali  linea,  omnes  quidem  redi  tranfitus  in 
reda,  ON,  in,  EM,  vero  dicuntur  «iuflJeit)  obliqui  trafitus, 
eius  nemp^,  qui  in  tali  inclinatione  fit.  ^ 

I Dicitur  autem  inCoroll.  Defin.3.  eadem  punda  redi 
tranfitus,fiue  obliqui,fieri  tum  ab  omnibus  planis  propofiti 
folidi,vt,  ABC,  tum  ab  omnibus  lineis  plani  per  ealdem  in< 
cidentes  cxtcnfi,  vt  ex.  g.  plani,\]uod  tranfit  per,  EO,  BC, 
quod  quidem  etiam  tranfeat  per  ipfas , ON,  EM , idem.  n. 
planum,  quod  in  folidum , ABC,  producit  figuram , LH,  in 
figura  plana,  ABC,  producit  redam , LH,  & in  reda , ON, 
pundum,H  , in,  EM,  vero  pundumY,  quod  tranfit,  HL, 
produda,  & ideo  dico  punda , HY,  pofle  dici  etiam  elfcda 
d reda,  YH,  & sic  omnia  punda  redi  transitus,qu.T  nempe 
funt  in,  ON,  nedum  fieri  d didis  planis  parallelis,  fed  etiam 
a lineis  parallelis  figura? , ABC,  productis  si  opus  sit , idem 
intcllige  in  reda,EM, cuius  omnia  puncta  dicuntur  eiurdem 
obliqui  transitus,eius  nempe, qui  in  tali  inclinatione  fit. 
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Pro  imelligtntia-Ltfin.  8.  fupponatur  in  figura  pJana 
proposita^ABCy  vtcuna>  rcda,BC,  qua?  dcfcnbat  figu/am 
planam,  BC,  cleuatam  uiper , ABC , singulae  autem  Jmeae, 
quz  dicuntur  omnes  linez  figutz , ABC , fumptz  1 egula , 
BC,rcdi  cransitusjsi  figura,  BC,  sit  ereda  figurz,AHC , vcl 
eiurdem  obliqui  transitus  ( qui  nempe  in  inclinatione  dc> 
fcriptz-figurz  ad  planu,AfiC , fit,si  figura,  BC,sit  inclii  ata 
^ figuram~,  ABC, ) defcnbere  intdJigantur  figuras  pl.  has 
similes,similitcrpositas,&  xquidifiantesipsi  figurz,BC  ,ita 
vt  deferibentes  sint  ddcriptarum  figurarum  linez, vel  late> 
ra  homologa  , quarum  e • A O 

figurarum  aliquz  sint 
ipfz , BC , PF,  LH,  iftz 
igitur  omnes  simul  fum- 
ptz  vocantur  , omnes 
figurf  similes  ipsius  fi. 
gurz,  ABC,  fumptz  re- 
gula figura,  BC,  velli- 


K 

1 — n_ 

/y^'- 

Q_ 

nca,  aut  latete,  BC. 

Solidum, cuius  omnes  didx  figurz  similes  ipsius , ABC, 
funt  omnia  plana,  dicitur,  folidum  similare  genitum  ex  fi- 
gura plana,ABC,iuxta  regulam  ipfam  figuram^el  lineam, 
BCySc  ipfa  figura,ABC,  appellatur  genitrix  ciuTdem  folidi, 
quod  elTc  intclligatur  ipium,  ABC. 

Si  ver6  adsit  .alia  figura  plana, cuius  omnes  lincf , quada 
regula  fumpr?,  deferibant  similes  figuras  planas , & simili- 
ter positas,omnes  vni  cuidam  atquidifiates,&  similes  figu- 
rz,BC,&  zque  cleuatas  fu  per  plana  genetricium  figuraru , 
folida  similaria  genita  ex  iftis  figuris,  iuxra  didas  regulas 
vocabuntur  vlterius  inter  fe,  vel  ad  inuitxm  similaria,  licet 
cum  dicemus , folida  similaria  genita  ex  talibus,  & talibus 
figuris,&  hoc  etiam  sine  alio  addito, inrelligcmus  femper  ea 
elTe  inter  fe,vel  ad  inuicem  similaria , etiam  si  non  e.xprima- 
tur,hocauttm  nisi  aliter  explicetur . 

Pro  declarandis  D.&  E.  Defin.8.  exponantur  du*  figurg 
in  eodem  plano , & in  eadem  altitudine , qu*  sint  BC  DA , 
ADE,  sit  autem  altitudo  figurf , A BCD , fumpta  relpedu 
ipsius  redf , CD , 3c  althudo  figurz,  ADE,  refpcdu  ipsius, 

DE, 


D.  Dcfin. 
IO.  1.1. 


A.Def.*. 

huins. 


B.  Def.8. 
huius. 


C.  Def.  8. 
huius. 
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re«Sp,C'D3&  altitudo  figurc,ADE,rcrpedu  ipfius,DE,qu? 
intdligamur  abfcinderc  cx  eadem  parte  a couitnuni  altitu- 
dine partes  equales,  quf  ' . ^ 


0 

\ ‘ * 

Definit. 

huiiu. 


veroamb^  communis  re-  , 
gula  omnium  linearudi-^*j 
diarum  figurarum  , & fit 

du^a alia  vteunq; eidem,  ^ ^ 

CE,  parallela  >MN,  cuius 

portio  manens  in  figura,  BD*  fit,  MO,&  manens  in  figura, 
ADC , fit,  ONj  redtangula  igitur , CDE,  MON,  & reliqua  , 
rcdangula  ,quf  iub  qualibet  carum , quf  dicuntur  omne? 
lincf  figur^,BD,  (regula,  CE,  vel , C D,)  & illi  in  dircdluin 
pofita  in  figura , ADE,  contmentur  ( erit  autem  femper  alw 
qua  eidem  in  diredum,  pr^terquam  forte  illi,  quf  tangit  fi- 
gura,vt,  T3A,  poteft.n.  in  figura , ADE , illi  viccline|  vnum 
pundum  tantum  rcfponderci  vt.  A,  hoc  tamen  rcftagu Ium 
non  computatur,  quia  nihil  illis  adiungit , cricinquajn  hfc 
linearum  refpondentia  in  figura , ADE , eis , quf  fumuntur 
in , B D , nam  funt  in  eadem  altitudine  fumpta  rcfpe<au  ca- 
rundem  linearum,  fub  quibus  rcdagula  continentur ) simu] 
D.Def.s.  fumpta  vocamus:  Rc^angula  fub  figuris, BCDA,  ADE-  » 
sf  verd  contigerat  aiicratn  earandom /figurarum  eile  pa- 
rallelogrammum , & regulam  omnium  ciufdem  linearu  elTe 
vnum eiufdem  laterum , vt,  CD, refpedlu  cuius  fumitural- 
ticudo,tuncquia  ilIf,qu?a?quidiftantipfi,CD,inparaIIeIo- 
grammo,BD,fuiit  eidem,  CD,?quales,&  funt  latera  didlo- 
rumredlangulorum,  ideo  dico,  nos  ea  vocare  pofle  nedum 
redangula  fub  his  figuris , fed  etiam  fic  appellare , nempe: 
Omnia  redangulifigurae , ADE , ( quae  non  cft  nccefiarid 
parallelogrammum)? que  alta,ac  vnum  eorum. i.  ac  redlan- 
gulum,  CDE,  altitudinis fcilicet aequalis ipfi,CD, prout 
libuerit  autem  nominentur . 


Dcf.  I.  &r 
hu.Ui. 


POSTVLATA.  I. 

Congruentium  planarum  figurarum  omnes  lincap,fura- 
pt®  vna  carundem  , vt  regula  communi,  fiint  con- 
gruentesEt  congruentium  lulidorum  omnia  plana  fum- 
pta 
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pta  eorum' vno,  vt  regula  communi , funt  pariccr  con- 
grucntiA*  \ 

II. 

Omnes  figur?  fimiles  alicuius  figurf  plan?  funt  omnia 
plana  folidi,  quod  terminatur  fupcrficie,in  qua  iacent  peri-  a.  Dcf.  s. 
metri  omnium  didarum  limilium  figurarum . huius, 

r XII. 

r/  verificari  foffet  reguU  gemadlifsimd  fuf  critis  tr Adita 
numero  9.  atfuum  erat  omnem  procul  a fubieito  nofiro  varieta- 
tem arcere  ^ qua  in  ipfo  recognofeendo  foffemus  in  hac  priori 
methodo  haUueinari . Hoc  cjl  congrui  erat  aggregata  omnium 
. 1 ndtuijdtilium  figurarum , qua  inuicem  funt  comparanda  ( ijs 

enim  vtimur  tanquam  fubieHe) fub  quadam  vnifirmi  ratione, 
feu  fub  quodam  determinato  /pijjttudinis , aut  confttputionis 
gradu,quicunq',tUefitfemper,aeeiptre . Quemadmodum  enim 
(luo  frufia  aqualia , vt  duo  quadrata , decerpta  vnum  eu  tela 
fpi^oti,alttrttm  vero  'ex  rariort,  no  haberent  aggregata  ex  fuis 
pts  aqualia  fed nece ffe  ejfet  vtraqiabfcijfaeffe  ex  tela  eiufde 
gradus  raritatis , vel/pijfitudinis  in  fuis  filis,  vt  in  vtrifq-,  ag- 
gregata quoq:  ex  filis  effent  aqualia,  Itafuo  modo  resfuppo- 
ni  debet  circa  ipfarumfigurarum  Indiuifibtlia  , ne  in  compar a^ 

• tione  aggregator utu  eorundem  pof simus  haUueinari, 

. XllI.  - 

Vt  vero  intelligat  Studufus,  qua  ratione pradiilam  vnifor- 


M O 


mita- 
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1 6 Exercitatio  'Trima , 

mitatem  in  a^regatis  diriorum  Indiitifibilimn  & dgntfcere  ^ 

retinere pofsit  videat  prxfcnt  Schema . In  hoc  enimintet 
duo  opfofita  plana  parallela,  AB,  GH,  interijeiuntur  duo  parat~, 
lelogramma,  KLMI,  KNOI,  qnorum,KLM I,  eifdem  AB,  GH, 
incidit perpendicularitcr ,KNOI,  vero  oblique.  Supponatur 
trgo  iuxt  a primam  definitionem  planum,  AB, moueriverfus  ^ 
GH,femper  illi  tanquam  regula  aquidijlans,  donec  eidem  con- 
gruerit: lUud  enim  fluens, quolibet  memento  difsignabit  redas^ 
vt  in  kLMl ,ipfas,P^RS  &c.(^  in,  kNOI,  ipfas,TV,XT(^c, 
inuicif  parallelas.  Igttur  tam  def signabit  omnes  UneasJkL  Mly 
quam  omnes  lineas figura,KNOl,  qua  erunt  aquales pradiSfis^ 
vnaquaq;  emm  aquatur fibi  in  eode  n plano  refpondenti  in  ft- 
gura,K.LMl . Verum  empet  linea  figura , kLMI , oriuntur  ex 
fulione  reila,feu  perpendiculari,  aut  tranfitu  redo,  plani.  ABy 
fluentis : & omnes  linea  figura,  leNOI,  oriuntur  ex  fethone  ob- 
liqua ,feu  tranfitu  obliquo  eiufdem.  AB  fluentis  cum,  kLMIy 
figura  posita  fuerit  re£la , &.  K NOI.  obliqua  planis, AB,  GH . 
Ergo,  K LMI ,fe  habet  adinflartelafpiffloris,  dr,  kNOI,  rario- 
ris . Sjtapr opter  mirum  non  eft  o nnes  lineas , kNOI , ifltus  ob- 
liqui transitus,aquari  ommbus  Uncis  ipsius, K LMI,re£Ii  tran- 
situs,&  tamen  ipfas  figuras  non  adaquari,  ihimo  paraUelogrJt- 
mum,  KNOI,  tnfinite poteff  augeri . cum  ipf'umfemper longius  • 
ac  longiUs  fupponere  pofsimus  , manentibus  femper  ommbus 
tiufdem  Uncis  obliqui  transitus,  aquaSbus  omnibus  Itneis  recti 
transitus  ipstus  KLMI.  Videns  ergo  hunc  diuerfum  transitu 
di  Ita  regula  gener alifsima  veritatem  perturbare,proptereadixi 
in  def.  prima , annes  lineas  datarum  planarum  figurarum  fub 
eodem  transitu  accipiendas  ejfe,  hoc  cjt,  vel  fub  relto,  vel  fub 
eodem  obltquo  transitu,  vt  retineamus  femper  eundem  in  om- 
nibus lineis  f pif sit udinis , vel rar itans  gradum , quicunq-,  iUe  • 
sit,  dr  quacunq  -,  neccfsitatis  Geometrica  lege  hac  Indiuisibilia 
conJHpentur  . • 

X I I T I. 

Similem diuersitatem fubcuntdv panitain  lineis,  IM,IO, 
Schematis  num.  1 3.  dcfstgnata,quapropter lU.  t relti transitus , 
hac  vero  obuqui  transitus  in  def  3.  appellaut . Eandem  quoq; 
forttuntur  abfctjfa , residua , (fc.  vnde  dituntur  dr  tpfe  relti 
transitus,  vt,  I^IS,  IM , drc.  & obliqui , ut  IV,  n ,IO,drc- 

qua 
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iu/t  funt  abpciifx  ipfdrum^IM,  JO.  Omnia  plana  'vero  non fmt 
huic  varietati  obnoxia,f apponuntur  enim  accipi  in  fumnto  ctn^ 
fiipatienis gr adaequem  illis  prabet  necefsitas  Geometrica. 

X V. 

Nota  ex  di&isfequi  duas  quajcunq;  lineas  eblatafigura^ 
dUcla  regule  parallelas,  debere  aqualiter  inter  fe  diftare,ac  dutt 
ille,  qua  in  alterafigura,ad  quam pradiila  comparatur, eifdem 
re/jiondent  in  eifdem  planis  parallelis  illas  eficientibus , quado' 
ille funt  per  eundem  tranftum.  Vnde fi  non  aqualiter  inter  fe 
diflarentfignum  effit  non  effe  eiufdem  trarfitus  ,fed  ab  ipf a de- 
finitione degenerare . Sic  ergo  in  figura  num.  1 3 . apparet  Une  as 
farallelogrammi,  KNOI,neneJfe  eiufdem  tranfitus  cum  lineis 
paralletogrammi,  KLMI,  qutaex.gr.  Ty,XT,  non  aqualiter 
inter fe  kifiant,  ac  flue  correlatiua.  Pfil^RS , ed>  qfdem  paralle- 
lis planis  def signata,  vnde  iuxta  Def.  primam  nequeunt  adin- 
uicem  comparari.  Per  hoc  autem  foluitur  quoddam  argumen- 
tum contra  hac  Indiuifibilia,quodfuo  loco  aifcutietur  - 

XVI. 

Consideratio  omnium  abfeiffarum  ^opofita  linea,  vt  & refi- 
duarum , ac  maximarum  abfeiffarum , vel  abfolutfi,jvel  etiam 
adiunlfa  tali, vel  taU  linea,  quamuis  opportuna , non  tamen  efi: 
fimpliciter  necejfaria , <yt  infra  declarabitur . 

XVII. 

Duplex  ratio  genesis  aliquorum  folidorum  datur  apud  Geo  ', 
metras . Prior  fit  per  reuolutionem  figura  plana  cuiufcumque- 
circa  datum  axem,  donec  redeat  vnde  dtfetfsit-,  &fic  gener  an-' 
tur  apud  Euclidem  Libro  vnde  cimo  Elem.  def.iq.  18.21  .Spha- 
ra,Conus,ac  CyUndrus,^  in  vniutrfum  corpora, qua  vocantur 
rotunda.  Pofieriorgenefis fit  per  motum  figura  aquidifiantem: 
vt  fi  circulus  fui  centro  tnfuolime feratur  per  r ellam  lineam, 
^ femper  Jit  aquidifians  cuidam  data  regula , fiet  cylindrus . 
Similiter  ex  fluxu  parallelogrammi  orietur  paraileleppipedum: 

in  vniuerfum  ex  fluxu  cuiufcunqi  figura  plana  orietur  cor- 
pus,quod  vocari  filet  columnare  ,&  ame  dicitur  Cylindricus 
in  def.^.  Lib,  i.fequens fmilitudintm fua  hafis  genitricis.  Cum 

C 'vero 


I S Exercitatio  Prima . 

vero  hi  duo  modi  non  ultra  corpora  rotunda^  & columnaria  ex‘ 
tendantur  ,vt&  jlorum  aliorum  puamplurium  corporum 

ortus  fubvna  quadam  vniuerfali  ratione  comprehenderetur^ 
alia  eorundem genejisineundaratio fuit,  quam  exhibent  fclfio- 
nes  Def.%.  Extenditur  autem  hac  ad  omma  illa  corpora,  in  qui- 
bus  traieilis  quotcunq)  planis  data  regula  parallelis , oriuntur 
ax  tali  traieiitone  figura fimiles , & fimiliter pojita,  quas  reclcy  • 
vel  oblique fecans,  aut  tangens  alia  figura,  illa  exhibeat  omnes 
lineas  ,feu  latera  homologa  dilfarum fimilium  figurarum . Hac- 
autem  vocatur  genitrix foUdi , cuius  omnes  dicta  figura  fimiles 
fiunt  omnia  plana  ipfiumq-,folidum  dicitur  fiolidumfimilare,  vt 
patet  in  ipfa  Def.%.  Hinc  fiequitur  e contra,fifit  propofita  qua. 
cunque  figura  plana.^anquam  genitrix  alicuius  folidifimilaris, 
cuius  omnes  linea  re£H,vel  obliqui  tramitus, de feribant fimiles y, 
fimiliterq-,  ptfitas  figuras  planas  vni  certa  regula  parallelas, 
nos  poffie  concipere  foUdum fimulare , cuius  praeUct a figura  funt 
omnia plana,quodamoio  emanare  fieu gigni  ab  eadem  genitrice 
figura . Ab  hac  ergo  fi fit  parallelogrammum  re^ angulum  ,& 
regula  figura  ab  vno  laterum  deficript  a parallelogrammoq-,erc. 
Ha,  emanabit  cylindricus  reHus ; velfi parallelogrammum  non 
fit  retlagulum-djr  figura  roHe,  vel  obliqui  ad  genitricem  defieri- 
pta,orietur  cylindricus  ficalenus-.hoc  efi  corpora  columnaria  rc- 
Ha , ficaiana . SimHner  a triangtUis  orientur  corpora , qu* 
vocantur  pyramidalia, & a me  dicuntur  Conici  in  def  q.  Lib.i, 

J't  ab  alijs  figuris  alia  corporum  f pedes  nafcentur,  vt  a circulo 
Sphara,ahEllipfiSpharois , d ParabolaConoides  parabolicum , 
ab  Hyperbola  Conoides  hyptrbolicum  -,ficuti  ab  alqs  quoq-,  irre. 
gularibus  figuris , innumerabiles  orientur  f pedes  foUdorum  ir- 
regularium. Ad  horum  autem  maiorem  intelligentiam  recola- 
tur  Schema  num.  in  quo  efi  regula  planum,  GH,  cui  efi  ere- 

£ium parallelogrammum , KLmi,  & obliquum,KNOI.  Hunc 
fiupponamus  abipfis,Kl,P^^ES,LMyi-rc.  omnibus  lineis  re- 
£U  tranfitus , deficribi  quadrata  KAI,  PCjQ^REU , LGM  (fic. 

& ab  ipfis,Kl,  Ty,  XT,  NO  (fic,  omnibus  lineis  obliqui  tranji- 
tus deficribi  quadrata  kZI,T &V , X^iT , N H O (fi-c. com- 
muni regula , GH,  parallela . Hic  ergo  concipere  pojfiumus  duo 
fiolidafimilaria  ( licet  non  ad  intus  em fimilaria,  quia  figura  ge- 
nitrices , kLMi  ykNOl  ^ mn  aque  incUnantur  ad  fimiles 

- - « defieri-' 
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defcriptas  fguras^  vt  fojiulat  ScSiio.  C.  etufiem  vnkm 

genitum  a,  VLMI ^fer  defcriftionem  omnium  eiufdem  figttru- 
rum,feu  pUnorum  retio  tranfitu  ^fiue  i lineis  re£li  truncus  ef- 
fedum.  quod  erit  corpus  columnare^feu  cylindricus  re^us^  pofi- 
tOykM , ejpc  puraUelogrammum  reSlangulum . Alterum  ver\ 
fiet  k , kiVO/,  per  defcriptionem  obliqui  tranfitus , eritq;  cylin- 
dricus Scalenus . Hac  ergo  ratione  hofiram  f olidorum  genesim 
fieri  intelUgimus . cinu  definitiones  attigijje  Jnfficiatfie- 
quuntur  nunc  Propojitiones  ciufdem  Libri  Secundi . 

P R O P O S.  I. 

QVarumlibet  planarum  figurarum  omnes  line?  re^i 
tranficusi&  quarumlibet  folidarum  omnia  plana} 
lunt  magnitudines  inter  fc rationem  habentes . 

Sint  duaj  plan®  vteunque  figuro?,  EAC,  GOQ>,quarum 
regula?,  EG,  GQ^vteunque,  fit  autem  figurae, EAG, altitu- 
do fiimpta  rcljpcaUjEG,  ipfa,  A Ik , & figurf,  G O Q,  altitu- 
do fumptare/pcdu,G^ipfa,OP.  Dico  ergo  omnes  li- 
neas redii  tranfitus  %urf , EAC,  fumptas  cum  regula , EG, 
ad  omnes  lineas  redii  tranfitus  figurf,  GOQ^fumptascumi 
regula,  GQ. rationem  habere.  Conftituanturrcgul?,EG,* 
GQifibiin  dircdlum,&  finttotf  figurj fupraipfas regulas 

C 2 in  eo- 
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in  cod6  plano vel  igitur 
altitudines,  A^,OP,  Tunc 
aquales,  vcl  non , fuppo- 
namus  primo  ipfas  ciTe  x- 
quales  > abrdndantur  nuc 
ab  altitudinibus, 
ex  hypotefi  zqualibus, 

{lortiones,  1 5i,R  P ,aequa- 
esjverfus  reculas, EG,GQ, fi  ergo  per  pundum , I , du<' 
xerimusregulf,EG,paraIlclam,LM,  hxc  producta  tranfibit 
pcrpundtum,  R,fictcrgo,LM,  quf  clauditur  perimetro  fi- 
gur^,  E A G , vna  ex  ijs , qu?  dicuntur  omnes  line?  figurj , 
EAG,  &,  NS,  daufa  perimetro  figura:,  GOS,  vna  cx  omni- 
bus lineis  figurf,  GOQ,  fumpris  omnibus  lineis  iam  dictis , 
regula  communi , EQ^  & recti  tranfitus , vti  femper  intcIJi- 
gemus,nifi  aliter  explicetur,  etiamfiid  non  exprimatur'. 
Quoniam  igitur  fi  recta,  NS,  fit  minor  recta,  LM,  potefl  in- 
definite producta  aliquando  fieri  maior,fi  hocintclligamus 
fieri  de  C£tqis  Iineir,que  ab  altitudinibus  portiones  abfein- 
dunt  f quales  verfu^  regulas, EG,  GQ^  patet  quod  finguly, 
quf  erunt  in  figura,  GOQ/ producta*  fient  maiotes  ijs , qua: 
erunt  in  figura,  EAG,  iflr  autem  ir.i  facta  productio  cuitifuis 
omnium  linearum  , COQ^reguIa,  EQ,  yt  qu?  illi  in 

directum  conftituitur  in  figura^  EAG,  fit  portio  eiufdc  pro- 
ducta, vt  ex.g.  ita  fit  producta,  SN,  verfus,  ML , vt  ipfam 
pertranfeatpcruenrcns  verbi  gratia  vfqucad,T,  ita  vt  LM, 
fit  portio  ipfius , TS , patet  ergo , quod  omnes  linea:  figur 
EAG  3 erunt  pars  omnium  linearum  figur?  ;,GOQ,  fic  pro- 
ductarum, & ifif  erunt  totum, nam  illf  iftis  claudcntur,fiue 
in  his  tote  rcperientur,&  aliquid  amplius  .f.  quod  de  omni- 
bus lineis  figutf,  GOQ^fic  productis  manet  extra  figuram, 
EAG:  rorum  autem  cft  maius  fiia  parte, ergo  omnes  lincf 
figurf,  GOQ,  fic  producta:  fuerunt,  vt  maiores  effcctz  fue- 
rint omnibus  iinrisfigur®  ,EAG.  Eadem  methodo  omnes 
lineas  figura:, EAG, fic  producemus , vt  complectantur  om- 
nes lineas  figur*,  GOQ.  iam  productas,  vt  dictum  cft, & 
ideo  maiores  cifdcm  fiant , magnitudines  autem  rationem 
habere  inter  fc  dicuntur,  qus  multiplicata:  feinuicem  fupe- 

rare 
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rarepo(Tunt,  ergo  patet  ooincs  lineas  figurarum , E A C, 
GOQ,  cum  altitudines , Aiji , OP,  fuermt  asquales , int  et  fe 
rationem  habere.  i . . 'i 

Non  fint  autem  aquales,  fed  altitudo,  A^iifit  maior  alti- 
tudine, OP , & ab , A & , fit  abfeifla  verfus , EG,  ipft,  C?», 
zqualis  »pfi,OP,&  per, C, ducta, BD,  parallela,  EG,  intdli- 
gatur  per , BD,  a figura,  EAC,  abfeifia  figura , BAD , & ea 
cunnituta,vt,  HFE,  ita  vt  fit  in  codemplano  ad  eande  par- 
tem cum  figurii,EBDG,  ( qu*  remanfit)&,  GOQ^exiften- 
te,HE,in  directum  ipfi,  EQ»  QUod  fi  adhuc  altitudo,  FX,fit 
•maior  altitudine  jOP,abr^indacur  illi  a;qoalis,&  fic  lemper 
filat,4Sc  diiponantur  figurx  refidux,vt  earum  bafes  fint  in  di- 
rectum ipil,  EQ.,&  figutx  conftitutx in  < eodem  plano,  & ad 
eandem  pattem  cum  figuris , EAG,  GOQ^  in  altitudinibus 
-vel  xqualibus , vel  nQnmaioribus' ahitudine , OP . Intclli- 
-gatur  nunc  ducta  vteunque  in  f%ura,  GOQ.5  recta,  NS,  pa- 
'rallcla',  GOVqu®crirvnaex  omnibus  lineis  figura,  GOQ, 
regula, G^producaturq; ita, vtpertranfeat  omnes  ficdi- 
pofitas  figuras, vt  vfqj  in,Z,  compledetur  ergo,  SZ,  ipfas, 
LM,  ,YT»&fic  quxois omnium  linearum  figura;,COC^ac 
IFgeproduda , coropledetur  eas , quae  de  ipfa  manent  in  fi- 
bris iamdijfHQfitis.Ergoomncs  linef  fi^ut(.GDQ)fic  pro- 
dudaecomplcdentur  omnes  lineas  figurarum  fic  difpofita- 
rum,eigo  erunt  ad  illas  fimul  fumptas,  vt  totum  ad  partem, 
nam  illx  in  his  reperientur , & aliquid  amplius , ergo  erunt 
illis  maiores,  omnes  linea?  autem  figuraru  fic  difpofitarum 
funt  non  minores  omnibus  lineis  figurae,  EAG,  ex  qua  de- 
fumptar  fu  nr, ergo  omnes  linex  figurx,  GOQ,  fic  produ  da? 
sut , vt  elFe^f  fuerint  maiores  omnibus  lineis  figurx , EAG 
Eodem  pafto  oftendemus  nos  pofie  vice  ver fa  iftas  tllis  effi- 
ccre maiores , ergo  omnes  linex figurarum , EAG, GOQ, 
fumprx  cum  regulis  vtcunqjfuppofitis.cuiufiiis  fint  altitu- 
dinis fumprxiuxta  eafdcm  rcgulas,funt  magnitudines  inter 
fc  rationem  habentes. Quod  fi  fubter  redam,  HQ, adhuc  eP- 
fent  portiones  confideratarum  a nobis  figurarum,  EAC, 
GOQ,eodemmodo  oftenderemus omnes  lineas  earundem 
*fumptas  cum  ijfdcm  regulis  efle  magnitudines  rationem  in- 
terfe habentes , vnde integrarum  figuratum  oraneslinex  eP 


Digitized  by  Google 


12  ■ ExirtttdtiaPriiUd» 

fcnt  magnitudines  inter  fe  rationem  habentes « quod  in  £g. 
pia  nis  oHendcre  opus  erat . 

In  figuris  autem  foli- 
dis  conftmiliter  procede* 
mus  i nam  fi  in  Hiperiori 
figura  intellexerimus,  E 
AG,  GOQ,  efTc  figuras 
folidas,  & pro  re(%s  Ii* 
ncis  xquidiilantibns  in- 
rellcxeritmis  plana  atqui-  ^ ' i 

diflantia,vt  pro  re(%'s,EG,  GQ.pIana  EG,G(^quibus  pia* 
na,LM,  NS,  fintatquidiflante^du^,  fumptis  pro  regulis 
planis, £G,  GQ^  ij/queindire^mfibi  confIitutis.i.  itd  vC 
iaceantregulx  in  eodem  plano, oflendemus  nos  pofTc  ita 
producere  omnia  plana  rolidz  figur^.GOQ^vt  eadem  com- 
plectantur omnia  plana  figurae,  E AG ,( fi  finceiufdem  alti- 
tudinis diCtae  figura* ) integrae  exiftencis , vcl  (G  non  fint)di- 
uifjB  in  figuras  lolidas, ex. g.  EBDG*  BAD,  ficdifpofitas,vt 
- bafes , fiue  regui;  iaccanr  in  eodem  plano , & ita , vt  omnia 
plana  di(^arum  figurarum  folidarum,  vel  fint  intra  oppofita 
plana  di&as  figuras  tangentia , vel  nihil  eorum  extra,  vnde 
omnia  plana  figura;  folidx , GOQ^fic  produCta  fient totuin, 
& portiones  ab  eifdem  capta;  in  figura  folida , EAG , inte- 
gra , vel  diuifa , vt diCium efi.i.  omnia  plana  %urx , EAG, 
lient  pars  omnium  planorum  figura;,  GOC^fic  produCtorfi , 
nam  haec  in  in  illis  tota  repcrictur,&aliquiaampliu$,  vnde 
omnia  plana  figurae,  GOQ.  fic  produ&a  erunt,  vt  effeda 
fint  maiora  omnibus  planis  figurae,  EAG.  Eodem  modo 
offendemus  nospofle  fic  producere  omnia  plana  figure, 
EAG.vt  fiant  maiora  omnibus  planis  figurae,GOQ,ita  pro- 
ncfinir.i.  duCiis,  & fic  deinceps.  Ergo  omnia  plana  folidarum  figura- 
i.Milcm.  rum , EAG , GOQ,  funt  magnitudines  inter  fc  rationem 
habentes,  quod  offendere  opus  erat . 

S C H O L I V M. 

POfTer  forte  quis  circa  hanc  demonffrationem  dubitare, 
non  reCie  percipiens  quomodo  indefinita*  numero  li- 
nea:, vcl  pia  na , quales  effe  exifliraari  poiTunt , qu®  a me  vo- 
cantur. 
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cantUTtOmnesliacx  y vel  omaia  plana  talium  ,vc1  talium  Tn 
gurarum poffint ad  inuicem  comparari:  Propter ejuodin- 
nuedummihi  videtur, dum  confidero  omnes  lineas,  vel  om- 
nia plana  alicuius  f.gurje,  me  non  numerum  iprarum  com-  , 
parare , quem  ignoramus , fcd  tantum  magnitudinem , quE 
adJEquaturfpatioab  eifdem lineis  occupato,  cum  illicon- 
gruar,  & quoniam  illud  fpatium  terminis  comprehenditur, 
ideo  & earum  magnitudo  dt  terminis  eifdem  comprchenft, 
quapropter  illipoteft  fieri  additio,  vel  fubtradiio,  licet  nu- 
merum carundem  ignoremus ; quod  fufficcre  dico , vt  illa 
fintad  inuicem  comp3rabilia,aIioquinncquc  ipfa  Ipatia 
f.gurarum  effent  ad  inuicem  comparabilia : Vel  enim  conti- 
nuu  nihil  aliud  cft  prxter  ipfa  indiujfibiliii,vel  aliquid  aliud, 
fi mhileftprxtcrindiuifibilia,profe<ft6fi  eorum  congeries 
nequit  comparari,nenue  fpatium.fiue  continuum,  erit  cora- 
paiabilcjcumi  illud  nibii aliud  cfTe  ponatur,  quam  ipfa  indi- 
uifibilia:  Si  vero  continuum  eft  aliquid  aliud  prajtcr  ipfa  in- 
diuifibilia , fateri  xquum  eft  hoc  aliquid  aliud  interiacerc 
ipfa  indiuifibdia , habemus  ergo  continuum  difTcparabilc in 
quadam,  qux  cbntinuum  componunt,  numero  adhuc  inde- 
finita,intcr  qualibet  enim  duo  indiuifibilia  xquum  cft  inte- 
riacere  aliquidillius  a^uod  diftum  cft  effe  aliqoid  ailiud in 
ipfo  continuo  praeter  indiuifibilia, qua  enim  ratione  tollere- 
tur a medio  duarum,a  medijs  quoque  exterarum  rollcrctur. 
Hoc  cum  ita  fit  comparare  nequibimus  ipfa  continua,  fiuc 
fpatia  adinuiccm,cum  ea,qux  colliguntur, & fimiil  colleifta 
comparantur,  fciliccr,  quae  continuum  componunt,fint  nu- 
mero indefinita  , abfiirdum  autem  eft  dicere  continua  ter- 
minis comprehenla  non  effe  ad  inuicem  comparabilia, ergo 
abfurduin  eft  dicere  congeriem  omnium  linearum , fiuc  pla- 
norum,duarum  quarumlibet  figurarum  non  effe  ad  inuicem 
comparabilem,n6obftante,  quod  qux  colliguntur.  Stillam 
congeriem  componunt  fint  numero  indefinita,  vclutihoc 
non  obitat  in  cotinuo.  Siuc  ergo  continuum  ex  indiuifibili- 
bus  componatur,  fiuc  non  , indiuifibilium  congeries  fune 
adinuic  m comparabiles, & proportionem  habent . 

Non  inurileautcm mihi  videtur  effe  animaduerrere  pro 
huius  cofirmationcjhoc  pro  vero fuppofito,  quam  plurima, 

qux 
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qu;  ab  Euclide,  Archimede, & alijs  oftenfa  runt,atnepari« 
ter  fuiffe  demonllrata,  meafq;  condufioncsad  vnguem  cum 
illorum conclunonibus concordare,  quod  cuidenslignum 
elTcpoceft,  meinprincipijs veraafTumpfilTe,  licecfciam& 
ex  fallis  principijs  fbpbilHcc  vera  aliquando  deduci  polfe, 
quod  tamen  in  tor,&  tot  conclulionibus , merhodo  geoine» 
tricademonftratis,  mihi  accidilTe  abfurdum  putarem : Hoc 
tamen  addo, non  tanquam  przfatae  veritatis  legitimum  fun*. 
damentum , fed  vt  non  ncgligendum,  immofumm^  expen* 
dendum  illius  argumentum,  quod  fequentia  percurrenti  co* 
tinuo  magis,  ac  magis  elucefcet.  ^ 

p R o p o s.  ir. 

AEqualium  planarum  figurarum  omnes  linea;  lunt'ac« 
quales , & aqualium  lolidarum  omnia  plana  funt 
qualia,  regula  quauis  aflumpta . 

Sintdu^  «quales  plana;  figur«,ADC,AEB, in  figura, 
ADC,  fit  regula , AC,  vtcunque,  & in  figui%,  AEB,  regula 
vtcunq;  fit,  AB.  Dico  omnes  lineas  figura;,  ADC,  regula, 
AC,  a;quales  elTe  omnibus  lineisfigur^ , AEB , recula,  AB 
Intelligatur  figuram , AEB , ita  fuperponi  figurs,  A DC,  vt 
regulf  fint  ad  inuicem  fuperpofita;,velut  eft,  AB,in,AC,vcI 
faitema;quidiftcnt,  vel  ergo  tota  figura  congruit  toti,  vel 
parsparti,  congruat  pars  parti,  ergo  congruentium  harum 
partium  omnes  line*  erunt  pariter  congrueres , fcilicet  om- 
nes line«,  ADB, partis  figiirje,AEB,  erunt  congruentes  om- 
nibus lineis , AI)B,  partis  figura;,  ADC,fupcrponanturad- 
hucrefidof  harum  figurarum  partes,  hac  . 
lege  tamen,  vt  omnes  cariindem  lineae  re-  • 
gulis, AB,  AC,  (iueregulicoi,  AB, vel,  A , 

C,fempcr  finietur  f quidifiates,&  hoc  iem 
per  fiat, donec  omnes  refidu^  partes  ad  in- 
uicem fupcrpofirf  fuerint,  (^ia  ergo inte- 
grf  figura?  finit  «quales  erunt  didf  partes 
luperpofies  inuicem  congruentes  , ergo  & earum  omnes 
lincc  erunt  pariter  congrucntcs,magnitudinesautemcon- 

grucn- 
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gruentes  funt  ad  inuicem  arquaks , ergo  omnes  linea;  partiu 
figura;, AEB,fimuIlumpcarum.f.  omnes  linea:  figurae,  AEB, 
fumpta:  regula , AB , cru  iit  aequales  omnibus  lineis  partium 
figura:,  ADC , quibus  pra^didia:  partes  congruerunt , fimul 
fumptarum.i.  omnibus  lineis  figura;,  ADC, fumptis,regula, 

AC,  quod  in  figuris  planis  oftendendum  erat. 

Ita  fiiperpontis aequalibus  figuris  folidis,  ita  vtduae  ia 
ipfis  afiumpta:  vtcunqj  regulae  fint  ad  inuicem  fuperpofitae, 
vel  aequidiftantcs,&  refiduorum  fiidla  femper  fiipcrpofitio- 
ne  ira  vt  omnia  eorum  plana  regulis  iam  Cuperpofitisaequi- 
difienr,tandem,  quia  figura:  funt  aequales,  didlae  partes  erue 
ad  inuicem  congruentes , & confequenter  integrae  quoque 
figura;  erunt  congruentes,  ergo  earum  omnia  plana  lurnpta 
cum  didtis  regulis  erunt  ad  inuicem  congruentia , ergo  & x- 
qualia, quod  in  figuris  folidis  oftendere  quoqi  opus  erar. 

COROLLARIVM. 

Hinc  patet  in  eadem  figura  plana,  omnes  lineas  fum- 
ptas  cum  quadam  regula  aequari  omnibus  lineis  fum- 
ptis  cum  alia  quauis  regula  i & in  figuris  folidis  omnia  pla> 
na  vnius  fumpta  aun  quadam  regula,aequari  omnibus  pla- 
nis eiufdem,rcgula  quauis  aifumpta;  vnde  ex.g.fedio' planis 
cylindro a;quidiftanter axi,  qua  fei^ione  in  ipfocreantur  CoroEs; 
parallclogramma , & fedlo  eodem  planis  aiquidiftanter  bafi 
dudiis.qua  fedlionc  creantur  in  eodem  circuli,  patet  ex  hoc,  i.,. 
omnia parallelograma  didli  cylindri , regula  eorunde  vno, 
clfe  aequalia  omnibus  circulis  eiufdcm,regula  bafi. 

P R O P O S.  III. 

F Tgurae  planae  habent  inter  fe  eandem  rationem,  quam  . 

eorum  omnes  linea;  luxtaquamuis  regulam  aifumptft 
£t  figurae  folida;,  quam  eorum  omnia  plana  iuxta  quamuis 
regulam  aifumpta . 

Sint  figurx  plana;  vtcunquc,A,  D.  Dico,  A,  figuram  ad 
figuram,  D,  clfe,  vt  omnes  linex  figurx , A,  iuxta  quamuis 

D regulam 
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regulam  affumptae  ad  omnes  lineas  figu- 
rx,  D,  iuxta  quamuis  regulam  afTumptas.  ( A j 
Intelligantur  ergo  omnes  linea?  figura?,  A,  V-<v 
&,D,aiTumptae  iuxta  quafdam  regulas,  T B J 
deinde  capiantur quotcunqj  figura?, BC,  V— ^ 
fingula?  «quales  figurx,  A , & figurx , D,  ( C ' 
quotcunq; «quales  figurx,  vt , Ei  nunc.fi  ^ ^ 
cdtinuum  componitur  ex  indiuifibilibus, 
patet  abfq;  alia  demonftrationc  figuram.  A,  ad  figuram.D, 
efle  vt  omnes  linex  figurx , A,  ad  omnes  lineas  figurx,  D, 
tunc  enim  comparare  continuum  ad  continuum  nonelTec 
nifi  ipfa  indiuifibilia  comparare  j fcd  efto , quod  hoc  fit  fal- 
fum,vel  quod,etiamfi  verum  fit,  tamen  legitima  ratione  ad 
hoc  probandum  nondum  pcrucncrimus,adhuc  dico  ipia  in- 
diuifibilia.f.  omneslineas  figurx.  A,  ad  omnes.lincas  figu- 
rx, D,  efie  vt  figuram.  A,  ad  figuram,  D.  Quoniam  ergo  af- 
fumpfimus  figuras,  B,  C,  fingulas  xquales  figurx.  A,  &,E, 
xqualem  figurx,D,  omnes  linex  fingulaium  figurarum.  A, 
B,C,  erunt  xquales  omnibus  lineis  figurx, A,  fumpris  iuxta 
didam  regulam  (quacunq;  regula  didx  omnes  linex  fine 
afilimptx) &idc6quotuplcx  erit  compofitum  ex  figuris, 
'ABC,  figi^i  A,tonipIex  erit  compofitum  ex  omnibus  li- 

figurx, A , Sc  ideo 

faab^itn^^'4i^^uSniPlciplicia  primx,&  tertix  vteunq;  Tum- 
pta.  Similiter  oftendemus  compofitum  ex  figurls,;E,D,  f q; 
'multiplex  efle  figurx,  D,  ac  compofitum  ex  omnibus  lineis 
-figurarum, E,D,  multiplex  eft  omnium  linearum  figurx,  D, 
qiix  fiunt  xque  multiplicia  ficcundx,  & quartx  vteunque 
fiumpta . Quia  ergo  fi  multiplex  prim?.fi.compofiiD  cx  figu- 
ris,ABC,  fiuperaucrit  multiplex  fecundx , ficilicet  compofi- 
tum ex  figuris,DE,ctiam  multiplex  tcrtig.fi.compofitum  ex 
omnibus  lineis  figurarum,  ABC,  liiperabit  multiplex  quar- 
tx.fi.  compofitum  cx  omnibus  lineis  figurarum,  D E:  & fi 
multiplex  prima?  fuerit  xquale  multiplici  ficcundx,  etiam 
multiplex  tertix  erit  xquale  multiplici  quartx,  ficilicctfi 
compofitum  ex  figuris,  ABC,  fuerit  aquale  compofito  cx 
figuris, DE, etiam  eorundem compofirorum  omnes lintf 
erunt  xquales,  & fi  minus,  minu&iideo  prima  ad  fecundam 
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erit , vt  tertia  ad  quartam,  fcilicet  figura,  jAj  figuram,  D , 

erit  vt  omnes  lincx  figurf , A, ad  oininncs  lineas  figurc , D > 
fumptas iuxta  datas  rtgulas.f.iuxta  quafcunque  regulas, 
quod  in  fig.planis  erat  ollcndcndum . 

Verum  fi  intellexerimus,  A,  D,  clTc  figuras  fblidas , alfii- 
- tncntes,C,B,fingulas  xquales  ipfi,  A,&,E,  ipfi,D,  ofiende* 
mus  compofitum  cx  figuris , ABC,  tam  multiplex  ellc  figu-  ' - 
r£,A,accompofitum  cx  omnibus  planis  figurarum.  A, B,C» 
multiplex  eft  omnium  planorum  figurae.  A,  & fic  compofi- 
tum ex  figuris,  D,  E,  tam  multiplex  cfTe  figura:,  D,  ac  com- 
pofitum cx  omnibus  planis  figurarum,  DE,  multiplex  eft 
omnium  planorum  figurae,  D,  & tandem  per  antecedentem 
Propofirionem  ofiendemus,  fi  multiplex  primae  fiiperaucrit 
multiplex  fecunda;,  etiam  multiplex  tertiae  fuperaturum  Defi*Qi^ 
multiplex  quartae,&  fi  minus,minus,  vel  fi  aequale, & zqua-  J-EJenv 
Ic  fore  ergo  prima  ad  fecundam  erit , vt  tertia  ad  quartam, 
fcilicct  figura  folida.  A,  ad  figuram  folidam , D,  erit  vt  on> 
nia  plana.  A,  ad  omnia  plana,D,  cum  quibufiiis  r^ulis  a(« 
fumpta,  quod  & in  figuris  folidis  ofiendere  opus  erat . . 

corollarivm. 

Liquet  cx  hoC)qnod,Ytinu»nia»n«e,quamTa<ionem 
beant  inter  fe  duz  figurz  pians , vel  fohdz  ,fufficiet 
nobis  reperire , quam  in  figuris  planis , inter  fe  rationem  ha- 
beant earundem  omnes  lines , & , in  figuris  folidis , earun- 
dem  omnia  plana  iuxta  quamuis  regulam  alTumpta , quod 
nous  huius  mes  Geometris  vcluti  maximum  iacio  funda** 
mentum . 

P R O P O S.  IV. 

* 

SI  dusfigurspIans,veHbIidf,ineademaItitudinefuc- 
rint  conftitutf , dudtis  autem  in  planis  redis  lineis,  & in 
figuris  iblidis  dudis  planis  vteumq;  inter  fe  parallclis.quo- 
rum  refpedu  pr? dida  fumpta  fit  altitudo , repertum  fuerit 
dudarum  linearum  portiones  figuris  planis  interceptas-,  feu 
dudorum planorum  portiones  figuris  folidis  interceptas, 
eife  magnitudines  proportionales  , homplt^is  in  eadem 
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figura  feraperexiftentibus.diA?  figur?  erunt  inter  fe,vtvnu 
quodlibcc  eorum  antecedentium,  adfuum  confequensin 
alia  figura  eidem  correfpondcns . 

Sint  primo  dua;  figurx  planx  in  eadem  altitudine  coo<' 
, fiiture,CAM,CME, in  qui- 
bus dux  vtcunq,-  redix  linex 
inuicem  parallelx  dudlx  in- 
telligantur,AE,BD,refpe<5tu 
quarum  communis  altitudo 
affumpta  Itelligatur , fint  au- 
tem portiones  figuris  inter- 
ceptx  ipfx , AM , BR , in  fig. 

CAM, &,ME,RD,infig. 

C ME,rcperiaturautc,vtAM,ad,ME,itae/re,BR>ad,RD. 
Dico  figuram , CAM,  ad  figuram,  C»ME,  cflTe  vt,  AM,  ad, 
ME, vel, BR, ad,  RD. Quoniam  cnim,BD,AE,  vtcumq;  du<* 
Ax  fiint  inter  fe  xquidiftantes,patct,quod  quxlibet  carum,' 
qux  dicuntur  omnes  linex  figurx,  CAM,fumptx  regula  al- 
tera ipfarum,AM,BR,ad  cam,quj  illi  indiredum  iacct  in  fi- 
gura,CME,eritvt,BR, ad, RD,  vel  vt,AM,ad,ME,vt  igitur, 
AM,  ad,  ME,  vnum.f.antcccdentium  ad  vnum  confcquen- 
tium , ita  erunt  omnia  antecedentia',  nempd  omnes  linex  fi- 
gurXjCAM, regula,  AM, ad  omnia  confequentia,  fcilicct  ad 
omnes  lineas  figur?,  CME,  regula,  ME  j indcfinitus.n.  nu- 
merus omnium  antecedentium,  & confequentium , qui  pro 
vrrifque  hic  idem  eft, quicunque  fit  (&  hoc  nam  figur^  liint 
in  eadem  altitudine,&  cuilibet  antcccdSti  in  figura,  CAM, 
afilimpto  rcipodet  Ilium  confequens illi  in  dirc(ilum  in  alia 
figura  conftitutum  ) non  obftatquin  omnes  linex  figur^, 
C AM,fint  comparabiles  omnibus  lineis  figtirf , CME,  cum 
1.  biius.  a j iiiaj  rationem  habeant,  vt  probatum,  cft,&  ideo  omnes 
linex  figurx,  CAM , regula,  AM,  ad  omnes  lineas  figurx, 
CME,  regula, ME, erunt  vt,  AM,ad,ME.  Verum,vt  omnes 
lincxfigurx,  CAM,  ad  omnes  lineas  figur? , CME,itafig. 
huius , C AM,cft ad figuram,CME,ergo figura,CAM,ad figuram, 
CME,  erit  vt,BR,ad,RD,  vel,AM»ad,ME,quod  in  figuris 
plaois  oRcndcre  opus  erat. 

• Sivero 
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SiverdfupponamuSjCAMjCMEj  cflfc figuras /olidas,  & 
viceredUrum,  AM,BR,  ME,  RD,  plana  intclligamus  figu- 
ris,CAM,  CME,  intercepta  inuicem  parallcla*&  ita  conRi* 
tuta,  vt  plana,  AM,  ME,  iaceant  in  eodem  plano  j vcluti  fe 
habeant  etiam  plana, BR,  RD,rc/pedtu  quorum  prxfataal- 
titudd  a/Tumpta  quoque  intelhgatur , eadem  methodo  pro- 
cedentes oftendemus  omnia  plana  figunr,  CAM,  ad  omnia  . . 
plana  fignrje , CME , idcft  figuram  /olidam,  C A M , ad  fi- 
guram  (olidam,CME,c/revt  planum,  BR,adplanum,RD, 
vel  vt  planum , A M , ad  plaaum , M £ , quod  & ia  folidis 
oftendere  opus^at . . . .. 

C O R O L L A R I V M. 

Colligitur  ex  hoc  in  figuris  planis , vel  folidis,fi  magni- 
tudines comparata;  fint  lincte  rei^te,  vel  plana,fint  au- 
tem fllte,  qua;  dicuntur  omnes  linea;,  vel  omnia  plana  didta- 
rum  figurarum,  de  illis  quoque  verificari , vt  vnum  antece- 
dentium ad  vnum  con/equetipm , ita  e/Tc  omnia  anteceden- 
tia ad  omnia  confequentia  i & in  fupradidlis  figuris  planis 
omneslineas  vnius  ad  omnes  lineas  alterius,  vel  in  folidis 
omnia  plana  vnius  ad  omnia  plana  alterius  , e/Tevt  vnum 
antecedentium  ad  vrrara  conft^icnrifr,nma  quf;ranquam 
regulos,  didtx  omnes  lineae,  vel  omnia  plana  intclliguntur 
a/Tumpta. 

XVIII. 

. Circd  PropoJitioHem ^ eius  Sebalium  plura  dicen- 
tur in  Exerc.^.PropoJitio*ver'o^,  & i.mamfifiant  veritatem 
reguUgener  alis  numj  feu  regula  gener alt^m*  iuxta  priorem 
fneihodum  ajflumpta . Propojhiat^,  eftqu^  quidam  nexus  vt- 
riufque  methodi  Indiutjibilium : in  ea  enim  apparet  -compara- 
tio omnium  Indiui^bilium figurarum , CAM , CME^  tam  colle- 
Ctiuc.quam  diftnbutiuifumptorum . Nam  ex  eo.qued singula 
Jndtuistbilia  figur*^  CAM , cum  singulis  Indiuisibilibus  fgu- 
ra,CM  E,  eifidem  in  direptum  positis  yCollata,reperiuntur  ad  illa 
habere  eandem  rationem(quodinueftigare  efi  munus  pofierioris 
methodi ) concluduntur  omnia  ludiuisibilia  ad  omnia  Indiui- 
ajbilia  ejfe^  vt  vnum  ad  vnum , quod  con^utt priori  methodo : 

vnde 
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vxJe  infertur  f guras  ipfas  effe , vt  vnum  ad  vnum . Verum 
hoc  idem  probat  Prop.  prima  Lih.  7.  ijfdem  Indtuisibilibus  sia- 
gillatim , hoc  eji  non  colleiiiue  ^fed  difiributiife  comparatis , vt 
videbimus  in  Exercit.  2.  Inhac  uutem  Prip. frior  methodus 
aliquantulum  fe  contrahit  fcilicet  ad  limites pofieriorisy  vbt  n, 
illa  pronuntiat  in  Prop.^.f guras  fequt  proportionem  aggregato, 
rum  fuorum  omnium  J ndistisibilium  .,  qualejeunque  sint  tpfa 
fgura:  hic  adeas fefe  coarffat  ^quafunt  in  eadem  altitudtney 
fcu  in  eifdem parallelis . Prior  ergo  methodus  liberior  efi  ,fcu 
licet  vj^atur  per  omnes  figuras.y  cuiufcunq;  nempe  sint  altitth 
dinisfed  efl  implexa  conceptui  omnium  Indiuisibilium  collcr 
{iiue  coparatorum: pojlerior  vero  contrailior  eft  ypoflulat  enim 
f guras  e(fc  tn  eadem  aUitudmefedfoluta  eft  a prafato  coceptUy 
comparat  enimipfa  I ndiuisibilta  tantum  diftributiui . 

■ j >.  r 

X I X. 

J^od  autem  infinitas  terminorum  proportionis  data  non 
obftetsquin  de  illis  quoque  verifieetur,  vt  vnum  antecedens  ad 
vnum  confequens.it a ejfe  omnia  antecedentia  ad  omnia  confe» 
quentia,vt  innuitur  in pradidfa  Prop.C{.  egregie  confirmat pra- 
nominatusTorricellius  Problemate  de  Dimensione  ParaboUy 
Prop.  i^.d  Lemmate  24.  vfque  ad  27. 

P R O P O S.  V.  ■ 


P Arallelogrammain  eadem  aftitud/neexiftcntia  inter 
funtjVt  bafesi  & qu®  in  eadem  bafi,vtaltitudincsjvcl, 
vt  lacera  atqualicer  baiibus  indinaia . 


Sint  paralltlogramma  quscunque,  AM,  MC  ,in  eadem 
altitudine  conUicuca.Qim' 
pta  altitudine  iuxta  bafes, 

GM.MH.  Dico  parallelo- 
grammum,  AM, ad  paralie- 
logrammum , MC , elTc  vt, 

CM,ad,MH.  Ducatur 
qua?cunq;  intra  parallelo- 


G M 


HN  ^PXRS 


rama,  AM,  MC, parallela  ip/is,.GM,  MH,  cuius  portiones 

paral- 
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paraIldogrammis,AM,MC,interceptx/int,DE,EI.  Quo- 
niam ergo,  DM,  eft  parallclogrammum,  ficut  &>  EH , erit, 
DE,xqualisipE,GM,£c,  EI,  ip/i,MH,  erit  igitur,  GM,  ad, 

M H , vc , DE,  ad.  Ei,  &,  DE,  EI , ducix  fune  vteunq,  pa- 
rallelx ipHs,  GM, MH,  ergo paralldogramma  , AM, MC, 
cruc  ex  genere  figurarum  Theorematis  anteced.  ergo , AM, 
ad,  MC,erit  vt,  DE,  ad,  EI,  vel  vt,  GM,  ad,  MH,quf  fimt 
eorundem  bafes.  Hxc  autem  verificabuntur  etiam  fi  alti- 
tudines xquales  fuerint,vt  facile  patet. 

Sint  nuc  parallclogramma,QP,LP,in  cade  baC,NP,con- 
flituta.  Dico  eadem  elTe,  vt  altitudines  fumptx  iuxtaba- 
fim,NP.Demittantur  ergo,OR,TS,altitudines  in,  NP,  pro- 
duftam,  in  pungis, R,S,illi  occurrentes  (nifi  forte, TP,OP, 
elfcnt  ipfx  altitudines,  vel  intra  parallelogramma  incideret 
bafi,NP,)&  a pun(ftis,QJ,,  agatur  illis  parallelx,  C^,  LV, 
in  punftis,V,X,bafi,NP,incidftes.Sunr  igitur  parallelogra- 
ma,QS  LR,in  xqualib.  altitudinibus, QT, LO,sQptis iux ta 
bafes,  TS,  OR,  ergo  parallelogramma,  QS,LR,  erunt  inter 
fc,vt  bafcs,TS,OR,eitautcm  paralItIogrammu,Q§,  f quale 
parallclogrammo,Q£&,  LR,ipfi,LP,ergoparallelograma,  p*rrc™- 
- QP,LP,crunt  inter  Ic,  vt,TS,C)R,  qux  pro  Ipfis  funt  altitu-  IUS  Prop. 
■ d ines  fumprx  iuxta  bailouNP Cautem  latu<,QP,  exten- 
deretur fuper  latus,PT,ideft  (atcra,OP,PT,cfrcnt  xqualirer 
inclinata  communi  bafi,NP,tunc  fumptis  pro  balibus  ipfis, 
TP,OP,habcrcmus  pai  alIelogramma,QP,LP,in  eadem  alti- 
tudine fumpra  iuxta  bafes,  TP,OP,  ^t  ideodfcnr,  vtrpfr  Exprfma 
bafes,TP,  OP,  ideit  vr  latera,  TP,  OP,  xqualitcr  bafi , NP,  par.hiiius 
inclinata,  hxc  autem  pariter  verificabuntur  etiamfi  bafis, 

NP,non  fit  communis,  fmt  tamen  dux  bafes  aquales,  qus 
oftenderc opus  erat. 

XX. 

H*c  propositio  fuperaddita.  efl.  vt  ejuoddAm  exemplar  habe~ 
ret  StUMofus  prioris  methodi  Indimsthilium,  quatenus  ilL  ad- 
hibetur circa  figuras  in  eadem  altitudine  exiflentesfvt  femper 
fere  conCuetum  efi  in  ipf  a G eometria  Jndtuisibilium , quamuis 
vmuerfalijjime  quibufcunq,  figuris  in  quacunque  altitudine 
extjlcntibus  adaptari  pojjttjhoc  efl  quatenus  ver  fatur  circa 
[ubieltum^quod  efi  pofieriort  methodo  proprium.  In  ea  enim 

intclligi 
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ifttdli^!  potefl  fecunda  priorem  methodum  feri  comparationem 
omnium  I ndiuijihilium  coUediuCy  quamuis  fuficeret  illa  dijlri- 
hutiuc  c impar  are , auod  eficit  pofierior  methodus . Vt  enim 
concludamus paraltelogrdmmum , 6B^ad,BH^  ejfe  vt^  GM,  ad, 
M H,fujfcit  probare  vt,G M ,ad,MH , ita  effe,DE,ad,El  &Jic 
quamlibet  parallelam  ipjfi,  G H, in  parallelogrammo  ,GB,ad fibi 
refpondentemin  parallelogrammo,  BH,  parallelam  eidem,  GH, 
> nos  docet  Propof.prima  Lib.j.  abfqueeo  quod  inferamus,  er^ 

go  collecfiuc  omnes  linea,G B,ad omnes  lineas, BH, hoc  efi paraU 
Iclogrammum,  GB,  ad parallelogrammum,  BH,  efi  vt,  GM,  ad, 
MH,.  Videat  ergo  Leclor  in  quo  differant  prior  ,&  pofierior 
tnethodus,(jr  quam facile  per  hac  pofierior  em  pofftt  infinitorum 
1 ndiuifihiliumfimul  collehorum  comparationem  euitarefiilla 
propter  infinitatem  eidem  negotium  faciant, 

XXL 

Ex prafata  Prop.^.  deducuntur fequentes  Propofitiones  eiuf. 
dem  Libri fecundi  vfque  ad  oHauam  inclufiuc,  demonfirdturq', 
via  Geometrica  confaeta , qua  idcirco pratermittuntur . Sciat 
tamen  Lelior  in  fexta  probari  quacunq;  parallelogramma  ha~ 
here  rationem  compofitam  ex  ratione  bafium,  & altitudinum, 
fine  laterum  aquali  ter  basibus  inelinatoru , cum  illa  funt  aq  ni- 
angula . In  feptima  vero  demonfiratur parallelogramma,quo. 
rum  bafes  altitudinibus,vel  lateribus  aqualiter  inclinatis -xeci- 
procantur  eJfe  aqualia , & } contra . In  olfaua  deniq ; habetur 
similia  parallelogramma  effe  in  dupla  ratione  fuorum  laterum 
homologorum.  H ac  d me  vocantur  communia  fymptomata  pa~ 
rallelogr amniorum,  quxin  Corollarijs diclarum  Propositionum 
ad  eorundem  parallelogrammorum  omnes  lineas,  regulis  lateri- 
busyparit^  transferuntur , 

P R O P O S.  IX. 

PArallcIogrammorum  in  eadem  altitudine  exiftentium 
omnia  quadrata, regula  bafi.iuxta  quam  altitudo  fum- 
pta  cftjfunt  inter  fc,  vt  quadrata  bafium . • 

Sint  igitur  parallelogramma,  AM,  MC,  in  eadem  altitu* 

dinc. 
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dine . Dicoonuiia  quadrata  paiallclogiammi,  AM.aJ  om- 
nia quadrata  paralldogramtni>MC,rcguIa,GH,cflTcvt  qua- 
dratum,GM,ad  quadratum, MH.  Sit  intra  paralielograma, 
AMjMCjdudia  vtcunquc, DI, parallela  ip/i,GH, cuius  por- 
tio,DE, maneat  in,AM,&,EI,in,  BH.Quoniam  ergo , DE, 
eft  a?qualis  ipfi,  GiVjfigurf  autem  pliu^ 

nae  fimilcs  defcripta:  a lateribus,  vel  li-  A B c. 

licis  homologis  aequalibus  funtajqua-  -U  , 

Ies,&idc6  quadratum,DE,erit  f quale  ^ / 

quadrato,GjV,&quadratum,El,qua- ^ ^ 

draro,i>/H,ergo,  vt  quadratura,  GA/,ad  quadratum,  ^H, 
ita  erit  quadratum,DE,ad  quadratum,EI,&  quia , DI,  vt- 
cunquedu<aa  eft  parallela  ipE,  GH,idc6,  vt  vnumad  vnu , 
ita  omnia  ad  omnia  ideft,vt  quadratu,  Q,M,  ad  quadratum, 
JVH,  Ita  erunt  omnia  quadrata  parallclogrammi,  A ,ad 
omnia  quadrata  paralJelogrammi,  Jl/C,  regula,  GH,  quod 
erat  oAendcndum.». 

COROLLARIVM. 

HIncpatct,  fi  vice  quadratorum  fumamus  alias  quafi» 
cunquefigurasfimiles  ,quod  eodempaiip  ofiende- 
mus  omnes  figuras  fimilcs  parallclogrammi,  AiVf,ad  omnes 
fimiles  figuras  parallelogrammi,  A/C,  vt  ex.g.  omnes  circu- 
los parallelograini,  Aa/,  ad  omnes  circulos  parallelogrami , 
A/C , cfie  vt  fimilcs  figuras  ab  ipfis  bafibus , G A/ , A/H , dc- 
fcriptas,namfigursplan?  fimilcs  qu«cunque,vtdidum  cfi, 
defcriptatalateribus,  vellincishomologis  aiqualibus  funt 
aequales ; omnibus  pariter  afiumptis  figuris  fimilibus  regula 
eadem,  GH. 

XXII. 

Adintelligemiam  huius  Propojitionis  mnu  recoUntur  diBu 
circa  dcf.Z . num.  i y‘fuperiori,m  hac  enim  paratur  tranjitus  ad 
corpora  medijs  omnihus  'quadratis  deferiptis  ab  omnibus  Uncis 
paralUlogrammorumfiBtBH,  aquidift antibus  duobus  quadra- 
tis deferiptis  a bafibus^  GM,  MH,  ( ad  qua  fupponuntur  aqua- 
liter  inclinari  par  alUlogramma,  GB,  BH,fguragenitriccsJimi- 
larium f olidorum , quorum  omnia  dicta  quadrata  eriit  omnia^ 

E plana) 
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plana)  tanqua^uistegulis . In  hac  ergo  ojlenditur  omnia  qua- 
drata parallelogrammorum  in  eadem  rdtitudine  exijlentium , 
hjtfunt,GB,BH,  ejfe vt quadrata bajium . Simtlittr inCorol^ 
lario  dicitur  .^Ji  vice  quadratorum  fumantur  circuli  eu  ali* 
quacunq-f  figura  deferipta  a bafibus , tamquam  regula,nihilomi- 
nus  omnes  circulos  f eu  omnes  figuras fimiles  diltorum  paralie^ 
logrammorum  effe-^vt  ipfas  regulas . Et  quoniam f olida  fimilor 
ria  genita  ex  par allelogrammis^egulis figuris  a bafibus  corunda 
dcfcriptisfunt  cylindrici,feu  eorpora  coTumnaria^vt  diltum  ejl 
num.lj.cr  infra  probabitur  i ideo  ex  pramiffa  Prop.  edocemur 
corpora  columnaria  ,feu  cylindricos  fimilium  bafium  in  eadem 
altitudine  exifientes,  eJfe  inter  fe^vt  ipfas  bafes  . Similiter  ex 
ibidemfequenti  Prop.io.eiufque  Corollario innotcfcit Cylindri- 
cos in  eadem,vel  aqualibus , (jrfimilibus  bafibus  exifientes,  ejfe 
vt  altitudineSfVel  vt  latera  aqualiter  bafibus  inclinata.  Sic  1 1. 
Prop.  cum  Corollario  indicat  Cylindricos  fimilium  bafium  ha- 
bere inter  fe  rationem  compofitam  ex  ratione  bafium , & altitu- 
dinum ,vel  laterum  aqualiter  bafibus  inclinatorum . Pariter 
Propofitto  1 2.  cum  Corollario  patefacit  cylindricos  fimtlium  ba- 
fium ^quorum  ipfa  bafes  altitudinibus , vel  lateribus  aqualiter 
baftbus  inclinatis  reciprocantur, ejfe  aquales:  (fi-  i contra , Infu- 
per  ex  Prop.  i cum  Corollario  palam  fitjhniles  cylindricos  effe 
tntrspla  ratione  laterum  homoh^trum-  Deniq-,  Prop.  14.  con- 
cludit hac  omnia  ( excepta  Propofittone  13.  quoniam  pofiulat 
bafes  ejfe  fimiles  )verificari  de  cylindricis  etiamji  bafes  eorum 
Jittt  dijjim/les . Hac  a me  vocantur  communia  fymptomata 
cylindricori,  ^ omnium  quadratorum  ipforum  parallelogram- 
morum,qua  deducuntur  ex  haefola pramijfa  Propof6.via geo- 
metrica confueta,dr  ideo  hic  pratermittuntur . 

XXIII. 

Sequuntur  in  eodem  Libro  2.  aliqua  Propofitiones,  qua  cum 
ad  intentum  nofirum  non fint  neceJJaria,propterea  relinquutur. 
Sunt  autem  pracipui  Prop.  15.;'»  qua  ojlenditur  omnes  figuras 
planas Jimiles(quas  generaliter  difiiniuimus  Lib.  primo  def.  i o) 
ejfe  in  dupla  ratione  linearum , vel  laterum  homologorum  ea- 
r undem : & Propofitio  lj.(  fatis  prolixa , cr  lahoriofa ) in  qua 
probatur  omniajfimiliafolida  ( quorum  extat  definitio  generalis 

eod:  n 
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eodem  Ltb. primo  ad dtf.  ji.J  ejfe  in  tripla  ratione  linearum^ 
vel  laterum  homologorum  i qua funt  in  eorundem  homologis  fi. 
guris . H as  autem  L e fler  poterit  fuppentre^  nifi  hunc  laborem 
fubire  velit . 

XXIV. 

Haflenus  Indiuisibilium  prior  em  methodum  experti  fumus 
in  indagandis  communibus  parallelegrammorum^  & cylindru 
eorum fympt ornatibus , nunc  ad planasfiguras  redeutet  infifdJe 
vlterius procedimur  . ^t^oniam  vero  pojl  parallelogttimma 
faciliora  videntur  eJfe  triangula , & trape^lpa,  propter  ea  in /?- 
quentibus\  Propojfitionibus  medijs  paraUelogrammis  fittrami- 
tus  ad  triangulorum , ^ trapezaorum  menf uram . 

P R O P O S.  XIX. 

SI  in parallelogramtno diameter du^ fuerir,pa rallelo^ 
grammum  duplum  eft  cuiufuis  triangulorum  per  iplam 
diametrum  conftitutorum . 

Sitparallclogrammum  vtcunque,AD,in  quo  duda  dia« 
meter,  F C,  ipliim  diuidat  in  triangula,  FAC,  CDF . Dico 
parallelogrammum,  AD,  d^lum  clTc  a _ 
cuiufuistrianguIorumjFACjCDF.Ab- 
fcindanturab,  FD,CA,  vcrfiispunfta, 

F,C,  partes  *quaJcs,FE,CB,&  per pu-  i 

^ta,B,E,paralleIa:  ipfi  bafi,CD,  ducan-  f 

tur,  EHjBiV,  incidentes  diametro,  FC,  C ly 
in  pundtis,  H,  Mi  quoniam  ergo  in  triangul/s,  FHE,  CBJl/, 
anguIus,HFE,asquaIi8cft  angulo  illicoaltcrno,BCJ»/,  8c 
HEF,ipC,  FDC;,qui  cft  atoual/s  angulo  iHf  oppofito,FAC, 
qui  tandem  asquatur  angulo , MBC  j interior  exteriori, ideo 
.-mplus,  FEH,  aequatur  angulo,  J/BC,  funt  igitur  in  trian- 
gulis,FEH,WBC,duo  anguli  duobus  angulis  aequales, & la- 
tera illis adiacentia funt squalia,  nempd,  FE,  ipfi,  BC,etgo 
reliqua  latera  erunt  aequalia , fcilicet  HE,  ipfi,BiV/.Eodera  _ . . 
modo  oftendemus  de  esEteris  parallelis  ipfi, CD, eas  nempd, 
qu*  verfus  punita,  F,  C,  ab/cindunt  a lateribus,  FD,CA, 
partes  aequales , efle  pariter  inter  fc  {quales^  vduti  funt  cx- 

E 2 tremae. 
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trem*,AF,CD>?QuaIcs.Ergo  omnes  line?  trianguIi,CAF, 
«quabuntur  omnibus  lineis  trianguli , FDC,fumptis  in  vc- 
riique  omnibus  lineis  regula,  C Ds  ergo  triangulus , ACF , 
erit  aequalis  triagulo,FDC,ergo  duo  trianguli, ACF,FI)C, 
fcilicet  parallelogrammum,  A D,  erit  duplum  cuiufuis  tria- 
gulorum,  ACF,  FCD,quod  oftendere  opus  erat. 

C O R O L L A R I V M I. 

Hinc  patet,  quaecunque  de  parallclogrammis  in  Prop. 

5,6.7.  & 8.  huius  Libri  oftcnfa  funt , eadem  dc  trian- 
gulis vt  vera  recipi  pofle.fi  in  triangulis  conditiones  ibi  ap- 
poficae  reperta:  fuerint , nam  in  vnoquoque  cxpoficorura 
triangulorum  fumptis  duobus  quibufuis  lateribus,  fieri  po- 
teft  fub  illis  in  eodem  angulo  parallelogrammu, cuius  trian- 
gulum erifdimidium . Triangula  ergo,  qua:  in  eadem  funt 
altitudine  inter  fe  funt,vt  bafes:  Et  qua:  in  eadem  bafi  inter 
rerunt,vtaltitudines',  vel  vt  latera  aequaliter  bafibus  indi, 
nata : Item  habent  rationem  copofitam  ex  ratione  bafium , 
& altitudinum, fiue  laterum  aequaliter  bafibus  inclinatoru, 
cum  funt  aequiangula : Item  Triangula,  quorum  bafes  alti- 
tudinibus, vd  lateribus  fqualiter  bafibus  inclinatis, recipro- 
cantur funt  Aequalia  ; & qua:  lunt  aequalia  bafes  habent  alti- 
tudinibus, vel  lateribus  aequaliter  bafibus  inclinatis,  reci- 
procas : Et  tandem  habetur  fimilia  Triangula  clTc  in  du- 
pla ratione  laterum  homologorum , qu®  omnia  ex  pralenti 
Propofi  pendent. 

COROLLARIVM  IL 

Colligitur  infuper,  fi  fupponamus , CD,  die  aequalem 
ipfi,DF,  quamlibet  dudam  in  triangulo , FCD , pa- 
lallclam  ipfi,  CD,  squalem  sfieei , quam  ipfa  abfeindit  ab, 
FD,verfus,F,nempcipfi  abfcifi®,FE,  & produda,  EH,vcr- 
fus,AC,cui  incidat  in  N,  ipsa,HN,  f quari  refiduae  ablciUf, 
FE, fcilicet  ipfi,  ED,  &,  NE,integram  aequari  ipfi,FD,qua: 
dl  vna  maximarum  abfeiflarum  ipfius , FD , vnde  hac  via 
colligemus  omnes  lineas  triaoguli,FCD,rcgula,  CD,  dum 

latus 
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Iatus,FD)Xquaturip(i,DC>e(Texquales omnibus  ablcillis  Defin.^. 
ipfius  FD,&  omnes  lineas  trianguli, AFC,eflc  aquales  refi- 
duis  omnium  abfcifl[arum,FD,  & omnes  lineas  parallelo-  hdus.^ 
gramrai, ADtxquari  maximis  abfcilTarum,  F D , qua  dicun-  Defini, 
tur ciufdcm  obliqui tranfitus,fi angulus, CDF,no  fit redtus, 

& redii  tranfitus,  fi  fit  redlusivndc  ficuti  oftendimus,paral- 
Jelogramraum, AD, duplum  effctriangu!i,'FCD,vcl,ACF, 

& fubinde  etiam  omnes  lineas,  AD,  rcgula,CD,duplas  ciTc 
omnium  linearum  trianguli,FCD,vd,ACr,fic  etiam  vtde- 
monftratum recipi poteft propofitae  linea  redx,  vt ipfius, 
FDrVtcnnqoCjTiii^ir^sabfciirarum  duplas  effe  omnium  j.hujns. 
abfciAarum  ciufdcm , velrcfiduarum  omnium  abfeifiarum , 
vndc&  omnes  abfciilas  patebit  aquari  refiduis  omnium  ab- 
feiffarum  eiufdem  linea, ijs  vetrefti,ycl  einfdSjobliqui  tran- 
{itusfumptis,quaadfequeatium  intelligentiam  diligenter 
funtadnocanda.  ^ 

LEMMA. 

Sit  magnitudo,  A,  ad  quotcunquemagnitudines , E , O, 
fingillatim  ad  vnamquamque,  vt  magnitudojV}  adtot 
.alias,  P S,fingillatim  ad  vnamquamqi  nem-  i .. 
pc  fit, A,ad,E.vt,V,ad,Pj A,ad,0, vf,V,ad,iti  W r»  - 
S . Dico,  A,ad,E,0,  fimul  ctft,vT,v,ad 
•iimuliun^as.  Etenim conuettendo erit pri-  i [ | 
ma,E,adfecundam,A,vttertia,P,ad  quarta,  A E O 
V, fcd  etiam  conuertendoquinta, O, eft  ad  i4.omn( 

lecundam,  A,vt  fcxta,S,ad  quartam,V,ergo 
compofita  cx  prima.  E,  & quinta , O,  erit  ad 
fecudam,  A,vt  compofita  ex  tertia, P,  & fex- 
ta,S,adquartam,V,ergoc6uertcndo,A,ad,  V P ,s 
E,0,fimul  crit,vt,V,ad,P,S,fimul  iundlas,quiarguendimo- 
dus  dicitur  a me,  Colljgcre,feu  Colligendo . 

P R O P O S.  XX. 

Sfumpta  Propof.  antecedentis  figura , dimifla,  BM,  re- 
tineatur, NE,  pro  vna  ex  dudlis  vteunque  parallela 
jipfiCD,  produ^a  autQB^CPjVtcunque  jn,M,complcroq; 

paral- 


Elcm. 
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paraIIclogrammo,OD.  Dico  parallclogrammum,  AM, 
ad  trapeziu,FCMO)efTc  vc,CM,ad,  MD,  fimul  cu  CD. 


Erit  enim,  AM,  parallclogrammum,  vnde,  M A, ad,  AD, 
erit  vt,CM,ad,CD,AD,  ver6  ad  triangulum,  FCD;  cft  vt, 
CD,ad*.  CD,ergp,AM,adtrian-  t « 

gulum, FCD, erit  vt,MC,ad  f.CD,  . — 7 7 

eftautcm, AM,ad,FM,vt,CM,ad,  / Al/  - 7«l* 

MD,ergo,coIIigendo,Aii/,ad,FM,  / / j j 
c.im  triangulo,  FCD,idcft  ad  tra-/  f • / 

pezium , OFCM , eris  vt,  CM,  ad,»'  c "■•■i- 
M D,  cum  D C,  quod  oltcndcn- 
duinerat. 


COROLtARIVM. 

Ex  Cor.  1 anifeftum  eft  autem,  F,CD,  fit  aequalis  ipfi,DF,om- 
amec.  XVX  ncslincas  parallclogrammi,  AD,  regula,  C D,  eflc 
aquales  maximis  abfcilfarum,  FD,&  omnes  lineas  triaguli, 
FCD,  regula  eadem  aequari  omnibus  abfcillis , FD.  Nunc 
fi  intelligamus  cuilibet  earum , quae  dicuntur  maximae  ab- 
' Iciflarum,  vclabfciiT*,adiungirc6iam,DM,  vocanturtunc 
maximae  abfciflarum,vclabrciifieadiundla,DM,haecautcm 
funt  eaedem  illis, quae  habentur  in  paralJelt^rammo,  AM,& 
trapezio,FCMO,nam  fi  produxeris.NE,  vfque  ad,  OM,in, 
X,  fiet,  EX,  adtunfta  tum  ipfi,NE,vni  ex  maximis  abfeifia- 
rum,FD,tum  ipfi,HB,vni  ex  omnibus abrcilIis,FD,&,EX, 
adiun^la  cft  aequalis  ipfi,  DM,  vnde  omnes  line»,  AD,ad- 
iun(fta,DM, funt  omnes  Hne»  paralIelogrammi,AM,&  fune 
fqualesmaximisabrciflarumipfius,FD,adiunda,  DM,& 
omnes  lineae  trianguli,  FCD,  adiun<fta.  Dii/, funt  omnes  Ii- 
ne»  trapezij,  FCii/O,  Sc  funt  »quales  omnibus  abfciftis  ip-  - 
, . fius,FD,adiun<fta,Di»/.Quiaetgo,Aii/,adtrapeziu,FCii/0, 
J.  mus;  vtjCii/,  ad,  JV/D,  cum  J.DC,  ideo  omnes  line»,  Ai»/,ad 

omnes  lineas  trapezij,FCi»/0,(  regulam  hicfemperintclli- 
ge  ipfam,Cii/,)  ideft  maxim»  ablciftaru,FD,adiun6la,Dii/, 
ad  omnes  abfdftas,  FD,  adiunda,  DiW,  erunt  vt,CA/,com- 
pofita  nempe  ex  propofita  linca,CD,fiue  ex  propofita,FD, 
illi  »quali,&  adiunda,DA/,ad  compofitam  exadiun(fta, 
iv/D,&  t-  propofit»  line»,  CD,vcl,DF. 

PRO- 
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IN  expofita  fiipcrioris  Prop.figura , fi  producatur,  CD, 
ad  partes, C,vtcunque,  vtin,R,&  compleatur  parallc- 
logrammum,GC,  oftendemus  trapezium,FGRC,ad  trape- 
zium , FC^O , cfie  vt  compofita  cx  RC,&  CD,  ad  com- 
pofitam  ex, ^D, & CD. 

Nam  trapezium,  CRGF,  ad , GD , cft  vt  compofita  ex , 
Rc,&  CD,ad,RD,  infuper , GD,ad,  Am,  eft  vt,  RD,  ad, 
CMySc  tandcm,AAf,ad  trapeziu,FCJJ/0,cft  vt,CA/,ad,Ji/D, 
cum  t-  CD,ergo  ex  atquali  trapezium,  FGRc,  ad  trapeziu , 
FCJV/O,  erit  vt,  Rc,  cum  i.  CD,  ad,  MD , cum  t . DC,  quod 
erat  demonfirandum . 

COROLLARIVM. 

Hinc  patet  omnes  lineas  trapezij,  FGRC,  regula , R Af, 
ad  omnes  lineas  trapez  ij,  FCiVQ , regula  eadem  efie, 
vt,  Rc,  cii  i.CD,ad,3/D,  cu  DC.Veluti  autemlin  antece- 
denti oftendimus.fi,CD,  fit  jEquaIis  ipfi,DF, omnes  lineas 
trapezij,  FCMO , regula , CA/ , arquari  omnibus  abfciffisip- 
fius,  FD,  adiun^,  D A/,  ita  in  prxfenti  oftendemus  omnes 
lineastrapezij.FGRc,regula,RD, aequari  refiduisomnium 
abfeiflarum  ipfius,AC,vel,FD,  adiunda,  RC;  vnde  patebit 
refliduas  ablciflarum  propofitaelineae,vr,FD,adiun^a,Rc, 
ad  omnes  abrciftas  eiufdcm,adiun£ta  alia  linea,vr,Dil/,eftc 
vt  compofitum  ex  prima  adiun(fta,Sd  t propofitae,CD,fiue, 
FD,  illixqualis,  ad  compofitum  cxlecunda  adiunda,  & 
propofirae  lineae , id  eft  vt,  R C , cum  CD , vel , DF,ad, 
A/D,cum  *.  CD,  vel,  DF. 


XXV. 

Cum  triangHlttm  dimidium  effe  circum  feri fti  eidem  paral- 
lelogrammt  m prxmijfa  Prop.  1 9.  oftenfum  sit , ideo  communiu 
. p4raUelogrammorum  fymptomata  num.  2 1 . indicata , etiam  ad 
ipfa  triangula/!]^  ad  torum  omnes  lintasjr egula  basi^transferri 

inteU 
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inteUipmrHr  ^ vt  innuit  Corollarium . Ex  Corollario  vero  fe- 
cundo eittfdem  Prop'.  1 9.  Uejuid»  apparet  nos  sine  abfei^s , resi- 
duis y maximis  abfcijfarMm proposita  linea,  vt  ipsius yFD^n 

illius  Schemate  noftras  Prop.  of  edere poJfcyVt  dicebatur  nu.  1 6 
Etenim  si  fupponamusyFDy  atjualem  tpsiy  DCy  pro  omnibus  ab- 
feifis  ipsius  y FDypoJfumus  vti  omnibus  lineis  trianguli , FCD, 
& pro  residuis. omnibus  lineis  trianguliyACF,  sicut  i pro  maxi- 
mis omnium  abfciffarutn  pojfunt  vfurpari  omnes  linea  paralie- 
logrammiyACDF  yre^uUyCD.  Similiter  ex  Corrolarto  Prop.  20. 
innotefcitin  eius  jlgurafupposita . FD. aquali  ipsiy  DCyOmnes 
lineas  par allelogrammi  y AM  ypojfe  deferuire  pro  maximis  a^ 
fciJfarumyFDyadiunliayDMy  & omnes  lineas trapezdjy  FCMo^ 
pro  omnibus  abfcijjfts  eiufdem,  FD.adiunUa  eademyDM.  Sie  in 
Prop.2 1.  omnes  linea  trape\ij,  G RC F feruient pro  residuis  om- 
nium alfciffarumyFDyadtunllajCR.  Videtur enimres clarior 
, euadere,(jr  ab  opposittonib.  liberior ysi  his  abfcijjtSy  residuis,  &c. 
fubflit  namus  omnes  lineas  diltarum figurarum , ijs  enim  diifa 
ahfci  fa,(j;-  residua,&c.tam  difiributiue , quam  colleliiue  ada- 
quantur, njt  patet  ex  diltarum  Propositionum  CoroUards.  Hae 
addidi , quia  non  defuit , qui  perperam  aceipiens  has  abfciffas, 
residuas  &c.  fallacia  hanc  priorem  methodum  Indiuistbilium 
credidit  obnoxiam,vt fuo  loco  clarius  explicabitur . 

XXVI. 

Pofi  parallelogramma , triangula , cfi  trapeta  in  planis , ^ 
pofi  cylindricos  in  folidts  ,fupereft  vim  I nuistbtlium  iuxta  hac 
priorem  methodum  pariter  circa  alia  f olida  experiri . Inter  ea 
vero  primo  ftfc  offerunt  corpora  pyramidalia, feu  conici^quippe 
qua  d triangulis  iuxta  noflram  rationem  oriuntur . Ad  ea  ergo 
fit  cylindricorum  comparatio  in  fequenti  Prop.22.quam  cum 
fuis  Corotlarijsy  cr  duabus fulfequentibus  Prop. 2 3 .cp  2^, pari- 
ter cumfuis  Corollarijs  hic fubneli imus . - 

P R O P O S.  XXII. 

EXpofitis  duobus  vtcuuq;  paralldogramis , in  cifdemq; 

diidis  riianiCcris.tSc  duobus  vteunque  lateribus  pro  re- 
gula fumptisj  nempe  in  vnoquoq;  eorum  uno:  Omnia  qua- 
drat:» 
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drata  cuibfuiV  didorum  paralldogrammorum  ad  omnia 
ouadrata  cuiufuis  triangulorum  per  diamemun  in  ipfo  coiv 
ftitutorum,  erunt  vt  omnia  quad.  reliqui  parallelogrammi 
ad  omnia  quadrata  cuiusuis  trianguloruin  per  diaoietruai 
in  iftodudam  pariter  conftitutorum.  ■ / 


Sint  expoHta  vteunq;  parailelogramma,  A$,  Tii,ia  ijfqt 
dudxdiamctri,EO,Z&,  regulis  iumptis>  ES>  Zfi.  Dico  om- 
nia quadrara,  AS,’ad  omnia  quadrara.trianguli,0£S)ei]!evC 
omnia  quadrata , T/S,  ad  omnia  quadrata , Si  enhn«yt 
omnia  quadrata,  T/3,  ad  omnia  quadrata  trianguli, 
nonilint  omnia  quadrata,ASjad  omnia  quadrata  trianguli 
0£S, erunt  igitur  ita  omnia  quadrata,  AS,  ad  maius,  vcl  ad 
minus  omnibus  quadratis  trianguli,  0£S.i'int  exce^usjvel 
defe^us^omnia  quadrata  figurf  pians,  A , diuidatar  autem 
latus,OS,bifa-  : ■ . . . - 


m,mQ,&iO^  ^ ;i  'Li  - O;  T .p  . ^ 1 . 

QS,  bifariam  in,  : ..  ,:v|  ^ j: 

P,R,&ficdcin-  ” / ■ f x \ 

ceps  fiat , ita  vt  • g -f—  ^ ^ - p ^ V 

du(^is  per  pfifta'  ’i  : : su-  r/  , . . y/  ::r 

diuifionu  paraJ — « J 1 /N  qV  Q; 

lelisipfi;ES,D  ' / v 4-' 

R,CQ, BP,tan-  H/  jK  P ~ZM  ^ 

demdeuetumfic  “ */  2 

ad  parallelogrfi»  ‘ ' j/i  . y/  .0  ■ • ^ 

oium,DS,  cuius  E M 5-  2 7 ~ ' 

omnia  quadam, J : t - * ' 1 . ; 

regula,  E S ,fint  minora  omnibus  quadratis  ifigurs , « : per 
pu  nda  auteifi,^  quibus'  didta  parallela?  ipfam,  OEJfcca  nt, 
ducatur  .vique  ad  proximas  parallelas  squidiftantcs  latcri- 
bus,AE,OS,ipfie,  LN,  CK,FM.  Erit  igitur  triangulo, OES, 
circii mfcrfpta  figura  qua?dam  compofira  ex  parallelogra^ 
mis,LP,GQ,FR,DS,&aliaiufcripta  compofita  ex  paralle- 
logrammis,  pQvIR  jHS;  ita  vt  omnia  quadrata  fieura?  cir- 
cum(<:ripra?,regu7aiE6, excedant  omnia  quadrata  infcripts, 
rCgiifa  eadem, minori  quantitate,  quamfint  omnia  quadra- 
ta figurs,n.N.im  in paralleldgrammojDSire^a, HM,diu^ 
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dit  omnia  quadrata,  DS,in  omnia  quadrata,  DM,in  omnia 
quadrata, HS,&  in  redigula  bis  fub,DM,  MR,  vcluti  pun- 
ftum,H,diuidit  quadratum,DR,  in  quad.DH.  quad.HR,& 
rcdtangulumbisfub;DHR,fiuccx  23.  fcq.  ab  hacindcpen- 
dcntc , & ideo  omnia  quad.  DS,excedunt  omnia  quadrata, 
HS , omnibus  quadratis,  DM , & rcdtangulis  bis  fub , DM, 
MR . Eode  padto  oftedemus  omnia  quadrata,  FRjCxcederc 
omnia  quadrata,  IR,  omnibus  quadratis,FK,&  rcdiangulis 
bisfub,Fk,kQj^&  fic  omnia  quadrata, GQ^excedere omnia 
quadrata, ^Qjoranibus  quadratis,GN,cum  rc6lan|ulis  bis 
fub,GN,NP,&in  figura  circumfcripta  fuperfunt  adhuc  om 
nia  quadrata,  LP . Porro  fi  hosexcefius  fimul  colligamus 
fient  omnia  quadrata,  DS,  nam  fi  omnia  quadrata, LP, vel, 
pQJunxcris  omnibus  quadratis,GN,&  redlangulis  bis  fub, 
GN,NP,ficnt  omnia  quadrata,  GQ.,h«c  fi  iunxeris  omnib. 
quadratis,  Fk,  cum  rcdangulis  bis  fub,  Fk,  kQ,  fient  omnia 
quadrata,  FR,  qua?  tandem  fi  iunxeris  omnibus  quadratis  i- 
DMjCum  redangulis  bis  fub,  D M,  M R,  fient  omnia  qua- 
drata, DS,  qua:  cum  fint  minora  omnibus  quadratis  figura’, 
•n,  hinc  figura:  circumfcripta:  omnia  quadrata  excedunt  om- 
nia'quadrata  infcriptsc  minori  quantitate,  quam  fine  omnia> 
quadrata,  ii,&4deo  excedunt  omnia  quadrata  trianguli, 
O^S, multo  minori  quatitate : C^ia  ergo  omnia  quadrata,' 
AS,  adtomnia  quadrata  trianguli,OES,  cum  omnibus  qua-. 
dratis,o,  erant  vt  omnia  quadrata,  T^,  ad  omnia  quadrata 
trianguli , &Z^ , hinc  omnia  quadrata,  AS , ad  omnia  qua- 
drata figura:  circumfeript*  trianguIo,OES, habebunt  maioi 
rem  rationem , quam  omnia  quadrata  ,T^,  ad  omnia  quad.> 
trianguli, & Z/3 . * i 

Nunc  diuidatur  fimiliter,  &(*,in  pundis,  9t,A,s,ac,OS,in 
pun^tis,PQR,&  per  punaa,H,^,2, parallela;  ipfi,Z^,  ducan- 
nir,5fV,-sX,sy,fccames,&Z,in  pundis,r,3,6,  per  qua:  vfq; 
ad  proximas  parallelas  ipfis,  &^,  TZ,  xquidifiantes  ducan- 
tur,*r, a 3,4  6,  vt  triangulo, &Z/5, fit  circumfcripta  figura  ex 
parallclogrammis,*J5j,AA,4  2,Y/*,compofita.Quia  ergo,vt, 
OS,ad,  SK,  itaeft,  &^,ad,^2,^vt  autem,  OS,ad,  SR,ita  fune 
omnia  quadrata,As,ad  omnia  quadrata,  DS,&  vt,&tf,ad, 
i^ita  funt  omnia  quadrata, T^, ad  omnia  quadrata, YAcrgo 


onmia 
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omnia  quadrata,AS,ad  omnia  quadrata,DS,fiint  vt  omnia 

3nadrata,  T ola  quadrata, Y5  . Quia  vcr6  omnia  qua- 
rata,Y/3,  ad  omnia  quadrata,  6fi,  ideft  ad  omnia  quadrata, 
funt  vt  quadratum,  Z/s,ad  quadratum,  7/!,  ideA  ad  qua- 
dratum,62,idcft  vt  quadratum, i«&,ad  quadratum,  &2,.i.vt 
quadratum,  SO , ad  quadratum,  OR , ideft  vt  quadratum, 

£S,  ad  quodratu, 

HR,  ideftjVt  om- 
nia quadrata,  O 
S,  ad  omnia  qua- 
drata,FR;ergo  ex 
«squali  oia  qua- 
drata, AS,  ad  ola 
quadr.  FR,  erue 
Vtola  quadr.  T/S, 
ad  ola  quadr.4:; 

Eode  pa^o  oiic-  / IX  * B j huius. 

demus  ola  quadr. 

AS, ad  ola  qua- 
dra ta.GQ^flcvt  omnia  quadrata,  TiB,  ad  omnia  quadrata, 

omnia  quadrata, 

LP,elIe  vt  omnia  quadrata,T^,ad  omnia  quadrata,*^,  vn-  Defia.11; 
dc,coIIigeiido,omnia  quadrata,AS,ad  omnia  quadrata  pa-  - 
rallelograminorum,  DS,  FR,GQ^LP,  ideft  figurae  circum- 
feriptae , erunt  vt  omnia  quadrata,  T/8 , ad  omnia  quadrata 
paraIleIogrammorum,*9i,  aa,4S,Y0,  ideft  ad  omnia  qua- 
drata figurg  circumreriptx  triangulo, & Z/3.Sed  omnia  qua- 
drata, AS,  ad  omnia  quadrata  figurs  circum  fer  iptjE  trian- 
gulo, OES,  oftenfafiint  habere  maiorem  rationem  ,quam 
omnia  quadrata, T0, ad  omnia  quadrata  trianguli,&  Z^,  er- 
go omnia  quadrata,  TjS,  ad  omnia  quadrata  figurae  circum- 
Kript2ctrianguIo,&Z^,habeburit  maiorem  rationem,  quam 
ad  omnia  quadrata  trianguli,  &7/8,  ergo  omnia  quadrata  fi- 
gurae  circum  feriptae  triangulo,  &Z/3,  minora  erunt  omnibus 
quadratis  triaguli,&  Z^,quod  eft  abfurdum.  Non  ergo  om- 
nia quadrata,AS,ad  maius,quam  fint  omnia  quadrata  tria- 
guIi,OES, habet  eandem  rationem , quam  omnia  quadrata, 

T /S,  ad  omnia  quadrata  trianguli,&Z^ , 

F a 


Dico 
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Dico  autem  neque  ad  minus  cifdcm  habere  eandem  ra> 
tionem,  fine  enim  defedus  adhuc  omnia  quadrata  figurse^ 
A,ic  fit  circumferipta  triangulo,  O E S,  figura  ex  parallelo- 
grammis,  LP , GQ , FR,  DS , & alia  inferipta  cx  parallelo- 
grammis,  MQ,  IR,  HS,  compofita , ita  vt  omnia  quadrata 
circumferiptx  fiipcrcnt  omnia  quadrata  inferiptae  minori 

3uantitate,  quam  fint  omnia  quadrata,A,  ergo  omnia  qua- 
rata  trianguli, OES,  fnperabunt  omnia  quadrata  infaipt? 
figuraj  multo  minori  quantitateJ^unt  autem  omnia  quadra- 
ta,AS  , ad  omnia  quadrata  trianguli,  OES,  detradtis  omni- 
bus  quadratis, A,vt  omnia  quadrata,T/3,ad  omnia  quadrata 
criaguli,&Z^,ergo  omnia  quadrata,AS,  ad  omnia  quadrata 
inferipta;  figura*  habebunt  minorem  rationem,  quam  omnia 
quadrata, T4,ad  omnia  quadrata  trianguli,  & Z0 . Diuida- 
tur  nunc  pariter  latus,  in  pundis,  ij: , s , fimiliter  ac 

OSjdiuiditur  in,P,QJl,  & caetera,  vt  fiipra,  fiant,vt  habea- 
mus figuram  infoiptam  ex  parallclogrammis , 32 , 6$^ 

compofitam,  oftendemus  igitur,  vt  fupra,  omnia  quadrata, 
AS , ad  omnia  quadrata  figurxinfcriptz  triangulo , OES, 
cfle  vt  omnia  quadrata , Ti8 , ad  omnia  quadrata  figura;  in- 
feripta;  triangulo, &ZiS,runt  autem  omnia  quadrata,  AS,  ad 
omnia  quadrata  figura;  inferiptae  triangulo,  OES,in  minori 
ratione,  quam  fint  omnia  quadrata,  TiS,  ad  omnia  quadrata 
triaguIi,&Z/8,ergo  omnia  quadrata,T/s,  ad  omnia  quadrata 
figura; inferipta;  triangulo,  &Z^, erunt  in  minori  ratione, 
quam  omnia  quadrata,  T.^,  ad  omnia  quadrata  trianguli, 
&Zl*,crgo  figurae  infcript»irjangulo,&Zi8,  omnia  quadrata 
maiora  erunt  omnibus  quadratis  trianguli,  &Zi3,  quod  eft 
abfurdunvgitur  omnia  quadrata,AS,  non  ad  minus,  quam 
fint  omnia  quadrata  trianguli , OES , erunt  vt  omnia  qua- 
drara,  Ti3,  ad  omnia  quadrata  trianguli , dcZ0,  fed  neque  ad 
maius,  vt  oftenfiim  cft  ergo  ad  ipfa  erunt,vt  omnia  quadra- 
ta,T /8, ad  omnia  quadrata,&Z/3 . Si  autem  comparemur  om- 
nia quadrata,  A S,  T ad  omnia  quadrata  triangulorum , 
A E O,  TZ  & , eodem  modo  fiet  demonftraiio,  iguur  oRcn- 
fuui  5ft»‘]uod  erat  demqnftrandum . ' ■ " , « 1 : 

1 n.;  ' ~'l.  ' ' * . ’ ' I ' ’ 

. • I 
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A.  COROLLARII  SECTIO  I. 

Hinc  patet  quxcunque  de  omnibus  quadratis  paralie» 
Ic^rammorum  tajes,vcl  taics  concutiones  habetium 
inPropoT.p.  10.  ii.  12. 13. 14.  huius  Libri  oftenlaiunt,  ea» 
dem  de  omnibus  quadratis  triangulorum,  tanquamdc  eo- 
rundem partibus  proportionalibus  verificari,  r^ulayno  ' 
latere  fumpta,  dum  triangula  circa  altitudines,&  bafes,(Iue 
a bafibus  defcriptas  figuras , & latera  aequaliter  bafibus  in» 
clinata,  eafdem  obtinuerint  conditiones  ibi  notatas . 

B.  S E C T I O 1 1. 

Icitur  triangulorum  in  eadem  altitudine  exifietiumotn-  ^ 
nia  quadrata,vel  omnes  figurae  fimiles  ( fiue  fint  fimiles 
adinoicem,quxfunc  vtriufque  trianguli,  fiuediilimilcs) 
crunc  vt  figurae  a bafibus  defcripta;. 

* I» 

C.  SECTIO  III. 

Et  fitriangulafuerintineadcm,vel*qualibns  bafibus,  lo-huius. 

omnes  figurx  fimiles  vtriufqj  ad  inuicem , erunt  vt  al- 
citudinesjvcl  vt  latera  bafibus  aequaliter  inclinata . 

D.  S E C T I O IV. 

ITem  triangulorum  omnia  quadrata, fiue  omnes  figur» 
fimiles,  etiamfi  fint diflimiles,  qux funt vtriufque trian-  " ' 
euli,  habebunt  ratione  compufitam  ex  ratione  figurarum  a 
bafibus  deferiptarum , & altitudinum,  fiue  laterumbafibus 
aequaliter  inclinatorum . 

E S E C T I O V. 

Et  triangulorum;quorum  bafium  figurae  altitudinibus, 

V ei  lateribus  xqualiier  bafibus  inclinatis  reciprocan- 
tut,onincs  figurx , fimiles  bafiufigurif , funt  xquales  Et  fi 

omnes 
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t *.  huius,  omnes  figura? , fimilcs  bafium  figuris , fint  xqualcs , figuras 
bafium  altitudinibusjvellaceribus  xqualiterbofibusindi* 
natis  reciproce  rerpo^dentcs  habebunt . 

F.  S E C T I O VI. 


lux.  d^fi.  T7  T tandem  fimilium  trianguloru  omnia  quadrata  erunt 
I.  Sexti  JQ  in  tripla  ratione  laterum  homologorum, fiue  vt  eorum 
cubi;  regulas  ver6  in  fiipradidis  fuppono  femper  duo  illo- 
ti.  huius,  rum  triangulorum  latera, quf  bafcs  voco;  hic  vero  intcllige 
illorum  triagulorum  latera  homologa  • His  autem  fequen. 
tem  Propofirionem  fubiungam  j tum  huius  gratia}  tum  eo^ 
rum,  quxfequentur. 

p R O p O S.  xxi;ii. 


SI,  expofita  quacunque  figura  plana , in  ea  ducatur  vt.> 
cunque  reda  linea , qux  fit  fumpta  pro  regula , eadem 
vero  in  pundo,veI  pundis  diuifa.proutLib^a.Elem.fuppo* 
nitur  fecari,  per  punda  diuifionu  lineas  duxerimus  redas, 
fiue curuas, figuram  diuidentes,  &femel tantum  fecantes 
quamuis  aliam  regulaf  parallelam , fi  regula  in  vnopundo 
tantum diuifa  fit,  vel  totieSyquot/unt  punda  diuifionum 
regula?  ( exceptis  tamen  extremis,  in  quibus  linearum  fedz 
partes  in  punda  aliquando  degenerare  pofliint  ) quarcunq; 
in  dido  a.Lib.  demonfiracurbac  diuifione  fiippofita  circa 
vcl  quadrata , vel  redangula  eidem  reda?  line*  applicata , 
D.  Di£  8.  ^«dem  dc  omnibus  quadratis  did*  f^r*,  vcl  eiuldcm  par- 
hiiius.  tium,velderedangulisfub  ipfis  pariter  velificabuntur. 


Sit  expofita  vtcunque  figura  plana , ABCD  > in  qua  du~ 
da , BD , reda  linea  vtcunq;  fit  illa  fum- 
pra  pro  regula  , & ea  diuifa  in  vno , vel 
pluribus pundis.prout  pofiulantProp. 

Lib.i.Elcm.  per  punda  diuifionu  ducan- 
tur li  n e*  fiue  red* , fiue  curu* , A E C , 

AFI,  roties  quamuis  aliam  ipfi , BD , pa- 
rallelam in  figura, BADC,  fccartcs, quo- 


ties. 
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tics,  BD,  fc(fia  cfTc  fupponitur,  exceptis  tamen  extremis,  vt 
ex.g,ipfa,CJ,inquapartcs,CI,qux  inre^,CIjfcparari  dc- 
buiflent  per  lineas , AEC,  AFl,  in  pundla , C,  I , partibus  , 
BB,  FD,refpondcntiadcgencrauerunt.  Dico  quascunque 
dcmonftrantur  in  linea, BD,circa  quadrata,  vel  redtangula, 
illi,  vel  illius  partibus  applicata,  verificari  de  ommbus  qua- 
dratis totius  figurae,  BADC , fiue  partiu  eiuldem  figurae  per 
diiilas lineas conftirutarum,fiuedercdtangulisrub  eiufdc*m 
partibus.  Vtex.g.quiain  j.Prop.  Lib.a.Elem.oftenditur 
rcdlangulum  fub,  B D,  D F , aequari  reiSangulo  fub,  B F D, 
cum  quadrato, FD,fic  dico  veru  efTe  redlanoula  fub  figura, 
ABCD,&  figuta,ADI,  aequari  redagulis  fub  figuris,ABIF, 
ADIFjCum  omnibus  quadratis  figurf.ADlF.Si  enim  aliam 
vtcunque  duxerimus  regulae, BD,  parallelam,  vt,  HO,  fcca* 
tem  lineas,  AC,in,  M,&,AI,in,N,  verum  efle  comperiemus 
Kdangulum,HON,xquari  re(fianguIo,HNO,cum  quadra- 
to,NO,  & idem  in  caeteris  regula:,  BD,  parallelis , in  figura, 
ABCD,dui5iisrepcriemus.Ergo  verum  erit  redfangulailla 
fimul  colleda,  idefi  re^ngola  fub  figura,  ABI  D,  & figura, 
ADI,a:quari  redtangulis  fub  fignris,  ABI,  ADI,cum  omni- 
bus quadratis,  ADI,quod  3.  Propof.a.Lib.Elem.refpoder. 

Similiter  fi  fupponamus,BF,  bifariam  fecari  in,E,cui  ad- 
jungatur, FD,  fuppofuerimus  etJamTJneam,  A C,  bifariam 
fecarc  quamlibet  omniu  linearum  figurae,ABI,  regula,  BD, 
fupradiftarum , quarum  fingulis  additur , quae  in  diredum 
manet  in  figura, ADI, veluti  Propof.d.  offenditur  rcdfangu. 
lum,BDF,cum  quadrato,FE,  aequari  quadrato,ED,ita  hic 
admodum  fuperioris  offendemus  redfangula  fub  figura, 
ABID,&,  ADI,cu  omnibus  quadratis  figurae,  ACI,  aequari 
omnibus  quadratis  figurae,  ACD,  quod  refpondet  Prop.  6. 
ciufdem  Lib.Confimiliter  reliqua  demonftrabiraus,  vnde 
iuxta  I.  Prop.  Secundi  Elem.  colligemus . 

A.  COROLLARII  SECTIO  I. 

REAanguIa  fub  figura  indiuila,  ABID,&  fubdiui/a, 
AC  D,per  line^Al,  aequari  rei^angulis  fub  indiuifa, 
ABID,  & fub  partibus  diuifae,  qu£,fuot,  ACI,  AID. 

B»  S E- 


VideD, 
Dciin.  8. 
huius. 


CoroU.4. 

huius. 


4»  ‘Exmitdth^Trimdl 

- B.  S E C T I O II. 

. i 

IVxca  fecundam  habebimus  omnia  quadrata  figurat,  AB 
ID, aquari rcftang.  fub,ABID,&fiogulis  partibus, 
ABI,  AID. 

e.  S E e T I O III.  . 


IVxta  tertiam  iam  diftum  cft  inPropofitinc  quidcoIU» 
eamus . 

D.  S E C T I O IV. 

IVxta  quartam  habemus  omnia  quadrata  figur*,  ABID, 
per  vnicam  lineam,  AFI,  diuiik , arquari  omnibus  .qua» 
dratis  figurarum,  ABI, AID,  & rc^ngulis  bis  fub  di^ 
fig.ABIjAlD.  ! ' . 

E.  S E C T I O V.  i 


: ..  • _ : c;„  . . I . 'V. 

IVxta  quintam, fi  fupponamus  lineam,  AI,  bifariam  diui- ; 

dere  omnes  lineas  figurae,  ABID,  r^uIa,BD,  flimptas, 
& eafdcm  lineam , A C j^on  bifariam  diuiderej  colligemus; 
rc(ftagula  fub  inaequalibus  partibus, ABC,  ACD,  cum  ora», 
nibus  quadratis  figurae , JA  C I , aequari  omnibus  quadratis 
figuratjABI. 

F.  SECTIO  VI. 


1 *! .i  , - 

IVxta  fcictam  quid  colligatur  iam  diAum  cft  inPropo«‘ 
fitione.'  •’ ' ; ' ly 

G.  S E C T I O VII. 

IVxta  feptima  colligcmus,fiippofito,quod  figura , ABID, .. 

fecetur  a fola  linea,  AI,  vtcunque,dummodo  cadem  fe- 
ect  omnes  aequidiftantes  ipfi  r^ular,  BD,in  figura,'ABl  D, 
du(5las,&  in  vno  tantum pun^to,colligcmus  inquam  omnia 
quadrata  figutf,  A BTD  ,&  omnia  quadrata  figura: , ADI, 
sequari  redtangulK  bis  fub  fig\iris  ,'ABID , ADI , vna  cuml 
omnibus  quadratis,  ABI»  . ..  ....  . 

c T? 


\ 
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- H.  S E C T I O VIII. 

IVxta  odiauam,  fi  fupponamus  figuram,  ABCD,vtcunqi 
fedam  per  lineam , AC,  ( qux  ramen  fcccc  omnes  ipfi  • 
KDjXquidiftantcs  in  %ura,  ABGD,du^as,  & in  vno  tan. 
tumpundovtidi&um  eft  ) colligemus  rc^angula  quater 
fiib  figuris,  ABCD,  ABC,  cum  omnibus  quadrati-r,  ACD» 
xquari  omnibus  quadratis  Egurx  compofies  ex  figura, 
ABCD,&,ABC,  ita  vt  omnium  linearum  figur*  ,ABCD, 
fingulis  intelligatur  adic(Sla , qux  nunc  in  figura , ABC,cft 
cum  illa  in  eadem  reditudine . 

I.  S E C T I O IX. 

IVxta  nonam , fi  /iipponamus  lineam , AI , /ecare  omnes 
zquidifianrcs  ipfi , 6D,  in  figura,ABID,  du^asbifaria, 
& lineam, AC, eafdem  bifariamnon  fecare,  colligemus  om* 
nia  quadrata  figurx,ACD,cum  omnibus  quadratis  figurx, 
ABC,  dupla  clfe  omnium  quadratorum  figurx,  AID , cum 
omnibus  quadratis  figurx,  ACI, intermediae . 

K.  S E C T I O x7  " ' ‘ 

IVxta  decimam,  fi  fupponamus,  AC , lineam  bifariam  fe- 
care  omnes  xquidiflantes  ipfi,  B D , in  figura,  ABI,du- 
^as,&  illis  addi, qux  in  dircAum  illis  iacet  in  figura,  AID; 
colligemus  omnia  quadrata  figurx,  ABCD,  cum  omnibus 
quadratis  figurx , A D I,  dupla  cfTeomniura  quadratorum 
figurXjABCjCUfn  omnibus  quadratis  figurx , ACD. 


L.  SECTIO  XI. 

IVxta  vndecimam ,'  fi  fupponamus , BD,  in,  E,  ita  fc^m 
cfTc,  vt  re^langulum,  D B E,  fit  xquale quadrato , ED, 
qualibet  autem  xquidiftantium  ipfi,BD,  in  figura, ABCD, 
tali  modo,&  ad  eandem  partem  diuidatur  per  linea,  AEC, 
patet , quod  etiam  reftangula  f ab  figuris , A B C D,  ABC. 

' G «qua- 


5 o Exercitatio  prima . 

aquabuntur  omnibus  quadratis  figura,  ACD , regula,  BD. 
Igitur  linea,  ACjdiuidct  fu perficiem  planam, irfBC  D,(fic  di- 
cere liceat  ) fecundum  extremam,  ac  media j ationem . Hac 
autemproiequ entibus  accurate  memoria  commendentur. 

, , P.R  O P O S.  XXIV. 

, ‘i  . ' » n t • y * V J 

Expolito  parallelogrammo  quocunqucvin  eoquedu<51a 

dlamctrm  omnia  quadrata  parallelogrammi  adcmma 
quadrata  cuiuruismangujorum  per4i^am  diametrum  co- 
ititutorum  erunt  in  ratione  triplg , vno  laterum  paralJelo'; 
granimi  communi  regula  exiftcpte.  , . r. 


Perl.Co. 

(oluntcc. 


SitparaIleIogra[nimuTp,if  G,  iji  coq^ 
duda  diameter,  CE , regula  vtcunque 
^tus,  EG^  Dic.o  on)  uia  quadrataj  4 rr 
(fietripla  omnmtn.quadratomm  trian-. 
guli  cuiufuis,^EC,fiue,  C EG.  Diuidd- 
tur  bifariam  latera, -<rfC,CG,  in  puftis, 
pfrAipfivCG,pcrque,  H,ipli 
C^,  paralicix  ducantur,  BF,  PH,  qux  F.ciiii  F -iii  ‘Grnc 
fccumrefta,CE.cnmmunitcr  bifariam 
fecabunt  in  pundfco,IVt.  Qma  igitur  in  figura,  fiucparallclo- 
grammo,/4G,  ducitur  linea , BF,  qux  omnes  xquidiftantes 
iplj,EG,bifariam  fecat,  &,  CE,  quae  eafijcm  in  partes  mae^ 
quales  diuidit,prxtcrquam,DH,omnia  quadrata  trianguli, 
^£C,cum  omnibus  quadratis  trianguli,  CEG,dupfaerunc 
omnium  quadratorum , A F , cum  omnibus  quadratis  doo» 
rum  triangulorum-CBi»/,  EMF.  Licet  enim, DH, per  linea, 
CE, fit  non  bifariam  diuifa , nihil  tamen  hoc  obfiett  nofiro 
propofito>nam  & ipfi,DH,contingir,velutiijs,quf  inxqna- 
liter  fecantur , quadratum  fedarum  partium , Icilicct  qua- 
drata, D M,  M H , dupla  dic  quadratorum  dimidix , nempe 
quadrati,  DM,  & cius,  qux  inter  fcdiones  interijeitur,  quae 
hic  nulla  eft,cum  dux  fccantcs,  BF,  CE,vnianrut  in  pudo, 
M:  Sirnt  autem  omnia  quadrata  trianguli,  ^ E C , xqualia 
omnibus  quadratis  trianguli, CEG,  quia  funt  triangula  in 
squalibus  bafibus,£Gj>^C,&  eadem  altitudine  Iket  euerse 

' polita. 


Digitized  by  'Joogle 


T^e  7 /tori  Methodo  hdmfthtltHm . 5 1 

pofita,&  fdco  omnia  Quadrata  trianguli, CEG.funtfqualia 
omnibus  quadrati9,^rvcam)omnibusquadratis  triangulo^ 
jum,  CBM-,'MEF;tOaoniamvordoniniat]uadtataTfiiri- 
guli,  BMC  vfunt  ixqualik  omnibus  quadram  trianguli , 
CMH, omnia  vcroqiiadratp  rriaguir,XEQiadoiftnia  qua- 
drata triai^u Ii,  CMH,‘  funt  in  trijda  ratione  dui,  quam  ha- 
bet, GC,a<E  GHi  qnaf  eft  dupla;ldcli  in  ratione  odupla  * & 
hoc,  quia  triangulo, C;£iG,  CMFl^runtf>m4ia,ide6!hninu 
quadrati, CE  Gipdunt  oduplaothnium-quadidtcimlni, 
CiM  H ,& quadrupla  omnium  quadiatonimVGM  H,vc^ 
•CBM,&,MhEaiSlbncamcni'oirjna  quadrata  trtaguii,c£G, 
aM^ualiaoiumbusquadraris , F , cum  omnibus. quadratis 
-erianguJorUmjCBM,  M£F,  ergo  harc  erunt  quadrupla  om- 
nium quadratorumiriarfgulbruro,  CBM,M]^,&  diuidedo 
omnia  quadrata, ^fF, erunt  illoin  tripla  « Sunt  autem  omnia 
quadrato,vrG,ad  omnia  qukdiairaj  AF,  vt  quadratum,  G£, 
ad  quadr4tum]^£r',idefi  quadrupla  idcB,  vt  ia,ad3.& 

•nia quadrata,  Af,  funt  omnium qhadratoru  triangulorum, 
-BiMC,,MEE,  tripla  j crgdfcrtinia  quadrata,  AG,  erunt  duo- 
,dccupJli omnium  quadratorum  triangulorum,  BMc,MEF, 
& funtad  omnia  quadrata, AF,vt  1 2.ad  3.ergo  omnia  qua- 
.drata,AC,ad  omnia  qffladrata,AP,^ cum  omnibus  quadratis 
triangulorirtn,  C- B M , MEF,  erunt  vt  i2.ad4/^unta«tem 
omnia  quadrata,  AF,  cum  omnibus  quadratis  rriaguloium, 
CBM,  MEF,  ecqualia  omnibus  quadratis  trianguli , CEG, 
vel , AEC,  vt  oftenfum  dft.^rgiaomnia  quadrata,  A G , ad 
omnia  quadrata  trianguli,C£G,veI,AEG,iunt  vt  1 2.  ad  4. 
idcB  funt  eorum  tripla,  quod  oikndcndum  erat . 

, . ..'.V  .. C O R O L'  L A R I V M. 

•,  i'  ".  ■■'•i  X'  Uu  ■ > ' 

H[qc  pokt,  {]  'ducamus  in  tra  paral  1 elogr^matn,  *AG* 
a?quidiflantcm  ipfi,  EG , vteu  nque,  R V,  fecantem, 
CE,'if4  T,  dcj  BE,  in, S, quod  veluti  oftendimus,R  V,*quari 
vni  inaximarurnabrcifIarum,GG,dum,EG,eR  ecqualis  ipli, 
JGCJtanuflcpReudemi^  quadtatum,RV^{quari  quadrato 
vniusmaximommabfcinafutn  ,CG  ,&  quadratum  ,TV« 
arquari  qu^drato>  vhiui  otnnium  abrciBaruin  , C G, ide/i 
' i.'  Q 2 • quadra- 
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5 1 Extrciutw  Prim*  * 

quidrato,  VC;  quadratum  vero,  RT,  a»quari  quadrato 
vnius  refiduarum  omnium  abiciiTarumjCG,  ideft  quadrato 
VG,  vnde  concludemus  omnia  quadrata,  AG,  regula, £G, 
atquari  quadratis  maximarum  abrcilTariim , C G , & omnia 
quadrata  trianguli,  C E G , xqnari  quadratis  omnium  ab< 
fcilTarum,  CG,  & omnia  quadrata  trianguli,  AEC,  a:quari 
quadratis  rcfiduamra  omnium  abfciflarum , CG,&  redan- 
gula  fub  triangulis, AEC)  CEG,xquari  redagulis  fub  om- 
nibusabfcimsj&fenduisomniumabrciilaru  ,CG,itarum< 
|rtis,vt  qiioduisredangulum  intelligatur  fubvna.abfcina- 
^ura  j&  ciusrdidua;  Vndcvelutiollcndimus  omnia  qua^ 
drata,AG,tripla  clTc  omnium  quadratorum  triaouli,  CEG, 
vel  trianguli,CAE,  ex  quo  patet  tnpla  etiam  cflcrtdangii- 
.lorum  bis  fub  triangulis , AEC , CEG  , (funt  enim  omnia 
quadrata,  AG,  aequalia  omnibus  quadratis  triangulorum  > 
AECjCEGi&rcdanguIis  bis  fub  eifdcm  triangulis)  ira  ap- 
parebit qua^ata  maximarum  abfei/farum , CG,  tripla  efre 
quadratorum  wnnium  abfcilfarum , vel  quadratorum  rdi- 
duarum  omnium  abfciirarum,C G,  & tripla  ctiarri  efle r^da- 
^ulorum  fub  didis  omnibus  abfci(lis,?rciiduifqi  bis  fumptis, 
fexcupla  vero  eorundem  red.ingulorum  fcmel  fumptorum. 
Sunt  autem  maxima?  ablciirarum,abfcifliPi''&»'cfi»^Jfrcdti 
rranfitus,fi  anguius,EGC , fit  redus , Vel  ciufd  em 'obliqui 
tranliiuS)  li  ilk  non  iit  angulus  redus . 

i 

..  XXVII. 

. J3jtomar?tfold  Trofojitio  2 l.fufcrius  traditd  in  t»tn  Geome- 
tria Indiuijih$linm,  & iuxta pnorem  methodum^oftenditttr  per 
demonfhanonem  ducetem  adimpo^tbiU\'vt  LeSiori  palam  fi  ai 
omnia  per  diita/u  priorem  methodum  poffc  direife  demonfirari  , 
idto  hac  volui prafatis  Propojitionibusfuperaddere^quibus^tam 
diila  Prop.  2 2.  quam  Prop.  2t{.ab eadem  dependenf, omnes 
alta  hinc  deriuats  dirciie probantur  . 

Si fuerit  quodeunqu e parallelogratnmum B C D E y 
fr  in  co  duSia  diameter  yC  E -,in  triangulifqi  B C E,£CI>,tam. 
quam  iu  bajjbus,ac  vertice  cornutum puncia,Jiy/uerwrdMa  Pp. 
tamideStABCEfACDE.  Dico eafdem.effeaquaiesy  . - '-i 
. . T rtueffo  enim  quocuftq-,  plano  baJi,.BDt  aquidif  antehac py» 
- * i rami  - 
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' YMmidem,  jIBCDE, 
fecante^  fient  comu- 
nes  fciitenes  einfde 
eum  planis  yji  B Ey 
AC  DjVtipptfF  Jy 
G H , ipfis , B E,  CD,  j 
parallela  per  Prop. 

J 6.  Vndec.  Elem.& 
ideo  erunt  'inter  fe 
parallela, hic  ofiede-  ® 
mus  alias  communes  fieFHones  cum  planis,  ABC,  AID  ^ nemp>y 
E C,  I-Hy  efife  parallelas,  ^ reiiam,  G Incommunem  f/^ionem 
» eiufdem  c um plano , ACE , quod  ejl  duabus  di£iis pyramidibus 
■vommune.  Erit  ergo,  FGHI,parallelo^ammum,eiufqnedia- 
• meter,GJ,ipfum  btf artam  fecans.  quare  triangulum, FGt, aqua- 
bitur tr  i angulofih  J . Eadem  ratione  ofiendemus,traiccio  alio 
quocunque  plano  eidem baji,  BD,aqutdtfiante,,pyramidcfque 
fecante,fa£ta  •vtfic  triangula  in  dUlts  pyramidibus  adaquari . 
Ergo  omnia  plana  pyramidum  , ABC  E , AC  DE , regula  plano , 
BD , erunt  aqualsa^  &fubinde  per  Prop.  3.  fuperionm  eadem 
-pyramides  erunt  aquales . 

/iuK  <ientanfizato(it  ptifma^OPBJ Arianzulorem  habens  ha- 
jim,  OPN,  tn  eoq;  ducantur , LO,  LN,  NM,  quibus feindetur  tn 
tres pyramides,LMNO,LMKN , LPNO.  Dico  pr.tfatu  prifma 
triplum  eJfepyramidts.LPNO,  in  eaden/  bafi  & altitudine  cum 
eo  cxifientis . id etiam  oftendit  Euclides  Lib. Duodecimo  Flem.  ' 
Prop.-y  ftd  quia  vtitur  Propojitione  y.  eiufdem  Libri,  qua  non 
ofienfiuc  demonfiratur,ide'o  nos  vtimur  ancedenti  Lcmmate.cr 
Euclidi  poftea  conformiter procedimus . Cum  enim  triangulum, 
MKN .fit aquale  triangulo,MON  ,(fi  cois vertrx,L,etiam py- 
ramiSyLMK N. aquatur pyramidi,LMON,  per  diltum  Lemma. 
Similiter  pyramis  ^LMON , cuius  vertex,  L,  hoc,  eft  pyramis, 
LOMN  ,cuius  verteXyN  (efi  enim  eade  pyramts ) aquatur  pyra- 
midi. DP  O N.  cuius  vertex  efi  idem,  N,  & bafis,LrO,  aqualis 
ipfi,LO  M , in parallelogrammo , MP.  Ergo  tres  pyramides, 
LMONyLMKN,  LPON  ,funt  aquales . Vnde  patet  ipfum 
prifma.  FiOPN,  triplum  ejfc pyramidis,  LPON. 

..‘Si  ergo  in  Schemate  Propofitionis  24.  fuperieris  fuppofutri- 
‘ • mus 


■J4  ExertftdtioPrmx.  ’ 

m//s  a b^Jt,  EG^efcribi  ex.gr.triaogulunt  */fml4terum^Md^fit$d 
Jit  rectum fVel  incUnntum parallelogrammum-AG^  triun^- 

lum,CEG, et  Horum  'Omms  Unc*  defcrtbant  trUngulAurfuilatoA 
'triangulo  bajis,  E G,  tdneiuam  communi rtguie \t^aid^a»rU; 

intelUgemus,AG^ejftjiguram  genitricem  c}lhnSieiMc  li- 
matis triangularis  , Q^rianguluniyC  EQy  etniicifiu  pytitmtUt 
triangularis  in  eadem  baji,  ^ altitudine  CM  tUUojvifmAtecon- 
ftituta  . Ergg  per  demonftratd  cfit^cludemuspifmit genitum 
ex,  AG,  pyramidis  genita  ex  rCEGi. trivium  efe;  Cum  vero  vt 
folidum  adfolidum  itajint  omnia  ptUua  ad  omnia  ptonarptr 
' Prop,'^.fuperiorem-,ideb  omnia  triangula  aqutlaterapasudieie^ 
^gramrni,AG,tripla  erunt  omnium  triangulorum  aquUaterorum 
jriangulijCEG,  Sedvt  triangulum  aquUatetumad trtdgulum 
aquilaterumi(ijs  deferiptis  d duabus  re^is  lineis)  itaeji  qua- 
. dratuvi  ad  quadratum,  circulus  ad  circulus , & in  vniuerfum 
figura  ad  fimilem,  .figuram  ( dummodo  d praeUifis  duabus  Undis 
itanquam  ab  homologis^  deferibi  int'clUgantur).per'<^eufa  ab 
Euclide, 6‘  ab  dUfs.partuulariter.itr.altquibusJimiU^aji^s, 
&d nobis  in  Propafisio/u  ly.  fu>ersMs.ckata\.vniutrfaltt'er 
in  omnibus , patet  /tas  ejfe  in. duplicaf a rattofte  fuamiu  ti- 
ncarum , vel  laterum  homologorum , Ergo per  Prop,q.fuperh^ 
rem  nedum  omnia  qttadrOttn,r^.iadimnia(fuadrata,  C£S,fed 
'i  niuerfdlitcr  wuteat^fafiiudts^  jdSeUd-imtfaJigut-asJmiles . 
■spfifts,  CEG.firmlkinqmm\  &Tptiratkk^finp^d^  , £ O, 

^erunt  in  ratione  tripl/^J>i.'s\  v^^/'  1 . \ 

Hinc  denique  ad  foUda  tranfeuntes  intelligemus  per  hae 
demonfirari  demonfirati^ne  direcla,  nedum  omneprifmapyra- 
midts  fedquemcunep, cylindricum  cttiufcumque  conici  in  eade 
cum  eobaji  ,&  altitudnr.exifitmis  ,effetnphnn..\HDC  autem 

maenam  vim  , &■  energyafhortuU  Jpdifti/ibilium^faue-de- 
.m^rat  ,vbique  ^uimin.f6U^truitnas»wfrfaUtata 
ftmor  fines  attingunt  t quod  mch'm)d-x<tojtderatio»o  dignum 
vtditnr-‘'  V-  ' .'.-Ai  - ^ V\. 

JJfs pTtoftenfisillicbmamfeftafit.Propofittoi  n.fuptriuj  tra- 
dita ; hoc  e fi  in  tilius  S ehem  ate.ncdurn. omnia  quadrata  paral- 
iologramm^rum  ,AS,E  (3>  odrdqymaqAadrSata  triangulorum  , 
()ES,&  Zb  fed&  omnes  pguKOS  adamuex^rasfmtics,cjfein 
sadcrationt.aoepetr.ipla^.erdircHd^<kmfiraiioMc.cojirmuiuT. 

Similiter 
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SiviHttr  fdoet  ctmmmnd  fymf>tgmat4  ompium  /juadrdtorHtn 
pdrdlleUgrammorMm^t^  'vptPerf aliter  eyUBdricorum.num.i  i. 
fttperiort  exfiieatd  , etiam  ad  omni  a quadrata  conicorum^  (jn 
‘vniuerfaliter  ad  omne t conicos  transferri  tfnnt  enim  pradidlo^ 
rum  fi4btripla:vt  in  f cilionibus  CoroUarij  eiufdt  m Propoftionis 
22.fupra  colligebatur , ; > ; 

xrviir. 


■ Memaaet  expendenda  Propofitio  i^.cumfuis CoroUarij r,qaa 
Ji  Leilpr  attenti  coufiderauerit.,agttofcet  quati  illafint  mometi. 
Quemadmodum  ehim  Liber fecundus  Elem.  apparet  effe  fum~ 
rrm  fecunditatis^ac  totius  Algebr*  fundamentum:  ita  hac  Pro- 
pitio cum  fuisCorollarqs  qua  etufdem fecundi  Libri  doilriua 
imitantur , facile  animaduertetur  ejfe  immenft  vtilitatis , nu~ 
cliumque  Geometria  Indiuijibilium  in  hii  contineri  .quibus Ji 
ipfe  reile  -vtifeiuerit , admiranda  in  Geometricis  deteilurum 
eJfe  puto . Altioris  enim  gradus,  mihi  effe  videtur  hac  feetio  , 
qua  fit  per  lineas  in  planis  figuris  .^quam  iUa^qua  in  dillo  fecudo 
Elem.  fit  per punlEa  in  lineis  rePiis , Per  illam  enim  vnicum 
quadratum  data  refla  line*  .,feu  reflangulum  fc inditur  varia 
fruftax  per  hanc  vero fcinduntur  omnia  quadrata  data  figura, 
f eu  omnia  reflangula  in  e^uerfa frujla-,dr  confequenter  folidum 
Jimilare , enim  iUAfunt  o^mtiayiLtnamteUi^iturAiuaque  fcindi 
in  varia  f olida  Q^a  quidem feijjto  vti  mire  operatur  m plettris, 
fic  etiam  in  f olidis : etenim  foltditatem , quam  aliquando,  vel 
nullo  modo  pojfumus , vel dtficillime  integram  metiremuriin 
fittft*  diffe  flam  facile  menfuramus.  Et  cum  innotuerit  men- 
furafelt^fmtilaris , cuius  omnia  plana funt  omnia  quadrata, 
vel  refiangula  fua  figura  genitricis ; vice  quadratorum  vel 
reflangulorum  fubfiitutis  alijs  figuris  ab  eadem  genitrice^ 
def criptis,  iftico infinitorum fpecie  folidorum  fimilarium pro- 
dit menfura,quod  videtur  non  einofpernedu.  Extant  tnumera 
huiufce  rei  exempla  tn  di  fla  Geometria  Ind.  nec  aliquod 
hic  deerit, vt  Leflor  ex  vngue  Leonem  agnof  rere poffit . Praci- 
puein  Prop. 22,  aliquod  fpecimen  huiufce  fiflionis  prober  e po- 
tuerunt linea,  HM,  i /T,  9 2,  &c,  in  eius  Schemate  diuidtntes 
omnia  quadrata parallelogammemm,DS,  E R,GQ^in  fuafru- 
Jla:  (fi  tn  Schemate  Prop.2q.diameter,CE,diuidens  omnia  qua- 
drata, AG,  in  omnia  quadrata,  AEC,  CEG  (fi  w reflarguta  bis 

f:rlr 


5^  Exerciutto  prima , ' 

fub  eifdem  tri Angulis . Per h Ane  vero  Prof  2^-& per  Prop.  2 y, 
dr  tS.fHbfequentes  pArAtur  aditus  Ad  aUa  f olida  vitra  cylin-, 
drices^dr  conicos, in  quibus  Indiuijihilium  volor  pariter  expen- 
deturlftcut  h Axenus  in  iUis  eundem  expertifumus. 


P R O P O S.  XXV. 

SI  in  duobus  parallclograrhmis  fumpcis  duobus  lateri- 
bus pro  bafibus,  & regulis,  ipfa  parallelogratnma  fue- 
rint in  eadem  altitudine  fumpra  refpcdu  didarum  bafiuni; 
in  cifdcm  autem  balibus , & altitudine  fuerint  aliae  duae  pla- 
nae figurae  ita  fe  habentes , vt  fi  ducatur  vtcunque  parallela 
didfis  bafibus  (quae  in  diredum  fint  confiiturae)  reda  linea, 
ciufdcm  portiones  didis  parallelogrammis,  & figuris  inter- 
ceptae,vel  ab  cifdcm  defcriptaeplanae  figur«,fintproportioi. 
naies , homologis  exiftentibus,  quae  funt  in  parallclogranv 
mis , & pariter  quae  funt  in  figuris , in  ijfdem  bafibus, & alti, 
tudinccum  illts  confiitutisr  didorum  paralldogrammo- 
rum , ac  figurarum  omnes  linear,  fi  linex , vel  omnes  figurs 
planae  fimilcs,fi  ifix  comparetur(  fimilibus  inquam  exittea- 
tibus  quae  fune  in  vnaquaq;  figura)  erunt  proportionales. 


Sint  parallelogramma,  AE,  ED,  in  bafibus,  C E,  E F,  in 
diredumiacentibus,&  in  eadem  altitudine  refpedudii^- 
rum  bafium  conftituta  , fit  au- 
tem regula,  CE,  vcl,  E F,&  A 
in  eifdem  tanquam  in  bafibus, 

& eadem  altitudine  cum  paral*  M 
lelogrammis,AE,ED,  fint  figu- 
rae, iiCE,  BEl' , eiufinodi,  vt  fi 
duxerimus  vtcunque ipfi,CF,  , ■■  ■ - m . ■ 

parallelam,  vt,  MQi  cuius  por-  ^ E 

tiones  intcrceptx  parallclogra- 
mis,  AE,  ED,  fint,  MO,  OC^&  interceptat  figuris^nt,  I O, 
OP,rcpcriamus,MO,ad,OI,efre  vr,QO,ad,  OP.  Dico  om- 
nes linea s,AE,  ad  omnes  lineas  figurae,  BCE,  elfe  vt  omnes 
lincte,  BF,  ad  omneslineas  figurae,  BEF.  Si  vero  vice  linea- 
rum eomparentur  ab  eifdem  deferiptx  figur.T,  fimilibus  exi- 

ftenti- 


/ 
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nentibus , quz  ab  omnibus  lineis  vniufcuiufc];  propobratu 
figurarum  defcribuntur,cuius  dcfci  ibentes  fint  carum  line^, 
vcl  latera  homologa . Dico  omnes  figuras  fimiles  ipfius, 

AE,  ad  omnes  figuras  fimiles  figura:,  6CE,  efie  vt  omnes  fi- 
guras fimiles  ipfius , BF , ad  omnes  figuras  fimiles  ^urar« 

£EF,quia  enim,  MQ,vtcunque  dudta  efi  parallela  ipfi,CF, 

& efi,MO,ad,Ol,vt,  QO,adjOP,  permutando  erit,vt,KlO, 
ad,OQ.,fic,IO,ad,OP,idcft  vr,CEjad,EF,  fic,IO,ad,  OP,& 
ficoltcndemu5,vc,CE,ad,  £F,  ica  efie  quaslibet  alias  duas 
in  figuris,BC£,£EF,eaiftentesipfi,CF,  parallelas, &vc 
vna  ad  vnatnfic  omnia  ad  omnia , ideft  vr,  CE,  ad,  EF,  ita 
omnes  line*  figurx,  BCE,  ad  onroes  lineas  figura: , B£F,vt 
auie,CE,ad,EF,ita  funt  omnes  lineae, AE, ad  omneslineas, 

£D,  ergo  omnes  lineae,  AE , ad  omnes  lineas.  Et),  erunt  vt 
(»nnes  linex  figurx,BCE,ad  omnes  lineas  figurx,  BEF. 

Si  verd  vice  lineatum  fumamus  defcrtptas,vt  didum  efi, 
ab  cifdem  figuras,ex.g.fi,vt  quadratura,MO,  ad  triangulum 
xquilaterum,  cuius  latus,  I O,  ita reperiamus  efie  circulum, 
cuiusdiametcr,OQ,ad  polygonu,cuius  latus,  OQ^pmnium 
autem  linearum,  AE , fingulx  deferibant  quadrata , & om- 
nium linearum  figurx,  BCE , fingulx  deferibant  triangula 
xquilarcra,&  «Mum  lincarum,BF,fingul*  defaibatcircalos 
& figura:  BEF,  fingul^  deferibant  polygona  prxdifto  fimi- 
lia,ita  vt  qux  in  eade  figura  sut  linex,  vel  latera  delcribetia 
sit  homologa,ericvt  quadratu, MO,perniuiado, ad  circulu , 

OC^ita  triangulum  xquilaterum , 10,  ad  polygonum , OP, 
quia  vcr6,M0,xquatnr  ipfi,CE,&,OQ,ipfi,  EF,idc6  qua- 
dratum,MO,xquatur  quadraro,CE,  & circulus,OQj:ircu-  xjj.t, 
lo,EF,&  ide6,vc  quadratu, CE,ad  circulum,EF,ita  erit  tria; 
gulum  xquilaterum, IO,ad  polygQnu,  OP,vndc,quia,MQ»_ 
vteunque  dudla  cfl  parallela  ipfi , C F,  concludemus  omnia 
quadrata,AE,ad  omnes  vcuIos,BF,cfic,  vt  omnia  triaguia 

xquilatera  figurx,  BCE , ad  omnia  polygona  vni  fimilia  fi- 
gurx,  BEF , & permurando  omnia  quadrata, AE,  ad  omnia 
triai\gula  xquilatera  figurx , BCE , cfiTc , vt  omnes  circuli, 

BF,ad  omnia  polygona  vni  fimilia  figurx , BEF . 

Eodem  modo  fiet  demonftratio,  fi  vice  ifiarum  alke  afiti- 
mantur  figurx  planx, quarum  pofilint  etiam, qux  funt  dua-  ^ 

H rum 
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nim  figuranimc/Ie  fimiles , vt  li  comparentur  omnia  qua* 
drata  parallclogrammorum  , A E,  E D , & omnia  triangula 
aequilatera  figurarum,  BCE,  i?EF,  vel  fi  comparentur  om- 
nia quadrata  , AE,  &figur*,’BCE,  & omnia  triangula 
f quilatcra , B F , & figurat , B E F ; potefi  etiam  efle  om* 
nium  quatuor  figurarum  omnes  figuras  cflc  fimilcs , vt  fi 
comparentur  omnia  quadrata  eorundem  vcl  omnes  cir- 
culi, &c.  Patet  autem  hic  demonfirationem  currere^ 
quotieEcunque  quae  comparantur  fune  eiufdem  generis 
fcilicer,  vel  lineae , velfiiperficies,  fi  vero  contingat  ma- 
gnitudines diuerii  generis  comparari , vt  fi  compararentur 
omnes  lineae,  AE  ,&  figurae , C £ > & omnia  quadrata , 
BF,&  figurae,  BEF,  tunc  quia  a permutata  ratione  non  pof* 
fumus  argumentari,  cum  lineam  fupcrficici  comparare  fit 
abfurdum,ideddemonftratioprohis  non  currir,quaproptct 
aliud  Theorema  pro  hoc  fubiuogemus . 


P R O P O S.  XXVI. 


IN  eatlcm antecedentis Prop. figura  fi  comparemur  ma- 
gnitudines diuerfi generis, adhuc  comparatae  magnitu- 
dine^ erunt  proportionales . 


Comparentur  ex.g.omnes  lineae,  AE, regula,  CE,ad  om- 
nes lineas  figu  r^,  BCE,  & omnia  quadmta,BF,reguIa,£F, 
ad  omnia  quadrata  figurae,BEF,  ita  vtdu^  vteunque  ipfi, 
CF,paralIeJa,MQirepcriaraus,MO,ad,0],  efle  vt  quadra- 
tum, Op,  ad  quadratum,  O P . Dico  adhuc  omnes  lineas  , 
AE,adomncslineasfigurac,  BC^S,  clTcvt  omnia  quadrata, 
BF,ad  omnia  c^uadrata  figurae,B£F;  Ponatur  feorfim  paraU 
lelogrammumy/\E,fimul  cum  figura, BC£,fed, ne  fiat  confu  > 
fio,  fint  fub ampliori  forma, & iniplis  tanquaminbalibus 
confiituti  intelliganrur  duo  cy  lindrici  redi , F E , nempe  in 
bafi,AE,&,DGE,inbafi  figura,  BCE,  & in  eadem  altitudi- 
ne, quorum  quod  infiftie  ipfi,  A E,  eft  parallelepipcdum  ,vc 

facile 
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“De  *Tmri  Mttbodo  InMmfbthuia . 
ftcile  oftendetur , in- 
telligarar  nuc  paral> 

Iclepipedum , FE,  Ccn 
cari  vtcunque  plano 
ipn>G£^  «quidiftan*  C 
tc , producetur  creo 
cx  hac  fci^ione  in  ip- 
fo  paralldogramum  h 
re^ngulutn  , quod 
i!t,KO,eodem  autem 
plano  fiat  in  cylin- 
drico , DGE»  redan- 
guIu,LO, fiet  aurem  C 
& in  hoc  cylindrico 
wdangulum , quia  didum  planum  duckur  per  lacera  bafi, 
^dfifiemia , cum  ducatur  arquidiftancer  ipfi,  GE, 

<Juod  ducitur  per  lar  era,GC,SE,  erit  ergo  rcdjngulu , kO, 
vnum ex ijs,qu£ dicuntur  omnia  plana  parallclepipcdi , 
regula,  GE,  & rediangulumd.O,  erit  vnuoi  cx  ijs,  qu« 
^cuntur  omnia  plana  cylindrici,GDE,rcgula,CE, quae  re-% 
etanguia  ^ntaequ^aJta,acrc(2aagulura,G£.Omniaigttur 
piana  para1tcfcp)^«^,Fe,^ , t5ul«,G  E,j  fimrt»nmia  ^«eiaa- 
gu Ia  f que  alta,ac,GE,ipfius  parallelogrammi,A£,(reguIa,  ** 

CE,)  & omnia  plana  cy  lindrici , GDE\  funt  omnia  reSan- 
gula  figurae,  BCE,  «quiangula,  & arqudalta,  ac  ipfiim,GE, 
regula  eadem,  C E : Secemur  nunc  di<Si  cylindrici  planis 
bafibus  aequidifiantibus , fient  ergo  comunes  eorum  ledio* 
nes  nmilcs,&  aequales  bafibus,  fit  in  parallelcpipcdo,  FB, 

produda,NP,&  in  cyirdrico4GDE,produ(fla  figura,  HQP, 
ent  ergo  vt,AE,ad  figuram,^E,ira,NP,ad  figuram,  HQJP, 

& ita  etiam  quaelibet  aliae  figurae  in  ipfisperplana  aequidi- 
Itanterbafibus  eofilem  fetantia  produd^,&  vt  vna  ad  vna, 
ficomnes  ad  omues  ideft,vt  AE,  ad  figuram, C5E, ita  omnia 
plana  parallelcpipcdf , FE, regula , AE , ad  oia  plana  cylin- 
dricijGDE,  regula  eadem  bafi,<unt  autem  omnia  plana  pa-  > 
rallclepipediJ^E, regula, AE, aqualia  omnibus  eiufdem  pia- 
nis, regula, GE, qua  funt  omnia  rcdangula  ipfius,AE,regu-  “““* 
«a,CE,  aqucalra,  ac  ipfum,  GE,  & omnia  plana  cylindrici,  *' 

H 2 GDE, 
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Ex  Cor.  I CDE,  regula  balijCBE,  funt  aequalia  omnibus  ciufdem  pla- 
nis,regula,  GE , quae  & ipfa  funt  omnia  redangula  figur® , 
CBE,regula,CE,a:qucaIta,  ac  ipfumjGE,  ergo  omnia  redlan- 
gula  ipuus,AE,rcguIa,CE,fqudalta,acipfum,Gfi,ad  omnia 
rcdlangula  figurXjCBExTcgulajCEj^qucaltajac  ipfum,GE, 
jAuius.  erunt  vc,AB,ad  figuram,  , fcilicet  vt  omnes  line®,  AE, 
ad  omnes  lineas, BCE,reguJa}CE, quod  ferua , 

Confpiciatur  nunc  figura  Theorematis  anteced.  in  qua 
diximus, MO,ad, 01, ciTe  vt  quadratu,  C^j  ad  quadratuat, 
. OP.  Dico  omneslincas,AE,  ad  omnes  lineas  figurae,  BCB, 
regula,  CE,  e(Tc  vt  omnia  quadrata, BF, ad  omnia  quadrata 
' figur®a  BEF,  quia  enim,  vt  M0iad,01,  ita  ( fumpra  quauis 
communi  altitudine,nempe  ex.  g.  altitudine  conftkutorum 
parallelepipedotum,  qu®  cft,SE,)rcdangulum  (iib,MO,56, 

* SE,  adrc(ffangulum  fub,  IO, SE,  ideos  vtrcifianguJum  fub^ 
'MO,  SE,  ad  rcdkangiilum  fub,  I O,  S E,  ita  erit  quadranim;, 
f)Q^d  qnad»*atum,OPifiint  autc  hg  magnitudines  ciufdcm 
i*ant'c.  gcneris.nctnpcomnes  liiperficics,  ergo  omnia  rcdangula 
ipfius,AB,  regula , CE,  gquealta,  ac  vnura  eofum,nempc,vC 
» rcfiangulum  fub,  CE.ES , ad  omnia  rc«Shingula  figur»,BCE, 
regula  eadem,  CE,  aequ^alta,ac  vnum  eorum,  vt.GE,  erunt 
vt  omnia  quadraca,BF, ad  omni*  quadrat*  ltgur®,BEF,oin- 
nia  veto  re^tangulaipfius,  AE, aqudalta,.ac  vnum  eorum, 
vr,GE,ad  omnia  rcdiangula  figurx , BCE,  aquata ac  ip* 
fum,GE,  funt  vt  om- 
tx  pioxi  ncslineTipfius,  AE, 

»cd!ftis.  ad  omnes  Irneas  figu 
r®,  BCE , regula,  CE. 

Ergooes  Jinc®,A  E,  q 
ad  omnes  lineas  fiqu- 
r®,  BCE,  regula,  CE, 


erunt  vt  omnia  qua- 
dta  ta, B F,  ad  omnia- " 
quadrata  figur®,BE 
F,  funt  ergo  propor- 
tionalesjlicct  finr  ma 
gnirudines  diuerfi  ge 
ncri?,nempc  Jinc®,& 


fiipctficies  ,.qiiod  ofljnderc  epus  erar. 


B 
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COROLLARIVM  I. 

HTnc  Igitur  primo  habetur,fi  fuerint  parallelogiamum , 
& ^ura  plana  in  eadem  ba{i»&  altitudine,  regula 
fumpta  bau , omnia  re^langula  parallelogrammi  ;que  alta 
ad  omnia  re^ngula  illius  figurx  xque  alta  ac  prxdi^a, 
c(Te  vt  didium  parallelogrammum  ad  di^m  Hguram>quod 
paruit , dum  oftenfbm  tft  omnia  re^ngula  ipf  us,  AE,  alti- 
tudinis, S B, ad omnia  redangulafigurx,  B CE, altitudinis 
ciufdem*SE,eire  vt,AE,ad  figutam,BCE 

COROLLARIVM  II. 

HAbetnr  fecundo  cylindricos  in  eadem  akitudine  exr- 
flentes  elTe  inter  fc,  vt  bafes , quod  de  exteris,  veluti 
de  iupradidtis,  FE,  GDE,  oflendetur,quamuis  aliter  etiam 
id  aliunde  infra  colligetur. 

• COROLLARIVM  IlL 

■nn  fcnr  duobus  Theo^ 

rematibus  expolita  duo parallelogramma  r^dux 
bgurx,!^  vnum  tantum,&  sma  figura  ia  eadem  bafi,&  alti- 
tudine cum  iploKruiusbafl  poflta  pro  regula  ,&  flimptovO* 
cuncruepun^oin  vno laterum  baflirtfiftcntium,pcrqueipfc 
' fum  hall  du Aa  parallela , reperiatur  eimi  • qux  intercipitur 
parallelogrammo  ad  eam>qux  intercipitur  figura^vd  figu- 
ras  limiles  ab  iplis  deferipras,  taquam  homologis  lineisrvet 
lateribus,drcvt  vnam  ex  maximis  abfcilTaru  lateris,.in  quo 
fomptumeflpun^m, ad abfeiflam perducam  bali  a^qua* 
diflantem , vel  vt  iftas  aduinifla  qua^m  reifla  linea > vel  vt 
iflarum  figuras  (imilesab  iplis ranquam  linei5,vel  lateribus 
homologis deferiptas, ita  vtfigurxdefcript®  a lingulis  ea^ 
rum , qii«  dicuntur  omnes  line*  parallelogrammi , & diftae 
Egurx,  lint  fmilcs , vt  pariter , qux  ddcribuntur  a lingulis 
earum,  qi'x  dicuntur  maximxaofciflarumrvclabfcjirxdi^ 
Ai  latens;  quod  adhuc  magnitudines  colle  Aserunt 

propor- 


Coroll.  i. 


6z  £xtrdtatio  Prima» 

proportionales:  Vt  ex.  g.  fi  in  Theorematis  antecedentis  fi- 
gura habeamus  tantum  paralleIog(amuin,BF»&  in  eiufdc 
bafi,EF,&  eadem  aItJtHdine,figuram,BhF,&  fumptoin  vno 
iatcnim,BEiDF,vtcunque  pundo,0,&  pcr,o^ud^>OQtpa« 
rallela  ipfi»EF>reperiamu$t  Q2r  ^d.  OP>  cfle  vt»EB>ad  BC>,vel 
figuras  iimiies  deFcriptas  ab , OQ^O  P » tanquam  lineis  • vel 
lateribus  bomologis>  vt  ex.g.  quadratum,  QO, ad  quadratu, 
0P,e(Tevt,£B,id3P,vel  vc,£B,adiundaquada  linea  ad,  BO, 
adiu<Sa  eade,  vel  ve  ab  iftis  deferiptas  fimiles  fi^ras,D,dico 
collcdas  magnitudines,quxcomparancure(!c  proportio- 
nales. Nam  fi  ipfiJBE.inteiligaturapplicatumparallelogra- 
tuum  A£, cuius  balls  fir,  CE,  in  dirc^um  ipfi,  EF,confiituta, 
&,CE,9qualis  ipfi,EB,tunc  omnes  linea?, A£,ccgula,CE,fiinc 
aequales  maximis  ab(cifiarum,BE,  vt  probatum  efi,  & om- 
nes abfiufl^  squales  omnibus  line  s riianguli,BC£,fi  fit  iun- 
^,BC,(qu{  fecct,Mo,in,X,)  vnde  viceearum,  quf  dicuntur 
maximz  abfcillarum,  vclabicifisipfius.BE,rc^  fumemus 
omnes  lineas,  AE,  & trianguli  ,BC£,  & ita  reperiemus  qua- 
dratum,Qp,ad  quadratum,oP,  ex.  g.eflTe  vr,Mo,  ad  OX,  vel 
vt  quadratum,  M, O,  ad  quadratura, OX , vel  vtaliz figur£ 
fiinilesab  ipfis  dcfcript£,hueabipfis  fimp)icibus,fiueab  ip- 
fis  adiunda  quadam  linea,  vndecafiis  ifiead  cafum  i tico- 
remocis  praBfeatis,vel  apcccfideofis  dedudus  crit,<Sc  ideo  pa- 
tebit, omnes  lineae  AE,  ad  omaes  lineas  trianguli,  BCE,yc1 
omnes  figuras  fimiles,  AE,ad  omnes  figuras  fimiles  triaguli, 
BC£,idclt  vel  maximas  abfcilTarum,  B E,ad  abfeifias  omnes 
ipfius,BE,  vel  earum  figuras  fimiles  efie,vc  omnia  quadrata, 
BF , ad  omnia  quadrata  figurz,  B E F.  Vocabuntur  autem 
jlLci  Q^atuor  ordinum  magnitudines  collc<^ziuxtaqua- 
tuor  magnitudines  proportionales  vtcunqiinucntas,quz 
fuerunt  ex.  g.  prima  quadratum^OQ , fecunda  quadrarum, 
OP,tcrtia,EB,quarta,  BO, magnitudines  aure  collei^j  iux- 
ta  primam  fctliccc  ex.  g.  omnia  quadrata,BF,  dicentur  primi 
ordinis , colledz  verdiuxta  fecundam  Iciliccc  omnia  qua- 
drata figura,  BEF,  magnitudia.es  fecundi  ordinis  ,coIlcdz 
verb  ioxta  temainraagnltiidincs  tertij  ordinis,  & tandem 
collcda?  iuxta  quartam  magnitudines  quarti  ordinis.Sic  igi- 
turappdlabunus  hos  quatuor  magnitudinum  ordines. In 

fupras 
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ftipradiAts  autem  quod  dicimos  deabrdflis>  idcmimcUigc 
dcre(idursabfci(rarum,&  quoddeipfisfimplicibus,  idttn  de 
cirdemadiun^isalijs,  fiuefint  re^i>  fiuc  ciufdcm  obliqui 
tranflrus  i Hoc  autem  Corollarium  prat  cftcris  fummc  ani- 
maduertendufn  eft,ac  memorix  diligentilfime  commendan- 
dum , ex  hoc  enim  potiflimas  demonftrationcs  tanquam  ex 
fonte  dermarifludiofus  in  fequentium  Libiorum  Ic^ooc 
facile  comprehendet . 


XXVIIII. 

rtttrdt fine  his  Prtfofit.fufiictre  Prepo/ltio/^.iu  qnA  qnoeUh 
ttedo  ifiti  dnn^vei falsem  friir  virtssalitercentiaetmnvtrum  ha 
ftt fer  addita  fuerunt  vt  clare  couffici  pojfeat  quatuor  ordines 
magnitudinum  (qui  pajjt  m tn  dili  a G tome  tria  1 nd.  tnuicem  c a- 
f arantur ) in  quatuor  oblatis  figuris  absumptarum , quarum fi- 
gurarum dua  funtfimper  paraUtlogramma^  (fi-  reliqua  du*  qf 
dtm  infert  hutitur . Vttn  Schemate  Fropofitionis  2 j . quod  hic 
repetimus  primafigura  efi  paralie- 

h^ammum^  A Ei  fecunda  t.ECEy  ^ P 

eidem  inf cripta  i tertia  parallelo-  f 
grammum^BF; quarta  eunique  eJltHj^ 
figura,  B£r  fpfi,  ^sfiriftaj^  £ 
omnes  in  eifdesn parallelis , hoc  ejl  q 

in  eadem  funt  altitudine  . Ma-  , . 

gnitudines  autem  comparat*  pof  9 E 

funtejje  vel  omnes  eiufdem gene- 

rts„vel  diutrji.  V t eiufdem  generij  erutfi  comparentur  omnes 
linea  earundem  quatuor  figurarum  , vel  earum  omnes  figura 
plana  vt  omnia  quadrat  a omnes  eircultffic-  inhtsaute  potejl 
contingere  ^^que  varietas fpicif ca  ^ vt  fi  prima,  (fi fu  unda 
figura  comparentur  omnia quadtuta,  terti*  vero,  (fi  quart*  om- 
nes circuli  &c.vel  fiommum  quatuor  variaajfumanturfpe- 
eies figurarum  (fi  hac  omnia fpeUant  ad  1 ropoja tone  ay.  pen- 
dcntqi  tx  Prop^itione q.  etufqut  Corollario . Firum  ficompa^ 
ratun.agr.ttudinis  fuerint  diuerfi generis,  vtfi duarum  omnes 
linea  comparentur,  reliquarum  vero  duarum  ex.gumnia  qua- 
drata. tunc  quia  in  magnitudinibus  diuerfi  genens  non  licet 
arguere  d permutataratune^on  enim  linea  fuptrficiei  tfi  ctm- 

parabt- 


6 4 Exereitdtio  Primd  • 

parabilis  ; ide»  opus  fuit  etiam  Propoftienem  ^S.fuper addere  ^ 
tjua  certi  peri pojfcmus  etiam  hos  quatuor  ma  f uitudmum  data, 
rum  quat Hor  figurarum  ordines  effie propor!ionales(quotitfcun. 
que  quatuor  fiagulares  magnitudines , eadem  UneUy  vel  plani 
regula  aquiiijl antis  vteunquefumpti  traieffione  ^e£la , repe, 
riantur proportionales ) etiam  si  temparata  magnitudines  Jmt 
diuerfi generis . 

XXX. 


Corollarium  primum  Proppjitionis  t6.efi  maxime  adnotan. 
dum  ^ per  illud  enim  nedum  intelUgimuSyfi fuerint  parallelo- 
grd num.cfi'  figura  plana  in  eade  bafi  (fi"  altitudine,  regula  ptm. 
pta  bafi, omnia  re£tangula  paraUelogrammi  aque  alta  ad  omnia . 
rcifangula  di£la  figura  aquc  alta  ac  pradiila , ejfe  vt  dilium 
parallelogrdmum  ad  dtHam  figuram : vt  affumpto  denuo  Sehe. 
mate  Propofitionis  2y-  omnia  re- 
• f langula  ipfius , A E , altitudinis,  t 
S E , ad  omnia  reclanguU  figura ‘ 

BCE,  eiufdem  altitudinis,  ES,effe 
vt  AE,adfiguramiBCEfubindeqi 
vt  omnes  linea , A E , ad  omnes  li- 


A  » 

D 

r1 

Z7 

C E 

- - ■ 

neas  figura,BCE : Verum  per  hae  **  B 

quoq\  admonemur  huiufmotih  do- 

Urinam  adeo  fubleuari pojfe : vt  dr  omnes  Dignitates  feu  Pote* 
(lates  Cosficas  attingat . V elut  enim  in  eodem  Schemate Jico- 
p aretur  recta,  MO,  ad  re£tam,OI,  tunc  fumpta  alia  quacunque 
pro  communi  altitudiue,vt  eadem.MO,recte  infrimusvt,MO, 
ad  01  yfic  effe  rectangjdum fub.  MO,MO , hoc  ^ quadratu  MO, 
ad reliangulumfub , MO , 01 ; vnde per  Propofitioncm  26.  con. 
eludimus  omnes  lineas,  AE,ad omnes  lineas figura,BCE,eJfe  vt 
omnia  quadrata , A E,  ad  omnia  reffangula fub  & figura 

BCE;  itafi  ex.gr. primo  compararetur  quadrofut^MO,  ad  qua. 
dr  at  u,OI, deinde  alia  quauis  redi  a vt,MO  f umeretur  tanquam 
communis  ait  it  udo, ftc  uti  redie  inferremus  vt  quadratum,MO, 
ad  quadratum  fli.fic  t(fe  paralleleppipedum fub  basi  quadrato, 
MO  e(r  altitudine,MO,  hoc  efi  cubum  ipsius, MO,  ad parallebep. 
pipedum  fub  basi  quadrato, [O,  altitudine  eadem,  MO : non  fe. 
CHS  redfe  concluderemus  iuxta  normam  prafata  Propositionis 
26.  cubos  omnium  lincaru,AE,ad parallelcppipcdafub  omnibus 

quadra. 
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^tidrutis ^gtir.‘._BCV.^ta»(judKi  basibus^tr  altitudinibus omtti- 
ius  Unas i>.tralUlogrjm>m,AE,  c^e  vt  omnia  quadrata,  AE^ad 
omni  a quadrat  a figura,  BC  E . Vel  si  pro  communi  altitudine 
/umeret ur  non  Unca,  M O/ed  quacunque  eiufdem  Dignitas  ce. 
{[tca,vt  c:  fecunda  Dignitas,  hoc  ejl  quadratu  ipsius,  MO, 

ad  in/  arlinea-,  sicuti  recTe  wferremus , vt  quadratum,  MO,ad 
quadrat u,OI ,sic  cjfe  fa[lu  ex  quadrato,MO,in  quadratu,  MOy 
./  biquadratu,  MO,ad  faBlu  ex  quadrat  o,MO.  tn  quadratu  JO: 
ita  re£ie  cocludercmus  oTa  biquadrata,AE,(nempebiquadrata 
omnium  linearum,  AE,  adinftar  reli angulorum  ) adfaclafuk 
omnibus  quadratis,  AE,  in  omnia  quadrata.BCE,eJ/e  it  omnia 
quadrat  a,AE,  ad  omnia  quadrata,  BCE . Et  sic  res  /e  haberet 
in  alifs  quibufeunque  Dignitatibus  ceffteis.  H*c  vt  leuiter 
hic  tacla  , fusius  fuo  loco  explicabuntur , ibi  quoque  ad  imita- 
tionem  Propositionis  23.  eiufq-,  Lemmatum,consider abimus  fe~ 
EHonem,  qua  fit  in  figuris  planis  d lineis, nedum  quatenus  diui- 
dunt  omnia  quadrata  ipfarum  figurarum, iuxta propositam  re- 
gulam-, vt fit  in  diEia  Propositione  f uifq;  Corollarqs  -,fed  etiam 
prout  diuidunt  earundem  figurarum  omnes  cubos,  vcl omnia 
biquadrata,aliafque  fequentes  Dignitates  &C.  in  infinitum 
progredientes . Vt  in  fupcriori^Sehemate  nedum  considerabi- 
mus lineam,  BC^^u^atr^uc  AiuiAit  mmniA  ^ jff  ff, 

nia  quadrata triltncorum,  ACB,  BEC  df  tn  reElangula'ih}fuk 
eifdem  triUnciifit  docet  nos  Sectio  D,Corollarq  Brop.z^.fupc. 
rioris)  fed  etiam  quatenus  diutdit  omnes  cubos , vel  omnia  bi. 
quadrata  (fc.  ciufdtm,AEfin  fua frufta,qua  erit  mirabilis  ex- 
tensio DoEIrina  Secundi  Elementorum . 

XXXI. 

Abficijfk  d;- residua  (-EC.  in  Cor.  ^.prafata  Prep.  76.  conside. 
ratx,nccKon  tn  Cor. Propositionis  24.  commutabuntur  in  omnes 
lineas  triangulorum  componentium  quadratum , vel  rhombum 
adi  acentem  lateri , in  quofumendatn  dt&ts  locis  pracipiuntur 
abfcijfie,&  residua drc.  tuxta  monita  num.  24.  Quapropter 
quatuor  ordines  magnitudtftu  in  eodem  Cor.^.expensi  (quorum 
duo  ad  abfeifas  dr  residuas  dpc.  reducuntur)  intelligtnturfpc- 
Et. ire  ad  quatuor  figuras  in  ufdcm  parallelis  confii tutas,  nu.  2 S. 
explic.it  as,qttarum  dusjunt fempir  parallelorrdma,  df  reliqua 

I " dua 


lUT.Jiff-I. 

Jsexti  Ek- 
nicnt. 

4.  Sexti 
Elcm. 
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dut  coHsiflunt  'vn4qiuii\  cumfMO  parallrlogrammo  i»  eadem 
’ basi . Ita  vt  cum  traieifa  vt cunque  linea,  vcl  flano  in  ipsis  ^ 
guris  regula  data  aquidi(lante,emerfcrtnt  quatuor  singulares 
magnitudines  proportionales  , ex  vi  huius  Corollarij  tn  ferre 
pojjtmus  omnes  horum  quatuor  ordtnum  magnitudines  effe 
proportionales:  per  quod  jlrata  via  ejl  ad  innumerabilia  f olida 
menfuranda . ‘ 

X X X T T. 

'V eluti  in  planis  pofi parallclogramma  , & triangula  eorum- 
trapez,ia  in  Prop.  2 o.  congrue  expenfa  fuerunt : ita  pojl  cylin- 
dricos ejt  conicos  j eorundem  conicorum  frujla  considi  rant  fe 
quentes  Proposit.  27.^28.  quas  idto  hic  pariter  adt  ungimus 

P R O P O S.  XXVII. 

SI  duo  trapezia  fuerint  in  cadcinbafijfumpto  vno  late- 
rum jequidiitanrium  pro  bafi,&rcgulaj&  fuer.nr  aiain 
in  eadem altitudine  rcfpeclu  iJliusba/is,&  Jarera  bafipa- 
rallda  fuerint  xqualia,  trapezia  erunt  aequalia,  & omnia 
eorundem  quadrata  erunt  aequalia . 

• Sint  (iiio  trapezia, AERB,  lABD,in  eadem  f)3fi,AB,quaf 
ft  fumpta  pro  regula , cuique  lacera, E R,ID,  lint  paralkla 
& iter  fc  aequalia . Dico  trapezia 
clTc  .rqualia,  & omnia  eorundem 

quadrata  eflc aequalia.  Produca-  9 

tur,AE,BK,donecfibi occurrant,  ^.**  \ ..•  ‘; 

y t in  O,  &,  AI,  BD,  donec  fimul  .-V*  i 

incidat,vtin,X,&iungatur,  OX. 

Quia  ergo, ER , parallela  eft  ipfi,  ^ 

ab,  crut  triangula,  AOB,  EOR,  \ 

limilia  ,&  eadem  ratione  fimilia  ^ \ 

erunt  triangula, AXB.IXD,  ergo  A B 

vt  AB, ad,ER, vel  ad, ID, illi aequalem, ira  erir,BO,adOR,vt 

autcm,AB,ad,lD,itaeft,BX,ad,^,crgovr,BO,ad,OR,’ka 

cftjBX, ad, XD,ergo,OX, parallela  clt ipb, EO.  l-ucarur  in- 
tra trapezia  parallela  ipli,  AB,  vtcunque,  VC  , fecans,  XA, 

in, in, Tjfunt  igitur  triangula,  AOB,  VOT.limiba, 

ti  paii- 
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& pariter  funt  lim  Jia  rriangula,AXB,SXC,crgo,  AB,ad, 
\’T,crit  vr,BO,adjOT,idcft  vt,  BX,  ad,  XC,  (quia,  VC,  pa- 
rallela eftipfi,  AB,&  confcqucntcripll,  OX,)idcft  vt,  AB, 
ad,  se,  ergo,  VT,  SC  , erunt  aequales,  & eorum  qua^-ata 
pariter  aiqualia.  Jic  autem  de  exteris  ipfi  , AB,  parallelis 
idem  oftendetur , ergo  omnes  linex  trapezij , AERB,  erunt 
xquales  omnibus  lineis  trapezij , A I D B , regula , A B,  & 
confequenter  ipfa  trapezia  erunt  aequalia , & ora  earundetn 
quadrata  pariter  xqualia , quod  oftendere  opus  erat . • 

P R O P O S.  XXV.III. 

SI  parallelogrammum,&  trapezium  habuerint  eofflmu- 
nem  balim  vnum  xquidiBantium  lateiu  trapezij,  quod 
lit  lumptum  pro  regula:  Omnia  quadrata  parallciogrammi 
ad  omnia  quadrata  trapezij  erunt,  vt  quadratum  dir^x  ba- 
fis  ad  rcftangulum  fubparalidis  lateribus  trapezij , cum 
quadrati  diffcrentix  didorum  laterum  xquidinantium . 

Sit  parallelogrammum,  AC,  & trapezium,  IBCO,  cuius 
laterum  xquidirtantium  alterum,  vt,BC,  fit  communis  ba- 
fis  ipli,  &ic2ilU  ^Dico  ergo  omnia  quadrata, 

AC, ad  omnia  quadrata  trapezij,  IBCO,  efife  vi  quadratum, 
BC,  ad  rcdangulum  fub,BC,  IO,vna 
cum  quadrati  dirferentix  ipfarum, 

BC,  lO . Sumatur  in,DA,ipfa,ED,x- 
qualisipfi,10,&  iungatur,  BE,&  per, 

E,  iplis,  AB , D e , parallela  ducatur, 

E M : Omnia  ergo  quadrata  trapezij , 

EBCD,pcr  lineam, EM, diuiduntur  in 
omnia  quadrata  trianguli , E B M , in 
omnia  quadrata,  MD  ,&in  rcdtagula 
fub  triangulo, EBM,&,  EC,  bis  fumpra.ad  horum  ergo  fin- 
gula  comparemus  omnia  quadrara,AO.  Igitur  omnia  qua- 
drata, AC, ad  omnia  quadrata, C E,funt  vt  quadratum,  BC, 
ad  quadratum, CM, quod  ferua.  Infuper omnia  quadrata, 
A e , ad  omnia  quadrata , AM , funt  vt  quadratum,  CB, ad 
quadracum,BM,  item  omnia  quadrata^AM,  funt  tripla  om- 

I 2 niimi 


PerD.Co 

roll. 

huius. 


9. huius,' 
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14. huius,  nium  quadraforuiti  triaguIijEliM,idcft  funt  ad  illajVt  qua- 
dratum,BM, ad  f:  quadrati, BM, ergo  ex  aequali, omnia  qua- 
drata, AC, ad  omnia  quadrata  trianguIi,EBM,crutvr,BC, 
ad*  quadrata, BM, quod  pariter  ll-rua.  Tandem  omnia 
i4.huiiis.  qu^jrara,AC,  adrcdtangula  fub,AM,MD,  frunt  vtquad- 
ratum,BC',ad  re(5tangulum,BMC,rcdaguIa  vero  fub,  AM, 
MD, ad re<ftangulaiub  triangulo,  EBM,&  fub,  MD,furrt 
vt,  AM,  ad  triangulum,  EBM,(quia  illa  funt  omnia  redan- 
gula  parallclogrammi,  AM,&  trianguli,  EBMy.TqucaIta, 
altitudinis  nempe  xqualis  ipli , MC  , fumpra  regula,  BM,J) 
ideft  dupla.idelt  vt  redangulum,BMC,ad  ciufdem  dimidiu. 
Ergo  ex  tcqualiomnia  quadrata,  AC,  ad  ledtangula fub 
triaf)gulo,EBM,&  fu b,MD, erunt  vt  quadratum,  sC,ad  di- 
iniduim  rc<5languli,BMC,ad  eadem  vero  bisfumpta  ciunr, 
vt  quadr.atum,BC,ad  redtagulum,BMC.  Ergo , colligendo, 
omnia  quadrata , A C,  ad  omnia  quadrata,  h C , ad  omnia 
quadrata  trianguli,  EBM,  & ad  rc<5tangula  bis  fub  triangu- 
lo,EBM,&  fub,  EC,  cru  nt  vt  quadratum, BC, ad  quadrarfr, 
C M,cum  rcelangulo,  CMB,  & *.  quadrati,  BM.Jcd  rcdlan- 
guIum,BMC,  cum  quadrato,  MC,  conficit  rcdtangulfi  fub, 
B C , C M , ergo  omnia  quadrata,  AC,  ad  omnia  quadrata 
perD.Co  trianguli,  EBM,  parallploorammi,  AID  , &rciflangu!a  bis 
Tol.  15.hn  /bbn7dcin  ,idcltad  omnia  quadrata  trapezij,  EDCB,idtft 
iit  antcc.  ad  omnia  quadrata  trapezij , IBCO,(quia,  I0,ED,  funt  a:- 
qualcs)erunt,vt  quadratum  ,BC, ad  rciftangulum  fub,BC, 
CMjidcfi  fub,BC,  ED,  vel,  IO,  vna  cum  p.  quadrati , B.M, 
qiiaeell  differentia  parallclariim,BC,ED,(iuc,BC,lO,ipfius 
trapczij,IBCO,quod  oftendere  opus  crar^ 

XXXIII. 

7»  rropojitione  2 Z.fteptriorit  illi  as  Schenute  apparet  t- 
fiisftciioAis^  DyCorroUarij  Propof.  25.  dum  linea  EM ^tosiftdc- 
ratur  ficare  omnia  quadrata  trape^  ^E  BC  D ,tn  omnia  qtsa~ 
drata  ftraru:n,E B M .^E MC D,  CP  hs  reclangidahisfab ijfdon. 
Sltioniam  vero  reieCixfuKt  abfci(fx,  CP  rtjidux  ^c.  tdto prater- 
vajfa-n  cjl  Corollarium  spstus  Prop  2 8.  Sic  relinquuntur  &fc- 
quentes  Propojitionts  a ig.vfque  ad ii.cxclujiuc^  cumfuts  Po. 
rolUrqs,  quia  funt  Propositiones  Lennisatica,  prafastfn  pr,  do-> 

el,  i na 
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libri  3. 4.  5 . rjt/Am  hic  totdm  extendi  re  Kcquaqium 

■intendo  fed tantum  e dtlf a Geometria  Jnd.  huc  ea  duxi  tranf- 
ferenda  ^quibus priorem  Indiuif bilium  methodum  LcHorfuf- 
cient  er  edocert  poffet,  Sequuntur  nunc  dua  Propofiiiones,  nepe 
33  & 34.  cum  fuis  Corollarijs  quarum  veritas  cum  in  antece- 
■ dentibus  fuppejna fuerit  ideo  ilhs pramittenda  ipfu fuiffcntfcd 
ne  ordo  Libri  fecnndi  dilla  Geometria  peruerteretur  ^ fuo  Loco 
irilidia funt.  De  ijs  au  te pramonitus fuit ftudiofus^  ne  cb  nimia 
abjitad tonem  omnium  quadratorum  icjideratarum f gurarum^ 
ntmts  wiucunda  eidem  euaderet  hac  doLlrina , tllius  f.nem  non 
perit  pient  i .Nunc  ergo  de  proaffumptis  certus  fit  dum  in 
■J  rvp  3 3.  eiufque  Corollarijs  intelligit  in  conjideratione  omnium 
^quadratorum  datarum  figurarumj.mul  comprehendi  (f  omnes 
Atlas Jimtles  tar undem  figuras  d"  omnta  foUda  Jimilaria  ab  eif- 
demgentta.  Sic  tn  Prop  clare  intuetur  folida  fmilaria ge- 

nita ex paralleirgramnnsiuxta  regulas  bafes  effe  cylindricos^ 
d'  eSc  trtdouiis  ejje  conte  os.jicutt  ex  trapez^ijs  ejje^  e onicerum 
frujia,qu*  fupra  ajfumebantur . 


p R o p o s.  XXXI ri. 

I j*  vtciin^iic  figuris  planis S:  in  carum 

vnaquac|ue  lumpta  vtciiiiKjiic  rc£iila.'vt  omnia  «^ua- 
clraca  carumdem  figurarum  fiimpta  luxta  tlidtaaugiilas.jra 
erunt  folida  quarcumque  ad  inuicem  limiJaria  cx  ciiticinfi- 
giuisgenita  iuxta  cafdtm  regulas. 


. » 


Sint  dra:  vteurque  figura*  plarac,  AEC,rEr,  in  quibus 
du.T  vttiinqucfint  lumptf  rcgu!x,BC,EF,rcfla;  linex.Dico 
igitur, vt  omnia  quadrata  figurx, 

,AEC  ,regiiIa,B(  ,adomma  qua. 
drara  ficorar , D E F , regula,  EF, 
ita  cffcfolidiim  fimilare  quodeu- 
quegenitum  cx  fis»ura,ABC,iux- 
ra  regulam , B C ,'ad  fdji  fitnilare  g 
ge<)itum  cx  figura, DEF,iuxra  r». 
gulanijEF.  Ducatur  in  altera  di- 
ctatum figurarum, vt  in,LEF,vt- 

cumcj: 


Vit’e  P. 
Dffirif.g. 
hLius. 
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cumque  regulr,  EF, parallela, HM,  qma  ergo  quadrat^ ha- 
benc  jntcrlc  duplam  radonem  lacerum,  a qgibusdcfcribmi- 

8.  & 15.  tur,idc6quadratum,EF,ad  quadratu, HM,  habebit  duplam 
cius, quam  habet,  Ef,  ad  HM,red  edam  alix  du* 
quxeumq;  figura: planae fimiJcs  abdldcmocanquam  lineis, 

vcllaccnbus  homologis  earumdem  dcfcdpt*  habent  du- 
plam rationem  carundem,  ergo,  vr  quadratura,  EF,  ad  qua- 
dratum,HM,ita  erit  alia  quailibct  figura  planadefiriptaab. 
EF.,  adfimilcm,  fibideferiptam 
ab,HM,itavt,  EF,HM,  fine- 
carum  libmologce , & permutan- 
do , quadratura , E F,  ad  aliam  fi- 
guram deferiptam  ab , E F , erit  ^ 
vtquadrrtum,Fl M,  adfiguram  jj 
prxdidia:  fimilcm  ab,  HM,de- 
feripram  . Sic  etiam  dfe  often- 
demus  quadratum  cuiufcumquc 
in  figura  , DEF  , duda-ipfi  , E F,  arquldifiamis  , a- 

hmiu.  **  &c),vt  vnum  ad  vnu, fic  omnia  ad  omnia , idcll  ve  quadratu , 
EF , ad  figuram  aliam  quamcumq;  dcfcripta  ab,EF,  fic  erue 
omnia  quadrata  figurte, DEF, regula,  EF,  ad  omnes  figuras 
fimileseiurdem  figur«,DEF,rcgula  cade,  EF,  fimilcainqua 
defer/pt^ab,  EF.Vt  autem  quadratum,  EF,  ad  figuram  de- 
feriptam ab,EF,  Ita  quadratum, BC, ad  figuram, qua:  deferi- 
bitur  d,  BC,  fimilis  ei,  qua:  dcfcripta  cft  ab  EF,ira  vt  deferi- 
bentes  fint  earumdem  homologa, &vt  quadratum, BC, 
ad  figuram  d jferiptam  d , B C,  fic  dic  oftendemus  omnia 
quadrata  figura:,  ABC, rcgula,BC,  ad  omnes  figuras  fimiles 
ciuldem  figura,  ABC,  fimiles  inquam  dcfcripta  a,  B C,  vel 
ab,EF,codem  medo, quo  id  oflendimusin  figura,  DEF:  er- 
go omnia  quadrata  figura , ABC , ad  omnes  figuras  fimiles 
alias  quarcunq;  ciufdcm  figura,ABC,  erunt, vt  omnia  qua- 
drata figura  , DEF, ad  omnes  figuras  fimiles  piadiciis 
ciufdcm  figura,  DEF,  regulis  eisdem  BC , £ F , ergoper- 
mutando  , vt  omnia  quadrata  figura.ABC,  ad  omnia 
epjadrahi  figura  , D E F , ira  erunt  omnes  figura  fimi- 
les quacumque  figura,  ABC,  ad  ornes  figuras  fimiles 
praci;dis  figura,  DEI  .Quia  vero  omnes  figura  limi- 
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les  alicuius  figur^p  pJana?  regula  quadam  fumpta: , funt  om- 
nia plana  folidijquod  dicitur  fimilarc , & genitum  cx  tali  fi- 
gura iuxta  eandem  regulam,  idtd,vt  omnes  figurx  fimilcs 
qujpcunquc  ipfius  figurat,  ABC,rcguIa,BC,  ad  omnes  figu- 
ras fimiles  ipfius  figurat,  DtF,  regula , EF , fimiles  inquam 
pratdidf  isjidcff  vf  omnia  quadrata  figura,  ABC,  regula, BC, 
adomnia  quadrata  figura',nEF,rcgula,EF,'ta  erunt  omnia 
pJanafolidi fimilans  cumltunique  geniti exfigura,  A B C, 
iuxra  regulain,BC,ad  omiva  plana  folidi  fiiiularis  geniti  ex 
fiiiura,  I)£F, iuxta  regulam, EF.Vt  autem  omnia  plana  duo- 
rum fol 'dotum  fic  & ipfa  folida  , ergo  etiam  folida  fimilaria 
genita  ex  figeris, ABC, I EF.(qiif  (urt  fimilaria  ad  inuicem, 
quia  omnes  figui  a Itu  iles  figuia , A B C,  lunt  etiam  fimiles 
omnibus  figuris  (imilibus  figura’,  DEF, ) iuxta  regulas,  BC, 
EF.crum  ad  inuiccm  , vt  omnia  quadrara  earumdem  figura- 
rum eifdem  regulis  lumpta,  quod  erat  oftendendura. 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  patet,  fi  in  figura  , A BC,  vteumque  regula, BC, 
delcripfcrit  duas  quafcunquc  figuras,  quod  vtvna 
ad  al/am,!ra  emiTTvmvnrs  ipiirtir,,  A-ii  C'  , Cnviles  vni 

deferiptaru  n.ad  omnes  figuras  eiufdcm  limilcs  alteri deferi- 
f tariim,iddf  .ta  «tn.nia  plana  folidi  fimilaris  geniti  cx, ABC, 
iuxra  rcgulan  ,BC  , ( fimilibuscxiltcntibus dufdem  figuris 
vni  dcfcripratum  )ad  omnia  plana  folidi  fimilaris  geniti  ex 
cadui  fini 'a  luxtaeam  en  legi  lam  (buius  fimilibus  exi- 
ftenr  bi.s  figuris  alteri dcf«  riprariim  )idclf  ira  erunt  folida 
fim  l.'ra  C(  i’i'3  I X eadem  figi  ra,AEC  ,iuxra  c(>mniUnem  re- 
gii fni  . F(  , I on  tamen  fmilutia  ad  inuiccm  ,fcd  qua- 
ri:n  on  n a plana  lunt  t mnes  figura?  fimiles  ciuf- 
dtn\AB(  ,f  milts  ii  quair,qu.T  liint  vnius 
diCfoium  lolidcrum  vni  dcfciiptaium 
a,B(  , figurarum,  & quai*  funt  al- 
ienus, fimiles  alteri  deferi- 
ptarum  figura- 
tum. . 


co- 


B.  tilrt.  8. 
huius. 
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VNde  folida  fimilaria,  fcd  non  ad  inuicem,gc«ita  cx.  g? 

a figuris,  ABC,  DEF,  iuxta  rcgulas,BC,EF,qua;  duas 
figuras  planas  dilfirailes  delcriplcrint , quibus  fint  limilcs  fi- 
gura?,qux  dicuntur.omnia  plana  didorum  finularium  foli- 
dorumicruntad  inuicem,  vc  ipfae  figura:  dilTimilcs  defcriptas 
ab  ipfis,BC,EF.  Nam  folidu  fimilarcgcjiirfi  cx,r<EF,iuxra 
regulam, EF, ad  fibi  fimilare genitum  ex  figura,  ABC,  iuxt* 
regulam,BC,crit  vt  figura  deferipta  ab , EF,  ad  fibi  fimilem 
figuram  dclcriptam  a , B C , item  folidum  hoc  fiinilaregcni* 
tum  ex  figura,  A5C, iuxta  regulam, 5C,ad  Iblidum  fimilare, 
Ic.l  non  fibi , genitum  ex  eadem  figura  iuxta  earjdem  regu- 
lam,BC,  erit  vt  figura  deferipta  a , SC,  fimilis  deferipta  ab, 
E F , ad  figuram  fibi  dilfitr.ilem  deferiptara  ab  eadem , C , 
(quibus  figaris  dilfimilibus  fintfimiles  fignrie,qu£E  dicuntur 
omnia  plana  (olidorum  fimilarium  genitqrum  cx  eadem  fi- 
gura, A^C, iuxta  communem  regula, croo  cxiquali 
lolidum  fimilaregcnitum  cx  figura,  D E F,  ad  folidum  fimi- 
Iare,fed  non  fibi,  genitum  ex  figura,A^C , ( genira  intellige 
iuxta  regulas,  EF,BC,)cri‘t  vt  figura  defcripcd  ab,EF,cuisuc 
fimiles  figur?  huius  fohdi,  ad  figuram  deferiptam  a.BC,prf- 
dida:  dilfimilem,  cui  fune  fimiles  figura  fohdi  ex , BAC,  ge- 
niti iuxta  regulam,  B C. 

P R O P O S.  XXXI.V. 

Solida  fimilaria  genita  ex  parallclogrammis  iuxta  regu- 
lam vnum  eorumdem  laterum,  funt  cylindrici.  Er  folida 
fimilaria  genira  cx  triangulis  iuxta  regulam  vnum  eorun- 
dem latcrum,fiint  conicijquorum  bafes  erunt  figura:  a regu- 
lis defcripta;,&  latera, eorundem  paiallclogrammorum,veI 
triangulorum  latera  regulis  infifientia. 

Sit  ergo  expofitum  quodcumqiic  parallelogrammum , 
AC, & triangulum,  FGH  , in  quibus  pro  regulis  fumantur 
latera  ,BC,G1 1 Dico  folidum  qiicdcumquc  fimilare  genitu 

t X pa- 
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cx  paraIJelograrnmo,AC,  (iuxra  rcguIam,BC, ) eflfc  cylin- 
dricum,cuius  baiis  erit  a,  BC,  deferipea  figura, & latus  vtrii- 
uis  ipforum,AB,LC,  laterum  reguls,  BC,  inCftcntium ; Ef 
genitum  ex  triangulo,  FGH,iuxta  regulam,  GH,efTc  coni- 
cum,cuius  bafis  erit  a,GH,  defaipta  figura,  & latus  vtrum- 
uis  duorum, FCjFH,  regula:,  GH,  infiftentium . Defcriban- 
tur  a regulis,BC,GH,figurje  vteunque  plan* , BCE,  GHP, 
a:quabtcr  inclinat*  planis,AC,  FGH,  deinde  per  circuitum 
figurf,BCE,feratur  Iatus,AB,cui  fit  aquale  Iatus,EX,quod- 
que  punifio.  A,  deferibat  circuitum  figurat,  AXL,  & per  cir- 
cuitum figur*, GHP,  feratur  vtrumuis  laterum, FG,FH,in- 
definite  produdlum  ver- 
fus  figuram,  GHP , cuius 
portio  inter, F,  & pfidum, 

P,fit,FP,erit  ergofolidu, 
quod  clauditur  fuperficie 
cylindrica,defcripta  late- 
re , AB , & duabus  figuris, 

ALX,  BCE,  cylindricus; 

& quod  clauditur  fuperS- 
cie  conica  deferipta  altero 
Iatcrum,rG,  FH,  indefinite  produAo , & figura,  GHP,eric 
conicus.  Dico  autem  folidum  fimilarc  genitum  cx,  AC, 
iuxta  regulam,BC,  cuius  omnia  plana  fint  omnes  figur*  ip- 
fius,  A C,fimiIesfigur*,BC  E,  efle  hunc  cylindricum,  , 
ACE, nam  quatlibet  carum,  qu*  dicuntur  omnes  figur*  fi- 
miles  parallelogrammi,  AC,  regula,  B C,  fimiles  inquam  fi- 
gura;,BCE,eil  etiam  fimilitcrpofita,ac,BCE,defcripta  late- 
re homologo  ipfi,  BC,  igitur  cius  perimet  er  erit  in  fuperficie 
cylindrica  deferipta  latere,  AB,fi  enim  aliquid  eius  effet  in- 
tra, vel  extra  illam  fuperficiem , aliquid  cius  effet  intra,  vel 
extra  communem  fcdfionem  talis  affumpta;  figur*,  & fuper- 
ficici  cylindric*:  talis  autem  communis  fedio  cftpcrimcter  ^ 
figur*fimilis,&fimilitcrpofita:,ac,  BCE,  (quia fi  cylindri-  j 
CIIS  plano  fcccturbafi  aquidifiante  concepta  figura  erit  fi- 
milis,  & fimiliter  pofita,ac  bafis)  ergo  haberemus  duas  figu-  Cofol-iy; 
ras  ab  eodem  latere  homologo  dcfcriptas,fimiles  *qualcs,&  *• 
fimiliter  pofitas , & non  congruentes , quod  eft  abfurdum , 
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congruent  igitur,  erit  ergo  aflumpra  figura , qu«  eft  vna  ea- 
rum.qu®  dicuntur  omnes  figura:  parallelogrammi,  AC.fimi- 
Ics  ip(i,BCE,  regula,  BC,  & eft  vnum  eorum, quae  dicuntur 
omnia  plana  folidi  fimilaris  geniti  cx , AC , iuxta  regulam , 
BC,  erit,  inquam , afiumpta  figura  etiam  vnum  eorum , qux 
dicuntur  omnia  plana  cylindnci,  ACE,  regula, BCE,quod 
etiam  de  exteris  fimili  modooftendctur.Ergo  folidum  limi- 
laregenitum  cx,AC,iuxta  rcgula,BC,&  cylindricus,  ACE, 
habebunt  omma  plana  (regula, BCE,anumpta)  communia, 
ergo  folidum  fimilarc genitum  cx , AC,  iuxta  regulam,  BC, 
erit  idem  cylindrico, ACE,cuius  balls  eft  figura,  BCE,  & la- 
tus alterum  laterum,  AB, LC . Similiter  oftendemus  folidum 
fimilaregenitum  ex  triangulo,  F G H „ iuxta  regulam, GH, 
efle  idemcqnicojFGHP , cuius  latus  alterum  laterum , FG, 
FH,&bafis‘eft  figura,GHPsconfimili  via  fupradidtx  proce- 
dentes,qux  erant  dcmonftnjnda , 

, ”*  C O R O L L A R I V M I. 

HInemanifefium  eft,  fi  figura:  deferiptx  d,BC,  GH,finc 
circuli,  quod  /olidum  fimilarc  genitum  ex,  AC,  erit 
cylindrus,&gcnitumcx  trjaagula,FGH, conus,fiuc rc«fti , 
fide  fcalcniifi  vero  deferipta:  figura:  fintreftilinex,  genitum 
■cx, AC, erit  prifma  ex,  FGH,  autem  pyramis,  fiucrc(fta,fiue 
fcatena  extera  autem  nomine  communi  vocantur  folida  fi- 
milariagcnita  cx  eifde  h'g.iuxta  regulas, intcIlige,BC,GH. 

C O R O L L A R I V M II. 

I 

SI  intra  triangulum,  FGH,  ducamus  ipfi,GH,paralIe- 
!a  vteunque,  qux  fit,DI,abfcindcnsatrianguIo,  FGH, 
trapezium, DH.ofleudcmus  eode  modo,quo  fupra,foIidum 
fimilarcgenitum  cx  trapczio,DHduxta regulam , GH , elfc 
fruftum  folidi  fimilaris  geniti  cx  triangulo,  FGH,iuxt.i  ean- 
dem regulam,idcft  frufium  conici, FGHP,idcft  coni, cum  fi- 
gura deferipta  a,GH,cft  circulus,  vel  frilfium  pyramidis  re- 
dxjfiuc  fcalense,  cum  illa  eft  figura  redtilinca,qux  facile 
oftendentur. 

CO- 
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Ics  cjs  qna?  ddcubuntur  d baf  bus  didiparaIlcIog«amtrii)& 
trianguli, & fic  conceperis  crtic i folidmn,  cuius  illae  flint  cm- 
nia  plana  ; bue  intellexeris  larus  didi  parallclogran  mi , vel 
trianguli  indefiniteprodudum  reuolui  pcrcircuitum  figu- 
ramrnabalibusdcTcriptarum,  vt  babeas  folidum  dida  fu- 
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perfide  deferipta,  &bafi,vel  basibus  CDmprehcnfum,  idem 
vtroqjmodotibiobuenicfblidum^Poteft  aurem  pnor  vo- 
cari generatio  folidoruiu  per  deferiptionem  figurarum  j po- 
fteriorautem,gencratiofbIidorum  pcrrcuolutionem  fada, 
quf  maioris  dilucidationisgratia  hic  appofui,  ve  ex  hac  de- 
claratione aliqualiter  pateat,in  plurimis  etiam  alijs  vtramq» 
generationem  rite  nos  imaginari  polTe , vt  in  fphaera , fpha> 
roide,  conoidibus,  eiufdcm  frudis*  & alijs  quamplurimis  > 
vc  fuo  loco  animaduertetur . 

A.  COROLLARII  IV.  GENERALIS 
SECTIO  I. 

Et  quoniam,  vtoftenfumeftProp.  5 j.  huius  Libri,  vt 
omnia  quadrata  duarum  figuratu  inter  fe  fumpta  cum 
datis  regulis,  ita  funtfolida  fimilaria  genita  ex  eiufdem  fi- 
guris iuxta  eafdcni  regulas.ideo  cum  in  Propofitionibus 
huius  Libri  inuenra  ed  ratio  omnium  quadratorum  p>araU 
Jelogrammorum,vcI  triangulorum, vel  trapez  iorum, r^ulis 
eorum  lateribus,  eandem  rationem  compcriemushaberefb- 
lida  fimilaria  genita  ex  parallclogrammis , ided  cylindricos, 
vel  ex  tJ /angulis yidcd  conicus,  vel  ex  aapezijs,  ided  fruda 
conica,  genita  inquam  iuxta  eafdcm  regulas , quar  amplius 
dilucidabimus  fingula  * qua:  opportuna  fuerint.  Theorema» 
ta  deuuo  alTumentes . 

B.  SECTIO  II. 

IN  Prop.  9.  igitur  expofita  denud  eius  figura,  intelligan^i 
tur bales, GM,  MH  ,dcfcribcrefimiles  figuras  planas, 
quae  fint  ,GIMR,MTHS,  vt  eo- 
rum linef  ,I  vel  latera  homologa , v b e 
xque  eredas  planis , AM,  MC,  & ^ 

in ijs,tanquam in  bafibusconfi-  / . 

dere cylindricos.  AM, BH.quoru 
larcra  fint,AG,CH.  Erut  igitur  hi 
cylindrici  folida  fimilaria  genita  exparalIeIogrammis,AM, 
MC, iuxta  regulas, GM,MH, igitur  ciut,  vt  omniaquadrata 

corun- 
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corundeni  regulis  cifdcm,  GM,  MH;  funt autem  omnia  eo- 
rum quadrata»vt  quadrata  bafium,GM, MH, ergo  cylindri-  5»'iiuius. 
ci,AMjMC, erunt  vt  quadrata  bafium,GMjMH,idtft  vt  fi- 
gura» fimiIesiGIMR,MSHT,  igirur  cylindrici  in  eadem  alti. 
tudine»&  fimilibus  bafibus  infiftcntcs  lunttvC  ipfs  b^S$, 

C S E C T I O III. 

IN  Prop.io.  confimiJiter  procedentes  colligemus,  cylin- 
dricos in  eadem , vel  aequalibus  , ac  fimilibus  bafibus 
confifientes  efle,  vt  altitudines,  vel  vt  latera  aequaliter  eo- 
rundem bafibus  inclinata. 

D.  SECTIO  IV. 

i 

IN  Propofi 1 1.  deducemus  cylindricos  fimilibus  bafibus 
infiftentes  habere  inter  fc  rationem  compofiram  ex  ra- 
tione bafium,&  altitudinum,  vel  laterum  xqualiter  di^S 
bafibus  inclinatorum  • 

E S E C T I O V. 

IN  Prop.i  2.  colligemus  cylindricos , quorum  fimJies  ba. 

fies  altitudinibus , vel  lateribus  atqualitcr  bafibus  indi-  . 
natis  reciproci  rcfpondentjefTe  aequales  j & cylindricosae- 
quales,  fimilibus  bafibus  infifientes  ,bafcshaberealtitudi- 
nibus, vel  lateribus  (qualiter  bafibus  inclinatis,  reciprocas. 

F.  SECTIO  VI. 

IN  Prop.  13.  habebimus  fimiles  cylindricos  efle  in  tripla 
ratione  laterum  homologorum . 

G.  SECTIO  VII. 

EX  Prop.  14. colligimus  fi  praedici  cylindrici  infiftant 
bafibus  diflimilibus, adhuc  piaedidas  pafliones  de  ipfis 
verificari;  in  quibus  tamen  non  numerantur  fimiles  cylin- 
drici, cum  oporteat  cofdem  fimiles  bafes  habere . 
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H.  S E C T I O V I II. 

IN  Prop.  22.  habemus  in  cius  figura , folida fimilariagt 
nitacxparallelograiiimis,AS,  1 ^,iuxta  regulas,  ES,  ZiP» 
eandem  rationem  habere  ad  folida  /imilariagenira  extna* 
Ex  hac  gulis, OES.&  Z/S.ideft  cylindricos  genitos  ex,  AS,  T^.ad  co-' 
. fjj^Q5g(>iijtoscx  criangulis»OES)&  Z^i-^ndem  rationem  ha- 
bcre,  vnde.cum  conici  sint  partes  proportionales  cylindri, 
eorum  in  eadem  altitudine  cum  iplisexiftentium.quaecunq; 
de  cylindricis  in  huius  Coroll.  Sectionibus  2.  3.4.  f.  6.  & 7. 
collcCta  funt , eadem  &pro  conicis  tamquam  colleCta  re- 
cipiemus . 

I.  SECTIO  IX. 

* / 

IN  Prop. 24. habemus  qucmcumq; cylindricum  cfTe tri- 
plum conici  in  eadem  bafi,&  altitudine  cum  ipfo.Sit  ex- 
pofitus  quicunq;  cylindricus,  AE,  inbaC,  DHEF,  in  eadei* 
autem bafi,  & altitudine  fit  conicus, 
DBE,fictamenba'siinsiftcns,  vtdui^o 
plano  per  lacera  coniti,  iJctntranicat 
per  latera  cylindrici,  AE,  sit  autem  du- 
ctum taleplanuni,quod  faciat  in  coni- 
co,DBE, triangulum,  DBE,&  n cylin- 
Coroll.tf.  drico,AE,paralIclograminum,AE,  crut 
fc  16.1.1.  jgtur,AE,& triai’g'jlum,DBE,genitri- 
Coroii.^.  cesfigiir;e  corunulcin  fohdorum  ,qux  similaria  adinuicem 
SH.  vocantur, genita  iuxta  communem  regulam,  DE, quod  ergo 

ggnitur  cx,AE,ad  genitum  ex  triangulo,!.  BE.ci  it  vt  omnia 
quadrata,  A E,  ad  omnia  quadrata  trianguli,  DBE,  regula  , 
\ DE,  ideft  triplum.  Solidum  vero  fimilare genitum  ex,  A E, 

iuxta  regulam, DE,cuius  figurx  fint  fimiles  figurx,DFEH, 
cil  cylindricus, AE,  & folidiiin  fiinilarc genitum  extriangu- 
lr,DBE,inxM  regulam, D E,cuiusfigurxfint fimiles pariter 
figurx,  DFEH,  dt  conicus,  1>BE,  ergo  cylindricus,  AE, tri- 
plus erit  conici,  DBE  , & confequenter triplus crit  cumfuis 
aij  in  cudeui  bafi, DFEH, & altitudine,  cum  conico,  DBE, 

cxiftcii' 
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cxirtentis, quoniam,  vt  oftcnfum  cft, conici  in  cadtm  altitu-  54.huuis 
dinc flantes  funt,  vt  bafes , vndecum  bafes  funt  a?qualcs,&  ^ ° 
conicifunt  aequales, verum  ergo  efl, quod  proponebatur . 


rol-i/.liu 

ius. 


K.  SECTIO  X. 


IN  Prop.27. habemus folida ad inuicem fimilariagcnita 
ex  trapezijs  in  eadem  baflCqu®  fit  vnum  latctum  aequi- 
diflantium  )&  altitudine  conflitutis,  quorum  oppofltx  ba« 
/es  fint  aequales, genita,  inquam,iu;<ta  communem  regulam 
ipfambafim.ideftfruftaconicorum  quorum  oppofitae  ba» 
fesfuntHguraedefcriptaealatcribus  didtorum  trapeziordlh 
aequidiflantibus,  eflfcxqualia . 

L.  SECTIO  XI. 


IN  Prop.  28:  habetur  cylindricum  in  eadem  bafi , & alti- 
tudine cum  fruflo  conici  conftitutu,  adidctr,cfl'c  (fum- 
ptis  duabus  homologis  inoppofitisfrufti  conicibaf  bus)  vt 
- quadratum  maioris  diif^arum  homologarum  ad  re^angulu 
fub  didtis  homologis  vna  cum  f.  quadrati  differentia;  ea- 
rumeiem  iTomolo^.irum^Sitfylindri- 
cus,AC,in  bafi  figura  quacumque  pla- 
na,BC,  in  eadem  autem  bafi,  & altitu- 
dine fit  friiftum  conici, EBCI,  fictame 
fc habens,  vt  dudo  plano  per  latera 
cy  Iindrici,AC,  idem  trafeat  per  latera 
frufli  conici,BEIC,fit  autem  duflum  tale  planum, quod  fa- 
ciat in  cylindrico, AC,paralleIogrammum, AC, & in  fruflo, 

BEIC, trapezium,  BEIC,  erunt  igitur  k 6*,  BC , EI , Jincar 
oppofitarum  bafium frufli  interie  homologae,  &quiacy- 
lini!ncus,AC,cftfolidum  fimilarcgcnitum  cx,Ac,iuxta  re-  cjoroll.^. 
guIam,BC,&fruflum,EBCI,  eftfolidumprarJidto  fimilarc  fu‘ius. 
genitum  ex  trapczio,EBCI,funt  autem  haec  folida  fimifaria, 
vt  oninia  eorumdem  quadrata,  & omnia  quadrata,  A C,  re- 
gula, BC  , ad  omnia  quadrata  trapezij,  EBCI , regula  eadem 
funt,vt  quadratum, BC>adrcdanguluiii  fub»  BC,EI,vna  eu 
t*  quadrati  differatis  carumdem.  Ergo  cylindricus,  AC,  ad 
- ' frufliiu 
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frudum  conicum, EBcT,  & ad  quoduis  aliud  in  eadem bafi» 
& altitudine  cum  hoc  conditurum , ( quoniam  cxidct  huic 
«equalc)erit  vt  quadratum, BC, ad  rcdangulum  fub,BC,EI> 
vna  cum  f . quadrati  differentia?  earumd«;m,BC,EI,qua:  suc 
duarum  oppofitarum  baflum,  EI,  BC , homologa?  vccumq» 
rumpta?,nam  planum  eadem  folida  lecans  du^um  edvc« 
cumque,  dummodo  per  eorumdcm  latera  tranfeac . 

^ M.  S E C T I O XII. 

Hinc  patet  si  in  eadem  bad,  BC,  dgura,  fueritconilf 
cus,  & eadem  altitudine  cum  frudo,  ided  cum  cylin- 
drico,  AC,  qm  fit  conicus, BOQquod  hic  erit  f . cylindrici, 
A C , & ideo  ad  frudum,  EBCl , erit  vt  jb.  quadrati,  BC,  ad 
rccdangulum  fub,  BC,  EI,  vna  cum  quadrati  differentiar, 
BC , EI , ided  vt  totum  quadratum , B C , ad  reiftangulutn 
fub , B C , & tripla , E I , vna  cum  toto  quadrato  differentiae 
carumdcm,BC,  EI.  Vide  igitur  quam  fit  amplior  haec  dc- 
mondratio  ea , qua  alij  odenderunt  cylindrum  effe  triplum 
coni,  &prirma  pyramidis  in  eadem  bafi,&  altitudine  cum 
iprocondituts,nam  ad  tot  varia  folida  hxc  fe  extendit, 
quot  fune  figurarum  planarum  variationes . qux  nullo  affi- 
gnato  coartantur  numero,  cuiusmodi  demondrationis 
vniuerfalitatera  inalijs  figuris  quoque  in  poderum  confi- 
derandis  profequemut,  vt  amplius  infra  patebit. 

< N.  S E C T I O XIII. 

Il4  Prop.ap.&  cius  Corollario  tandem  edocemur  folida 
fimilaria  genitaex  parallclogrammo , vel  triangulo  eo- 
dem,iuxta  duas  regulas  latera  angulum  continentia,  ideft 
cy  lindricos  ab  eodem  parallclogrammo , & conicos  ab  eo- 
dem triangulo  genitos,  iuxta  ditas  regulas , effe  inter  fe,  vc 
caldcrn  regulas . 

XXXIV. 

PerfuprApo^taCorollaria  fruclum  huius  docfrinu  Indiuiji^ 
bilium  umpltus  percipere potefi  Studiofus^etji  eorum  maior  pars 
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fuerit  (jt  fuferins  declarata.  Sequentes  •veri  Froftftienes k 
35-  'vfque  adfnem  dicH  Librt  ft  eundi, cum  fint  lemmatic a ad 
alios  Liiros~prepterea  relinquuntur  . Per  ea  ergo, qua  hic  alla~ 
ta  funt  patuit  Lelior  vim  prioris  methodi  I ndtudibilium  expe- 
riri, primo  in  parallelogrammis  fecundo  in  triangulis , tertio  in 
eorum  trape\fs,  quarto-in  cylindricis , qutnto  in  eonicisfexto, 
dr  vltimo  in  eorundem  conicorum fruftis . Hac,jtuto,fufieere 
fotuijfent , vt  huius  frior  is  methodi fieret  capax,fedad  maiore 
eiufdem  intelligentiam , de  eadem  quoque  periculum  faciemus 
in  arca  inuefiiganda  alicuius  infignis figura  plana , & foli  ditate 
corporis  illuftris  : Vt  ad  eorum  normam  percipiat  & reli- 
quarum figurarum  tam  planarum , quam  foltdarum  men furam 
obtineri poffe . Inter  omnes  ergo  a me  delelia  tjl  Parabola , d" 
Conoides parabolicum  ah  eadem  genitum  ,pracipui  cum  mihi 
facilioris  captus  vifa  fuerint  . Hac  metitur  quoque  Liber  4. 
diefa  Geometriafcd  vt  pateat  quoque  exemplum  operandifne 
abjcifits , refiduis  dre-  vt  ibi fit , propter  e a iuxtafequentem  ra- 
tionem earum  menfura  patefiet . 


N 


• XXXV. 

Sit  enim  quacunque  Parabola^  OAC,  cuius  vertex^  bofis^ 

OCi  & diamcTCT^  AAjta  ve-fiefiemipuraboia  3 AS€i  Cum  eflinty 

AB,  diuidat  btfarid om- 
nes i pfi,  AC,aqmdifian- 
tes , fit  vt  omnes  linea 
tpfius,  AOB-Jint  aquales 
omnibus  lineis  tpfius  , l 
ACB , reguLiyOC , quare 
per  Prop.  3.  AOB,  aqua.fj^ 
tur  ipfi,ACB,eflqnc,AC 
B femiparabola . Com- 
pleantur nunc  paralie- 
logramma , ABC,ABO , 
vt  fiant  parallelogram. 
mum,  T C,  ipfi parabola, 

OAC,  dr  B D,  BTyfiemi- 
parabolis  , ^-/CB , AOB  ^ 
circumficripta.  His  fup- 
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fofitis  dico pardlUlogrammiiy  TC^cffe  ipjius pdrahohfiAC^fex- 
quialteru.ProditCdtMryBAdn^T^ta  vt^  AFjit  jtqitaUs,  AD,  (jr 
copledtur  parnUdogramumy  FADE,ducaturq\  in  eo  di  Amet  er  ^ 
AE,(jr  intra,CE,BF,ag4tur  earu  altcri,-vt  ipfi  C E,  tamqtta  re- 
guLt  qudcamq; parallcU,G R.fecAns,BC,in,G,  curud.AC,  in,H^ 
AD,in,K,  A E,  inj,  FE,in,  R-,fitque  per^H  ,ducfa,  tpfi^ 

BC,  etqtiidijlans . Efi  ergo  quadratum,CB,  ad  quadrat» , HS, 
' •vf,BA,ad,AS,per  Prop.io.  Primi  Conicorum  Jitte  ex  Prop.'^%, 
dr  Seholio  Prop.  40.  Ltbri  Primi  Geometru  Ind.  Cum  vero,  BC^ 
aquetur  ipJi,AD'feu.AF,hoc  efi,RK,&,SHjpfi,  AK.jdeJi,  Kl^ 
( vt  enim,AD,efl  ipji,  D E,aqualis,ita, A R‘, aquatur  ipftjd IJ(jp 
CKdpfit  ^BficutiyK  HdpfiiAS-,ideo  vt  quadratum,  R k,  ad  qua- 
dratum, K t,  ita  erit,Gk,ad,\iH . Inucnimus  ergo  quatuor  has 
ma'^nitudineSyVtcumqi  fumptas,proportionales,ergo  per  Cor.^. 
Propofitionisi6  adhibitum  line  abfctjjts  crc.  iuxta  prsmonita 
num  5 -o.quatuor  magnitudinum  ordines,  iuxta  quatuor  dictas 
magmtndincs,aJfumptaruTU  in  quatuor  figuris , quarum  prima 
efl  parallclegrammuw,  FD  fecunda  triangulum,  A DE , tertia 
parallelogrammum , DB,  dr  quarta  trilineum,ADC,  erunt  pro- 
portionales . Hoc  eft  vt  omnia  quadrata  parallflogrami , FD, 
ad  omnia  quadrata  trianguli , A DE.regulajCE.it  a erunt  omnes 
linea  parallelogrammi , BD,  ad  omnes  lineas  trilinei  , ADC, re- 
gula eadcmjCE.  Sed  omnia  quadrata,  F D,  omnium  quadrato- 
rum  trtanguUfADE,  eftenfafunt  tripla  ejfe  in  Prop.  24.  ^ de- 
tnonflratione  direPla,  num. iS.fuptriori . Ergo  omnes  line.t pa- 
rallelo^ ammi,  DB,  tripla  erunt  omniii  linearum  trilinei,ADC , 
Verum  vt  omnes  Itnea  ad  omnes  lineas  duarum  figurarum , ita 
furit  tpftc  figura  per  Prop.  j.  Ergo  parallelogramam,BD, triplum 
erii  ipjius  trilinei, \DC  fr  fubinde fex  qutaltcrum femiparabo- 
la,ABC;  vnde  parallelogrammum , T C ,fexquialterum  erit  pa- 
rabola-,OAC,funt  enim  hac pradiclorum  dupla . flucd (fpc. 

XXXV  I. 

Producatur  n{jHC,  DT,  in,L,  ita  vt,AL,sit  aqualis  ipsi.  AB, 
& compLatur parallelogrammum ,ALNB, in  quo  agatur  dia- 
meter, AN  . Dico  omnia  quadrata,  T C,  dupla  effe  omniii  qua- 
dratorum paraboUjQAC,  regula.NC.  Efto  enim,  fJS^.producta 
in,  Mytanquam  vna  ex  aqutdif  antibus  regula,  NC,adlibitnm 

ajftim- 
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'afsupta,qux fccct,  AN^ 
in^P,  c;iTnam,AO^tnyV ^ 

JErit  ergo  rurfus  z/t  (jua- 
dratum,  C B,  ad  quadra- 
tu ?ndf  S,Bcmpe  vt  qua- 
dratum,^i_S,ad  quadra- 
tUyHSy  ita  BA,  ad,  ASy 
hoc  efi  ita,  M S , ad^  SP, 

( efl  enim  yBlS,  aqualis 
ipfiy  NB,  dr  fubinde  ipfiy 
BAyJtcutiy  PS,  ifjiy  SA,) 
unde  hi  quatuor  ordines 
magnitudinu  erunt  Pro- 
portionales. Nempcvt 
omnia  quadrata  paral- 

lelogrammiyDB,  primi  ordini s^ad  omnia  quadrata femiparabo- 
UyABC  yf e eundi  ordinis  y ita  erunt  omnes  tinca  porallelogrami, 
■LB,  tertif  ordinis y ad  omnes  lineas  trianguli,  AN B,quarti  ordi- 
nis . S ed omnes  linea parallel(fgrammi,LBy  dupla  funt  omnium 
linearum  trianguli,ABN,funt  enim  vf parallelonammum,LBy 
ad  triangulum  N ^paPrJBt^  Z.  cuius  illud e^  duplum  per 
Prop.  1 9.  Ergo  omnia  quadrata parallclogrammi,DBydupla  siit 
omnium  quadratoriim.J'tmip,irabola,ALC \vnde  cJ-  eorum  qua.- 
itrupla  yhoc  cjl  omnia  quadrata  paralldogr.rmmi  ,T  C,  dupla 
erunt  omnium  quadratorum  parabola , OAC:  nam  quemadmo- 
dum quadrattm,X .Q^quadruplum  eft  quadrati , qua- 

dratuniyV H y quadruplum  quadratiySH  ita per  Prop.e^.Jiue per 
Prop.  25.  omnia  quadrata,  TC,  quadrupla  funt  omnium  qua- 
dratorum , AC , CJ“  omnia  quadrata  parabola,  OAC,quadrupla 
omnium  quadratorum fi  mi  parabola.  ABC  . fluod  ^c. 

XXXVII. 

Cum  vero  ex  Prop.%  3.  vt  omnia  quadrata porallelogrammi, 
TC,  ad  omnia  quadrata  parabola , OAl^,ita  sint  quacunque 
ftlidaadinutcem  similaria  (qua  di  finiuntur  inSciiiene  ,C, 
def.^.)  genit  a ex  parallelogrammo,  T (d.,&  ex  parabola,  OAC, 
iuxta  regulam  figuram  a lasi,OC,deferiptam  ; ideo  per  demon - 

L 2 firata 
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Jlrata  folMm  in  omnibus  quadrans  e ar undem  figurarum , illich 
^uxt a dictam  Prof.^'^.  euidenter  perfpicimus  wfinitu  lucrum 
cx  ei f dem  fecijfe , nempe  in  infinitis  f olidis  fmilaribus  d dicio 
parallelogrammo,  dr  parabola  genitis:  qua  non  inutile  erit  pau- 
lifper  contemplari . Conftderabimus  autem  primo  duo foUda , 
qu*  nobis  funt  magis  familaria , nempe  quotum  omnia  plana 
funt  circuli^feufoUda  rotonda.  Si  ergojigurad  baJifiQ^defcri^ 
pt  a fuerit  circulus, etufq,  diameter  ,0C, quem  reci  e fecet  planu^ 
T C tnnotefcit  ex,T C,fiert  cylindrici  immo  cylindrumyllumq; 
rectum fi,  AB  fit  per^edicularis  circulo  ipfius,  OC,velfcalenumy 
fi  sit  illi  inclinata, 0“  hoc  perdiita  in  Cor.pr.  Prop.it\:  Similiter 
ex  parabola  fiet  conoides  parabolicum  circa  axem,  AB,  reitum^ 
vel  inclinatum  circulofiC,  prout  fe  habebit  pro  diSlo  cylindro , 
eius  enim  omnia  plana  funt  circuli  per  momta  in  Seholio  Prop. 
5 1_  Libri  J^Mrti  Heo.  Ind  dr  per  dicta  in  Prop.  47,  Ltbri 

primi,  qua  d Leltore  fupponi  poterunt . Hinc  ergo  fit  manife- 
fiu>»  cylindrum  ex,  T C, genit um,conoidis paracolici  geniti  ex 
parabola,  O AC, iuxta regulam  ctrculuin,OC, duplum  effe,fiMey 
ABfit  ipfi circulo,  OQ, perpendicularis  fiue  non.  Hucufque  au- ' 
tem  V et  er  es  cum  Archimede,dr  alij  pofiea  ad  hec  vfque  tempo- 
ra progrcjji  funt. 

XXXVIII. 

Verum  per  hanc  priorem  methodum  Ind.  poterit  Studiofus 
tam  angudos  limites  in  infinitum  extendere , hoc  efi  inuentam 
proportionem  ad  infinita  folida  transferendo . Namque  fi  cir- 
culus, OC,  mutetur  in  quadratum  ab  eodem,oC,tanquam  d la- 
tere defc*iptum,  cui planum,TC.,fupponatur  eredum,  vel quo- 
modoc unque  inclinatum;  nihilominus  duo  folida  ad  inuicem  si- 
milaria defcripta  d TC  parabola,  OACyuxta  regulam  qua- 
dratum Ipsius, 0<^'. .habebunt  eandem  rationem  duplam  Horum 
primum  erit  prifma,feu par allcleppi pedum  rectum,autfcalenu 
exilorotl.  prifmo  Prop.  infecundum  vero  eritfolidum  basim 
habt  ns  quadratam  deficiens  verfus , A,  iuxta  parabole,  OAC , 
deficientiam , terminanfq-,  ad  idem,  A , in  quo  parallelis  basi 
planis  vt  cumque fedo, fiant femper  quadrata  defcripta  d lineis 
in  parabola, OAiZiOrdinqtim  dudis . Videtur  autem  hec  folidii 
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fuicOKcauo  afftmiUrifem$cechaiVelfeminaMi,o4it  fotius  Tex- 
torumfemiradio . Sic  mutAto  quAdrato  ijosiust  0(^Jn  triangU' 
Ium,  pentAgonum,exagonum  (yc.feu  ia  quamcunque  figuram 
reSiitiaeam,  aut  curuilineam  feu  mixtiliaeam,  ab  eadem,  OC, 
quomodocuaque  defer iptam  ,f>er  dtdam  Prep.n.  admonemur 
folidum similare  ex,  T (d, genit um(quod er $t  tn  reSitlinitsfgu- 
rit femper  prifma , "vel  ia  alqs f ait  em  cylindricus  per  Prop.  3^  ,J 
duplum  efefolidi  pradicto  similaris  geniti  ex  parabola , OA(Z , 
iuxta  regulam  def criptam  ab,  0^,basim,  quod  idcirco  infinitis 
modis  variari potefi , 

XXXIX. 

Perpendat  nunc  Studiofus  quam  fertilis  hinc  euadat  Geo» 
mttrtaf olidorum,^  quam  late  pateat  hic  demhftrandi  modus , 
quem  iugiter  prof equimur  in  omnibus  figuris  planis  in  dt6la 
Ceom,  Ind.  tamquam  fiolidorumgenitricnius  consideratis . Hoc 
efi  Libro  3.  expendimus  folida, qua  oriuntur  a circulo, & ellipsi, 
eiufque portionibus . Lbro  4.  qua  gignuntur  d Parabola,vt  CP 
ab  eius  portionibus:  ac  Lib.^. genita  ab  Hyperbola, oppositis fe- 
(Honibus,  necnon  similiter  ao  ear undem  portionibus , conside- 
rantur: ^ hoc  sim  tUarrrrrri  figmrmrmfn  getfhricium  sint  per~ 
pediculares  basibus  faciorumfolidorum.siue  eifdem  inclinata , 
Denique  Libro  6.  agitur  de  fpatijs  helicis , aliaque  ratione  ab 
Archimedea  Libro  de  Spiralibus,  eorum  menfura  inutfiigatur, 
prius  nempe  per  Indiuisibilia , qua funt  circulorum  omnes  peri^ 
phariai  eifdem  eoneentrica,  deinde  per  circumferiptiontrn 
inferipttonem  figurarum , etiam  more  Veterum  : fuptr addun- 
tur que  nonnulla  T heoremata,ae  Problemata  ex  vniuirfa  dttla 
Geometria  doHrina emanantia:  Efi  autem  in  Problematibus 
hoc  fummie  notandum , nempe . Dato  quacunque  ex  foltdis  i» 
dici  a Geometria  confideratis , inuenire  ex  quaiunque  fpeciefo- 
lidorum  nedum  dato  aquale,  fed  etiam  quod  ad  illud  aatam  ra- 
tionem habeat.  Excipe  tamen,  qua  fupponunt  circuli  aut  Hy- 
perbola  quadraturam , in  quibus  proxime  tantum  difla  ratio 
inucnitur  . Ita  vt  ex  his  tandem  Studiofus  anirnaducrtcre 
pojjtt  quantum  vitra  Veterum  limites  per  hanc  priorem  Jndiui- 
sib ilium  methodum  prodierit  C eometria , 
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xxxx. 

Dmque  ex  modo^  quo  num.  3 j . ^6.  oftcndiruus  ihi ftofo- 

stta,innotcfcerc  potcfi , qudliter  sine  al^/cijjis,  residuis  (<rc.  ope- 
randum sit.  V hi  enim  dicendum  fui fflt  in  eorum  Schemate  iux- 
'ta ftylum  confuctum  in  di(fa  Geometria,  omnes  lineas , ^D.ad 
omnes  lineas  trilinei,  ADC,  regula  communi.^  £€.■>  ejfe  vt  qua- 
drata maximarum  ipsius, AD.,  ad eiufdem  quadrata  omnium 
ahfcijfarum;  hic  dUtum  efi  eJfe  vt  quadrata  omniu  linearum^ 
F D ad  quadrata  omnium  Uncarum  trianguli,  ADE , etenim 
i fla  cifdem  maximis , abfciffts  adaquatur . Sic  pro  omnibus 
lineis parallcli)'irammi,LB,drtridguli,ANB,  regula  communi^ 
JVC,  adhtbenia fuijfent  maxima  abfeiffarum,  A!&,eiufque  om- 
nes abfcijfa . Liberum  tamen  cuique  erit  si  voluerit,  etiam  ip~ 
fas  aofci[fas,  residuas  frc.  iuxta  priorem fiylum  retinere,  nul- 
lus enim  hinc  error , nisi  illa  perperam  accipiantur,  emerget . 

Hac  ad  intclligcntiam  prioris  methodi  1 ndiuisibilium 
fujfcere puto,  in  fequenti  Exercitatione pojlerior 
quoq;  explicabitur, ntenon^ confirmaMur , 
quapropter  nonnulla  e Libro  Septimo 

diH*  Geometria  Ind.  defum' 
pta , eidem  inferen- 
da erunt . 
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EXERCITATIO 

S E C V N D A- 

In  qua  agitur  dc  Pofteriori  Methodo 
Indiuiiibilium. 

« 

ACTEl^yS  hmtefart potuit  Stu^ 
diofo  quf  fit  ratio  procedendi  tuxta  prio* 
rem  methodum  Indiuifiltlium  : nunc 
fvero  poSieriorem  aggredimur  in  hac 
Exerc.  a.  in  qua , nt fallor thahdittquo 
fiht  amplius  fatisfaciat  i fi  ab  infinitate 
tndiuifibdm ahhorreatiColleSiiue fumptoru.  Is,n.in  Exerc, 
ant.nu.  6 addtfiere potuit hu  tantu diHrtUuiiue eadem  In- 
dtuifibilta  comparari . Porro  de  hac pofierion  methodo  tra^ 
liat  ex  profejfo  Geometria  Ind,  Liber  f,  quapropter  cx  eo 
pracipua illius defumentur fundamenta,  •veluti  in  antece- 
denti Sxerc.  nebis  opportuna  fuffecit  eiufdem  Liber  a.  De- 
nue  Igitur  htc  exponetur diEli  Libri  j,T>rop.prima  cumfub- 
Jequentibus  Lemmatibus ,vecnonPropoJ,  a-  $,reliquo 
eiufdem docirma po/imodutn  fummarie  tantum  explicato. 
Denique  his  adiungentur  ea , queprpcipue  ad  confirmatio- 
nem diliarum  Propo/it,  pr.  tertip,ac  totius  Libri  7.  « me 
nuper  oHenfa  funt . Et  ai  hac  quoque  clariora fiant , ^vbi 
congruet  tnterqcientur pariter  Nota,  njt  ia  Exerc,  ant,  coa* 
Juetumfuit . 

Sub- 
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Exercitatio  Secunda . 


I.  * 

Suhfiqnens  Vtopofitioejl praecipuum  huius pojferioris  mtthi- 
di  Ind.  fundumentum:  quapropter  haud  Ld^tori  mirandum  erit 
si  per  tot, quot  adijcientur  Lemmata,videhit  eandem  confirma- 
ri . Non  ergo  perfunctorie  ,fed  attente  erit  examinanda.  Ifi 
autem  h/ti/tf enodi . 

PROPOSITIO  I. 

Libri  Septimi  Geometria  Indiuisibilium . 

Flgurx  plan»  quxeunque  in  eifdcm  parallelis  conRitii- 
ts,  in  quibus,  dudi/quibufcunque  cildem  parallelis 
a-quidiAantibiis  rc(5tis  lineis ,conceptie  cuiufcuma;  reda:  li- 
neo: portiones  funt  aequales , etiam  inter  feasquales  crunr. 
Et  figura:  folidx  quxcumqj  in  eifdcm  planisparallelis  co- 
fiitutXjin  quibus , dudis  quibufeunque  planis  cifdem  pla- 
nis parallelis  xquidifianribus,  conceptx  cuiufcunque  fic 
dudi  plani  in  iplisfolidisfigurx  planxfunc  aequales , pari- 
ter inter  fc  xquales  erunt . Dicantur  autem  figurx  xquali- 
ter  anaJogx,  tum  piaiix,  tum  ipCx  folicix  inter  fc  compara- 
tx.ac  etiam  iuxta  regulas  lineas,  fcu  plana  parallela, in  qui- 
bus dic  fupponuntur,  cum  hoc  fuerit  opus  explicare. 

Sint  quxeunque  planx  figurx,  BZSc , C M,in  cifdcm  pa- 
ral  Iclis,  A D,Y4,eonfiirutx, dudis  autem  iplis,  AD, Y4,  qui- 
bufcunqucparallclis,  E6,Ls  , portiones  ex.  g.  iplius,  E^, 
in  figuris  conceptx,  nempe,  FG,  HI , inter  fc  fint  xquales , 
nccnon  ipfius,  Ls,  portiones,  MN,  OP , fimul  fumptx  ( fic 
enim  figura , B Z & , ex.  g.  intus  caua  fecundum  ambitum , 
Hj  O,)  ipfi,SV,fintpariterxquales,&hoccontingac 
jn  quibufeunque  alijs  ipfi,  AD,xquidiftantibiis.  Dico  figu- 
ras, BZ&,  CjSA,  inter  fexquales  dTc.  AlTumpta  ergo  alte- 
rutra figiirarumjBZ&,CiSA,vr  ipfa,BZ&,  cum  parallelarum, 
AD,  Y4,  portionibus  ipfi  contei minantibus , nempe  cum, 
AB,V&,  fuperponaturxeliqux  figurx,C iSA.ita  tamen  vr  ip- 
fa’jAB,Yv<t,  cadant fuper,BD;&  4;  vel  ergo  tota,BZ&,  con- 
gruit 
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gruit  toti,  C/IA,&  ita  cum  fibi  congruant  «quales  erunt, vel 
non  i aliqua  c^tnen  pars  edo  qu<^  congru^tt  ^ikiii  parti, 
^yr,"^^Ir^j87^irs,figura:,BZ&,ipfi,Clr/8587, parti  figures, 
C0A.  Manifcilum  eft  autem  fuperpofitionorigurarum  tali- 
ter effeda , vt  portiones  parallelarum,  AD,Y4,  ipfis  figuris 
conterminantes  iint  inuicem  Aipcrpofita» , quod  qu*cumq; 
rcdlslincx  in  ^gutis  concepta  leseuc  fibiin  dirc^um,inanec 
■ etiam  fibi  ifv«£tt<aum . Vt  cx.  g.cum.MN.QPfjie(&qt;  in  sfire- 
'dumipfi,SV,dida  luperpoficioneiadtajinanentetiam  fibi 
in  dirciflum, nempe,  QK.  ST , in  dire<5tum  ipfi,  SY,  eft  enim 
diftantiaiprarum,MN,OP,ab,AD,«qualisdi(tami«,S  V , 
ab  eadem,  ADivndc  quotieicunque, AB,  extendatur  liipcr, 
BD.vbicunqnc  hoc  fiat,  femper,  MN^OP,  manebunt  in  di- 
redumipfi,SV,quod(S:dec«terisquibufcunqucipfi,  AD, 
parallelis  in  vtra  que  figura  liquido  apparet., Quod  veru 
pars  vnins figura;,  vt,BZ St,  congruat  necefiario parti  figu- 
rx,0.v,&  non  toti,  dum  fit  fuperpofitio  tali  lege,  qualisii- 
clfi  elt,  lic  demonfirabitur . Cum  enim  diidlis  quibulcunq,- 
ipfi,  AD,  parallclis,conccpt«  in  figuris  ipfarum  portiones, 
quee  erant  fibi  in  diredum, adhuc  pofi  ruperpofittonem  ma- 
neant fibi  in  dircduni,illg  vci  b ante  fuperpofit loncm  cflTcnt 
cx  hy potefi  xquales , ergo  poft  ruperpofitionem  portiones 
paiallclarumipfi,  AD,  in  figuris fiiperpoiTtiscbceptce, erunt 
'paiitcr.TqualcSjvr  cx.g.  QR,  STj  fimuI  ruinpr.v,?;qiiahitn- 
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tur  }p(i,$ VjergO  hifi  viraf quc,QR , ST, congruant  tot?,  SV, 
.congfUCfltcpartealicuiparti,vr,ST,ipfi,ST,crir,QR,fqu4- 
l/s  ipfi,T V,&,  QR,  quidem  erit  in  refiduo  figurz  j BZ&j  fii- 
pcrpofitx:T  Vjvcro  in  refiduo  figura?,CMiCui  fit  fuperpofi- 
tio.  Eodem  modo  oftendemus  cuicunqj  parallelx  ipfi,  AD, 
conceprx  in  refiduo  figur«,BZ&,fuperpofitx,quod  fir,H  p . 
J97,  rcfpondere  in  diredhim  xqualem  rediam  lineam , qu» 
erit  in  refiduo  %urx,Ci*A,cui  fit  fupeipofirio.Ergo  fuperpo- 
iicionehac  lege  fadla , cum  fupereft  aliquid  de  %ura  fiipcr- 
pofita , quod  non  cadat  fuper  figuram , cui  fit  fuperpofitioi 
ncceflccftrcliqux  figurx  aliquid  ctia  fuperefie,  fuper  quod 
nihil  fit  fuperpofitlim.  Cum  autem  vnicuiq:  redlx  lines 
parallelx,  AD,  concept*  in  refiduo , vel  refiduis  (quia  pof- 
funt  elTe  plures  l^urx  refidux>figurx,  BZSc,  fiue,CBtr , fu. 
perpofitae,  refpondcat  tn  diredium  in  refiduo , vcl  refiduis  fi- 
gutse,CM,alia  reda  linea  ,manifeftum  eli  has  refiduas  figu* 
ras,fiuerefiduatG  aggregata,  e(Tc in  cifdemparaiJclis.  Cum 
ergo  refidua  figura,HH  J97»  fit  in  parallelis,  E 6,  Y4,  etiam 
rciidua  figura,  vc)  refiduarum  aggregatu,ipfius,C  (quod 
fit  ipfa  frufiajrA,  785, ) erit  in  eifdem  parallelis ; Etf,  Y4:  fi 
enim  nonpeningerethtnc  indead  parallelas,  £6,  Y4>vt  ex. 
g.  fi pertingeretquidem  vfquead,  £5,  non  tamen  vfquead, 
Y4>fed  t^tum  vfque  ad,Ls,  conceptis  redis  lineis  in  fmfioa 
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De  rPoneri^rj  Mfihodo  IndmiQbthum, 
•Q)5j/*6’9R)jp*fi»AD,paraJJcIisrton.rdpon^<ircMlTi  re/iduo  fi- 
gUtJe,C  e»  refiduis  aggregato,  aliaMcil»  lincar.vr  fu- 
perius  aocefle  eiTi.probacura  cft  .Sunt  crgobarcrcfidua,  vcl 
renduorutn  aggregata  in  eiitlem  parall^s^dt  in  iilis  conce- 
pte parallclaru  ip(i$,  AD,  Y4,  portiones  inter  fc  funt  arejua- 
ies.vt  fupra  oftcndi{nus«crgo  reiiduad^u  reiiduorum  aggre* 
' pata , funt  eius  CQndinoQis.  cuius  ipfas,  BZ&,  C /3a,  figuras 
aam  ciTe  fupppntum  ruit,idcB  aequaliter  analoga  v Fiat  ergo 
4lenuorcnduorum.ruperpoiicio,ica  tamen  vc  paraiIeJf,GH, 
& fuper  paralJelas,Hk,<34,nnt  c6Uituc9,&  congruar  pars. 
^VA^ruftijHft  JP7,  parti,,VAA/rufti,  Ira,  oftenaemusergo 
:Vtlupra,dum  vniushabcturrciiduumdiabcri  etiam  aUcrius; 
/fithaec  refiduaifiue  refiduorum  aggregata, efle  in  eifdcm  pa- 
rallelis. St  autem  ad  Hguran:),BZ&,  rpedans-rclrduuni, 
■kVA^tiX  i ad  bguram  autem, CiSA>,linc  pertinentia  rcHdua , 
1 r A V,  78;,  quorum  aggregatum  eft  in  cildem  parallelis 
cum  refidur»,  k V AjnX,  nempe  in  parallelis,  E6.Y4.  Si  ergo 
horum  refiduorum  fiat  dcnuofuperpofitio.ira  tamen  vt  pa- 
rallelje,in  qujbir5cxillunt,fintfempc7  ad  inuicem  fupetpo- 
ficae,&  hoc  femper  fieri  incclligacur,donectora  figura, 
fuerir  fupcrpoiaa.dica  totam  debere  ipli,  C ^ a.  congruere; 
alioquinfi  cfTet  aliquod  r4-fid«Mn  v«r6^r»,C  aA,cuimhil 
cfiTct  fupetpofitum  , dTct.etiam  aliquod  refiduum  figurae, 
BZ&.quod  noncflctfupcrpofiamjVtfupraoftendirnus  nc- 
ceilc  efie;  poniturautem  rotam, BZ&  v efiTcffiperpofitam 
ipsi,  C ergo  ita  funt  ad  inuicem  lupeipoficx , vt  neutrius 
residua  habeantur,  ergoitafunt  Aiperpositx,vtlibiccn- 
gruanf.Eigofigurf,BZ&>C^A,intericlimtarqualcs. 

1.  Sinr  nunc  in  ccdcm  Ichematcdua:  figura:  lolidx  quarcur 
quc3Z&, C fiK,  in  cildem  plaiws  paralldis,  AD,y4,  confti- 
rura: , dudtis  autem  quibulcunqut  planis , Ed,  Is , praefatis 
a'cpridifiantibu5,sint  conccptamfolidisfigura? , quae  iapent 
in  eodem  plano,  femper  inter  fca.\qualesvvr,  E G aqualis, 
MN^pP,  fimui  fumprar  ( fit  enim  folid;t/figura  cx.g. 
BZ&,tntus  vteunque  caua  fecundum  fuperficiem,  j 
O,)  aquales  ipfi,  SV  • I^ico-eaildtJt  folidas  figuras  equales 
effe . Si  enim  roi'iduni,BZ&,*ii|r)  portionibus,  AB,  \ ik,  pla- 
norum, A D,Y4,  ipsi  contcrminannlHiSjfoIido , C iS  a,  ira  fii- 

/v!  2 }.C!pc- 
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pcrpofucrifn«s,vt  planum,  A£,  fit  in  plano,  AD»  y£^,!jh 
^lano,Y4,  oftcndcmus  ( vt  fecimus  fiipcfios  circa  paraUelJi- 
;ri^m  ipfi.ADi.ainccptaa-in  figuris  pIanr$,BZ&/G^  poiri4- 
nes)  figuras  iniqfidx3,BZi8f»C#ik,concepras;tju^  'erantinccfc 
dem  plano,  etiam  poft  fuperpoficioncm  manere  in  eodttli 
plano,  & idcoadhucaequales  cffc  figuras  in  fuperpofitisi  fd- 
lidis  conceptas,&ipfiSjAD,Y4,paralIeIas.  Nifi  ergoiotutu 
folidumicoti  congruat  in  prima  fuperpofitionc,  rclin^fitor. 
refiduai®Iidai>vcicxrefiduiscompolita  in  vttoqj 
qux  non  erunt  ad  inuiccna  fuperpc^ta,dun  enim 
^£»05»  STxfqucntnr /igurie,  SVjdemptacommuni^tiiF^, 
ST,rdiqua,QR,fqaabiturreliqu?,  TV,hocquecon|ing« 
in  ^uouis  alio  plano  ipfi,  A D , parallelo  occurrfentc  foiid^ 
Ci^r,  Qfix  . Ergo  fcmper  habentes  residuum  vniusfolidrv 
habebimus  etiam  residuum  alterius,'  & patebit  i idila  ni^ 
rhodum  adhibitam  in  priori  parte  huius  Proposftionis^tiPct 
iiguras planas, residua folida , vel  reSiduonfm  aiggrcgata 
femper  efle  in  cifdcm  parallelis  planis , vt  residua  i 
Ir A,7  8y  jCfTe  in  planisparelIehs;E6,Y4,  acxqualitcr 
analoga . Si  ergo  hf  c residua  adhuc  fuperponantur , ira  vt 
planum,  HH,  loccturfnplano,Hd,&  Y^’,'in, ^4, 3«hoi 
icin per  fieri  idcelligatur,  donec  quod  fuperponitur’',  vti 
ipZ&  J totuni  fuenc  affonaptum',  tlandem  ipliim  totum  v 
BZ  & , f.ongrucrtoti , C a A , nisi  enim  toto  fblido , BZ&  y 
ipsi,  C |8  A , fupcrpositd,ipra  fibi  congruerenr,cfrct  aliquod 
refiduum  vniusjvtfolidi,  CfS  a,  ergo  etiam  cfTet  aliquod 
residuumfolidijC^tr, feu,  BZ&,ilIudque  noneffetfu- 
perposicmn,quod  eltabfurdum,  ponitur  enim  iam  totum 
folidum , B Z & , effe  ipfi , C <8  a , fupcrpositum.Non  ergo 
erit  aliquod  tesiduum  in  ipfis  fbhdis , ergo  fibi  congruent , 
crgodiia? figurx  folidx,B  Z inter  fe  f quales  erunt, 

I qox  fuerunt  dcmonftranda . Prffatg  aurem  figur{^,vr 
fupra  innuimus,  dicatur  xqualiter  analoga, 

">  & fi  opus  erit,  iuxta  regulas  lineas  pa- 

rallelas, feu  plana  paral- 
Icla , A D , 

Y4- 
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S C H O L I V 

CVtn  antecedens  Propof.maximffit  momemi,  vtinfc- 
- quentibus  apparcbit.aliufquc  modus  priorem  par- 
tem demonftrandi,  ftylo  Archimedeo  haud  absimilis,  menti 
fuccurrencjidipfuinne  pereat iii  Lemmata didributum hic 
fubiungere  placuit. 

" LEMMA  PRIMVM. 

SI  ineadem,vel  aequalibus bafibus,  & in eirdem 
<.'parallelis£gufit  planee  aequaliter  aoalPg^iux« 
taeafdem  b^fe^  fuerint  con(Iitutf,tra  tamen  vt  quse- 

baCbus  Jjhearum  porno- 
pesincilq^mcon^eptii;  DgMi^is  lotegrx  uot^  ac  ei- 
dem  baii , veJ  bafibus  aequales r ipfa^panter  bgurx 
jnterffe«quaIese'runtV’^  ' : 

^ J . 1 f i i f f !l  M 

Shit'ttdeih_bai7,  GH,  /cu  in  (reaialibu^  b4fiBijs»&  h»  cif- 
dem  paraflelis,  AV,PLj,Fgu7^.^iT»TArJM  B,  t GilP, 
fqua/iter  analoga?  iuxta  eandem  bafem , CH , Ctii  bafes ae- 
quales iadr(aas;cxtenfa  vero  quacunqj  ipfis, PQ^F,pa- 


, 'f,  r,  ,iif:  13UU4  0 •■  •t:,';  Q 

ralIela,SRieftiWg  portiones  in  prj  fatis  ^pis,vr,ST, 

KO,ihtegr«  (Inrjkcatquafes  baii,GH , feu  didis  (qualibus 
bailbus . Dico^tiam  ^xfatas  figuras  inter  fc «quales  cfTe . 


^■>i 
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in  eadem  enim  baii  > vj  n «icu  in  aiccra  aictarum  .(«juaumn 
bafium,(k  conftitutujn,&  in  cifde  paraIlcIis,Ap,P<;^quod- 
cunque  parallelograhiiijum , C H , in  quppurtio  coaceptii 
ipfius,SR,fit,LM,qu«  erit  aqualis  ipfi,GH,5t  confei^uchtdr' 
'i^i,'NO,vndcaddita  communi, MN.fietdLNi^^ualKjMdi 
Eodem  modo  autem  oftendemus,  CE>  cflexqualenvDf  ,dc 
reliquas  huiuflnodi  similiter  adaquari  Nunc  a^ump|to 
rrilineo,  ECG  ,&  pofito,C,in,D»«  CG,m,DH,cadet,G,in, 
H,quia,CG»nMiiMo*j^^aIes,cadMtevcrotri(mpo,BGG, 
Uiper,FDH,cxrcnderur5CE,Tiipcr,DF,cum  ai^uTuSjED^  * 
'exterior  iit^qualis  intcriori,ECG,  paraHclarum,  t)H,CG* 
& pun«aum,E,crii  in,F,ainbitufque,  ENG, cadet  /iipcr  am« 
birum,FOH,fi  enim  non,  cfto quod  al/quod  pun(^um  am- 
bitus,ENG:non  cadat  fuper,FOH,  cadet  ergo  vdextra  tcf. 
Iineu,FDH,vcIIt.-a,  cadat-extra,vtin,Rdta  vt  ambitus, EN 
GH.cadat  vt,FRH, erit  ergo, MR, maior, MO,fed,MR,cftx- 
qualis,LN,crgD,LN>crit  maior, MO.fed  dl  etia  «qualis  eid6 
M O»  ex  demondratis  ,ergo  dlec  «qualis , & maior  eadem, 
MO,quodcfiabfurdi!m.Noncrgoaliquod  pundum  ambi- 
tus,ENG, cadit  extra  trilincum,  FDH.Eudcm  modo  proba- 
bitur, nec  cadere  intra  eundem  trilincum  , ergo  ambitus, 
FNG, cadet  fuper  ambitum,  FRH, congruens  tptus  toti,& 
conrcquciKqr,etiam  trilmcus,ECG,c6?ruet  trilinco.FDH, 

pawIIcio^ijiijrjp^C^^^^Qqcm  o/tendemus  figuramj 
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AGHB,  aequari  eidem, CH.cr^o  figursc,  AGHB,  F CHF,  in 
terfearquales  erunc.  Cum  autem  di4lae  Aguia' iucrincin 
aequalibus  basibus,  tunc  conliicuentes  fuper  vnamquaniqi 
parallcibgramum  in  eifdem  parallelis  cum  ijfdem  pofitum, 
concludemus  etiam  dictas  figurasxqualcscfTe,  probantes 
code  modo  deferiptis  parallelogramis  adaquari,  qu^  quidc 
inter  fc  erunt  aequalia,  quod  dembflrare  opus  erat.  H;c  au- 
te  vocfeturparallelograma  curuilinea,cu,  AG,BHjEG,FH, 
fuerint  curu  j line?,  cum  vero  fuerint  reSae  lincf , parallclo- 
gi^a  rc^ilinca  ad  illorfi  differetia  bad£  appellabimus,  fcd 
vtraqj  in  generosi  libuerit,  nomine parallelogrami  tantum 
etiam  nuncupabimus . 

. ...i 

L E M M A II. 


SI  in  xquall&us  re^is^.luieis  ,‘IU(nquatn  in  ba- 
fiibus,dr  'in  eifdem, parallelis , fuerint qux- 
cunque  plan.x  bgur;e  , aequaliter  analoga?  iuxra 
'di(^as  bafes  ; portiones  autem  sequidiilantium 
quotcMnqueipjis  bafib^fi  in  fibris con. 

cepta?  iiitegrx  fuerint , ac  in  altera  dicrafum  6- 


furarum  fic  fe  habentes,  vt  qualibet  propinquior 
afi  fit  maior  remotiori : di^a?  hgurx  inter  fe  ae- 
quales erunt. 


Sint  in  «qualibus  redis  lineis,QP,TY,  tamquam  in  bali- 
bus,&  in  eifdem  parallalis,AL,  QV,  quxeunq;  pians  f 
rar,  CQPD , H TY  L , f qualiter  analoga?  iuxta  didas  baies, 
Q P, TY  idudisaurem quotcunque balibus parallelis, vt, 
AX,r  V,ak,  earum  in  figuris  concepta? portiones  integr^ 
fint,ac  in  altera  figurarum  propinquior  bafi  maior  remotio- 
iruVt  fi  conceptf  in,C<^D,fint,N9t,I&,  EZ,  & in,HTYL, 
prf,SX,R  V,OJ(,  ifi{  quidem  integr^  fint,necnon  ex.  g.in  fi. 
gura,CQPD,N9i, maior,  I&;  l&,maior,£Z,  & fic  in  cfteris 
(erit  enim  etiam,  SX,  maior,RV,  & R V, maior, Ok,  & fic  in 
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exteris,  cura  fint  xqualicer  a^^logx  iuxta  bafq?,  QP»Ty, ) 
dico  figuras,  CQPD,HTYL,  ffiter  xquafes  e^ ; SI  cairn 
non  fine  «quales, altera  eamra  maior  erit, (ft  maior,  HTYL, 
ipfa,CQPD»;fpatio  , , tunc  minoris  figurx  bafis , 

QP,moueatar  verfus,  Al ),  femper  ipfi,  AD,  xquidiftantcr, 
ac  manente  iugircr  pu  udo,  P,  in  linea,  PD,  donec  congruat 
ip/i,AD,igitur  puniftum,C^dcfcnbct  Jincam,QrA,  &,QP» 
dcfcribet  paralldogtammum , AP»  redilincum  > fcu  cUruiJi- 
A<tumprput«AQdDt^  ^erinc,r€^ , vel  curua;:  pric  autem , 
Qr  A,  yt^  extra  figuram,  CQPD,  cum  parallela;, QP,  in  fi- 
*gura , CQPD  , ipfi , Q^,  propinquiores  remotioribus  sine 
femper  maiores  (quo  pacto  data  basi,  & curiia  J/nca , tota  in 
eodem  plano  cum  ipfabasi,ac  vni  extremorum  ciufdemco- 
tcrmin^tc,paraHelogl'ammum  curuilineum.ab  eifdeh^  ap- 
pVehenl«m>dcrcrilitrcdoccmnr)similiter  compleatur  pa- 
ralli^pgraramum.  fy,  <fucaturquci  rV,  'para  Wtla,  QY,  bifa- 
riam diuides  altitudin&ffgurdrO,  CQPD,  HTYL » rcfpedu, 
QY,  fumpta,  fecanrq;,AQiin,r,C(^in»  I,DP,irf,&,FT,  itt, 
n,  HT, in, R,&,LY, in  V.Pcr,rV, igitur diuidetur  parallelo» 
L-m  ttqualia  parallelograma , A& , & Q^^Rurfus 

autem  pera!iasipli,QY,parallciasdiuidanturdjd®aItitu- 

dines  portiones  bifari-arn,  & fiefemper  fiat  ( feftis  infimul 
confiituris’para!IcIogfaminis,  qux  idcirco  etiam  bifariam 

diui- 
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dIuIdcntur)donccad  paralldogrammiini,  vt  adj^Qj^deue-  i ,Deci;ri 
niatur  minus  fpatio,  +J<-,fit4giturfcdlum,AP,  in  parallelo- 
gramma  a»quc  aIta,AZ3^&,  r^,AP,pcr  arquidiftatcs  lineas, 
fiK,  rV,AX,qux  Icccnt  lincas,AQjn  pundisjiS^rjA,  CQdn, 
E,I,NjDP,in,Z,&,5j,FT,injAns,HT,in,0,R,S,  & tadem, 

LY,  in,  k,  V,  X,  complcanturq;  parallelooramma,  BZ,2  &r, 

3 iuxta  deferiptionem  fuper/us  traditam , erunt  enim 
lineXjBE,  2 x,  3N,AQ^xtra  figuram, CQPD,  quod  patebit, 
veluti,AQ, extra,  CQPD,  fimiliter  cadere  oftenfa  eft.&  c6- 
fequenter  figura  ex  parallclogrammis,BZ,2&,3  ft, AP,com- 
pofita  comprehendet  rpatium,CQPD.  Sint  autem  etiam 
completa  parallelogramma,E&,1 9«  NP,quorum  deferiptx 
lineae,  E*  , Io , NM,  intra  figuram,  CQPD,  quidem  cadere 
offendemus  ex  eadem  ratione,  quoddida*  parallcl»  ipfi, 

PQ> propinquiores  remotioribus  fint  femper  maiores,  & 
fubindepatebit  figuram  ex  parallelogrammis,  E&,  I^ijNP, 
compofitam  comprehendi  a figura , CQPD.  Tandem  com- 
pleantur parallelogramma  quoque,  Gk,6V,9X,sY, ex  qui- 
bus compofitam  figuram  fpatium,HTYL,  eadem  methodo 
comprehendere  dcmonflrabimus . Cum  ergo  figura  com- 
prehendens fpatium,  CQPD,  fiipcrct  ab  eo  comprehenfam 
paraIlelogrammis,B2;,2f,3Ji,AM,tioreffpaTti!fclogrammo, 
A?,quod  cft  minus  fpatio,  ^ , dida  comprehendens  figura 
fuperabir,  CQ[->D , mulro  minori  fpatio  , quam  fit,if»,fcd, 
DTYL,fiipcrat,C^D,  ex  hypotefi  fpatio,'iJ* , ergo  figura 
comprehendens, CQPD,minor  eff,HTYL,  & multo  minor 
figura  ipfum,HTYL , comprehendente,  quas iam , deferipta 
fuit.Hoc  autem  eff  abfurdum,  cum  enim  parallclogramum, 
BZ,a:queturipfi,  Gk,  2&,ipii,6V,3Bi,ipfi,9X,&.Ap3  ipfi, 
sY,  tota  toti  adarqiiatur  contra  prademonflrata,  non  ergo 
figura , H 1 Y L , maior  eff , C QP. 

Sit  nunc  eadem  minor,  fi  pofllbile  eff,  eodem  fpatio, 
igitur  deferiptis  circa , C QP  D,  eifdcm  figuris , ita  vt  com- 
prehendens, C QP  D,  fuperetab  eo  comprehenfam  minori 
fpatio,  quam  fit,  ^ , compleantur  parallelogramma,  OV, 

KX,  SY,  ex  quibus  compofitam  figuram,  vt  fiipra  a fpario, 

H T Y L , comprehendi  offendemus . Igitur  fi  comprehen- 
dens, CQPDifupcrat  figuram  comprehenfam  minori  fpa- 

N rio. 


Diul  by  C-- *OgIc 


Ex  xntec. 
lem. 


9 8 Extrciutio  Stcundd . 

tio,  quam  fit , ^ ,ipfiim  fpatinm  ,CQPD,fuperabitab  eo 
comprchenfam  figuram  muJc6  minori  rpacio,quam  fic , ^ , 
idem  aurem  fuperar,HTYL,fpatio,  , ergo  figura  comprc- 

cn(a  a fpatio,  C Q,P  D > maior  erit  (pario,  HTYL>&  mulco 
maior  erit  figura  iam  dcfcripta , ab  eodem  fpatio , HTYL  > 
comprehefa,quod  efiabfurdum.  Cum  enim  paralleIogram« 
mum,  E&,  xquetur,  OV,  ipfi,RX,nccnon,NP,ip^SY, 
tota  toti  adequatur  contra  praedemonfiratai  nec  ergo  ngu* 
ra,  HTYL , minor  c(Tepoteft  figura,  CQPD,  fcd  neque  ea- 
dem maior,  vt  oflenfum  eft,  ergo  eidem  xqualis  erit , quod 
demonfirare  oportebat.  Vnamquamque  autem  di(ftarum 
figurarum, CQPD, HTYL,  prxfatas  conditiones  haben- 
tium, figuram  in  alteram  partem  deficientem  appellabimuSj 
regula  bafi,  feu  quacunque  illi  xquidiftante. 

LEMMA  III. 

SI  curua  linea  quacunque  cota  fit  in  eodem  pla- 
no, cui  occurrat  redla in  duobus  pundiis,auc 
redis  lineis,  vel  ia  reda,&  pundo,  poterimus  aliam 
redam  lineam  prxfacat  xquidiilantem  ducere, qus 
tangat  portionem  curuat  lineae  inter  duos  pratdidos 
occurfus  continuatam . 

D E F I N I T I O.  ' 

T Angere  autem  dico  redam  lineam  aliam  quamcunq; 

curuam  totam  in  eodem  plano  cum  ea  exiftentem , 
cum  ipfa  reda  linea  fiueinpundo,  fiue  in  reda  linea, curux 
occurrentc,cadcm  curua  vel  tota  eft  ad  eandem  partem,  vel 
illius  nihil  efi  ad  alteram  partem  illi  occurretis  reds  line; . 

Sit  curua  linea , B AC,  tota  in  eodem  exiftens  plano , cui 
rcda,BC,  occurrat  in  duobus  pundis,  feu  redis  lineis,vel  in 
red.i,&  piindo,B,C.  Dico  nos  aliam  redam  ipfi,BC,xqui- 

di(ian- 
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diAanteni  duccrepo(Te,qug  tan< 
gar  pontonem  carvx  liflea?  in- 
ter QUOS  occurfus,BiC,c6cinua- 
catn  • Quoniam  ergo  rc^  eft , 

BC,&  curua » BACy  ideo  inter  fe 
ipatium  comprehendent , figu- 
ramque,vt,BAC,conilituenr,er- 
go  poifibiJc  erit  figura?3AC,re- 
ipcdu  redae  ,B  C,  verricem'inuenire,ntis  pundnm,  A,per 
quod  ducatur,DF, parallela, BC,  igirur,  BF,  tanget  figuram, 
BAC,ergo  totus ambitus,BAC,cft  ad  eandem  partem  redf, 
DF,  vel  nihil  efl  faltSad  altera  partem,  fi  enim  aliqua  illius 
portio  efTec  ad  alteram  partem  reda?,DF,iam  reda,  DF,  fe- 
caret  figuram, B AC, quod  eff  abrurdum,ergo  reda,pF,tan« 
git  curuam,  BAC,  igiturpolTibileeft,  &c. 

COROLLARIVM. 

Hinc  manifeflum  cfl  quomodo  ducenda  fit  reda  linea 
datam  curuam  totam  in  eodem  plano  cum  eaexi- 
itencem  contingens,  quz  quidem  datx  redz  line^  fit  xqui- 
diftans.  ~~ — — — 


ii.Iib.i. 


LEMMA  IV. 

f 

SI  propofita  quaecumque  figura  plana  vni  regu- 
lae parallelisquotcumque  lineis  ita  fecaripof- 
fit>vt  conceptae  in  figu  ra  redae  lineae  integrj  femper 
exiffanc:  Ipfa  ex  parallelogrammis  redilineis,  auc 
curuilineis,  feu  ex  figuris  in  alteram  partem  deficie- 
tibus>  regula  eadem,  componetur. 

Sic  quxeumque  figura  plana, SPFR,  talis  tamen, vt  feda 
quotcumque  vnircgulx,vt,  FE,  patallelis.conceptx  in  ipfa 
redx  lincxintcgrxfint.  Dicoipfara  vel  ex  parallclogra- 
tiiis  redilineis,  auc  curuilineis,  vd  ex  figuris  in  alteram  par* 
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tctn  deficientibus , reg.  ea» 
dem,  FE, componi . Sint.n. 
du«5ta:,sA,F£,oppofitae  ta- 
gentes  figur*,SPFR,reguIa 
eadem  ,F£,  quibus  incidat 
q|uomodocumque  redla lig- 
nea, AE,  moueatur  autem , 

FE,vcrfus,S  A,femper  aequi 
difiantereidem,sA,  donec 
illi  congruat , interim  vero . 
pundlum,  E,  ita  in  ipfa  feratur , Vt  deferibat  lineam , ENA> 
cum,  AE,  figuram,  A N E , comprehendentem , qux  eidem, 
SPFR , fit  xqualiter  analoga  iuxia  regulam , F E;  in  eadem 
interis  exiflentibusparallelis  ipfi,FE,  ad  ambitum , ANE, 
termina  ntibusrrurfus  feratur  re^  linea , A E , verius  ambi- 
tum, ANEjfcmpcripfi  ,AE,  aequidiftanter,donecro- 
tam  pertranfierit  figuram , AnE,  adnotcntilr  autem  con- 
ta<5lus  lineae  fic  decurrentis  in  ambitu , ANE , vcl  enim  tan- 
get in  linea,aut  lineis,vcl  in  pun&is,  & lineis,  vcl  tantum  ia 
puniSlis,  cfto  quod  fiat  conta<^us  in  rc^,LM,  & in  punfto, 
N,tranfeantq;pcrpun(2a,L,M,N,  re^te  lineae  regulae,  FE, 
parallcIa',HD,  Qp,  PB,  lecantcs  ambitum  figurae,  SPFR, ia 
puniris,  P,  Q,  H,  I,  O,  R,  & reiSam,  AE,inpun^is,B,C,D, 
nullufq;  alius  fa^us  fuerit  contaAus  in  ambitu , ANMLE . 
Quoniam  ergoa  pundlo,  N,  ad.  A,  nullus  datur  contadtus, 
erit,ANB,figura  in  alteram  partem , nempe  verfus.  A,  defi- 
ciens, hoc  elt  quaelibet  in  figura,  A iV B,  parallela,N  B , erit 
maior  rcmotiori,fi  enim  non,efio  quod  aliqua,vt,  YT , non 
fit  maior  remotiori,XV,ad  ambitum  tcrminata.vel  ergo  erit 
illi  aequalisjvel  eadem  maior,fit  illi  xqualis,  & iugatiir,  YX, 
haec  ergo  erit  parallela,  A E , & occurrit  ambitui  in  duobus 
puniSis,  Y, X,  ergo poffibile  erit  ducere  redam  lineam  ipff, 
YX,fcu,A£,paraliclam,tangentem  portionem  curux  lincf, 
ambitus, AN,intcr  duos  occurfus,Y,  X,  c6tinuaran’j 
^ ■ quod  eil  contra  fuppofitum.Qubd  fi  dicatur,YT ,e(fe  mino- 

rem,XV,mult6  magis  conuincecur  prxfatum  abiurdum,  er- 
go,YT,erit  maior, XV,&  quxlibct,  NB,  propinquior remo^ 
tiorc  maior,  ergo  figura , A N B , erit  in  alteram  partem  defi- 
ciens : 
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ciens.  Eodem  modo  aureni  ofledcmusetiamjNMCBjJ.ED, 
efle  figuras  in  alteram  partem  deficientes , L M C D , autem 
manifeftum  eft  efie  parallelogrammum  redilineum,  ergo  in 
figura,  S P F R,  ipfa , SPR , quar  eft  xqualiter  analoga  ipfi, 
ANB,erit  figura  in  alteram  partem  deficiens, ficetia,FQOR, 
HFI,  QHIO,  vero  erit  parallelogrammum  rc6tilincum,fcu 
curuilincum,  prout,  QH,  OI,  rc^x,vel  curule,  efle  poftunt 
ergo  figura, SPFR, componitur  ex  figuris  in  alteram  partem 
deficientibus , ac  cx  parallelogrammo  redUJinco  j feu  curui- 
lineo,reguia,F£,  quod  oftendereopus  erat . 

C O R O L L A R I V M. 

Hinc  habetur  figuram,  SPFR,  ipfi,  ANE,iquaIem  efle, 
&vniuerfaliter  figuras  planas  aequaliter  analogas, 
io  quibus  earum  regular  xquidiftantium  quotcunq;  linearu 
concepta;  portiones  integrae  funr,interfe aequales  efle. 

PRopofitio antecedens, aliter, quoad  priorem  partemi 
oftenfa. 


Sint  quTcumqi  figurae  planf  (qualiter  analogae  iuxta  re- 
gulam,CM,  ipfar,  BHIC , FC^ , quarum  oppofitae  tangent 
tes,  AF,  C M,  regula  parircr,  C M , parallelarum  autem  ipfi, 
G M , (quotcumque  portiones  in  vnaquaque  dicarum  figu. 
rarum  imrgraefint,fiuenoo.  Dico  eafdemaecpiales efle. 
Inddat  ergo  parallelis,  A F,  G M,  quomodocumque  reda 

linea , 


ExircMtSeeuiula, 


F.\  iiitcc 


linea,  £L,  in  «Tdem  terminata,  moueatur  autem,  GM,ver. 
fus,  AF,  femper  eidem, AF,xquidiftanter  donec  illi  congrue* 
rit,interim  autem  vnum  punitum  moueatur  in  eadem, GM, 
lic  mota,dercribcns  ambitum,  L4E,  figuras  xqualiter  analo- 
gas ipfi , DQk,  & aliud  pun(3um  in  eadem  motum  ad  aliam 
partem, ELi^Tcnbat  ambitum  figurx,  EYL,asqualiter  ana* 
logxipf?,  BHIC,  in  auibus  quidem  lic  deferiptis  Hguriscon. 
ceptx  ipfi,GM, parallelarum  portiones  quacumque  integrg 
fine.  Erit  ergo  figura, E^aL,  f qualis  ffgura»,EYL,efto  autem 
quod  in  figurasDQk/Conceptx  portiones  parallelarum  ipfi, 
GM,non  omnes  fint  integrx , (cd  aliquf  fradx  per  interio- 
rem ambitum, ntinpe,  quf  intcrcipiunturparallclis,  Q6,*o, 
in  quibus  habeamur  duo  figurf  frufia,67  K ft,Q*  R , in  quo-* 
rum  tamen  vnoquoquedictx  parallelarum  portiones  inte- 
gi* habeantur  , fit  autem  in  motu,  G M , a quodam  pundto 
deferipra  linea,  & rj,  nempe  ambitus  figurf,  zT,  eodem 
modo, quodeferiptifueruntambitus,  k^L,  EYL,figurg in- 
quamjj&sT.arquaJiteranalogf  frufto,7Rxi6,  crit  ergo  reli- 
qua figura,5  A&,xqualiter  analoga  frufio,  Q*R,  cum  tota , 
TSax,  fit  toti  compofito  ex  fruftis,Q*R  ,7Hfl6,*qualiter 
analoga,  & funr  portiones  ipfi , G M , parallelarum  in  vna- 
quaqucfigura,5A&,5&sT,  integr*  omnes,ficiirfotingere 
fiippoTuimusinfruftis,  Q*R,7Rn6,  ergociim,  Q*K,  y 
fint  figurf  etiam  xqualkcr  analopp , imer  fc  squales  erunt : 
Eadem  ratione  patebit  fruflu,  7Rri6,  a-quari  figurf,  S&sT, 
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ergo  frufta,  Q ♦ R,  7R*5,  fimul  fumpta  arquabuntur  figurje 
T5^ A2.  fcd  & figuram,  76D,ipfi,  EST»  a»dcquan,necnon , 
*kii,ipli,ALs,  parircr  adxquari  manifeftum  eft , cum  fint  fi- 
gura?  aequaliter  analoga?, & portiones  parallelaru  ipfi,  G M, 
in  eifdcm  conceptarum  integrae  fint,ergo  tota  figura  DQk , 
toti,  E^L,  xqualis  erit . Confimili  modo  in  figura , BHIC, 
ducentes  redas  lineasipfi,  GM,  paraJlcJas, nempe O2,  P3, 
quibus  ipfa  difiinguatur  in  frufia , capientia  didas  paralle- 
larum portiones  integras, fcilicet  in  frufta,BON,CN2,PH4, 
4lj,OP32,PH4,4l3,eafdem,02,P3,  producentes vt  fecent 
ambitum  figurx,EYL,veIut  in,T,X,9(,Y,  dcfcriptifq;  lineis, 
EV,ZL,vtfuit  dcfcripta,5T&,vtconftituaturfigura,  ETV, 
xqualiter  analoga  frufto,  CN2,(ex  quo  remanet,  E V X,  x- 
qualitcr  analoga  ipfi,BON,)  & figura,Z9tL,  xqualiter  ana- 
loga ipfi,4l 3 , ( cx  quo,  ZLY,  remanet  etiam  xqualitcr  ana- 
loga ipfi , PH4 , ) cum  in  his  captx  parallelarum  didx  por- 
tiones integrx  fint,  manifeflum  erit  fig.  E T V , xquari  ipfi , 
CN2,EVX,ipfi,BON,Z5rL,ipfi,4l3,ZLY,ipfi,PH4,  & tan- 
dem,XT 5jY,ipfi,OP3  2,ex  quo  concludemus  figura,BH  IC, 
xquari  ipfi,EYL,hoc  eft  ipn,E/9L,  fed  eidem,  E /8  L,  oftcnfa 
eft  xQualis  etiam,  DQk,  ergo  figurx,  BHIC,  DQk,  inter  fe 
equales erunt,  igitur quxcumqucplanx  figurae  xqualitcr 
analogx inter  Ce  xquales erunt,  quod ofiendendum erat. 
Per  hxc autem  priori  parti  Propof.  i .huius  iam  fatisfadum 
efie  manifefium  eft . 

PROPOSITIO  II. 

Flgurxplanxquxcumqucin  eifidem  parallelis  conftitu- 
tx, in  quibus,  dudis  quibufeumque  eifdem  parallelis 
xquidiftantibus  redis  lineis , conceptx  cuiulotmqueredx 
linex  portiones  funt  inter  fe,vt  cuiuslibet  alterius  in  eifdem 
figuris  conceptx  portiones  ( homologis  tamen  in  eadem 
figura  femperexiftentibus)  eandem  inter  fe  proportionem 
habcbunt,quam  didx  portiones . Dicantur  autem  propor- 
tionaliter  analogx , ac  etiam,  fi  libuerit,  iuxta  regulasipfas 
parallelas,  in  quibus  exiftunt . 


Sint 


Ex  a ;tcc. 
Lim- 


Exantcc. 
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Sint  duae  quaelibet  figurae  pIanae,B&H  C*a, inter  pa- 

rallelas,AD,Xa,conflituta;idu^  vero  vtcumquCjEQjprx- 
di(ftis  parallela,ciufdem  portiones  in  figura,B&A>conceptar, 
quae  fint,HI,  LMtfimul  (umptae  fint  ad  cam,reu  ad  eas,  quae 
concipiuntur  in  figura,  C *a.  vt  aliae  quaelibet  fimiliter  fum- 
pt.T.nempe  ex.g.vt,&  5irA,ad,*A.  Dico  figuram, B&h 
ad  figuram, C*A,efre  vt,  HI,  LM,ad,NO,  vel  vt,&  rA,ad 
♦A,velvtqu?libct  aliae  fimiliter  fiimprae . Accipiantur  in, 
♦A,produ(Sa  verfus,  a,  quotcumque  eidem,  *a,  aequales,  vt, 
A2, fimiliter  quaelibet  linearum  figurae, C »A,producatur,&  in 
ipfa  intelligaiitur  tot  afiumpt*  aequales  vnicuique  produ- 
ctarum,quot  afiijmpta?  fiint  aequales  ipfi,*A,ex.g.vnica  tan- 
tum,&  per  omnium  terminos  ex  parte, 2,trafeat  linea,  CP2» 
fimiliter  in  alia  figura, B&a,  fumantur  quotcumque  in  ipfa  , 
A&,produCta  verius, &,  aequales ipfis , & Bt , rA,fimul  ium- 
ptis,  & produdis  reliquis  in  fig.  B & a , ipfi,  & a,  parallelis, 
aliae  tot  aequales  fuis  produdis  in  diredum  capiantur,  per 
quorum  omnium  terminos  tranfeantlinea?,BGZ,  BF  Y. 
Quoniam  ergo  figura?,BFYZG,BGZ&H,  B&  BiKr a,  funt  in 
eifidcm  parallelis,  A D,  X n ; & dudis  in  cildem  quomodo- 
cumq;  ipfis, AD,  X n, parallelis,  intercepta'  in  figuris  portio- 
nes funt  xquales,  ideo ipfj  figutf , B YZ , BZ&  , B&R(KrA, 
cqualitcranalogx  , & fubinde  aquales,  erunt : (^opado 
Per  r.v.  etiam  ofiendemus  figuras,  -tC  a , aC2  , f quales  clTe;  Qimtn- 
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plex  ergo  cft  aggregatum  cx,V  Ri.r^, aggregati  ex,&  5,  ra, 
totuplex  erit  aggregatum  ex  figuris,  BYZ,  BZ&,  B&  i^jKra, 
fcu  figBta,BY^KrAjfigurf,B&  fimiliter  quotupJcx 
eritj*2,ipfius,*A,totupkx  erit,  aggregatum  ex  figuris , C*a» 
e A2,hoc  efi  figura,  C*2,  ipfiusfigurtc  ,C*4.  Habemus  ergo 
£que  multiplices  primse,&  terti^  vtcumquea(fumptas,fimi- 
licer,&  f que  multiplices  fecundor,  & Quarcar . Quoniam  ve- 
ro cx.g.YiJt.rA;  FI,LM,  funt?quc  multiplices  ipfarum,&^e, 
ta;  H I, LMj  limilitcr,?*,  PN,lunt  sque  multiplices  ipfaru, 

♦a,  no,  tpiae  vero , ta,  HI, LM  ; *a,  NO, funt  propor- 
tionales , ideo  fj  aggregatum  ex,  Y?t,  ta,  adaequabitur  ipfi, 

♦2, etiam  aggregatum  ex , FI,LM,  adaquabitur  ipfi,  NP,  vt 
& rcliquf  umnes  fimiliter  fumptae,  & confequenter  etiam  Exanr. 
figura,BY adaquabitur  figurar,  C ♦:  fi  vero  aggrega- 
tum ex,Y  ^ FA,  iuperct,  *2 , eodem  modo  patebit  figuram , 
BI^jKfa  ,lupcrarefieuram,C*2;velfuperari  ab  eadem,  fi, 
Y^,rAjiuperetura,*2. Ergo  prima  ad  fecundam  erit,  vt  ter- 
tia ad  quartam,rcilicct  figura , B&^jKfa  , ad  figuram , C#a, 
erir,vt  aggregatum  ex,  & ^,  fa;  ad , «a  , vel  vt  aggregatura 
ex, HI,  LM,  ad,  NO,  feu  vt  quaelibet  ali^  du*  fimiliter  fum- 
ptoe,quod  erat  oftendendum . Dicantur  autem  dii^  figurae 
proportionaliter  analogae  iuxta  regufamiADjvcljXa. 

PROPOSITIO  III. 

Figurae folidae  quaecumque  in  eifdem  planK  parallelis 
conftitutae,  in  quibus  duiflis  quibufeumque  planis  di- 
itis  parallelis  xquidifiantibus,concept(  cuiulcumquc fic 
dudi  plani  in  ipfis  folidis  figurae  planae  funt  inter  fe,vt  eiuf- 
modi  cuiuslibet  alterius  plani  in  eifdem  Iblis  conceptae  fi* 
gurx  ( homologis  tamen  in  eodem  folido  lemper  exillenti- 
bus)  eandem  inter  fe, quam  didaeiam  conceptx  cuiulirumq; 
plani  figurx,  rationem  habebunt.  Dicantur  autem  figurae 
proportionaliter  analogx,  iuxta  regulas  ipfa  plana  paralie» 
ia,  in  quibus  exifiunc . 

. Sint  dux  quxlibet  fig.folidae,AMEGF.  PQ^,in  eifdeni 
planisparallelisconRjtutxidudis  vero  quil^cumq:  pia- 

O nis 


ExtreiuiloSeeunda, 

nispr*fatis  parallelis  fquidiftantibus,  eorum  conceptaf  in 
folidis  figurae  fint  vnius  plani  ex.g.figurx,  NSTV,2L«a,  al- 
terius autemj  MEGF , (^Y  , Vcl  contingat  has  efle  folido* 
nmi  bafes,  ac  in  altero  planorum  parallelorum,  folida,  AM 
EGFjPQRY,  contingentium , fit  vero  figura, MEGF,ad  6- 
guram, QilY,  vt  figura,  NSTV,  ad  figuram,  homolo- 

gis nempe  in  eodem  folido  exiftentibus  . Dico  folidum, 
AMEGF,  ad  folidum,  PQR  Y,  efie  vr,  NSTV,  figura,ad  fi- 
guram, vel  vt  fi^raTMEGF,  ad  figuram,  (^Y . Du- 
catur enini  in  figura,  MEGF,  vtcumque  reda,  EF , ad  illius 
• ambitu  tcrminata.cui  duda  parallela, SV, in  figura,  NSTV, 
producatur  ambae  indefinite  verius  puda,S,E,in  quibus 
tnantur  vteumqj  aeque  earu  multiplices,  BS,CE.Similiter in 
'cifdem  figuris  dudisalijs  eifdcm,SV,  EF,aequidiftantibus, 
fumantur  earum  pariter  aeque  multiplices  iuxta  praedida- 
Tum  multiplicitatem,&  omnium  termini  fint  in  lincis,NBT, 
MICHGi  ficut  ipfarum  partium  termini  fint  in  lineis,  N5T, 
NOT,NBT,MEG,MDG,MCG;  tradudis  vero  alijs 
q|uotcumqj  planis  praefatis  parallelis , ac  ipfa  folida  fecanti- 
bus , hoc  idem  fiat  circa  ipforum  figuras  in  ipfis  folidis  cone 
ceptas,omniQ  verd  ita  refultantiufigurarDterminifintinfii- 
perficiebus , AMCG,AMDG,  AMEG.  Similiter  in  alio  foli- 
do efto  quod  plana,  quae  produxerunt  in  folido»  AMEGF, 
figuras,  MEGF,  NSTV,  genuerint  figuras , QRY,  Z au,  ad 
quas  illae  habeat  eandem  rationem:  dudis  aure,  vel  afium- 
ptis  redis,  QY,  Za,  inter  fc  parallelis,  illae  producantur  ver- 
ius eandem  partem , aY,  in  ijfq;  produdis  accipiantur  quae, 
cumque  aeque  multiplices , vel  aequales,  YX,  a;^,  & idc  fiac 
in  cfteris  ipfis  parallelis  in  figuris, QRY,ZaA,fic  produdis^ 
& omnium  termini  fint  in  lineis,  YXR,  A9tri,hf  vero  lineae , 
ficut  & reliquarum  figurarum  eodem  modo  producibilium, 
fintinfuperficicbuSjPYRjPYXR.  Manifeftum  eft  autem 
figuras,MEGF,  MDGE,  MCGD,efle  aequaliter  analogas, 
tx  aawc.  & jdeo  inter  fc  aequales;  ficut  etiam  figur?,  NSTV,  NOTS, 
NBTO,pariterintcrlc fu nt  aequales,  & quaecunque  ali{ 
funt  in  eodem  planoiex  quo  habemus  etia  folida,  AMEGF» 
AMDGE , AMCGD , efle  ^qualiter  analoga,  & idcd  inter 
fe squalii « Eode  modo  ofiendemus  folida,  PQRY,PRXYj 

pariter. 
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panterintcrfecqualia  cfle.QuotupIex  eft  •ago  fblidu  AM 
CGF,  ex  tribus, AMCGD,  AMDGE  ,AMEGF,  c6pofiw 
rolidi,AMEGF,totuplex  eft  figura,  MCGF,  ex  tribus,  MC 

GD,MDGE,MEGF,c6pofita,figurf,MEGF.SimUiterquo- 

tuplex  eft  foIidufn,PQRX,  cx  duobus, PQRY>PYR5t,com- 
poiitum  ipfius,  PQR  Yjtotuplex  eft  bafis,  CJH^€X  duabu^ 

QR  Y , YRX , compofita,  fig.  QR  r ; ita  vt  h4bfiao\u«  £q»e 

i^ltiplicespriing,&tcnif,nccnon  fc<wndg,fr 

onitudinis.  Cum  autem  figurse , FMG  ,^VNBT , fint  xqu^ 
multiplices  figurarum  ,MEGF,NS1  V ,&  pariter  figura?» 

ORX , Z rr  fc,  fi  nt  a?quc  multiplices  figuraram,  G RZ,  ZO.&, 
iufe  vero  figurae,  MEGE,QRr,NST.Y,-ZaA,ftnt  propor- 
tionalcs , & homologa? , M E G F , N S T V : ideo  fi  hguu, 
MCGF,  fuerit  »qua  I s figur? jQRX , ctiatn 
erit  cqualis  figur{,Zoi}i,&  qu?liberalia  inftdjd^AMCGF, 
fibircrpondentiin  aiitx  folido,PQRX,vnde  & 

AMCGF, aquabitur  folido,PQKX . £t  fi  figura  , MC  GF,  ex  i,hu. 
fuperauerit  figuram,QRX,  eodem  modo  oftcndemus,pod . lus. 
folidum,AMt.GF,  lupcrabitfolidum,P9RX,&fiiHaru- 
perabitur,  etiam  hoc  fuperabinir.  ErgoF'm  a ad  fecundam  Defiu 
ait- vt  tertia  ad  quartam  , hoc  eltfolidum,  AM^EGF, 
a<i  folidum , P Ct.R  Y , erit  vt  figura,  M E G F , qdfiguram, 

Q K 7',vflvtfiguru,NST  V,adfi£uram,ZriA,vcl  vtaha 
qualibcrciurmodiin.foiido,  A.HE.GF  , ad.fib'  rcfpoi> 


Ctnuerr. 
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dentem  in  alio  folido , P QR  Y , hoc  eft  ad  cxiftentem  in 
eodem  cum  ipfa plano, quod oftendere opus  erat.  Dican- 
tur autem  f%ur^^oporcionaliter  analogf , iuxta  regulas, 
MEGF,  QRr. 

IT. 

Ws  ex  Libro  7 . Ceo.^  Ind.  deprxmptis , ibidem  pcjimodttm  d 
ProP.^.^pjHe,  ad  Prop.  9.  exclufiue  recoluntur  oftenfa  circa pa- 
rallelo^ammA^eir  triax^uU  Libro  x.prohanturque  hac  mua 
ratione  eifdem  conuenire  cohimuniafymptomata,qua  ipfisin 
ejfe  iuxta  priorem  methodum  inExercjtnt.  dicebantur^ae  nu» 
mero  ai.  ennumerata  fuere  . Hoi  autem  deducitur  hic  ex 
Prop.  j.  fuperius  ojlehfaiparallelogramma  enim , (^r  triangula 
in  eadem  altitudine  exifitntiaprobantur  ejfe  interfe  vt  bafes  , 
^ia  funt ^gur a proportionalit er  analoga:  (^ex  hoc  reliqua 
Jymptoniat^^untur  kiia  geometrica  confue/a , ac  iransff 
rithtur  ad  triangula.,  quia  haefunt  dimidia  paridlelo^ammo^ 
rum  fub  duobus  quib^cunque  eorum  lateribus  competorum  » 
N»n  dif^mili  ratione  infertttr  eu  eadem  Prop.  ^.cylindricos^ 
cOnicos/t  vadem  altituMne  exifi entes  effe  interfe  ve  bafes(quod 
& blc  aliter  infra  probabimus)  quapropter  t^enfo  prifma  tria- 
ff/lftr.e  ejfe  triplum  pyramidis  in  eadem  altitudtne , & baji  cum 
eo  exijientis  quod  (jr  aliter  oftenfumefi.in  Exercit.  ant. 
numero,  Xy.J.  concluditur  vniuefditer.  omnem  cylindricum 
triplum  ede  conici  in  eadem  altitudine , & bafi cum  eo  flantis.. 
Uincfubtnfertur  comunia  fympt ornata  cylindricoru  in  Exerc. 
ant.num.  aa.  ennumerata,etiamipfis conicis conuenhe. 

■ i •'  • ■ • '-.r 

' - ' . III. 

A Propojhioneq.  vfque  ad  1 1;  exclufiue  aoitur  de frujlis  co- 
nicis, vt  praeipui  demonjlretur  Prop.  2 8.  Ldiri  2 . translata  ad 
cylindricos/fr  conicorumfit^u . Jiac  autem  deducitur  ex pra~ 
ofiesfis  in  eodem  Libro  y. 


IV. 

Cum  ante  Propoftionem  1 1 .folidorum  examen  a^effi  iux. 
ta  hanepefieriorem  methodttm , cylindricos , conicos,  &eorum 
fruftafolum  attigerimus , erientia  ex paraltelogrammis , trian-. 
gulis  t&trape:{ys,vt  pararetur  aditus  iuxta  eandem  adaUa 

quoqy~ 
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T>e  Toflemri  Methodo  IndmifibdtHtn,  i o 9 
qMO<jt/efolida  iNtceffef/iit  alia  ab  adbibit  a in  Lib.  i.rationem 
ittfiitHtre . hfanififtum  eft  illi^^ai attenti  Libri  Cecundi  Geo- 
mttria  Ind.  dedrinam perlajlrarit,  vt plurimum  ibi  conjidtrari 
omnta  quadrata  talium,&  talium  figurarum  iuxta  datas  regu. 
las , eorumque  ad  inuicem  proportionem . Id  vero  non  ah  re 
fadum  tjfe  intelliget  philognmetra : cum  enim,  habita  ratione 
Orhnium  quadratorum  datarum  planarum  figurari  iuxta  pro. 
pofitam  regulamjllico  habeatur  ratio  quarumcumquejjmilium 
figurarum  a datis  figuris  iuxta  eandem  regulam  dtfcriptarumy 
^ confcquenterfolidorum  fimilartumab  eif dem  figuris  iuxta 
eadem  regulam  genitorum,vt  probatur  in  Exerc.ant.  Prop.  3 3. 
ideo  operapretium  fuit  prius  examinare  proportionem  omnium 
quadratorum  datarum  figurarum , iuxta  earum  ajfumptam  re- 
gulam^ vt  inde  lucraremur  eandem  pro  alqs  quihuf cumque fi- 
milibus figuris , & f olidis  fimilaribus  ab  etfdem  genitis  iuxta 
. eadem  regulam . Similis  ratio  currit  in  hac pofteriori  methodo , 
habita  enim  ratione  inter  ea  ^qua  aquiualent  didis  omnibus 
quadratis. illicb  huiufmodi  infiniti  lucri  nobis fit  acceffto.  Equi- 
ualens  ver»  omnibus  quadratis  tale  adinuenimus  ^ quod  facile 
intelliget  y qui  dodrinam  numeri  17.  Exercitationis  ant.  non 
fuerit  oblitus  . Affumatur  in  exemplum  , maioris  intelli- 
gentia  gratia  , quacumque  figura  plana , vt  ex.^  parallelo- 
grammum  ,ficutifit  in  eodem  numero  i-j.fupponamufqir  egula 
baftmy  & ab  ea  de  fer  ibi  quadratum  ^ redum^veligclinatum 
plano  eiufdem  par  allelogrammi  y hocque  quadratum  Jit  ducen- 
dorum planorum  quoque  regula . Rurfus  ab  omnibus  lineis  di- 
di parallelogrammi  regula  bafi  intelligdtur  defer  ibi  quadrata  ^ 
hafis  quadrato  parallela : fcimus  ergo  iuxta  priorem  methodum 
hac  vocari  omnia  quadrata  didi  parallelogrammi , regula  baji„ 
Concipiamus  nunc  folidum  quoddam  adiacens  prafato  parallc- 
logrammo  in  bafi  eodem  quadrato  ab  illius  bafi iam  deferiptOy  in 
quolfifecetur  regula  parallelis  quotcumque  planis  f gignantur 
femper  quadrata  ydcfcriDt  a a lineis  parallelogrammi  eius  bafi 
parallelis . Nulli  ergo  dubium  erit  (fi  quotcumque  plana  duci 
poffunt  ajfunri  fupponantur)  hac  coincidere  cum  didis  omnibus 
quadratis  ipfius  parallelogrammi , & eadem  tJfe  omnia  plana 
didifolidiyquod  erit  paralleleppipedum . ^apr  opter  illud  vo- 
co, Sluadratum  folidum  didi  parallelogrammi,  regula  qua- 

dr.it  0 
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drAto  iUius  h.djis , vnde  conceptui  omnium  quuJrdtorum  fuhfii. 
tuo  conceptum  foliditdtis  diAi  paruUeUppipedi , feu  ^undruti 
ftlidi , quo  huc  ratione  vtor . Hoc  eft fi proponuntur  ex.^.  duo 
parallelogramma  in  eifdem  parallelis^  quorum  bafes  deperibant 
quadrata  ad  eandem  partem  eifdem  ere^afeu  *qui  inclinata, 
•vbi  iuxta  priorem  methodum  quarenda  ejfet  proportio  inter 
omnia  quadrata  eorundem  ipotius  inuedigo  rationem  quadra- 
torum [olidorum  eerudem  parallelogrammorum , regula  eadem; 

hoctraieSlis  quomodocumq-,  planis  regula  equidifiantibus, 
^ colluto  quolibet  quadrato  vnius  f olidi  cum  fibi  refpondente 
quadrato  in  alio folido : vbi  enim  inuenero  inter  ea  pugillatim 
comparata  vnam , ^ eandem  ejfe  rationem , nempe  quam  ha~ 
bent  quadrata  bafium^  ilUco pronuciabo  iuxta  Prop.i.fuperiore 
htc  effefolida  pro portiona liter  analoga  ideo  habere  eandem 

rationem , quam  earum  bafes . 

V. 

jQuando  ergo  propofit  a figura  efi  parallele^ammum,  eitfqui 
regula  tam  br^s  quam  ab  ea  defer iptum  quadratum , iaminteU 
Ugimus quale  nam Jityquodvocamus quadratumfolidum  eiuf- 
dem  parallelogrammi  & confequeter  didis  in  prafato  num.  1 7. 
Excrcit-  ant.  appellamus  quoque  genitum  ex  eodem  parallelo- 
grammo  tamquam  ex  fua  genitrice  figura  , eftq-,  eiufde  folidum 
Jimtlarc  , vt patet  ex  B,  Definitionis  8.  tradita  in  Exercit.  ant, 
fimodo  pro  omnibus  figurisjimilibus  fubfiituantur  quotcumque 
in  eo  conceptibiles . Xiupdfi mutetur  figura  genitrix qua  fuit 
par.tllelogrammum  in  triangulum^  trape^um,(ir  vniuerfaliter 
in  aliam  quacumque  figuram  planam , in  qua  Jit  ajfumpta  qua- 
libet recula  , & ab  ea  fit  dt fer  iptum  quadratum  redum , vel 
inclinatum  plano  didx genitricis  figura , nunc, puto.^  facile  in- 
telligi  potent  quale  nam  Jit  illius  quadratum folidum , (Jr  quo- 
modo inter  quarumcumque  gcnitricium  figurarum  quadrata 
Jolida  Iit  rati,  querenda  , iliaque  inucttta  ad  alia  qmcumque 
Jimilaria  foltda  ab  a fidem  genita  figuns^  transferatur.  Scien- 
dum tamen  efi  a linas , qux  pro  rcgnlts  ajfumuntur  , ‘vice  qua- 
dratorum poffe  deferibt  reclangula  altera  [arte  longi  ora  con- 

fc.juenter  his  parallela  plana  tunc  no  cjjc  quadrata^fcd  recLin- 

gula 
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D;  Po^eriori  Methodo  lndiu%fih'ih»nd  1 1 1 
gula  prafatis  aqualia  s&Jimilia , aefimiUtcr  defcripta.in  coque 
cafu pro  quadrato  f olido  nos  ipfum  appcBstre  rectangulum  foli^ 
dum.  Vtraquc autem pojfumus  hac genrraU depnitione  eem 
prehendere.  ' 

r \ 

DEFINITIO  RECTANGVLORVM 
SOLIDORVM. 

SI  propofitumquodcumquefolidum  parallelis  quotcumque 
planis  itafecati pofftt,  vt  concepta  exfecantibus planis  in 
eo  figura jint femper  paralleUgrammaredangula  ; latera  veri 
eadem  defer ihantia  fint  omma  vni  cuidam  Ut  en , vt  reguU 
aquidijlantia:  dicantur  ea  communi  nomine  Red  angulaf^da. 
Verum  fidida  redagula  fuerint  quadrata , dicantur  fpeeiaU 
nomine  ^adrata  f olida  j & Redangula  folida,  cum  illa  nert 
fuerint  Quadrata. 

VI. 

Porro  ifiorum  f olidorum  quadam  proprietates  in  eodem  Lu 
hro  7.  demonjhatur . Vt  in  frop.  1 1 . ofienditnr  eademfemper 
fuperficiebus  cylindraceis  (hocefiqu*  funt  portiones  fuptrfi- 
cierum  cylindricorum ) comprehendi  . Ex  quo  fuppofito  illico 
intelligimus  ad  mtnus  4,  & adfkmrnum-  ^%fupejfkiebtts  illa 
circumdari  pojfe . ^jiatuor  inquam  erunt ^ dejinentibus  red an- 
gulis ad  duo  opposita  punda ; quinque  , si  ex  vna  parte  termi- 
nentur ad pudum,&  ex  alia  ad  red  angulum  j fex  tadem,qua- 
do  vtrinque  limites  erunt  ambo  redangula . Sic  uti  vero  quod- 
cumque  redagulum  etsi  habeat  infuo  ambitu  quatuor  latera , 
dicitur  nthtlommus  contineri  tantum  fubduoous  angulumre- 
ifum  in  eo  conftituentihusduxta  Def.pr.  Lib.  2.  Elementorum^ 
quia  opposita  eifdcm  duo  latera funt  femper  ipsis  aqualia : ita 
quodeumque  ex  didis  foUdis  etsi  quatuor  fuperficiebus  admi- 
nus  contineatur  .in  quibus  iacent femper  latera  deferiptorum 
redangulorum. congruenter  tamen  dida Definitioni  Eucltdia- 
na  ipfum  dictmus  quoque  comprehendi  fub  duabus  tantum 
fuperfiiiebus , capientibus  duo  latera  red  angulorum  inuicem 
perpendicularia , quta  alia  dua  'pradidts  opqosita  exhibent  (fr 
ipfa prafatis  aqualta  latera . Aliqua  tamen  hic  tntereft  cum 
EuclidianaDef.dijferemiaf  etsi  enim  infinita  latera  reperiri 

pojjint 
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f tantillis  duobus  uqu*lid,fub  sfuibus  reStdnguu.. 
cputimeri , qu*  ad  ungulum  rtiium  cemfoui fojfunt , & 'iffuu 
tf^ldugulum  comtinoro.,  ilU  tdmtnfuutftm^  rtBu  liutu . A. 
fro  iflts  fohdis  in  finis*  quidem  fuferjicies  referiri  fpffstnt  esetn- 
bentes  xqudlu  Uter*  qs , qu*  iucent  in  illis  du/AuSyfub  quibsss 
reSi angulum  folidum  continetur  (vt  ofteneUtur  in  eodem  iMs.  7. 
Prop.  11,12.^  quas  omnes  propter  ea  inuicem  homologas  voco: 
verum  non  omnes  poterunt  in  ambitu  dUHfolidi  reperiri  ■,  ita 
•vt  quodammodo potentiajMn  ailu  ipfa  f olida  continere  aqmtu 
dicerentur . Hoc  que  oritur  ex  v anet  at  e homologarum  fuptrfi^ 
der um, que  non  omnes  funt  plana  fed & curua , (fi-  iUa  inptUtit 
modis  variabiles . cum  ita  sint,  fit  vt  illa  tamen  in  ambi, 

tu  aliorum  folidorum  reperiri  pojfint , iliaque  oBu  continere , 
vnde&infimta /olida  fub  fuperficiebus  homologit  contenta^ 
dari  polJint^  quoad  ambientem  quidemfuptrficiem  Muer/a  ,/ed 
quoadfoliditatem  omnia  inuicem  aqualia;  quod  oftendit  Propo* 
sitio  12.  diBi  Ltb.y.  media  Prop.  prima;  hoc  tamen  (fi  infra 
aliter  demonjlrabitur , , 

VIL 

In  Prop.  1 3.  eiufdem probatur  quoque  quadratum,  vel reBJu 
gulum /olidum Jub  parallelogrammo , (fi  alia  quacunque  figura 
eiufdem  cum  eo  altitudinis,contentum ; r eguit s durdsus  reBis, 
quarum  vna  sit  basis  parallelogrammi/ore  cylindricum  ,eiufq; 
basim  dsBam  figuram . ^uod  si prafata  figura  fuerit  (fi  ipfd 
parallelogrammum,regulaque  eius  basis  yme folidum  erit  par sd, 

leleppipedum.  HincinferturinCoroUario primo  eiufdeai  fue, 
rint  duo  reBdgula /olida  communiter /ub  dato  parallelogramo, 
(fi  singillatim  fub duabus  figuris  contenta,  regulis  (fic.  ea,  cum 
sint  aque  altt  cylindricidn  basibus  diB is  figuris,  ideo fore  vt  di. 
Ba  baf es , Similiter  in  Prop.  14.  oftendit  ur , si  figura  contineu. 
tes  fuerint  triangula  in  eifdem  parallelis,  (fi  verticibus  ad  ean. 
dem  partem  conftitutis,  contenta  fub  eifdem /oUda  reBangula, 
regulis  basibus  eorundem,fire pyramidesyeBangulas  bafes  ha, 
bentes;  & contenta /ub  trApezqs,  pyramidum frufia, 

VIII. 

Sequitur  ibidem  Propositio  1 1 .jimilis , Propositioni  iiJLib.%. 
eiufdem  Geometria  Ind.  quapropter  incaprimp  probatur , si 

fuerint 
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fuerint  diuqudibetpUne  figurxindfdtmparaBeliSy  quarum 
re*Ula,fufpouaturqi  altera  dictari  figurari  tdtuifa , 
diutfa , prout  dicitur  in  fracitata  Prof.i^treeidguli 
fptdufub  tndtutfay  & diutfa  taqnd integra/tqua  r ire{f angulis 
foUdis  fub  indtutfa^fuh  partibus  diuifas  • Hoc  itero  demoftra. 
tofmle  inferiuntuT  ijs^  similia , qua  in  Corell.  prafata  Prop.  2 j. 
colliguntur,  hoc  eft  si  ea  iuxta  hanc  methodum  adaptam  f appo- 
nuntur. De  his  tamen  in fequtmibus pariter  agemus,  ^ 

> IX.  ■<  > 

His  demonfiratis  probantur  denuo  per  hac  nouafundamftU 
ffop.  30,3 1,  j 2-,qu*  cumfint  in  patiam  doilrma  reliquorum 
Librorum  di£ta  Geometria , quam  hic  tota profequi  neutiquam 
intendimus,propterea  & in  Exerc.ant.pratermiffafunt,  & hic 
quoque  relinquuntur  iVt  & reliqua  ex  Libro  3,4,5,  eiuf de  Geo- 
metria , r eft  aurata  iuxta  hanc  po/leriorem  methodum . ' 

■ ' ' ■ X. 

^ Vt  vero  colligi  pof et  fructus , quem  ex  conftderatieue  folido- 

rum  reitangulorumfub  datis  figuris  pendere fuperius  diximus^ 
nec e^e  fuit  adhuc  oftendere  vt  Sluadrata , velrettagula  fiolida 
fub  duabus  q uibuf cumque  figunriuxtatiutasre^a*  ^ ttaeffe 
.quacunqifolidaftmilariagemta  ab  eif dem  figuris  iuxta  eafdem 
regulas . Hoc  autem  probat  Prop.iz.  dtcJiLtbrij.ftmilidemo- 
ftratione  ei , qua  allata  eft  ad oftendendam  Propof,  3 3.  Libri  2. 
quam  attulimus  in  Exercit,  ant. 


Deniqne  vt  modus  procedendi  iuxta  hanc pofteriorem  me- 
thodum in  omnibus  ali/ s figuris  aliqualiter  appareat , eadem  ^ 

exempla  affer emus^^qua  tt^ne  £xercotntjium.^^,-^6,circa  Pa- 
rabolam'^ ab  ea  genitafolida  iam  allatafunt . Affumpta  igi- 
tur  denuo  figura  ciufdem  num.  35,  prius  & hicoftendemus  pa- 
ralie logrammum,  T C, fex  quialt  erum  ejfe  parabola  ,0  AC,  tali 
ratione . Suppofttis  ijfdem  tbi  conftruHis , maniftftum  eft , vt 
ibi  probabat  urfJK  ,ad,  K H , eJfe  vt  quadratum,  Rk  ad  quadra- 
tum , Kl;fcd  %>t  G K,  ad kH,  it affumpta  communi  altitudine , 

CK , eft  quadratum, GK,adrellagulum,  GKH\  ergofiuadratum, 

P Gk,ad 
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nlsprxfatis  parallclis^quidiftantibus,  eorum  concqitx  in 
folidis  figurae  fint  vnius  plani  ex.g.figurx,  NSTV,  al« 
ccrius  autem,  MEGF , (^  Y , vel  contineat  has  c^e  folido. 
rum  bafes,  ac  in  altero  planorum  parallelam,  folida,  AM 
EGFjPQRY,  contingentium , fit  vero  figura,MEGF,ad  fi. 
guram,Qi<Y,  vt  figura,  NSTV,  adfiguram,ZOA,  homolo> 
gis  nempe  in  eodem  folido  exifientibus  . Dico  folidum, 
AMECF,  ad  folidum,  PQR  Y,  cfie  vt,  NSTV, 'figura,  ad  fi- 
guram, ZoA,  vel  vt  figuraT^EGF,  ad  figuram,  (%Y . Du- 
catur enim  in  figura,  MEGF,  vtcumquc  rei^a,  EF , ad  illius 
' ambitu  tcrminata.cui  dudla  parallela, SV, in  figura,  NSTV, 
producatur  ambae  indefinite  verluspufta,  S,E,in  quibus  fu* 
mantur  vtcumqi  aeque  earu  multiplices,  BS,CE.Similiter in 
■eifdcm  figuris  duAisalijs  cifdcm,  SV,  EF,  xquidiftantibus, 
ilimantur  earum  pariter  xquc  multiplices  iuxta  praedidla* 
tum  multiplicitatcm,& omnium  termini  fint  in  lineis, NBT, 
MICHG,  ficut  ipfarum  partium  termini  fint  in  lineis,  NJT, 
NOT,NBT,MEG,MDG,MCG:  tradudiis  vero  alijs 
«quotcumqj  planis  praefatis  parallelis , ac  ipfa  folida  fecanti* 
bus , hoc  idem  fiat  circa  ipforum  figuras  in  ipfis  folidis  con* 
ceptas,omniQ  vero  ita  refultantiufiguraruterminifintin  fii- 
perficiebus , AMCG,AMDG,  AMEG.  Simii  iter  in  alio  fol  i- 
do  efto  auod  plana,  quae  produxerunt  in  folido,  AMEGF, 
figuras,  MEGF,  NSi  v,  genuerint  figuras , QRY,Zao, ad 
quas  illae  habeat  eandem  rationem:  duflisaiite,  vclafium- 
ptis  redis,  QY,  Za,  inter  fe  parallelis,  i Hae  producantur  ver- 
ius eandem  partem , aY,  in  ijfq;  produdis  accipiantur  quae, 
cumque  aeque  multiplices , vel  aequales,  YX,  & ide  fiat 

in  cfteris  ipfis  parallelis  in  figuris,QRY,ZoA,ficprodudiSj 
& omnium  termini  fint  in  lineis,  YXR,  A^tOjhf  vero  lineae « 
ficut,&  reliquarum  figurarum  eodem  modo  producibilium, 
fintinfuperficicbus,PYR,PYXR.  Manifefium  eft  autem 
figuras, MEGF,  MDGE,  MCGD,efle  aequaliter  analogas, 
aniec.  & i<Je6  inter  fe  aequales;  ficut  etiam  figurf , NSTV,  NOTS, 
NBT 0,paritermtcrfefunt  xquales,  & quaecunque  alif 
funtin  eodem  plano:ex  quo  habemus  etia  folida,  AMEGF, 
AMDGE,  AMCGD , efle  ^qualiter  analoga,  & ide6  inter 
feequalii . Bode  modo oftendemus  folida,  PQRY,PRXYa 

pariter 
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pariter  inter  fe?qualia  eflc.QuorupIex  eft  etgo  fblidu  AM 
CGF,  ex tribus,AMCGD,  AMDGE  ,AMEGF,  copofiw 
foIidi,AMEGF,totuplcx  cft  iigura,  MCGF,  cx  tribus»  MC 

GD,MDGE,MEGF,c6pofita,figurf,MEGF.Siroiliterquo- 

tuplcx  cft  folidum,PQRX,  ex  duobus, PQRY*PYRX,c^- 
pofttutn  ipftus,  PQR  Yjtotuplex  cft  bafts,  <^X,ex  duabu^ 

QR Y , YRX , compofita,  fig.  QR  r i ita  vt  habeamus  jque 

multiplices  primaf,&  tertif,nccnotrfc€«odae,&  qiwrr®  mar 
onitudinis.  Cum  autem  figura,  FMG,VNBT  ,lintaquc 
multiplices  figurarum  ,MEGF,NSTV , & pariter  figura, 

QRX  , Z ix  Ri,  finr  aque  multiplicc*s  figuraram,  CR2",  aa, 

ipfe  vcrbrigura,MEGF,QRr,NSTV,-2<»A,ftnt  propor- 

tloaalcs , & homologi , M E G^F . N S T V : .deo  fi  hgOT. 

MCGF,  Tuent  aqua!  s figur^i  QRX,  etiam  fignra,NBlV,  QuiEion, 
erit  equalis  figur^,Zagt,&  qu?liber  alia  in  foJid^AMCGF. 
fibirclpondenriin  aiio  folido,PQRX,vndc  & folidum,, 
AMCGF,aquabirurfolido,PQKX.  fit  fi  figura  , MC  Gr,  Exi.hu. 
fuperauerit  figuram, QRX,  eodem  modooftcndemus,quod.  ms. 
folidum,  AMCGF,  fupcrabit  folidum,  PQRX,  & fi  illa  fu- 
pcrabitur , etiam  hoc  fuperabitur . Ergo  prima  ad  ;^ecu.idam  Defiu 

erit- vt  tertia  ad  quartam  , hoc  elt  folidum,  A ME  G , Q-  . 

ar)  folidum , P Q^R  Y , erit  vt  figura,  M E G F , adfiguram» 

Q K r ,velvtfigura,NST  V,adfisuram,ZA^vcl  vtalia 

qua  liba  duur.odi  in.folido,  9 ^ ^'dent  on  ' 
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dentem  in  aliofolido,  PQJl  Y,  hoceft  ad  exfftentem  in 
eodem  cum  ipfa  plano , quod  oftendere  opus  erat . Dican- 
tur aurem  figur^^oportionaliter  analoga»  iuxta  regulas, 
MEGFjQRr. 

ir. 


J/is ex Liboj-tCeo.^ Ind, deprumftis , ibidem pejimodum i 
Prop.^.^pjtte^  ad  Prep.  g.  exclujiae  recoluntHr  oftenfa  circa por 
ralletc^amma idr  triangirla  Librtx. probanturque  hac  noua 
vatiene  eifdem  CMuenire  cohtmuniafymptomata.qKaipJisin 
ejfe  iuxta  priorem  methodum  iuExercjint.  diceban turbae  nk~ 
mero  ai.  eanumerata  fuere  . Hoi  autem  deducitur  hic  ex 
Prop.  fuperius  ofietifa-yparaltelo^amma  enim , (jf  triangula 
in  eadem  altitudine  exifttntia probantur  eJfe  inter  fe  vt  bafes  , 
^ia  funt  ^gura  proportionaUter  analoga : ex  hoc  reliqua 

jjrnptomaraii^brumur  'mia  geometrica  confuetay  ac  iransfe- 
fuMur  ad  iri'auguta^  quia  hac  funt  dimidia  paraUelo^atnmo^ 
rum  fuh  duobus  quUnf cunque  eorum  lateribus  competorum . 
Non  di^mili  ratione  infertur  eu  eadem  Prop.  ‘^.cylindricos^ 
ebnteoa$ tddan  altitudine  exifi  entes  effe  inter f e ve  bafes  (quod 
^ hic  aUter  ihfrkprobabimms)  quapropter  ojienfo  prifma  tria^ 
ffil,tte  ejfe  triplum  pyramidis  in  eadem  altitudtne , baji  cum 

eo  exifientis , Y quud  e^  aliter  ofieufum  eft.  in  Exercit.  ant. 
numero^  iy,f  concluditur  vniuerpditer.  omnem  cylindricum 
triplum  ejfe  conici  in  eadem  altitudine , bafi cum  eo ft antis., 

Hinefu^fertur  comunia  fymptomata  cylindricoru  in  Exerc, 
ant.num.  2 a.  ennumerata^etiam  ipfs  conicis  conuenire. 


■ ' • . V ‘iii.  ' 

A Propojhioueg,  vfque  ad  11;  exclufiui  agitur  de  fiujlis  co^ 
uicis , vt  pracipuk  demonfretur  Prop.  2 8.  La>ri  2 . translata  ad 
cylindricos,dr  c onicorumfiujla . Hac  autem  deducitur  ex pra~ 
oftenfs  in  eodem  Libro  y. 


IV. 

Cum  ante  Propo^iontmjx.folidorum  examen  a^effi  iux. 
tahanepofieriorem  methodum , cylindricos  y conicos,  &eorum 
fruftafolum  attigerimus , orientia  ex parallelogrammis , trUnm 
gnlisy&trape^syvt  pararetur  aditus  iuxta  eandem  ad  alia 

quoqu- 
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qtMXjjut f olida  i HtttffefMtt  alia  ab  adhibita  in  Lib.  l.  rationem 
iufiitutre . Mamfifinmefi  illi^qui attenti  Libri  fecundi  Geo^ 
mrtria  Ind.  dedrinam  perlnftrarit,  vt  plurimum  ibi  confiderari 
omnia  quadrat  a taliuift,&  talium  figurarum  iuxta  datas  regu- 
las , eorumque  ad  inuicem  proportionem . Jd  verh  non  ab  re 
falfum  ejfe  intelliget  Philogeomrtra : cum  enim,  habita  ratione 
omnium  quadratorum  datarum  planarum  figurari  iuxta  Pro. 
pofitam  regulam^llico  habeatur  ratio  quarumcumque  fimiliuno 
figurarum  a datis  figuris  iuxta  eandem  regulam  dtfcriptarumy 
^ confequenter foUdorum  fimilartum  ab  eifdem  figuris  iuxta 
eadem  regulam  genitorum.,vt  probatur  in  Exerc.ant.  Prop.  3 3. 
ideo  operapretium  fuit  prius  examinare  proportionem  omnium 
quaaratorum  datarum  figurarum , iuxta  earum  affumptam  re- 
gulam.,vt  inde  lucraremur  eandem  pro alqs quibufcumquefi- 
milibus figuris , & fioUMs  fimilaribus  ab  etfidem  genitis  iuxta 
eadem  regulam . Similis  ratio  currit  in  hac  pofteriori  methodo , 
habita  enim  rationeinterea  ^qua  aquiualent  diUis  omnibus 
quadratis, iUieo  huiufmodi  infiniti  lucri  nobis  fit  accefiio.  Equi^ 
uateusvere  omnibus'  quadratis  tale  adinuemmus  y quod  facile 
inteUigef  tquidoihinam  numeri  vj*  Exercitationis  ant.  non 
fuerit  oblitus  Afifumatur  iti  exemplum  y maioris  intelli- 
gentiu  gratia  , quacumque  fv^enrptamry~vpoxfgsf.parallelo- 
grammum  ^ficutifitin  eodem  numero  ty.fupponamufqi  regula 
bafimy  dr  abeadefcribi  quadratum  y relfum^veligclinatum 
plano  eiufdem  par  aUelogrammi  y hocque  quadratum  fit  ducen- 
dorum planorum  quoque  regula . Murfus  ab  omnibus  lineis  di- 
ffi  parallelogrammi  regula  oafi  intelligatur  defer  ibi  quadrata , 
bafis  quadrate  parallela : fcimus  ergo  iuxta priorem  methodum 
hac  vocari  omnia  quadrata  dilii parallelogrammi  ytegula  bafi,'^ 
Concipiamus  nunc  f olidum  quoddam  adiacens  prafato  parallr- 
logrUmmo  in  bafi  eodem  quadrato  ah  iUtus  bafi  iam  defer iptOy  in 
quolfi  feeetur  regula parallelis  quotcumque planitygignantur 
femper  quadrata  ydefeript a a lineis  parallelogrammi  eius  bafi 
parallelis . NuUi  ergo  dubium  erit  ( fi  quotcumque  plana  duci 
poffunt  affurrn  fupponantur)  hac  coincidere  cum  diiiis  omnibus 
quadratis  ipfius  parallelogrammi  y&  eadem  tjfe  omnia  plana 
dilii folidi^quod  erit parMUleppipedum . Suapropter  illud vo~ 
co , ^adratum  fmdtm  didi  parallelogammty  regula  qua- 

dr.uo 
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drato  iUius  hafis , vnde  conceptui  omnium  quudr Attium  fuhfli. 
tuo  conceptum foltditutis  di^i  paruUeUppipedi , feu  SjtAdruti 
f olidi , quo  huc  lAtione  vtor . f/oc  efi (i proponuntur  ex.  qr.  duo 
parAllehgrammM  in  eifdem  parullelis,  quorum  bafes  defcribunt 
quudrAta  ud  eAndcm  partem  eifdem  ereSlafeu  *qui  inclinata, 
vbi  iuxta  priorem  methodum  quarenda  effet  preportto  inter 
omnia  quadrata  eorundem;  potius  inuedigo  rationem  quadra* 
torum  [olidorum  eorudem  parallelogr animorum , regula  e ademi 

hoc  traielfis  quomodocumq;  planis  regula  equidifiantibus, 
(jr  collato  quolibet  quadrato  vnius  f olidi  cum  0i  rejpondente 
quadrate  in  aliofolidowbi  enim  inuenero  inter  ea  Jmgillatim 
comparata  vnam , eandem  ejfe  rationem , nempe  quam  ha. 
btnt  quadrata  bajium.,  illtcb  pronuciabo  iuxta  Prop.ifuperiore 
hac  e(fe  folida proportienaliter  analoga , & ideo  habere  eandem 
rationem , quam  earum  bafes . 

V. 

^tundo  ergo  propafitafguraefiparallele^afHmum,  eitfqui 
regula  tam  bsfs . quam  ab  ea  defer iptum  quadratum , iam  inteU 
ligimus quale  nam  ftt.,quodvocamus quadratumfolidum  eiuf* 
dem  parallelogrammi  & confequeter  diiiis  in  prafato  num.  17. 
Excrcit.  ant,  appellamus  quoque  genitum  ex  eodem  parallelo, 
grammo  tamquam  ex  fua  genitrice  figura  , ejlq;  tiufdt  foUdum 
fimtlarc , vt patet  ex  B,  Definitionis  8.  tradita  in  Exercit.  ant, 
fimodo  pro  omnibus  figurisfimilibus  fubJHtuantur  quotcumque 
in  co  conceptibiles . ^iiuodfi mutetur  figura  genitrix,  qua fiiit 
par.tUelogrammUm  in  triangulum,  trape'gi^um,(fr  vniuerfaliter 
in  aliam  quacumque  figuram  planam , in  qua  fit  aff^umpta  qua. 
libet  recula  ,&  ab  ea  jit  deferiptum  quadratum  reUum , vcl 
inclinatum  plano  difta genitricis  figura , nunc puto^  facile  in- 
telligi  potent  quale  namfit  ilhus  quadratumfolidum  quo. 
modo  inter  quarumcumque  genitricium  figurarum  quadrata 
folida  Iit  rati,!  querenda  , illaqtte  tnucntaad  alia  quacumque 
Jimilaria  folida  ab  afdeni  genita  figuris,  transferatur.  Scitu, 
dum  tamen  tfi  a lineis , qn.t  pro  regulis  affumuntur  , vice  qua* 
dratorum poffe  dif  ribi  recianguLa  aittra [arte  longiora, Cr  con- 
fc.quenter  his parullda plana  tunc  no  cjjc  quadrata  fcd recian. 

gula 
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gula  prdfittis  (.jt/alia  fimtUa , ae fimilitcr  defcriptA.in  eogut 
tdfupro  quadrato  f olido  nos  ipfum  appellare  r ecl angulum  foli^ 
dum . Vtraque  autem  pojptmus  hac  generali  de^mtitne  conu 
prehendere,  ' " 

- DEFINITIO  RECTANGVLORVM 
SOLIDORVM. 

SI  ptopefitumquodeumque folidum  parallelis  quotcumque 
planis  itafecan pofjit,  <vt  concepta  exfecantibus planis  in 
eofigurajintfemper  parallele^ammareltangula  { later  a vera 
eadem  deferibantia  fint  omnta  vni  cuidam  lateri , vt  regula 
aquidijlantia:  dicantur  ea  commUni  nomine  ReUangula  f^da. 
Verum  fidiila  reifagula  fuerint  quadrata , dicantur  fpeciaU 
nomine  Quadrata  f olida ; ^ Reliangula  folida,  cum  illa  non 
fuerint  Quadrata , 

VI. 

Porro  iftorum  f olidorum  quadam  proprietates  in  eodem  Li- 
bro 7.  demonjlratttr . Vt  in  Prop.  1 1 . oftenditur  eademfemper 
fuperficiebus  cylindraceis  (hocefiqua  funt  portiones  fuperfi- 
cierum  cylindricorum ) comprehendi  . Ex  quo  fuppodto  illico 
intclligimus  ad  minus  4,  & ait fkmmum'  6 ^fuprfiaUbus  illa 
circumdari  pojfe . Slnatuor  inquam  erunt ^ dcfinentibus  rett an- 
gulis ad  duo  opposita  puntia  j quinque  , //  ex  vna  parte  termi- 
nentur ad pu£lum,&  ex  alia  ad retlangulum ; fex  tadem,qua- 
do  vtrinque  limites  erunt  ambo  retlangula . Sic  uti  vero  quod- 
cumque  retfdgulum  etsi  habeat  in  fuo  ambitu  quatuor  latera , 
dicitur  nihilominus  contineri  tantum  fub  duobus  angulumre- 
{lumin eo lOAftituentibusduxta Def.pr.  Lib.  2.  Elementorum^ 
quia  opposita  ei  f dem  duo  latera funtfemper  ipsis  aqualia ; ita 
quodeumque  ex  diflis  f olidis  etsi  quatuor  fuperficiebus  admi- 
nus  contineatur , in  quibus  iacentfemper  latera  dtferiptorum 
retf  angulorum  y congruenter  tamen  diif  a Definitioni  Eucltdia- 
na  t^fum  dicimus  quoque  comprehendi  fub  duabus  tantum 
fuperfiiiebus , capientibus  duo  latera  rcliangulorum  inuicem 
perpendicularia , quia  alia  dua  pradiEhs  opqosita  exhibent  (jr 
ipfa  prsfatis  aqualia  latera . Aliqua  tamen  hic  inter efi  cum 
EuclidianaDtf.  differentia  i etsi  enim  infintta  latera  reperiri 

pojjlfU 
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fuerint  du£  qudihet  pUn  a figura  in  eifdan  paraBelis , quarum 
reguU,fuppenaturq\  altera  diclaru  figurari  tdtutfa , 
diutfia , prout  dicitur  in  pr acuat  a Prop.i  ^treadguli 
fMidufub  tndtmfa,  & dtuifataqua  integra^ua  r i reif  angulis 
foltdis  fub  indtmfa^fub partibus  diutfia,  • Hoc  -vero  demeftra. 
to facite  infieriuntur  ijs  smilia , qua  in  Ceroll. prafata  Prop.  2 ?. 
coltiguntur,  hoc  eft  si  ea  iuxta  hanc  methodum  adaptam  fiuppt- 

pantur , He  his  tamen  infiequtntibus pariter  agemus, 

> IX. 

His  demonfiratis  probantur  denuo  per  hac  nouafiundamPta 
Prop,  30)3 1»)  cumfint  in  gratiam doitrina  reliquorum 

Librorum  di&a  Geometria,  quam  hic  tota  profequi  neutiquam 
intendimus,propterea&in  Exerc.ant.pratermiffafiunt,  & hic 
quoque  relinquuntur  i vt  reliqua  ex  Libro  3,4,5,  eiufideCeo. 

metria , r eft  aurata  iuxta  hanc  pofteriorem  methodum . ' 

• ■ ’ ' ’ X. 

^ VtverbcolUgipofetfiiruciusyqutmexctnftderationefiolidu- 
^fiPffg"iorumfiub  datis  figuris  pendere fiuperius  diximus, 

. nec  eftefutt  adljuc  oftcndere  vt  Sluadrata , vel retfagulafiolida 
fiub  duabus  q utbufcumqmc  figunr  iuxta  datas  regulas  , itaeffie 
quacunqifiolidaftmtlariagentta  ab  eifidem  figuris  iuxta  eafidem 
regulas . Hoc  autem  probat  Prop.xi.  dtcJi  Libri  j.ftmilidemt- 
ftrattone  ei , qua  allata  eft  ad oftendendam  Propofi,  5 5.  Ubri  2. 
quam  attulimus  in  Exercit,  ant. 

..  sXI.,, 

Dehiqqe  vt  modus  procfdendi  iuxta  hanc  pofteriorem  me- 
thodum in  omnibus  alqs  figuris  aliqualiter  appareat , eadem 
exempla  affer emus,qua infine  Exerc.antjium.^^,‘^6,  circa  Pa- 
rabolam,^ ab  ea genitafiolid/t  iam  aUatafiunt  i Affumpta  igi- 
tur denuo  figura  ctu fidem  num.  35,  prius  & hic  oftendemus  pa~ 
rallelogrammum,  T C, fex  quialt  erum  ejfie  parabola  ,0  AC,  tali 
ratione,  S uppofitis  u fidem  tbi  conftruHis , manifieftum  eft , vt 
ibt probabat urfi3K ,ad,  K H,  ejfie  vt  quadratum,  Pk  ad  quadra- 
tum , K jfied  1/t  GK,  ad kH , ttafiumpta  communi  altitudine , 
CK,cft  quadratumfi  K,ad  reitdgulum,  GKH\  ergo'quadratum, 

, P G k,  ad 
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■G  K,  di  rt^Angulum\ 

GK  H,  em  vt  quadra- 
tHm,RkyOd  quadratam^ 

JCI  i dr  fermutado  qtta- 
dratum,GIC,ad  quadra- 
tum^RjiOf^  eft  quadra- 
tum, CD , ad  quadratu,  < 

DE,  erit  vt  reSfaugulu, 

GKH  , ad  quadratum , 

K I . Erumt  ergt  tam 
quadrata  fotida , S D, 

£>Fjregula,CE,  inter  fe, 
quam  refiaguLum  foli- 
du  fub , BD,  dr  trilineo,  \ 

ADC,ac  quadratum fo- 
Udum  trianguli,  A DE, 
regula  eadem^nter  fe  prdportionaliter  analoga:  quapropter  per 
Prop.  3 . erunt  vtraque  >vt  quadrata,  CD,  D E,  & conftquenter 
tn  eadem  ratione  inter  fe.  Sic  ergo  quadratum foltdum,B  D , 
ad reSl angulum folidumfrtb,BD,&  trilineo,  ADC ; erit  vt  qua- 
dratumftlidum  ,F  D,  adquadratum f olidum  trianguli,  ADE . 
Sedquadratumfotidum,  FD,  triplum  eft  quadrati /olidi  trian^ 
guli,ADE,per  diia  num.  ifuperiori  ( etenim  quadratum  f oli- 
dum,FD,eft  cylindricus,  & quadratumfolidum,  ADE,eft  coni- 
cus,iuxta  admonita  num.y . fuperiori)  ergo  & quadratum  f oli- 
dum,BD, triplum  erit  re£languUfolidifuh,BD^  trilineo,ADC. 
Ferum  vt  quadratum foiidum  ,BD,ad  reil  angulum  f olidum 
fut?,BD,o‘  trilineo,ADCdta  eftftD,ad  trillineum,ADC,per  tra- 
dita eodem  num.  j.fuperieri:  ergo parallelogrammum,S  D,  ip. 
fiustrilinei,  ADC,  triplum  erit , & confequenter  femiparabola, 
A B C,fexquialterum  . Igitur  & parallelogrammum,  T C,pa- 
rabole,OAC,fexquialterum  erit,  vt  loeofupracitato  per  priorem 
methodum  pariter  oftendehatur . 

XIT.  • 

Sit  nunc  in  eadem  figura  probandum  quadratum  foiidum, 
T C, duplum  effe  quadrati  folidt pdrahola,0 AC, regula,  OC.  Sup- 
pofttis  ergo  ijfdem  conftru^is  num.  3 6.  Ex  ere.  ant. confiat,  BA, 

ad,  A S, 
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mJ  AS,feu,  M S,  ad^SPftjfe  vt  /jMadrritMt»^C,vet,  qua- 
drMHm^SH : vndc  ^fumfta  communi  oltitndineyMS^  ait  qua,- 
dr4tum,MS.^re£laMgulum,MSP,vt  qM,Adratum^Si^.,4d  qua- 
dratum^SH . ^^qproptavtfuprAytam  quadrAtum  foliduMt 
LB^iConcludetur  ejfe  proportionaUter  An  Alogum  quAdrAtofolido^ 
DB,quAm  reff Angulum f olidum  fub^  /-B, ^ tri Angui» , A BN ^ 
quadrAto felido femipATAbolAjCA^,&  fubinde  huc  quatuorfoU- 
dA  ejfe  preportionAltA . Sic  igitur  quAdruiUm folidum  ,LB,Ai 
jccl ungulum folidum  fub^  LB,  & triungult',  ABN , ait  vt  quu- 
drutumfolidum,  DB,  udquudr  Atii  folidum  femipArubolu^AC  B^ 
Sed  quudrAtum folidum,  LB,  Adrelf  ungulum  folidum  fub , ZB, 
triungulOyABN  ,ejl  vt,LB,ud  triunguiu^ABN  ,per  numaum 
•j.fHpcriacm,hoc  tjl  duplum . Ergo  quudrAtum  folidum,DBt 
quAdrAtifolidifemiparubolA,  ACB-,duplum  ait  j & confequen- 
ta  etium  quudrAtum folidum,  t C,  duplum  erit  quudrati  folidi 
pArubolu,  OAC  ■:  funt  enim  illu  herum  quudruplA . Num  per  D. 
Seihonis Propof.  23.  Exerc,  unt.  huic Jlylo  uduptAtu  ,tuxtA 
fuperius  di£la  nu.  S^quudrAtum folidum  TC , Aquatur  quadra- 
tis f olidis,  T B,  BD,  cr  duobus  re£i  angulis  foltdts  fub,  T B,  BD, 
Isoc  ejl  quatuor  quadratts  folidts  ipfius,  T B . Sjsa  ratione  pari- 
ta confiat  quadratum  foitdum parabola,OAC,  quadruplum  ejjii 
quadrati  foUdi  femiparubolu  ,AC  B.  PdrtO  ex  di{irsnum.  1 o. 
fupertori  manifefium  efi  hanc  eandem  rationem  reperiri  inter 
quacumque  alia f olida  genita  ex  parallelogrammo,  7 C,(jr  para- 
bola,OAC,iuxta  eandem  regulam,  0 C,  quod probat  diiJi  Lib.  7. 
Prop.  12.  ad  normam  Propof. n.  Lib,  i.alUtain  Excrc.ant.& 
txamtnatanum.yj.  38. 

, • ■ i,  ■ ■ I 

XIII. 

Ex  iam  dici  is  ergo fatis  credo  pacipi  pojfe  omnibus  quadta- 
tis  datarum  figuram  iuxta  quandamregulam , recfefulfiitui 
earumdem  quadrata  folida  iuxta  eandem  regulam  :‘Vt^  em^ 
nibus  reti  angulis  fub  duabus  figuris  iuxta  datas  regulas , re- 
Llangula  f olida  fub  eifdem  iuxta  eafdem  regulas . Hac  enim , 
tollatis  inuieem  dtfiributtue  eorundem  Jndiuijibilibtis , facile 
enucleatur  qud rattonem  habeant  .Etenim  habentur  femper  & 
htc  quatuor  folida  proportionaUter , analogd^quoru  duo  f 'unt  ge- 
mtaex  parallelogrdmis  aquealtis/cUqna  ucro  es  fgrtrts  eifde  tu 

P 2 frittts. 
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fcriptht  regulis  :(^rh*(  fttnt  *qtdujiUntu  aetttkiss  mi. 

gnitucUnnm  ordinibus  i»  Exercutns.num.  2 9.  eonJider/ttis.PMtet 
ergo  rutio  procedendi  per  hunc  quoque pojlermemshetbodmn, 

- ' XIV. 

SlupniuM  vero  Prop.  1.2.^  ^.fuperius  trudit*  totius  hi 
iufce  methodifunt  fundumtnta  , ideo  ad  earum  veritatem  con- 
firmandunoinfolidis^non  difjimili  rutione  eir^quam  poft  eandem 
Prop.  pr,  immediati  adhibuimus  fuperius  in  ' planis  j huc  qua 
fubfequuntur  nupero^nfa.,  durifHperaddenda . Ea  tamen  it. 
pr  at  erir  e poterit,  qui  ia  demofiratis  aquiefeat:  qu*  cumjint  in 
gratiam  prucipue  dUiarum  Propojitionumdnferuiant  tamen  dr 
toti  dolirinu  Libri  7.  diEl*  Geo.  Ind.  propter  ea  fub  titulo  Lem- 
matum exhibentur . . , 

Antequam  vero  ad  huc  Lemmata  accedamus, quoniam paf- 
fim  nomen  cylindrici , eittfque  nonnulLeproprietates  in  qs  vfur- 
pantur,  vt  multoties  fit  dt  pro  ipfis , & pro  conicis  in  f aperior i- 
bus,etsi putem  non  obfcure  hucufque  hac  inteltigi potuiJfe,dum 
dilfum  ejl  cylindricos  ejfe  corpora  columnaria,  dp  conicos  pyra- 
midalia , attamen  vt  eorum jmgulas  conditiones  exaSle  perci- 
piatftudiofus , omnifq-,  circa  hac  ab  eo  tollatur  ambiguitas , eo- 
rum definitiones  Libro  primo  Geo.  JruL  traditas  hic  confultb 
repetere  volui . . 

XVI. 


DcHnirio  Cylindrici . qux  eft  tertu 
Libri  Primi  Geo.  Ind. 


EXpofita  quacunqifigura  plana,  dr  in  eiufdem  ambitu fum- 
pto  vt  cunque  puncto , ab  coque  ad  alteram  eiufdem  par- 
tium ducta  quadam  recta  linea  terminata , faper  planum 
propofitu  figura  eleuata  fi  hac  per  ambitum  talis  figura  femper 
aquidtjlanter  cuidam  recta  Unea  moueri  intelUgatur , donec 
omnem  percurrerit  ambitum:  alterum  eiufdem  extremum  pun- 
ctum quod  non  fertur  per  ambitum  propofita  fgura^  defiribet 
circuitum  plana  figura  ipfi propofitu  aquidifidtis,  vt  probabitur. 
Solidum  ergo,  quod  comprehenditur  vtrif que  figuris  iam  dictis  ^ 

&fu~ 
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*De  Tofleriori  Met  hodo  htdtmjihUiufit,  117 
e^fuferficie linea ^eiMreMoluitur^defcrijnadicetttr  , Cylindri- 
cus.' Superficies  in  reuolutienedef cripta^  nec  non  ijuodlibet  il-^ 
Hus frufium,fupe\ficies  cylindracca . Cylistdrici  oppefit*  hafesy 
dUl*  figura  plana  inter  fe  aijuidifiantesi  Latus  autem  cylin- 
drici j quauis  reSta  in  fuperjicie  cylindracca  eppofitas  bafes per- 
tingens y cui  consuit  in  reuoluthne  ipfa  linea  reuoluta.  Et  tan- 
dem regula  lateris  cylindrici  dicetur  illa  y cui  reuolutafemptt 
manet  aquidiftans, 

•V-  , XVII. 

'l  . < ‘ \ . 

" Definitio  Conici  , qux  efi  quarta 
Libri  Primi  Geo.  Ind. 

EXpeJitaplana  quactotqi  figura , extra  cuius  planum  ad  vt- 
ramuis  eiufdem  partium  quodeumquefit  ajjumptum  pun- 
Hum  fiab  eo  ad quoduispuniium  illius  ambitus  recla  linea  du- 
catur , qua  indefinite  quoque  Jit  produLia ; hac  per  eiufdem 

ambitum  moneatur  donec  ipfum  totum  percurrerit  ambitum; 
fumptum  punilum  erit  vertex  folidi , quod  comprehenditur ftt- 
perfide  def cripta  a linea , qua  reuoluiturfinter  ambitum propo- 
Jit  a figura  jdr  fumptum  punilum  claujd , vertex  inquam  Jum- 
ptus  tifpeliu propofitafigura , vr probabitur . T ale  folidum  au_ 
tam  dtcatur , Conicus , cuius  bajis propojita  figura,  cJ  vertex  di- 
clum punctum . Superficies  Jtfe  ripta  a linea , qua  reuoluitur , 
& iacet  inter  ambitum  propoftta figura,  ac  dtlfum punit um,(fr 
quodlibet  illius Jruitum  dtcaturySuperfictesConicularis . illa 
vero  recta  Uneayqu»  tn  ead  ereperiuntur,<fr  quibus  congruit  re- 
uoluta inter  verticem , (fr  ambttum  bajis  conclufa , vocentur ; 
Latera  eiufdem  Cornei , 

XVIII.  . . 

Proprietates  quatdam  Cylindricorum  demonftrata?  c(>dem 
Libro  Primo  Geo.  Ind. 

SI  a quocunque  punito  bajis  cylindrici,  per  quam fit  reuolu- 
tio , verfus  cylindricum  duita fuerit  reita  linea,  parallela 
regula  lattris  cylmdnci:  hac  erit  latus  cylindrici  in  tali  bafi 
confiituti.  Prop.yeisfdem. 

In  ey- 
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Ineylindrieo  itrdieBoper  eiufdem  Utera  quomodocunqut 
pUno  creatur  ia  ipfo parmelogrammurn,  vel paraUel^amma  , 
CeroUariumProp.  6. 

Coacmrfus  planorum  per  latera  cylindrici  tranfeuntium^fit 
^ recta  paraUela  eiufdem  cyUndrici  lateri . Prop.  7. 

Traiettis  per  latera  cylindrici  quetcuaque  paraUelit  planis 
ipfum  fec antibus , fiunt  in  eo  parallelogramma  aquianguU . 
Propof.  8. 

Et  fi  plano  per  latera  dultp  aquidifiet  planum^  cylindri- 
cum tangens : fiet  contaElus  in  retia , vel  retiis  iqua  eruat  U. 
ter a cylindrici-,  vel  in  parallelogrammis^  aquiangulis per  IrUera 
ducto . Prop.  9. 

S ecto  cylindrico  quomodocunque plano per  latera  ducto , di- 
uidttur  in  cylindricos . Atfifecetur paraUelis planis , omnibus 
eiufdem  latertbns  coincidentibus  ,comprehenfa  ab  illis,  (js-  in- 
clufafuperficie  cylindracea  , folida  erunt  pariter  cylindrici. 
Propof.  10. 

Cuiufuis  cylindrici  oppofita  bafesfuntfimiles , aquales,  cfi- 
mtliterpofita.  Prop.ii.  . 

Secto  cylindrico  quomodocunque  plano  per  latera  ducto, eiuf- 
dem oppofita  bafesfecantur  quoque  in  figuras  fimiles , aquales, 
& timiliter  pofitas . AtfifeceturparaUeUs  pUnis  omnibus  eiuf. 
dem  lateribus  coincidentibus , concepta  in  eo  figura  erunt  pari- 
terfimiles,  aquales,  & fimiliter  pofita . Prop.  1 2 . 

Secto  cylindrico  quomodocunque  plano  per  latera  ducto,nec- 
non planis  oppofitis  eiufdem  basibus  parallelis : eorum  commu- 
nes fec  tiones  erunt  linea  homologa  similium  figurarum  ex  tali 
paraUelor.  oppositis  basibus planoru  fectione  orientiu.  Prop.  i j. 

Si  dua figura  plana , non  exiflentes  in  eodem  plano  , fuerint  > 
spniles  aquales  ,dr  similiter  potita  .-  Hia  erunt  cuiufdam  cylin- 
drici opposita  bafts . 

XIX. 

Proprietates  quasdam  Conicorum  ibidem  oftcnfa:.  ' 

PVnctuntnianens , cui  in  reuolutione  init  it  ur  latus  conici  , 
tfi  illius  vertex  refpectu  eiufdem  basis.  Prop.  1 5 . 

Si  conicus  fec  et  ur  vtcunq-,  per  vertice  ducto  plano  fiet  in  eo 
t ridgulus,vcl  t r i an  gula . Prop.  1 6. 

Secto 
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Selto  conico  per  ^vertice  dkffo  plano , diniditur  is  in  conicos. 
'At  eo  fello  plano  otnnibns  eiufdem  lateribns  coincidente,abfcif 
fum  ah  eo  vcrfus  vertic em f olidum  erit  conicns , einfque  bafis 
'abfcindens figura.  Prop.ij. 

Si  per  verticem  conici^  r ellam  tangentem  eius  bafim  exte- 
datur  planum;  hoc  tanget  ipfum  conicum  in  rella,  velrellis  li- 
neis t qua  erunt  latera  eiufdem  conici;  vel  in  plano  ^ aut  piant  s^ 
qua  erunt  triangula . Prop.xZ. 

Si  conicus fecetur  auomodocunq;  plano  bafiaquidift  ante  fiet 
ineofigurafimiliseidembafi^&fimiliterpofita.  Prop  19. 

Si  conicus  fecetur  quomodocunque parallelis plants,omnibus 
eiufdem  lateribus  coincidentibus : concepta  in  tpfo  figura  erunt 
fimiles,& ftmiliter pofita . Prop.  2 o. 

SeUo  conico  per  verticem  duUo  plano,  vel  aliquo  ipfum  tan. 
gente  in  plano,  vel planis;fi  deinde  fecetur  alijs  plants  vtcunq; 
parallelis : communes  diUorum planorum  felliones  erunt  linea 
homologa  figurarum  . qua  ab  ipjis  aquidijlantibus  plants  in  co 
producuntur , Prop.  2 1 . 

Si  duafigurafimiles  &Jimiliter posita^naquales  tamen,non 
extiterint  m eodem  plano : tlU  erunt  cuiufdam  firujli  conici  op- 
posita bafes , Prop.  2 2. 

Quoniam  vero  htc,vt  eir  in  fmperioribus  fape  fit  mentio  simi- 
lium planarum figurarum,vt  Leftor  nedum  has  tntelligat  tuxta 
particulares  definitiones  de  similibus  figuris  ab  alqs  traditas , 
fed  et  iuxta  mea  definitione  generale  cut  particulares  cocordure 
in  eode Ltb.i.ofiedtjdeo  hanc  quoq;  hiefubiungendam  duxi . 

XX. 

Definitio  generalis  fimilium  planarum  gurarum , qux  cil 
decima  eiufdem  Libri  primi. 

Similes  figura  plana  in  vniuersu  vocetur,  in  quaru  singulis 
opposita  t aget  es  ita  duci  pot  &tn  eafdetaghes  ita  incide- 
re ad  eunde  anguli , ex  eade parte.recfa  Itnea  in  illis  terminata, 
vt  si  intra  dici  as  oppositas  tigetes,  eifdeaquidifiate,  vteumq; 
duci  a fuerint  recta  linea , eas , qua  incidunt  didis  tangenti-r 
bus  ( qu.e  uocantur  earum  Incidentes  ) similiter  ad  eandem 
partem fecantes ; repaiamus  harum  parallelarum,  necnpnt^ 

epposi- 


no  ExtrcttdtU  Sfcuad*  • 7 , 

oppositarum  tattgCHtium  cas  portiones  y^tta' inter  diet as  inci- 
dent es, & circuitus  figurarum  ad  eandem  parum  sits  fiunt  ^-oo- 
dem  ordine fiumptasycandem  inter fieratiottem  h4bere,quam  re. 
etu  lineUy  qua  dictis  tangentihtts  incidi  runt . ^ in  eafidem  ter^  . 
minantur  . Ijla  autem  dicuntttr  hnea  homologa  ictarum  fi' 
gurarum,  ' . 

Cum  vero  dua  similes  figura  plana  in  eodem  plano  ^ veli» 
aquidift antibus  plants  ita  pojita  fuirint , vt  earum  incidentes 
vel  sint  inuicem [uperposita , vel  aqutdifiantes-  homologis  lineis 
dictarum figuraruy  (jr  homologis  partibus  ipfiarum  incidentium 
ad  eandem  partem  conjlitutis : ipfia  dicentur  similiter  potita  y 
vel  d fiuis  lineis  aut  lateribus  similiter  dificripta . 

his  vero pramifjts  nunc  ad  ipfia  Lemmata  accedamus . 

L E M M A I. 

CYiindrid  a?queaUi,  & in  baiibusparallelogra- 
cnis  aequaliter  analogis  iuxt^  regulas  bales 
( quorum  vnum  falcem  fit  rediljneum)in  ijfdemq; 
parallelis  planis  per  parallelogrammorum  bafes 
. iranfeuntibus  condufii  inter  fe  fune  squales . 

Sint  dujE  qufcamquc  inter  fc  parallel?  redlf  linef 
KE,A  D ; & in  ijs  duo  qu?Iibct  paralldogranima  ^qualiter 
analoga, H A BCj  F C DE,  iuxta  regulam, AD,  quorum  alte- 
rum (altem,  vt,  HABG,  fit  redilineum;  extendantur  autem 
.pcr,HE,  AD, duo  indefinita  plana  parallela  ambo redia,vcl 
inclinata  ad  planum  per,  HE , AD , tranfiens  j qu?  tangant 
duos  cylindricos  rB,&  E,cquealtos,&  in  bafibus  ipfis,  HB, 
CEjConfiitutoSjCxificntecdtadu  in  planis,  YB,  fyC,  vnius, 

& alterius  in  planis, rG,  DE,  ipfis,  AB,  CD,  HC,  FE,  infi- 
, fientibus . Dico  prf  didtos  cylindricos  inter  (e  f quales  cfie. 
Quoniam  ergo  oppofite  bafes, rZ;A5e,funt  in  eodem  plano 
(cum  cylindrici  fupponantur  fquealp  ) ideo  didlu planum 
extendaturindefinite  , & concurrat  cum  planis  parallelis 
tangentibus, in  redis,  rn<s*,  YZ&  fy . Manifeftuni  t (i  crg6 

paral- 
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parallclogrammorum  ,HB  >CE,  bafcs,  AB, CD,  vt  & op- 
pofiras,  H G,  FE , inter  fe,  necnon  prj  di<5iis  aquales  cfle,pcr 
definitionem  figurarum  ^qualiter  analogarum  traditam  in 
Prop.pr.Lib.7.  Geometrif  Indiuifibilium.  Et  per  camqug 
tradita  cft  ad  finem  demonfirationis  Lematis  primi , ibidcin 
rubfequentis  pro  parallelogrammis , tam  rectilineis , quam 
curuilineis.  Erunt  infuper  contaiftuu  plana,  YB,&D , rG, 
AE,paralleIoeramma,per  Prop.9.Lib.Primi  ciufdcm,  & reli- 
qua plana, rA,  rZ,  ZG , pariter  parallclograma,  rZ, quidem 
per  Prop.  1 i.eiufdem  primi, & reliqua  ex  reuolutione  lateris 
cy  lindrici,vno  extremo  per  redam,  H A,  fcu,GB,prppcratc, 
quod  idcirco  cogitur  dcfcribcpcparallclogramum . Ex  quo 
pater,rB,cire  parallclcpippedum . Sicuti  etiam  erit,  aD,  fi,' 
/■CDE,fupponaiur  pariter efleparallelogrammumrcdili- 
ncum , Quoniam  ergo,  AB,  xquaturipfi,CD,appofita  c6- 
muni,BC,erit,  AC,  aequalis  ipn , BDi  eadem  ratione  ofien- 
demus,HF,  aequari  ipfi,  GE.  Si  ergo  mente  intellexerimus 
ibIidum,quod  coprthenditur  fiipcrficicbus,  FHAC,  AfY&, 
&YAC,  ArHF , rHAY,  a&CF  , fuperponi  Iblido  coinprc- 
Jlienlbfuperficicbus,EGBD,*nZ5;,  ^ZBD,*nGE.  nCBZ, 
' 0^  *9{DE, 
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♦ 5iDE,jta  vtpundum.H,  ponatur  injG,  reda  vero, HF.CX- 
tcndatur  fiiper,GE,pundlum,  F,erit  in, E, quia, HF,  GE,funt 
iequales . Quod  fi  figura,  FHAC,  cadat  fuper  figuram,  EG 
BD,Iinca,HA,  erit  in  GB,  propter  aequalitatem  angulorum, 
AHF,  BGE,&  punaum,A,in,B,quia,HA,GB,funt  aequales. 
Similiter  cx  a qualitate  angulorum, HAC,  GBD,&  linearu, 
AC,  BD,  concludemus,  AC,  cadere  fuper,BD,&  pundium, 
C,in,D.  Viterius  cum  fint  aequales  angnli,AHf,  BCn, inter 
fc,vt&,rHF,  nGE,in  fuperpofitione  folidorura , extende- 
tur,Fr,in,Cn,&  pundtum,r,crit  in,n,vt  &,rA,in,  n*,  &,  a, 
in,*j  & fimilirarione,  rY,  congruet  ipfi,  nZ,  AY,ipfi,  BZ,& 
planum,  r A,  ipfi , n B . Ijfdem  modis  oftendemus  planum  , 
ArY&,congruerc  plano,  *nZ5j&,  tHFa,  ipfi,  nGF*  j ficut 
& Y&CA,  ipfijZ^tDB.  Remanet  folum  probandum  fuper- 
ficicm,A&CFiCongruercfuperfidei,  *i^DE . Si  ergo , CE , 
ponitur efie  parallelogrammum  redlilincum , erunt  redae, 
CF,DF,&  A,  quia  probatum  eftpundum, A, efie  in, 

♦,&,in,ijj,C,’n,D,&,r,in,E,  ideo  & redae  redis,  & planum 
plano  congruent.  Ex  quibusconcIudcturfolidum,rACF, 
folido , nBDF,  congruere , & fubinde  illi  aequale  efic , vnde 

fublato 
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fublato  communi  folido,  n&GBCF,  remanebit  narallck- 
pippedum,rB,xqualc  paraJlelcpippcdo,  aD  . Si  vero,  F D , 
iticrit  parallclogrammumcuruilincum,  Sc  didxliiiex  curu^ 
erunt, tuncq;  fijpcrfidem,AC,congrucre  ipfij*D,fic  probabi- 
mus. Nifi  enim  congruant , aliquod  faltempundum  in  fu- 
perpofitione  cader  extra , vel  intra  Iblidum ; cadat  prius  ex* 
tra } & (it , ex.  gr.  pundhim  , N‘,  per  quod  traiedo  plano 
ipG  fubie^o  plano  xquidiftante  , illud  fecet  plana  cylin* 
dricos  tangentia  , & 'cremia  , vel  inclinata  eidem  (ubie* 
Ao  plano,  inreftis,MLkI,X  VT  S , per  quod  creabuntur 
in  parallelepippedo,  r B,  parallelograramum,MV,&  in  cy- 
lindrico, AD,parallelogrammum  curuilineum,  K S,per  Cor. 
Prop.  la.Lib.PrimiGeo.Indiuilibilium.  Rurfiisin  plano 
parallelarum, MI,  XS,per  pun61um,N,  extendatur  indefini- 
tc,NOPQR,  parallela  iplisi  MI,XS,  cuius  pars  concepta  in, 
MV,  (it,RQj^&  in, KS,ipra,PO,qux  erunt  inuiccmxqua* 
lcs,&  fubindc,addita  communi, ^P, erunt  ipfx,RP,QO,  pa- 
riter xquaIes,fcd,RP,eadem  eft  ip(i,QN,qux  venit  in  (iipcr- 

Solitione  cx  hypotefi,ergo,QO,C^,hoc  eft  pars  toti  xqua- 
s erit , quod  eft  abfurdum , Non  ergo,  N , feu  vllum  pun- 
ctum fupcrliciei,  A&CF,cadct  extra  fuperficiem,*  DHiJEo- 
dem  modo  oftendeinus  nullum  eedereincrd,  ergo  multo  ma- 
gis nihil  fuperficiei , aC,  cadet  extra,  vel  intra  fiiperficicm , 
♦D,quapropter  tota,  aC,  toti,  *D,  congruer,  & rorum  foli- 
dum,rACF,toti,nBDE,paritcrc6gruct,  ac  ideo  illi  xqualc 
erit . Sublato  ergo  communi  folido,  n&  GBCF , rerna  nebit 
parallclepippcdum,  rB,  xqualc  cylindrico  , aD.  Quod 
oftendere  opus  erat . 


COROLLARIVM  I. 

EX  hoc  patet  fi  parallclogramma>HB,  FD.fuifTent  in  ea- 
dem bafi  i vel  fi  pro  duobus  vnum  tantumeftetparal- 
ielogrammum , in  quo tanquam  incommuni  bafi  exifterc 
fuppofiti  fuiffent  prxdid^i cylindrici , quod  nihilominus  ea- 
dem ratione  xqualesoftenfi  fuilTent.  Vndefiuc  fintin  ea- 
dem, fiue  in  xqualibus  bafibus , habentes  reliquas  cond  - 

tione^ 
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tioncs  fuperius didas , impcr  squales  erunt.  Cafumau. 
eem  affumpfi  squalium  kalium  , vt  minus  Schema  con- 
funderetur. 


COROLLARIVM  II. 

VLterius  si  in  bali , FCDE , & in  eadem  altitudine  cum 
parallclepippedo,r6,  concipiamus  elfe  para  Ilei epip- 
pedum , feu  cylindricum , qui  quomodocunque  protenda- 
tur extra  pIana,YD,  rti,  habebit  Ipfe  duas  facies,veluti  sut, 
& DjAE^qus  erunt  paralie  ogrammainnnentiaiplis,CD, 
FEjVC  dc  eifdem,&  D,aE,  probabatur.  Si  ergo  eorum  pla« 
na.velut  & plana,  Ar,Bn,  cum  plano  per,  rpi,  r«,tran/eute 
ad  partem  fiippofiti  cylindrici  indefinite  extendantur,  orie- 
tur figura  fimilis  propofito  fchemati.' Nempe  habebimus 
alia  duo  plana  parallela  per,  AD,  HE,  tranfeuntia,  & incli- 
nata lubiedo  plann,  H£DA,fed  inclinatione  ditierfa  ab  ea, 
qus  in  planis,  YD,  rE,  fuppofita fuit,  tangentia  nouum  cy- 
lindricum, bafi,  F D,  pariter  infiftentem . Inter  eadem  vero 
crit,&  parallclcpippcdumffi  compleatur)  bafi, HB,infiftens, 
quod  tangetur  ab  eiTdem  duobus  parallelis  planis.  Vndd 
nouus  ille  cylindricus  erit  squalisnouohuic  parallelepip- 
pedo  per  ipfum  Lemma . Sedper  idem  Lemma , nouum  il- 
lud parallelepippedum,cum  fit  in  eadem  bafi,  HB,  parallele- 
pippedi,  rB,eademqae  altitudine,tangaturque  a duobus  pa- 
rallelis planis, nem  pd  planis,  Ar,  Bn,indcfinite  extenfis, erit 
squale  ipfi,  rB . Ergo  nouus  cylindricus  bafi,  FD,infiftens 
fub  diucrfa  tamen  inclinatione  erit  squalis  primo  propofi- 
to, a D , & confequenter ipfi,  r B . Quicunque  ergo  cyhn- 
dricus  in  bafi,  FD,&  in  eadem  altitudine  cum,  rB,  qualiter- 
cunque  fit  inclinatus , erit  cidem,rB,squalis . Hoc  vero  de 
quouis  alio  fic  difpofito  eodem  modo  probabitur  . 
Ergo  vniuerfaliter  colligcmus.omnes  cylindricos 
squealtos,&  in  eifdem,  vel  squalibus  bafi* 
bus  confiitutos  ( qus  fint  parallelo- 
gramma , fiucreihilinea,  (iueeur- 
uilin  ea  ijfdem  indu  (a  paral- 
lelis) inter  fe  squa- 
les efie . 
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LEMMA  II. 

CYlindricixquealti,  & in  bafibus  cotiftituci  > 
qus  Hnt  parallelogramma » fiu^  redilinea  > fi* 
D^curuilinea,  proportionaliter  analoga  iuxti  eorfi 
bafesj  erunt  inter  fe»  vt  ipfx  bafes . 

• ‘ ' ■ > » ' _ ' r-  ■ * 

QuzHntHgurx  planx  proportionaliter  analogx  expli* 
catur  in  Prop.  Secunda  Lib.  Septimi  Geometrix  Indiuifibi* 
lium.  Ex  d^nitione  vero  ibidem  allata  colligitur,  (i  diflx 
figurxlint  parallelogramma,  &regulx eorum  bafes;  ipfa 
neceilario  in  cifdem  parallelis  clTe  conlHtuta,vt  confiderati 
facili  innotcfcet . C^apropter  bafes  prxdidtorum  cylin- 
dricorum erunt  in  eifdem  parallelis.  Supponamus  ergd  in 
Schemate  Lemmatis  antecedentis  talia  elTe  parallelogram- 
roa,HB,  FD,nempe  efle  non  xqualiter,  fed  proportionaliter 
analoga  iuxtd  bafes^  AB,  CD,  in  quibus  parallelogrammis 
inliftant  cylindrici  xquealti , r B,  aD  , feualius  quomodo- 
cunque  inclinatus . Dko  hos«B«4atcc  fe»vc  bafes,  HB,FD. 
Hoc  veraeadem ratione demonftrabitur  ,'qua  fit  Prop.  ay. 
Vndecimi  Elementorum,  hoceftperxque  multiplicia  ba- 
fium,  H B,  F D , & cylindricorum  eifdem  infiftentium , qux 
habebuntur  fumptis  in , AD,  hinc  ind^  indefinite  produ^a, 
quotcunquexqualibusipd,  AB,&  alijsquotcunquexqua* 
libus  ipfi,CO,  completifque  parallelogrammis , fiu^  redili- 
ncis,fiuecuruilineis,iuxta  modum  deferibendi  parallelo- 
gramma  curuilinca  traditum  in  Lemmate  2.  Propof  Primx 
ciufdem  Lib.  Septimi.  Complebuntur  vero  vlterius&  cy- 
lindrici, iuxta  ipforum  definitionem  podtam  Lib.  Primo  cfi- 
ite  Geometrix . Tandem  enim  oftendetur,(i  multiplex  pri- 
mx aqualis  erit  multiplici  fecundx  ( nempe  fi  duo  cylindri- 
ci compofiti  ex  deferiptis  cylindricis  fuerint  xqiialcs  ) etiam 
multiplicem  tertixforc  xqualem  multiplici  quartx:  hoc  eft 
eorum  bafes  fore  xquales  per  Lemma  ant.etfi  minormino- 
rem , & maior  maierem  • &c.  ex  quibus,  vt  in  di  Aa  Propofi- 
. tione 
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tione  fit , tandem  concludemus,  r B,  a D , feu  quemcunque 
alium ^uerfimod6inclinatum,fed  in  eadem  bafi.FD,&  alti- 
tudine cum  > r B,  efle  vt  bales , H B , F D . V ndi  patet  pro- 
pofitum  . Sunilis  modus  ^betur  quoque  inferius  iiu 
Lemmate  8. 


L E M M A in. 

Solida paralleiepippeda) qus in  aequalibus funt 
baubus>  & eadem  altitudine  j inter  fe  fune  ae> 
qualia% 

Hoc  oftenditur  ab  EuclideLib.Vndccimo  Elem.Prop.ji. 
fed  & nos  ex  pracdemonftratis  illud  fic  colligemus . Sint 
parallclogramma  «qualia, BH1C,NKL0 , qua  fi  clTcntin 


N O 


cifdcm  parallelis, per  Corollarium  j.Lcmmatis  primi,  cylin- 
drici , feu  paralleiepippeda  aquealta  eifde  quomodocunq; 
infifientia,e(Tent  «qualia.  Nonfint  ergo  ambo  in  cifdeni 
parallelis,  fed,  BI,  in  parallelis,AF,  GM,  &,  NL,  protenda- 
tur extra  iplas,  exifiente  tamen  bafi,KL,in  reCla,  GM,&  fe> 
cante,AF,parallelogrammum,NL,in  re^a,  DE,vt  fiat,  DL, 
aliud  parallelogrammum . Si  ergo  in  tribus  parallclogram- 
miSjB  1,  D L,  N L,  tria  paralleiepippeda  redta,  vel  inclinata 
infiftercintelligantur,  erit  quod  ftat  in  , Bl , ad  illud,  quod 
flat  in,  DL,  vt,  BI,  ad,  DL.  ex  Lemma  te  antecedenti,  quia, 

BI,DL, 
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BI,DL,funt  parallelogranima  proportionalitcr  analoga 
iuxtabafes,  HI,  kL.vt facile oftendipoteft,  cum  fintin 
cifdem  parallelis , A F,  G M . Eadem  ratione  quod  flat  in 
bafi,  NL,  ad  illud, quod  eft  in,  DL,  erit  vt,  NL,ad,  DL,pcr 
idem  Lemma, quia,  NL,  DL,  funt  in  eifdem  parallelis,  N/T , 
O L . Sed,  BI,  ad,  D L,  eft  V t,  NL,  ad,  D L,  quia,  B I,  N L, 
ponuntur  fpatia  aequaliajergo  parallelepippeda  bafium , BI, 
NL , eandem  habebunt  rationem  ad  illud , quod  eft  in  bafi , 
DL.  Erg6  erunt  inter  fc  aequalia.  Quod  fi , KL,  non  eflet 
in  re(fta , G M , nihilominus  propofitum  eodem  modo  con- 
cluderetur, quia  ab  eo  per  duas  parallelas  aequalis  diftantiae 
cum  ea,  qux  eft  inter,  AF,  GM,  parallelogrammum,  quale 
eft , DL,  abfeindi  poffet.  Vnde  patet  propofitum . 

L E M M A IV. 


CYliodrici  sequealti , & in  baGbus  parallelo*! 

grammis  > (iu^  rc(^ilineis , Gu^  curuilinds  ae- 
qualibus, ituer  fe  (bnt  aquales . 


Intelligantur  cylindrici  squealti  in  bafibus,  IcE,  YR,pa- 
rallelogrammis  quibufeunque  aequalibus  . Dico  eofdem 
aequales  efte . Si  er»6  bafes  fuerint  in  eifdem  parallelis,  v cl 
fi  non  in  eifdem,  faltem  in  parallelis  «equalis  diftantiae  i id 

manifc- 
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manjfcftum  erit  ex  Corollario  2.  Lematis  primi . At  fi  non 
in  ijfdem , fcu  squalis  difiantis  parallelis  fuerint,  vt  ex.gr. 
KE,  YR,  qus  fint  in  parallelis,  GM,  AF,  T&,  NS,  quarum 
difiantis  inter  fe  fint  insquales : itidem  illud  tali  ratione  o« 
ftendetur.  Sumptis  enim,  OP,  squali  ipfi,  QR,  & , BC,  s- 
quali  ipfi,  DE,  confiituemus  in  parallelis , T&,  NS,  paralie, 
logrammum  re6hlineum,  VP»  quod  ctit  squale,  YR,vt  elici 
poteRex  Lcmm.  i.Lib.y.Geo.  Ind.&in  parallelis.GM, 
A F,  ipfum , H C,  quod  erit  squale  ipfi , KE . Intelligemus 
autc  in  bafibus,  VP,  H C,  confiituta  parallelepippeda  eiuf> 
dem  altitudinis  cum  ijs  cylindricis , qui  in  bafibus,  YR,  KE, 
efrefiipponuntur.  Erit  ergo  per  didum  Cor.  a.  Lemmatis 
primi  cylindricus,  YR,acqualis  parallelcpippedo,  VP:  vt  & 
cylindricus,  KE,  parallelcpippedo , HC . Sunt  vero  paral- 
lelepippeda, V P,  H C,  inter  Ic  squalia  per  Lemma  ant.  igi- 
tur&  cylindrici,  YR,kE,inter  fe  squales  erunt . Cylindrici 
eigosquealtij&c.intcrfc funt squales.  Quod, &c* 

COROLLARIVM. 

MAnifcRumefiiuxta  modum  adhibitum  in  Lemmate 
fecundo , quo  di^um  cft  oftendi  Prop.  2 j.  Vndeci- 
mi , polTe  pariter  demonftrari  cylindricos  squealtos , & in 
bafibus  quibufeunque  parallelogrammis  conRitutos,  efie 
inter  fe  vtbafcs.  Nempe  per  fumptionem  sque  multipli» 
cium,&c.  Hoc  ergo  tanqua  bicderoonftratum  aiTumemus. 

LEMMA  V. 

* 

Cylindrici xquealti, 8f  in  bafibus,  quae  fint pa» 
rallelogrammorum  quorumcunque  aggre* 
gara,  conRituti,  inter  fe  fune , vt  did^a  bafiumag- 
g egara.  > 

Sint  in  bafibus  parallclogrammonim , A,  B , & aliorum 
C,  D,E  .aggrcgatisconfiitutisquealti  cylindrici . Dico 
• " cos 
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cos  cfTc,vt  dida  aggregara,&c. 

Exponatur  .n.  paralklogram- 
Oium  quodcunque,  F,  inquo 
intelligarur  cylindricus  cfufde 
cum  prardi&is  altitudinis  con* 

Aitutus.  Et  quoniam  cylindri- 
cus, AB,  componitur  ex  cylin- 
dricis,A,B,  (ficut  cylindricus, 

CDE,  ex  cyIindricis,C,D,E,) 
cft  autem  vt  cylindricus,A,ad  cylindricum,F,ita  bafIs,A,ad 
bafim.F,  per  Cor.  Lemmatis  antecedentisj  & eadem  ratione 
cylindricus, B, ad  cylindricum,  F,  eft  vt  bafis,  B,  ad  bafim.F, 
ideo  per  Prop.24.  Quinti  Elem.erit  cylindricus,  AB,ad  cy- 
lindricum,F,vt,  AB,  bafis  ad  bafim , F.  Rurfus  cylindricus  , 
F,ad  cylindricus , C , erit  vt  bafis , F,  ad  bafim , Ci  & fic  cy- 
lindricus, F,  ad,  D,  vt  bafis , F,  ad  bafim,  D j Tt  & cyJindri- 
cuSjF,  ad.  E,  erit  vt  bafis,  F,  ad  bafim,  E . Ideoque  per  defi- 
nitionem 13. Primi  Geo.  Ind.  colligendo, cylindricus,  F,ad 
cylindricum , CD£ , erit  vt  bafis , F,  ad  bafim,  CDE . Ergo 
cx  arquali  cylindricus , A B , ad  cylindricum , CDE,erit  vt 
bafis,  AB,  ad,  bafim,  CDE.  Igitur  cylindrici  arquealti,  & 
in  bafibus,q’}x  fint  parallclogrammorum  quorumcunque 
aggregata,  conftituta , inter  fc  funt , vt  di^a  bafium  aggre^ 
gata . Quod  oftenderc  propofitum  erat . 

corollArivm. 

Ex  hoc  patet,  fi  comparetur  aggregatum  exparallclo- 
grammis  cum  paralleiogrammo , vel  e contra : cylin- 
dricos xqucaltos  in  ipfis  fiat  es  elfe  pariter,  vt  ipfas  bafes. 

L E M M A VI. 

CYlindrlci  xquealti , & in  bafibus  figuris  pla- 
nis atqualibus,  & in  alteram  partem  abfolui^ 
deficientibusconOitutij  inter  fe  funt  lequales. 

R Sint 
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. SintdujpplanjcfigurjE  «quales,  ATBC^DEF,  inbafi* 
DUs  replis , BC , EF , quibus  tanquam'  ooinmunibuS'  regulis 
.^aiJel*  quotcunquedudbiks  in  eifdera  figuris  ita  A-  ba^ 
bcant,vtintegr*fint,&caruinqu®Iibet  bati  propiti^uio*’ 
Jjt  maior  remotiore.  Has  hic  voco  figuras  in  alteranti  par- 
itcmabfolutd  deficientes',  etfi  in  Lemmate  2.  Lib.  Septimi 
•Gealnd,  ibi confideratas  figuras( habentes  vlterius  hanc 
-conditionem,  quod  fiat  iuxti  fu  as  bafes,  tanquam  regulas, 
«quahteranaiogjp)  pariter appellauerim  in  alteram  partem 
dehcjcntcs.' Vndeifta?hicnunc  vfurpatae  liberiores  funt, 
cum  «b  ea  lege  folorar  fint . Intelligancur  vero  in  didis  fi- 
guris, ATBC , DEF , tanquam  bMibus  «qucalti  cy  lindrici, 
quomodocuno;  conftituti.  Dico  hos  aquales  dFe.  Si  enim 
non  funt  ajqualcsjccn^um  alter  erit  maior . Sit  maior  cy  lin- 
dneus,  ATBC,  ( hoceft,quicftinbafi,TBCA,  vtbi cuius 
loquamur  ) & fiipcrctipfiim,  DEF, cylindrico  eiuidem 
cum  liijs  altitudinis,  cuius  bafis  fit  paralJelogrammum,.*f», 
Quemadmodum  ergo  in  didoL&inatc  2. 
yo.y.  Geo.  Ind.  figur*,  CQPD,  in  alteram  partem  deficieti 
(quaecumque eflent lineae, DP,  CQj) circumferipta  , & in- 
c^raeft figura  ex  paraIlclogtammiscompofita,quaruin 

differentia  minorclTct,  oblato  ibifpatio,  4**^3  circa  figu- 
ram, ATBC, hic  faciemus,ha?c  cnimtota  perparallclogram- 
morum  xquealtorum  deferiptionem  ibi  tradita  expedietur , 
Eim  quod  hoc  fit  fadum  * & quidem  ^ircumferipta  iit  com- 
pofita  cx  parallelogrammis,  SR,  Pu,  LH,  GC , & infcnpta 

tx  ^>a- 
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ex  parallclogranimis , NR , KO,  «H , quam  illa  fupcret  mi- 
nori fpatio,quam  fit,  -ijf-,  Et  ijwdligantur  in  di^is  parallc- 
logrammis'drcuqif^riptam,~&in(cripcam figuram  compo- 
nentibus, conftituti>cylindri(S  eiufdcm  cum  cylindricis, 
ATBC,  DEF,alrirucCnis,  & quorum  latera  ipfbrumj  lateri- 
bus congruant,vel  fii>t  parallela:  hipc  enim  fier,vt  cylindri- 
cusex  illis  compofift^,qui  infifFynit  paralldlogr^nmis fi- 
gura circumfcripta,  cotaprehendat  cylindricum . T B C A , 
quemadmodum bafis bafith  con|inet:  fisuri  cyliodrtdis  in- 
filfensfiguf*  infcriptaacylindrido,  ATBC,  pariter  com- 
prehendciur.  oftcntjiporeftrCyundricus  er- 

go figurae  circumferipta:  liiperabit  cylindricum  inferipta?» 
C}Tindricis,qui infiftunt  fparijs,  SR,  PN,  Lk,  Go,  qua*  cum 
parall#;logramraa,  cormDquedggrcgatumiit  minus  c». 
pofiw  par?llc^gtammo,sJ< , ideo  aggregatum  cx  cylin* 
dricis  infiftcntibus  fparifs  ,SR,  PN,  Lk,  C a,  hoc  efl  excef- 
fus cylindrici  figurae  circumferiptae  fuper  cylindricum  in- 
fcriptar,minorcrit  cylindrico,  per  Lemma  y.  antecedes, 
hoc  eU  minor  cxcefTu  cy  hndrid , ATBC » fuper  cylindricin 
DEF . Cum  ergo  cyliodrkus  figurae  circumferiptae  fuperec 
cylmdricuffliafcrjpcaniinoriexcefru  , quam  cylindricus  , 
ATBC,fuperat  cylindricum,  DEF,  fequitur  cylindricum, 
ArTBC minor  cylindrico  figurae  circumferiptae, 
quippe  qui  ab  ea  compcchenditur.vt  fupra  dicebatur)  fu  pe, 
rare  cylindricum  figurae  inferiptx  multo  miuori  exceifu- 
quam  idem  cylindricus , ATBC , fuperat  cylindriicu,  DEF, 
Ergo  cylindricus  figurae  inferiptae  ipfi,  AT  BC,  maior  erit 
cylindrico , DEF,  quod  tamc  abfurdum  efie  fic  cuincemus  j 
Sit  cpim  eo  maior  cylindrico  in  bafe  paralleiograromo,^y 
aequaliscumpr^didiis cylindricis  altitudinis.  Etrurfus  vt 
fadum  cft  in  figura , AiT  B C , fic  fiat  circa  figuram,  DEF, 
nempe  circumferibatur , & inferibatur  illi  figura  cx  parallc- 
logrammis aequealtis  compofita , ita  vt  circumferipta  fupe- 
rct  infcriptainfpatiominori,  quam  fit,  5i.  Sit  autem  circu- 
feripta',  quae  compon  jtur  ex  parallclogrammis , 4*,  a6,  nZ, 
VF,&  inferipta  quat componitur  cx  parallclogrammis, 

3Z,  YF;  quibus  infifiat  cy lindrici  eiufdcm  cum  cylindrico  , 
DLF,  altitudinis quorum  latera  eiufdcm  lateribus,  vel 

K a con- 


BMinUStSecundd . 


consuant,  vel  fint  parallek:  hinc  cn/m  fiet,  vt  cyiiadncus 
drcuinfcripcx  comprehendat  cylindricam , DEF,  & cylin- 
dricus infaipcx  ab  eo  conmrehendacur . Quoniam  ergo 
cylindricus  circumfcriptx  fuperat  cylindricum  infcriptx, 
cylindricis  infiftencibusparaUclogrammis,4«,  af,  n&,VX, 

3|uxbafesfunc  minorcsbafi,  ^,ided  circumfcripcuscylin- 
ricusfuperabic  infcriptum  minori  excflhi , quam  fit  cylin- 
dn'cus,9t,  ex  Lemmateant.  hoc  eft  quam  cylindricus  Hgurf 
infaipcx  ipfi , A T B C , fuperat  cylindricum , DEF.  Ergd 
circumfcripcus  ipfi,  DEF,  cylindricus  ipfum  cylindricum , 
DEF,  minori  cxcelTu  fu  pcrabir,quain  cylindricus  Hgurx  in* 
iaiptx  ipfi,  ATBC,  fuperat  cylindricumcundem,  DEF.  Ex 
quo  concludemus  cylindricum  %urx  inferiptx  ipfi,  ATBC, 
maiorem  effe  cylindricofigurx ipfi,  DEF, circumferiprx; 
ergd  cc  Lemmateant.  figura  ipfi,  ATBC,  inferipra  maior 
erit  circumferipta  ipfi,  DEF,  & multo  maior  erit  ipfa  figura, 
ATBC,  circumferipta  ipfi , D E F . Sed  talis  circumferipta 
bac  quoque  maior  eft,cum  circumferipta  comprehendat  ip- 
fam,  DEF.  Igitur  tandem  cuincemus  figuram , A T B C , 
rr>aiorcm  effe  ipfa,  DEF,  quod  eft  3bfurdum,cum  ponanrur 
xqiiales  . Non  ergd cylindricus,  AT BC.potcftclTc maior 
cylindrico, DEF.  Sednequeminor, poneretur  enim  cflc 
maior,  DEF, vnde  incipiendo  circumfcriptioncm , &in- 
Icriptioncm  a figura , D E F , vt  fecimus  circa , ATBC , 
poftmodiim  aliam  perficiendo  circa , AT BC,  quam  kcimu  s 
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circa,  DBF,  eodem  modo  idem  abfurdum  adoerfario  ob^ 
truderemus  . Cum  ergo  neuter  cylindricorum,  ATB  C> 
DEF,  altero  maiot  raepoflk,fupcrcA  vt  £nt  atriales* 
Qupdj&c. 


C O R O L L A R I VM. 

EX  prxfata  demonAratione  iiiaotefdc,qaod  £ altem 
datarum  bafium,  vt , ATBCjfupponerctur  efleparal* 
Jciogrammum  quodeunque  sequale  figurar,D  E F,  facilius 
oAcnderctur  cylindricos  aequealtos,  &inip£s  tanquamin 
baiibMS  conAitutos,fore  inter  fe  squales . Si  enim  ponatur 
cylindricus,  ATBC,  maior  cylindrico,  DEF,licque  cx.gr. 
maior  cyIindrico,cuius  bafis  parallelo, grammum,R,eiufdem 
cum  ipfis  altitudinis, tunc  cylindricum  circumfcribcntes , & 
(nlcribentcs  cylindrico,  DEF , vt  fupra  fadum  eA,ita  vt  cir- 
cumferiptus  fuperet  inferiptum  minori  excclTu,  quam  fit  cy- 
Endricus, ^concludemus circumfcriptum  fuperarc  cylin- 
dricum, D t F, multo  minori  excefTu,quam  fit  ipfe  cylindri- 
cus,9t,  ideA,quam  fuperet  cylindricus,  ATBC,  cylindricum, 
DEF:  & ideo  cylindricum, AI  BC,  maiorem  cfie  cylindrico 
circumferipto  . Vnd£  & fijppofitum  parallelogrammum , 
ATBC,  maius  efiet  figura  ipC,  DEF.circumfcripta  per  Cor. 
Lemmatis  antecedentis,  & confequenter,  ATBC,  figura 
maior  eflet  figura,DEF,  quod  eft  abfurdum,  cum  ponantur 
squales.  Quapropter  non  poteft  cylindricus , AT B C, 
maior  efie  cylindrico,D£F . Quod  fi  dicatur  ciTe  minor, erit 
maior,  DEF,vndccircumfcripto,&  infcnprotyimdricoipfi, 
DEF , ita  vt  ille  hunc  fuperet  minori  exc^.  ffu,  qua  m,D  £ F , 
fuperet, A7  BC,oAendeur,cyiindricum,DEF, multo  m nor, 
exceffu  fuperacc  cylindricum  infcripcQ , quam  cylind  ricumi 
ATBC,  & ideoinlcriptum  cylindricum  maiorem  efle  cylin- 
drico,AI  BC,  ac  fubinde  inferiptam  ipfi,PEF,figura  maio- 
rem efll  figura,  ATBC , per  Cor.  Lemmatis  ant.  ( quia  in- 
feripra  figura  cft  ex  paralkrogramis  cuirpofita,  & , ATBC, 
ponnurciTc  parallelogrammum  )&  mu Icd  maiorem  efle  fi- 
guram, D E F,ipfa,  ATBC,qiiod  eA abfurdum, cum  ponan- 
tur xqualcs . Neque  ergo  minor  efle  potefl,  fcd  nec  maior ; 

cr^o 


»J4  pr. 

ergo ilU «quaerit.  Smeergo  i.nap*  (nt  nju' 
tam  pvtem  alxfolqte  dc^ietcj^ter  iVaf^u^ey; 
al*«ra  r«  parairejogfjJ^ 
cylindficos  aequales  efle . ‘ 
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C Ylindrici  aequeatri,  & inbafibus  figuris  pfaws 
. aequalibus  qu>bufcunque confticuti,<|uani(^^ 
vnaquxq;  vni  rcgulse^  parallelis  quorcunquetineiSf 
iri  fecari  pofski  vtconcept»  in  figura  redae  Hocaf 
iacegrar/eaaper  exifiant:  iiirer  fe  lunt 'aequales. ' ^ 

Sint  in  duabus  quibufifunque  «qualibus  planfs  figuris^ 
NG<(  HEjOTDV^tanquam  in  bafibusconftiturilfylindricf 
aequealti.  Sumpta  autem  bro  vnaquaque  bafiumpro  re-^ 
gula  quadam  redi  linea  ( ug^duatdiuctfae  jegulaeillis  fer- 
liiaatifiudyna)  vr^AB^ytoTque  communis;dud«.  J 


r-  > 


-J 


i'/ : 1. ; „ ri  j nuq>  0 m 6h n V 


»it)  .n 


" \ y ' A.  1 II 

V ; 

I ■ ' ■ 

■tai  ii  > , ”t  i 

ineifdem  figuris,  quotcunque  parallel«‘in  ipfis  conctpra 
integra?  finr , Dicopnfotos  cyIi«dricos,»NCCHE,OTD  V, 
inter  fe  «quales  cfib.  Qiioniam  ergo  fiano  habent  condi- 
tionem^quaiem  quoq;poliuIatIjcmma4.  LiUSeptimi  Qco. 
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Ind.  ideo  peripfumrr.et  Lema  poterit, tam  figura,KGC  HE, 
quam,  O T D Vf  ,pir  «quidiilantesipfirABsrcindi  infrufta, 
quaf  fint  vel  paraliclograrama,  vel  figurat  in  alteram  partnu 
abfoiute  (kficicntes  ( etfi  non  opus  fit  hic  dicere  abfolutc, 
vel  non  abfolute  deficientes , quia  loquimur  hic  de  figura 
roIiraria,&  non  alteri  comparara)vt  ibi  probatur.Eftoquod 
figura,CNH,pcr  G E, parallela  ipfi,  AB;  fit  fe<JU  in  figuras, 
G-NE,  GQIE , quarum , GNEjfi.t  in  alteram  partem  defi- 
ciens, & , GCHE,  parallclogrammum  curuilincum . Simi- 
liter, OTDV,  per  parallelas,  El,TVj  ipfi , A B,  fit  diuifarn 
frulla,EOI,TDV,jnalteramp_artemdeficicntia,&,  FTVl , 
parallclogrammum  curuilincum . Ponatur  autem,  N G E, 
efie  maioi em , F O I , & ducatur,  M P,  parallela,  AB,' quam 
fiipponamus  abfeindere  figuram,  MNP,  atqualem  ipfi, 
r,Ol;  fimiliter  fi,  FTVl,  non  fita?qualis,  fcd  maior,  GMPE, 
ducatur j A' L,a:quidifta.n$,  AB,qu*  pariter  abfeindere 
fupponatur,KFIL,arqualcm  ipfi,  GMPE  ;&  tandem  aga- 
tur, QR, parallela , A B,  conftiruens  fpatium , G QR  E , a?- 
qual^ario , K T V L , vJidt  QCHR  , erit  arquale  /jaarfo , 

1 DV . Erunt  ergo  quinq;  fpatia,  NMP,  MGEP,  GQRE 
QC  H R , xqualia  quinque  fpatijs, O FI , FkLI , K T V L , 
TD  V,  fingula  fingulis  fibi  refpondcntibus,&  eorum  fpario- 
rum  quodlibct  eft  parallclogrammum,  vcl  figura  in  alcerarn 
partem  deficiens.  Erg6  Q per  rc(flas , Q R,  G E,  M P;  T V, 

K L , F 1 , inrclliganrur  extenfa  plana  per  latera  cylindrico- 
rum,NCH,OTDV,tranfeuntia,  feindentur  per  ca  dicti 
cylindrici  in  i-ylindncos  pratdidtis  decem  figurarum  frufiis 
inlillcntis  per  Prop.  to.  Lib.  Primi  Geo.  Ind.  & per  Lemma 
anr.cum  luo^oroHario,ctunt  cylindrici,  NMP , OFl , inter 
fe  xquales,  cum  & bafis,  NMP,  pars  figurat,  N G E,  in  alte- 
ram partem  deficientis  , Iit  & ipla  in  alteram  partem 
deficiens.  Et eademrarione cylindricus, MGEP,  ' 
ipfi,  FkLIiGQRE,ipfi,mi.,&,QCHR, 
ipfi  ,T  D V , ac  tandem  totus  cylin- 
dricus ,NC  H,  toti  cylindrico, 
OTDVjXqualiserir.  Ergo 
' cylindrici  f quealti,&c. 

quod  oftendere 
opus  erat. 


LEM- 


ExmitstU  Stamdt 


LEMMA  VI IL. 

CYliadrid  aequea1cu&  ia  bafibus  figam  planis 
qutbufcunqiieconibcuti,  quarum  vnaqufq; 
vni  rcgufjc  parallelis  quotcunque  lineis ikil  tecari 
pofsic,  vcconcepcs  in  figura  redae  lines  inc^rs 
icmper  eziftaoc : inter  fe  funt,vc  bafcs . 

Sint  in  quibufcunquc  figuris  planis, GBC,  <^L,  tantjui 
in  bafibus  xquealti  cylindrici  conftiruri,  Sr  bafes  fint  ciut 
modijvt  fumpcis  cx.  gr.  regulis , A E,  1 0,  i jfdcm  parallele 
du^  in  ipfis  bafibus  integre  fint  . Dico  predidos  cf» 
lindricosefle  interle.vt  ipfe bafes, GBCjC^f..  Exten- 
dantur autem,  FH,PR,  parallele  ipfis,  A E,  I O, tangentes 
ipfas figuras.  De:ndc  fiimptis in, BE , quotcunque  zqoa* 
libusipfi,  fiC,(ad 
uerte  fi  fig  ure  defi- 
nerent  ad,  AE,IO, 
in  puda , quod  tuc 
pro  ipfis  , AE,  IO, 
opus  clTct  extude- 
re inter  oppofitas 
tangeres,  FH,AEj 
PR,10,duas  redas 
ipfis  parallelas , & 
in  illis  perficere  , 
quod  in  his  nunc 
prefiabimus  ) vt, 

CD  ,xquaII,BCi 
& in, kO.ahjs  quot 
cunque  equal  bus 
ipli,  kL,  vr,  LM,  MN,  intelligrmus , CE , ferri  verfijs , FH, 
femperequidirtanter  ipfi,  FH,  ac.decurrenrcpundo,  C,  li- 
ncam,CG,mrcrim  aliud  pundum  dircedae  a , C , verfus,  E , 
per  redam,  C E , & abfeindere  a quacum  que*  jn , BC',  conci  - 
. . piatur 
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piatur  ipfi,  AE,  parallela,  repara  xqualcm . .Vr,  ducta  ipH, 
AE,  parallela,  XY,  cuius  portio,  ST,  fit  concepta  in  figura, 
GBC,  pundum  illud  fit  in  fitu,V,  abfcindfs,  T V,xqualcm 
ip(i,Tb,&  hoc  vbique  fieri  intclligatur,  ficuti  in  difcullione 
Cemmatis4.Prop.  PrimarLib.  Septimi  Geo.  Ind.  fiipra  di- 
^um  ellpro  dcfciiptioae  figurx,  ANE , xaualiter  analogat 
ipfi,  SPFR . Et  hoc  vt  punSum  fic  fluens  defignet  lineam , 
G VD,qux  cum,GTC,&,  CD,  terminet  figuram, GCD,  *- 
qualiter  analogam  ipfi,  GBC . Vel,vt  fuper  has  deferiptio- 
nes  dubitanti  omnis  tollatur  ambigendi  locus , fupponatur 
tanquam  fadla  figura,GCD,zqualiter  analoga  ipfi,  GBC, 
iuxta  regulam, AE,  cum  hoc  nullam  inuoluat  repugnantia. 
Eademque  ratione  vel  fiant, vel  fa€ta:  fupponantur  figurx , 
LQM,  MQN,  xcjualitcr  analogx  ipfi,  C^L,iuxta  regulam, 
IO . Et  per  ambitum  figurx , G C D , decurrente  latere  cy- 
]indrici,quoddefcripfit  fuperficiem  cylindrici,  GBC,  fem- 
perxquidiflantcr  regulx  lateris  cylindrici,  GBC,  fiat  cylin> 
dricus , G C D , eiufdcm  cum  cylindrico,  GBC,altitudinis . 
Eadcmqi  ratione  fiant  cylindrici , QLM , QMN,  decurrete 
eorum  ambitum  eodem  latere,  quod  de/cripfit  fupcificiem 
cylindrici,  QKL,  feinper  eiufdcm  regulx  xquidiflanter : & 
fint  eiufdem  altitudinis  cum  cylindrico,  QKL.  Quoniam 
ergo  xqucalti  cylindrici  flant  in  xqualibus  bafibus,  GBC, 
GCD,  figuris.qualcs  poflulat  Lemma  antecedens , ideo  x- 
qualcs  erunt.  Eadem  ratione  cylindrici,  (^KL,  QLM, 
Q M N,  erunt  xquales . Quptuplex  ergo  erit  bafis,D  G B , 
bafis,  GBC,  totuplex  erit  cylindricus,  D G B , cy  lindrici, 
G B C.  Et  ita  quotuplex  erit  bafis , QKN.bafis,  QkL,  totu- 
plex erit  cylindricus , QkN,  cylindrici  QKL . Habemus  er- 
go, G B D > bafim,  & cylindncum,xquc  multiplices  primx, 
&rcitix  nempe  bafis, & cylindrici, QBC . Similiter  bafl',& 
cylindricus,QkN,  funtxquc  multiplices  fecudx,&  quarrx, 
hoc  efl  ba fis, esc  cyIindrici,QKL . £>•  quia  fi  bafis,GBD,mul« 
tiplex  primx,  eflxqualis bafi,QK  N, multiplicifecundx, 
etiam  multiplex  tcrtix,tyIindricus,GBD,  efl  xqualis  multi- 
plici quanx,  cylindrico,  QKNj  quia  funt  xqucalti  cylin- 
drici in  bafibus,quales  poflulat  Lemma  anrccedcs,per  con- 
flru.flionem  enim  quxeumque  ipfis»  A E,  1 0,paraIlilx,in 

S figuris , 


Exercitdth  SecunJd , ’-';v 

figiuis,  G B p I Qk  N t concepts  integrae  fumt  . EtTi  iUa- 
maior>  tcI  minor  eft , &c.  ctia  cylindricus  cylindrico  maior,' 
vcl  minor  cfl,  &c.  ideo  prima  ad  fecundam  erit,  vt  tertia  ad ' 
<]uartam.  Nempe  vt  bafcs , GBC , , ita  erunt  ipfi  cy- 

Imdridi  GBC , QKL,  Cylindrici erg6  a?quealti, & in  huiuf» 
modi  baiibus  conftituti,  inter  fefunt  vcbafes.  Qiiodde- 
monftrare  opus  erat.  ’ 

LEMMA  IX.  V ; 

I . • 

i . , 

CYIindrid  xquealti , & in  bafibus  quibufcunq; 
planis  figaris  confticuti, inter  fe  funt  vt  bafes. 

Sint  dug  quiecunqucplanx  figura?  ,KBI,  P^nR , in  qui- 
bus tanquam  in  bafibus  f qucalti  ^lindrici  quomodocunq; ' 
intelliganturconftituti . Dico  coldem  inter  fe  elTe,vt  didas 
bafcs . Tangant  eafdcm  figurasplanas,rcda? , A B C , a n , 


qua»  tanquam  regula?  fumantur,  quibus  concipiantur  duda 
parallela*  quacunque  partem  ambitus  earumdem  tangere 
poifuntjvt  in  figura,  kBI,“red®,  DEr , CHI,  L k M,&  in  fi. 
gura,  PArrR,  reda»,  YZSCj  TVX,  OQ^S,  Pa,  per  quas  fein- 
dentur  in  frufia,  in  quibus  duda?  quateunq;  ipfis  regulis, 
AC,  ait,  parallela?  incera?  erunt . Si  enim  aliqua  non  eilet 
incera,  bis  /altem  po/M  ambitui  figura?  interius  occurrcrc9 
vnde  po/Tct  duci  tangens  portionem  ambitus  illis  duobus 
occurfibus  interceptam, per  Lemma  3.  Prop.Primae  Lib.Se- 

primi 
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ptimi  Geo.  Ind.  ponuntur  autem  du^ac  ouecun^ue  liint  vt 
fic  ducibilcs , ergo  nonalla  duc^potell » Se.  reliquz  in  frudis 
dudz  intcgrz  erunt . Eft6  igitur  quod  figura  > iTfil , in  talia 
frufta  quatuor  fcida  fuerit, gux  fint,  jrGH,GDEH,IEr^ 
DBr:  Se  figura,  PahR,  in  frufta  fex,  nempe,  POQ,  OTVQ, 
RVX,  TYZ&X , Y A Z , Zn& . Traiedis  ergo  planis  per  rc- 
.^s,Dr,  GI,TZ& » 1 VX , O QR  S , & per  latera  cy lindrL 
eorum,  A"  B I,  PahR  , fetabuntur  & ipfi  cylindrici  in  cylin- 
dricos przdi^is  fruftis,tanquam  bafibus,infiftentes . Expo- 
natur vero  feorfim  figura  plana  quarcumque,N,red  talis 
conditionis,qualempofluIatLemmaantecedens:in  qua  cy- 
lindricus ciufdem  altitudinis  cum  prxdi<ftis  conftitutusin- 
tclhgatur . Ergo  per  lemma  antecedens  cylindricus, iTCH, 
ad  cylindricum , N , erit , vt  bafis.,  A GH , ad,N . Similiter 
cylindricus,  G D E H>ad,  N»  erit,  vt,  GDEH,  ad,N.  Et  ea- 
dem ratione  oftendemus  cylindricum,  I E r , ad,  N,  efte,  vt, 
lEr,  ad,  Nj  vt  & cylindricum,  DBr,  ad,  N,  efle,  vt,DBr,ad, 
N.  Vnde  per  24.  Quinti  Elem.  concludemus  hos  quatuor 
cylindricos , hoc  cft  cylindricum , k B 1 , ad  cylindricum , N, 
efle  vt  bafim , KBI , ad,  N . Erit  vero  cylindricus  ,N , ad  cy- 
lindricum , O P Q,  vt  bafis , N » ad  bafim , O P Qj,&  idem 
ad  cylindricum , O T V Q^,  vt  eadem  bafis , N , ad  bafim , 
O T V Q,  & fic  conferendo  cylindricum , & bafim , N,  cum 
reliquis  cylindricis  , ac  eorum  bafibus  , quz  funt  reliqua 
fruftafigurzjPAnR, nempe, RVX,  TYZ&X,  YaZ, 
.z  n & , tandem  concludemus  cylindricum , N , ad  hos  om- 
nes cylindricos , feu  ad  integrum  cylindricum,  PapR  , efle , 
vr,N,adfiguram,PAnR.  Jed&  cylindricus,  KBI, ad 
cylindricum , N,  oftcnfus  cft  efle,  vt  figura,  A'BI,ad  fi- 
guram , N . Ergo  cx  «quali  cylindricus,KBI,ad 
cylindricum,PAnR,  erit,  vt  bafis,  ABI , ad 
bafim,  P A n R.  Cylindrici  ergo  zque^ 
alci,  & in  bafibus  quibufeumque 
planis  figuris  confticuti, 
inter  fe  funt,  vt 

bafes.  ■ , 

Quodoftendercot  ;• 

'pus  erat  V*' 
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' .S^ntdub  fjuxcunquefblida  proporttonaliter  analogii v 
nCr,  rC* , iuxta  regulas  bafes , nr,  r* , ( «enim  ad  figurat 
‘^ooiuii^em  euitaUdam  per  lineas  plana  intelligetnus>& 
perhas^uras^  plapas  ipfa  corpora  ) qua^  fine  inter  eadem 
Oppofiti  cangenfia  j)lana  v A E , «C*  1'  'Concipiantur  autem 
codftitufi  cyliridrici  in  eillinYibafibus,nr,'r«,'acin  eadem 
<uimfblidisalcitudihe,nimipe,  Ar,r  E,  & firpoffibilefoli* 
dis,  Cnr,  rC*,  figuram  (iircum^aibere,  & inferibere,  &c.  vt- 
(uprapropofitum  cft . ’t)icopr«fi«a  folida  effe  inter  fe,  vt 
bafes , nr  , r* . Quod  vt  concludatur,  probandum  erit  cfJ 
findricum,  Ar,  ad  folidum.Crtr,  effe  vt  cylindricus.  £r,  ad 
folidum,  Cr* . Nifi  ci^6  iti‘ Vt  ^,ad;  Ci^,[ita,Ar,‘ 
ad,  C n r,  addifdi  Vel  dcmpVb  ab  eodem  aliquo  folrdo : Sic' 
brimum  addico  fblido , -^r/^lVIbiefblitoautem  citeminferi- 
oaturfolido,  Cnr,  figura  e)c  cylindricis  xqucahiscompofi- 
ta,qux  fint,  B H,  G <^P  &,  Xt,  & aha  inlcribatur  ei,  I Q, 
O&i  Yr,  pariter  compolita , hd  yt  circumferipta  fuperet  'in- 
feriptam  minori exce/Tu ,quatn'cft  folidum , ♦ J' i^tur cir- 
cunucripta  fuperabit  folidum  > Cnr  , minori  (olidpj  quam , 
ergo  circumferipta  minor  critfolidb, Cur,  cdthfolido, 
•I*,  vndd  cylindricus,  A r , habebit  maiore  rationE  ad  figu- 
ram circumferiptam, quam  ad  folidum, Cnr, cum  folido, 
hoc  cft,  quam  cylindricus,Er,  ad  folidum,  Cr# . Nunc 
ipfi  fblido,  Cr«,circumfaibarur  figura  ex  cylindricis  ciuf^ 
dem  altitudinis  cum  prxdi^is  ,totque  numere,'  quot  ijdem, 
compofita,cqnftans  ex  cyIindricis,Ck,  HS,  Qa,  &♦.  Exten- 
fisverb  hinc  indd  horum  cylindricorum  bafibus,fecentur 
cylindrici,  Al*,  rE,  in  xquealtos  cylindricos , AH,FQiM&, 

Xr, 
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Xr,  CL,HV,  Ql»  Quoniam  ergo  lolida,  C n r,  C t*\ 

(upponuntur  proportionaliter  analoga  iuxta  bares, 
nr,  r»,  erit  vt , nr,  ad,  n*,  iti,  IH,  ad, H/r, & iti etiam  eft; 
^H,ad,HL,  ergo  crit,FH,ad,liL,vt,  IH,ad,HK>  &pct 
'inut^ndo,FH,ad,HIjerit,  vt,LH,ad,MJr . Sed  vt,FFl»ady 
ita  cA  cylindricus,  'AH, 'ad,  BH , ik  vt,  LH,  ad , HiT, iti 
cA  cylindricus,  hH,ad,HO,pcr  Lemma  ;p.  antecedens,  nam 
&nt  cylindrici  aequcalti:  ergo  cylindricus , AH,  ad,  H6,crit, 
vt  ^lindricusV  EH,ad,HD.  Eadem  ratione  oAendemus 
cylindricos,  FC^QL,ad,  G Q>^Q8,  eandem  rationem  hab^ 
re,&  Ac  de  reliquis,  Scc*  Et  tandem  concludemus  cylindri- 
cos, AHyHM , M&  ,&ni  hoc  cA  cylindricum,  Ar,  ad  Ago- 
ram  circum/criptam  diodein rationem  habere,  quam  cyiin- 
dricos,cLi  LQ^Qj,  sr,  hocdlqrAndncus,  Er,ad  Aguram 
folido.Cr»,  circumiaiptam  1 Sed  cylindricus , A r,  ad 
ram  circumAa‘ipta  maiorem  rationem  habere  fuperiusoA& 
fum  cA,  quam  cylindricus.  Er,  ad  /olidum,  Cr* , ergd  cylin-* 
dricus.  Er,  ad  Aguram  circumferiptam  folido,Cr*,  maiorem 
rationem  habebit , quam  ad  /olidum,  Cr« , quare  Agura  citw 
cumfaipra  /olido,  C r»,  ipromer,  Cr*,  minor  erir,fed  eA  eo» 
d^  maior,  cuni  ipfum  comprehendat , erit  ergd  eodem  Iqli- 
do  & minor, & maiof,quod  eA  ab/urdum . Non  ergd  cylin- 
dricus, Ar, habet  eandem  rationem  ad  folidum , C nr,  ( ad. 
ditoiUialiquo  iolido)quam  cyIindricus,Er,'ad  Iblidu,  CF*. 
Dico  neque,dcmprd  ab  eo  aliquo  folido,  habere  eandOT  ra- 
tioncm,&c.  Si  enim  Aeri  poteA,'At  illud  idem  folidum  ; -»J», 
& denud  circ5rcribatur,&  infer  i^atufipA,  Clir,Agura,  &c, 
deferuiaotqj  exdem  dcftr/pta; . Tufic  ctgd  ciim  circiimfcrii 

pra  . 
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pta  fupcrct  infcriptam  minori  folido,  quam  cft , ■%  ; ipfum 
folidum ) Cn  r,  rupctabit/infbripcum  Riultjp  minori  folido  > 

3uam  fit,  «if  »erg6  infcripta  erit  maior  fi^lido,  Cnr,ab  co 
emptp,  , vndd  cylindricus, Ar , ad  figurana  infcriptam 

minorem  ratibnem  habebit',  quam  ad  folidum,  C ■ r,  depx' 
pto,  Iidc£fi,quam  cylindricus,  £r,  ad  folidum, Ct**. 
Denique  infi^ipta  fbJido,C  r * ,^uraexxyliodrids  'R^, 
Qjj,  & A ^ compofita  > qua?  iint.eiufdcm jaltitudjnis,  & afijs 
tot, quot  componentes  in/criptam  folrdd,C#ir^  oftendemnif 
vt  fupra  fccimuscirca  circumftriptas»  cylindricum , Ar , ad' 
figuram  folido,  Cnr.infcriptamefiCjVt  cylindricus,  £r,ad 
infcriptam  ipfi,  Cr* . Sed  cylindricus,  A r,ad  figuram  .folido 
C'  n r , infcriptam  minorem  rationem  habere  ofleniiim  eft , _ 
quam  cylindricus,  Er,ad  folidum,  Cr*}erg6  idem  Cylindrf,  - 
cus,  £r, minorem  rationem  habebit  ad  figuram  folido, Cr»,- , 
infcriptam , quam  ad  ipfum  folidum  ,Cr* , igitur  figura  illi ' 
infcripta  eodem  folido  maior  erit,fcd  etiam  eo  minor  eft » cu 
fitinferipta  , ergo  eodem  maior,  & fninor  eifet,  quod  eft  ab- 
furdum . Non  ergo  cylindricus,  Ar,ad  folidum,Cnr,habet 
eandem  rationem , quam  cylindricus , £r,  ad  folidum,  Cr#, 
addito, vel  dexraAo  a folido,  Cnr,aliquo  folido . Ergo  cy- 
lindricus , Ar,  ad  folidum,  Cnr,  erit,  vt  cylindricus , Er,  ad 
folidum,  Cr*,  &,pcrmutando  cylindricus,  Ar,  ad  cylindri- 
cum, r£,  crit»vt  folidum , Cnr , ad  folidum , Cr ♦,  fed  cy lin» 
drici,  Ar,fE,intCTfefunt  vtbafes,  nr,r*,per  Lemma  p.an- 
tecedens.  Igitur  & ipfafolida,  Cnr,  Cr*,  erunt  inter  fc, 
vt didtebafes,  nr, r» . Ergofolida quateunqueproportio- 
naliter analoga, &c. inter fefunt»  vt  bales  . Quod  often- 
derepropofitum  erat . 

DEFINITIO. 

Figuram  planam  ordinatam  voco , quat  fub  ambitu  dus 
rationis  continetur,[vt  fi  in  eo  diio  quxiibet  punda  fii* 
mantur,re^  eadem  iungeotisnibil  cadat  extra  figuram . 


LEM- 


^44  r-  • 

' ‘ L E-M  M A XI.  ? •.•■:.  '■■$ 

^ i i:.Tn  ^ . ■ ■ f ■ .. 

SI  ezp6(tta  quacunque  figura  plana  ordinata,  in ' 
eaque  duda  qualibet  reda  linea , vfqs  ad  illius 
atnbiniin  hinc  ind^  terminata',  ab  eadem  linea  quae* 
cumque  portio  abrdndatur,^  qua  .tanquam  ^ prae- 
didae  homologa  fimilis , fimititcrqi  figura  deioipta 
fupponatur;  prior  figura  pofteriorem  coprehendec. 

Sit  expoiita  quzcuaque  figura  plana  ordinata^  K B L, 
inqqadupaturrc^a,  AB:,&al>ea  fit  abfcifla quaecumque 
portio,OS,a  qua  tanquam  ab  homologa  fupponatur  dclm- 
pta  fimilisjfimiliterqipofita  figura,  ROMS,>  Dico  figuram. 


AIcBL,ffguram,OMSR  .comprehendere.  Vthocprobctur> 
offendemus  nihil  figura:, ROMS,  cflfe  extra  figuram,  LAIB, 
adquodfufficietdcmonftrarenullupundum  ambitus  ciuf- 
dem,ROMS,  effe  extra  figuram, LAKB,  pat< bit  namqs  liib- 
inde  nihil  figura: , ROMS.nofTe  extra,  LAk  B,  reperiri . Su- 
matur ergo  in  ambitu,  ROM*^.-  quodeunque  pundum,  vt,P, 
dico  ipfum  cfTe  infigura,LAKB.  Sint  figurar,  £AkB,  oppo- 
fita?  tangentes , qua:  funt  regulae  homologarum , ipla? , LT, 
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KD>&  ipfius.ROMS , ipfx,RYvMF;  ac  incidentes,  TD, 

•I  • Z'  VAflnA  T»  « >-k  Z'  yV» 


kB,R0®1S  JccabunrfifflitirerltrriftnctdcfiicSjVt  in  pun^lis, 
E, C , per , D,  dcfitiitJonis  10.  Lib.  Primi  Ceom.  Ind.  qua: 
incidentes  eunt, non  cdc^enT^rcd  inuicem  parailelx  per, 
DjCiufdto «finitionis,  inter,  1'D^&  figu- 
ram, R qgfrper  dtcamllcliaitkinem  eft , vti  TD,  ad, 

YF,ita^CBj^  JESfcCR  autem^  £>;  nuior,  YF,  naoi^,  T D, 
ad,  AR,ad^  OS,  AB/nttiOh  OS;erg^CB,erit 

maior  ,bS,cuS,B,  erunt  idc  punftum,&  multo  maior  erit, 
CS,ipfa,ES,cum  punitum,  S,vt  figura  oftendit,  erit  aliud  a 
pun^,B;  ergo,  YF,  cadet  imrd  ftgumrt,'ROMS,-&fipfam, 
T D , cum  incidentes c^ttrd  figuras  affumpti  fupponantur 
& fint  ad  eandem  partem  figurarum,  quia  iriar  funt  fimiliter- 
pofita! . Patet  ergd  ex  diitis,  YF , non  extendi  Yuper,  T D , 
fcd  illi  efTe  parallelam,  vt  dixi . Per  punitum  autera^P,rur- 
fus  producatur,PH,vlque’ad  incidentem,  YF.quam  fixet  in, 
H, ambitum  ver6  in,I . Sit  etiam  duita , NQ^in  figura , LA 
J(rB,paraHdaipfis,LT,  kD, regulis  homologarum, & fubin-. 
de  ipfis,  RYyMF,(quki  figurje  funt  fimiliter  pofirie  ) hoc  eft 
ipfi,  PI,cui  fit  homologa , quae  & producatur  vfquc  ad  inci- 
dentem,TD,in,G  . Per  diitam  ergo  definitionem  10.  ipfre , 
T D,  Y'F,  fccabuntur  in  punitis,  G,  H , fimiliter  ad  eandem 
partem, vnde  erit  vt,TG,ad,GD,ita,  YH,ad,HF,&  compo- 
nendo,ac  permutando, TD,ad,YF,vt,GD,ad,HF.  Eodem 
modobftend<.mus,TD,ad,yF,cfrevt5TC,ad,YE,nam,Tr), 
YFjfimiliter  ad  eandem  partem  fecantur  in  punitis,  E,  C,vc 
diitum  eft . Ergo  vt , TD , ad,  YF  , ita  erit  compofitum  cx; 
TC',GD,  ad  compofitum  ex,YEjHF,  ergo  vr,TD,ad,  YF, 
ita  erit  refiduum,  C G , ad  refiduum,  EH  . E(t  aurem,T  D, 
maior,YF,erg6&,CG,ipra.EH,maiorerir,ergopun(aum,P, 
cadet  intra  parallelas,  AC,  NG . lungantur  nunc  punita, 
A,N,0,P,  reitis,  AN,  OP,  quas  dico  efie  interfe  parallelas. 
Ducantur  vero, PE, NC.  Erit  ergo  vt,TD,ad,YF,ita,NG, 
ad,  P H, per  dl^am  definitionem  decimam,  fcd  vt,  T D,  ad, 
YF,ita  probatum  eft  e/Te,CG,  ad,  EH,  ergo  vt,  CG,  ad.EH, 


T 
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ita  erit,NG,ad,PH,&  p€rmutando.CG,ad,GN,crit  vt  EH, 
ad,HP,&  funt  circa  atqualcs  angulo^CGN,  EHP,(  quia  cx 
definitione  incidentium  ipfx  incidentes  cum  homologis,lett 
cum  regulis  homologarum, feciunt  atquales  angulos  ex  ea- 
dem parte  ) latera  proportionalia , ergo  per  6.  Sexti  Elem, 
atquiangula  erunt  triangula>CGN»EHP,ac  finiilia,dt 
les  erunt  anguli, GCN,HEP»  vnd^ACN,OEP,  x^ualium, 
ACG , OEH , refidua  aequales  erunt . Sed  & wca  hos  effe 
lacera  proportionalia  fic  oftendemus . EA  enim , AC , ad, 
OE,vt,TD,ad,YF,feu,vt,  CG,  ad,EH,  & permutando, AC, 
ad  CG,  vt,  OE,  ad,  EH,  eftque,  GC,ad,  CN,  vt,HE,ad,EP, 
propter  fimilitudinem  triangulorum, CG  N,EHP,iaro  often- 
lara . Ergo  ex  a:quali,AC,ad,CN,erit  vt,OE,ad,EP,&  funt 
anguli,  ACN,  OEP,  aequales,  ergo  triangula , ACN,  OEP, 
erunt  aequiangula,^  aequales  erunt  anguli, CAN,EOP,vn- 
de  redae,  A N,  OP,  parallelx  erunt . Sicuti  fi  pundum,  O , 
identificaretur  ipli,  A, maneret  probacum,OP,extendi  fuper, 
AN . Ita  vt  quicunque  fit  cafus,vel,  OP,  erit  panillelaipfi, 
AN,vcl  illi  coexrenla . Eft  autem,AN,  non  extra  figuram, 
L AKB,  eft  enim  figura  ordinata,  ergo  linea,  O P,  & fiibinde 
pundum,  P,  non  erit  extra  figuram  cx  parte , A N . Eodem 
modo  iundis,  SI,  BQ^oftendemus  pundum,!,  no  exire  ex- 
tra figuram,LAKB,vcrrus,BQ,  ergo  multo  minus  pundum, 
P,exibit  extra  figuram, LAfcB,  verfus,  BQ^&  eft  intra  paral- 
lelas, AB,  NQ^ergOjP,  nufquam  cfigura,  L AkB,cgredi  po- 
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teft,Tgicur  veleric  inatnbicueiurdm»  ^iru£a  jambicum . 
Currit  autem  demonltratio  ctiamfi,l>i,npiHe^t,  fed  tangat 
figuram,  ROMS,  tunc  verd&,N(^r}t^^^vt  cx  dida 
definitione  facile  elicipotefi:  ficucietiaifrffale^  fi  pro  duo- 
bus punitisjfcu  rc(aa  tangente,  PIj  vnumteocutp  efler  pun- 
dumconta^us,  illud  enim  ex  nulla  parte 'exct'a  figuram^, 
LAkB,  exire  po^e  eodem  modo  ofienderemus Et  quod  dc 
punCio,P|)idem  de  quibufeunque  alijspundis,  qua;  in  ambi- 
tu , LAkB , fumi  poffunt  eadem  ratione  probaretur . Ergo 
nullum  pundum  ambituseiufdem  figur?;TtpMS,&  fubinde 
nihil  illius  poterit  effe  extra  figuram, LAkB Eft  autem  ma- 
ior,LAkB, ipfa, ROMS, quia,  AB,eft  maior, OS,  & per  Prop. 
X 5. Lib. Secundi  Geo.  lnd.reftauraramin  Annot.  P/op.  j, 
Lib.  Septimi,  funt  ipfx  figur*.,  LAkB , ROMS , in  duplicata 
rationeipfarum  , AB  ,OS.  Ergo,  LAkB,  nccelfario  ipfam, 
R OMS, comprehendet.  . .. 

L E M;M  A XIL 

SI'  ex pofita quacunque  plana  figura  in  bafi  re- 
'da  linea)  in  ea  fit  quoque  parallelogrammum 
eidem  circumferiptum:.  Reda?’ vero  in  figura  duci- 
biles  parallelx  bafi  integra  fine,  & parallcl.?  lateri- 
bus parallelogrammi  bafi  infifientibus, indefinite 
produd^Uonnifi  femel  ambitui  figur.Tf  occurrani : 
baii  defeript^  fiupponatur  quxcuiique  figura 
ordinata)  & ereda)  vel  inclinata  planoexpofito’  fi- 
gur.ie.  Solida adinUi^m  fi mitaria genita  cx  paral- 
lelogrammo,&  prdpofita figura iuxta regulam  de- 
feriptam  a bafi  figujam  ordinatam , erunt  fnter  fc,vp' 
alia  duo  quatcunqjfoiidajad  inuicem  limilaria  genU 
ta  ex  eirdcmiuxti’ regulam  quamcunqj -aliam  figu- 
ram ofcliriatatpabeadcni  bafi, dcfcripiam.'.^ 

T z Videatur 


Videatur  Schema  Lemmatis  lo.  io  quo  fit  figura,  Cnr,in 
bafi  rc(^,nr,in  qua  fit  & paralldogrammum,Ar,ipfi,  Cnr, 
circumfcriptum . Reftevero  in, Cnr  .ducibiJcs parallela; 
bafi  iategrx  fint,  & qu^  d quocunque  pundo  bafis,  nr^in- 
definite  in  eadem  producentur  squtdiftancesipfis , An,  Cr^ 
nonnifi  femcl  ambitui  occurrat . Supponatur  autem  a bafi, 
nr,dcfaipta  figwa  plana  quarcunque  ordinata , ereda,  vel 
inclinata  plano,  Cnr,  io  qua  tanquam  in  bafi  infiftant  duo 
folida  ad  inuiccra  fimibria  genita  ex  paralielogrammci  Ar, 
Qc  figura, Cnr, /'quae  fint  folida  fimihria,vt  declaratut  Lib.z 
Geom.  Ind.ad,  B,  definitionis  odaua; , qux  definitio  expli- 
catur quoque  per  plana  numero'  finita  Lib.  Septimo  in  Ah* 
not.  Prop.2  2.  iiixta  quam  explicationem  & hic  folida  fimi» 
laria  intclligencur ) hoc  eft  talia , vt  fi  ducatur  quodcunque 
planum  eadem  rccans,&  figurte,  nf,  atquidifians,  vt  ex  gr. 
planum  fecans  paralIclogrammum,Ar,in  reda,MQ;&  figu- 
ram,Cnr,in  redta,QO,  producite  in  folidis  figurat  fint  fimii 
Ics  figura;  dcfcripta;a,nr, fimi  literqi  poficx,&  darumlinecj 
vel  latera  homologa  ipfa* , MQ,  QQ.  Dicofolidu  fimilare 
genitum  ex  parallelogrammo , Ar,  ad  fibi  fimilare  genitum 
6x  figura ,Cnr,  regufa  figura  deferipta  a,nr,cfre  vc  folidum 
'quodeunque  aliud  genitum  ex  eodem  parallelogrammo  , 
Ar,  ad  folidum  fibi  fimilare  genitutn  ex  eadem,  Cnr,  iuxta 
rcgulam.^jiam  quamcunque  figuram  ordinatam  d bafi , nr, 
deferiptam . Supponamus  cx.gr.dcfcrl^tum  a,nr,  triangu- 
lum atquilaUrum  erc<5tum  ipfi,  Ar,  & pentagonum  «quna- 
tcrum,  & ajquiangulum  pariter  ipfierccihita  . Erunt  ergo 

duo 
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duo  folida  fimilari^enita  cxparaIl«*Jograinnw,  Ar,  cylin- 
drici,quod  probabituf  e<5drm  iTiTjdo,quoiiocYcmonftratui' 
in  Prop.34.  Lib.Gco.  Irtd.  yicc omnium  fig^a|-mi  fubftitt:- 
tis  quotcunquc  figuris,  &c.  Dico  folidofimilarigcnito  cx , 
Cnr,  tam iuxta  regulum  triangulam  aequilatcrum  , quam 
quod  fit  iuxta  regulam  pentagonum  deferiptum  a,nrjfigu*- 
ram  ex  cylindricis acqucaltis  circumferibi,  &aliaminfcribi 
poire,ita,vflircumfcripta  fuperet  infcriptam  cxceflu  quouis 
oblato  folido  minore.  Duftis  enim  planis  parallelis  altitu- 
dinem ipforum  foljdorum,  vt  Cr,  & jpfiu"s  c^dti3»vt  moris, 
cftbi(Tccantibus,quemadmodum  in  difto  Lemmate  lo.dfc- 
itum  cft,&'vt  in  fchemate  confpicitur,  manifeftum  cft  deue- 
niri  poflcad  cylindricum,vt,Xr,minorcm  propofito  foljdo, 
vtipfo.-tjt . Pariter  ex  didorum  planorum  ledionc  fiunt 
duje  figura:  plan*,  vna  quidem  circumferipta  fpatio , Cpr, 
& alia  eidem  inferipta , vt  apparet  in  figura ; namque  acqui- 
diftantes ipfi  bafi, nr, inipli  figura , Cnr , integrse funt, & 
arquidiftantes  ipfis.Cr,  n A , nonnifi  feraci  occurrunt  ambi* 
tui, nC, ita  vt  linea?, 4Y,ZO,MI, non  fint  extra, &,  PY,GO, 
BI , non  lint  intra  figuram , Cnr  i vnde  figura  ex  parallclo- 
grammis,BH,  GQj^P&,Xr, compofita  eft  circumferipta;  & 
cx  parallelogrammiSjYr,  O&jIQ^cft  inferipta  (patio, Cnr. 
Si  ergo  reguta  triangilloxquilatcro  deferipto  a , nr,  intcl- 
ligantur folida  fimilaria genita  exparallelogrammis,  BH, 
GQ,  P& , Xr.,  figurx  circumferiptx;  & his  fimilia  folida  ge- 
nita iuxta  eandem  regulam,  cx  paralJclogrammis  inferipta ; 
ifta  fimilaria  folida  erunt  cylindrici, vt  fuperius  ex  Prop.S4- 
Lib.Secundi  Geom.  Ind.  indicatum  cft.  Cylindrici  ergo  fi- 

furx  circutnfcriptx  fuperabunt  cylindricos  infcriptx,cylin- 
rico,Xr,namq;  cylindricus,  B H,  xquatur  ipfi^IQ^  G Qj_ 
ipfi,0&,  &,  P&,  ipfijYr,  qui  tandem  cum  refiduo  ipfius  cy- 
lindrici, xr,  componit  ipfiim  cy  lindricum,  XJf Superabit 
ergofolidum  circumferiptum  ipfum  infcriprunvcylindricoy 
Xr,hoc  clTminori  cxccftu, quam  fit  folidiim,  . Quod  ve- 

ro compofitumex  cylindricis  figura?  ciicumfcriptx  fpario, 
Cnr,fir  circomfcriprum,accomprchenddt.folidum  fimilare 
genitum  cx , Cnr,  compqfirum  veroex  cylindricis  figutx 
inferiptx  fit  inferiptum,  accomptehendaturab  eodem  fo- 
lido, 


150  ■ Exereiuth  SicuatU,'- 


lido,  deducetur- Hc  ex  Lemmate  antecedenti.  Sicutienim 
ex.gr.triangulum  xquilateram  delcriptum  ab,X&,  compre» 
hendit  triangulum  xquilatcrum  deferiptum  ab » &.Y  , pc|:. 
Lemma  anr.cum  illud  fit  figura  ordinata,  &,  Y&,  portio ip- 
fius,  X&,  ficuti  quod  fit  ab,Y&,  eadem  ratione  comprehen- 
dcr,quod|fitab,&Z ; hoc  verd.  traicdo  vbicunque  plano  fi- 
gurx  d.nr.defcript®  trquidiftatue,  femper  verificatur . Er- 
go compofitum  ex  cylindricis  figurae /patio,  Cnr,  circum- 
feriptas  comprehendit  folidum  fimilarc  genitum  cx  t Cnr ; 
compofitum  vero  ex  cylindricis  infaipra:  ab  cd  'comprehe- 
ditur . Solidum  ergo  fimilaie  genitum  ex  figura.Cnr,  iuxti 
regulam  triangulum  arquilaterura , tale  e/b,  x^ualepoftulae 
Lemma  to.  Huiufmodi  vero  efle  folidum  fimilare  genitum 
cx  eadem  figuraiuxtd regulam  pentagonum  xquilaterum , 
& xquiangulum  delcriptum  d,nr,oitedcmus  eodem  modo, 
iuxtd  quas  regulas /iint  proportionaliteranalo^ , quia  cx. 
gr.vt  triangulum, iiry  ad  ipfius  pcnragOinim,itd  cft  triangu. 
Jum,Y&,ad  ipfius  penragoimm,&  ficin  caxens.  Eruntergo 
inter/edii^iolida',vtdi^x  ba/es,  triangulum,  nempe» & 
pentagonum'.  Sed  in  ratione  carumdanba/uilu/untquooi 
duo  cylindrici  geniti  cx,Ar,iuxtd  cafde  rcgolas,hoc  cft  prif- 
ma  triaaulare;&  pctagonale  per  Lema  p.Ergo  erit  vt  /blidii 
fimilaregcnicu  ex,Ar,ad  fibi  fimilarcgcnitu  cjc*,C’n-r,  iuxrd 
regula  triangulu  xquilaterii  deferipru  a,  nnita  folidum  fimi- 
larcgcmtumcx  eode,  Ar,  ad  fibifimilarcgcnitum  cx  eadem 
figma,Cnr,iuxtd  regulam  pentagonum  a:q\iilatcrum,&  ae- 
quiangulmndefcriprurad  , . nPPatet  ergo  piopofitu,'&'c. 
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C O R O ,L  L ARI  Y M ,1,  . 

. ■ - . . - !.;■  'n-;  1 ' i) 

EX  hoc manifcRum eft pofterlorem partem  Propofitio • 
nis  Prim*  Libri  Septimi , vt  & Pfop.  T ertiam  ciu  fdem 
Libri>etiamqaoad  buiuimodi  foHda  fimilaria  vc(ificari,qux 
gigtIUDtqr  cx'%ura  habente  conditionea  ipHiis  > . Has 

vcvd  habent  fac  omnes  ilgurac, in  Ub.  Secuqtjo.  confidera*^ 
cz,cum  Hnt  triaoguIa,vel  trapezia, qu^  Tunc  p^llelogram* 
mis  (quos  pater  gignere  cylindricos , & de  quibus  iam  didu 
eft)infcriptibilia.  Siihiliterhuiufmodi  funr  f^ursafrum* 
pt*  in  Lib.  3, 4.  & y.  cum  plerumque  fint  circuli,  vel  fedio- 
nes  conicar,auc  earum  portiones,  Cr,  rn,  vel  flat  bafes, 

aut  diametri  earundenhfeuipfisaequidiftamcs.  : ^ 

' ,C  O R O L L A R I V M II.  . 

Varcunque  ergo  cxillis^rupponatur  e(Tc,  C n r , cum 
loRcnfa  &erit  ratio  alicuius  Iblidi  hmilarisgeniti  ex, 
AF,,  ad  (imilare  genitum  ex , Cnr,  iuxta  r^ula 
hguramabafi,  nr,  delcriptam(vt  ii,  nr.dercribat  quadra- 
tum', oilehfaratiQQerolidifimilarisgenitiextAr,  hoc  cil 
quadrati  folidi  ipfius , AF,  vt  illud  voco  Lib.  7.  Prop.i  i . ad 
def.  A,  & Propof.  2 1.  ad  jfolidum  iibi  iimilare  genitum  cx  , 
Cnr, iuxta  eandem  r^ulam  quadratum  ipfius,  IT  F,  hoc  efl 
ad  quadratum  folidum  figurx,Cnr,)  illico  per  hoc  Lemma 
patet  eandan  rationem  habere  quxeunque alia  folida  ad  in- , 
uicem  iimilaria genita  ex  ijfdcm  liguris,  luxtaregulara  qua- 
cunque figuram  ordinatam  deferiptam  d,nr . Modo  ci,qui 
di^m  Geometriam  Indiuiflbilium  per]uRrarit,manifcfluin 
fiet  in  methodo  Indiuiflbilium  confuetum  femperefferepe- 
rire,  quam  rationem  habeant  omnia  quadrata,  A F,  ad  om- 
nia quadrata , CllF:  Et  inLib.7.  vice  proportionis  omnium 
quadratorum,  quaeri  proportionem  quadrati  folidi,  Ar , ad 
quadratum  rohdum,Cnr,iuxta  regulam,  fcmperintelligc, 
quadratum,  nr.  Vndein  omnibus  illis  transferri  poterit 
inuenta  ratio  ad  quaecunque  aha  fulida  ad  inuicero  fimila- 
ria  genita  ex  ijfdem  figuris(  quarum  alrcra  eft  femper  paral- 

lelogram- 
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lelogratnmum)  iuxta  regulam  figuram  quamcunque  ordi- 
nata a bafi  fi'gurse  deTcrip9a,vt  & fup.  in,Nocis.Qux  omnia 
iacilc  patet  etia  verificari,  fi  vicefigurx,  nC  r,  cucm  angu- 
Iu,Crn,  cuin  pairallelogrimohabencis»  cligeroturfigtii-^vc 
n C in  bafi,  n *'i  cui  effet  circumfitipeum  paraUelogii^lti- 
mum,vt,'A*,  reliquas  habens  conditiones  ruperius  rnarra- 
tas . -Hentpe  frclfbfeinicirculusjvel  femidlipfis^patdpio]», 
hypcrbpia  vel  eo^ni  portio , eadon^b  ipfis  qboque 

fubintdligrilebettent. 

’iAN  N'0'-T-A’Tl  o. 

' ■ ' ; j,::»''  » '*  • .-J:,  m 

HIs  intellediisfupereft,  vt  explicetur qoomodo  qua- 
dratorum (olidorum  dvirum  figurartun, quales  io  eo- 
dem fchemate  fupponuntur,  Ar.  C nr,  proportio  per  hic  o- 
ficnfa,(eu  pereajquainLibrbS^Miibnbnj^cdSent  neque 
a Methodo  Indiuifibilium, neque  a pqfieriori  parte  Propofi* 
tionrs  primar,  fcu  a Prepofitione  teitia  cinfdcm  Librfi^eri 
pofiit . Prius  ergd.Cn  fiipponaturiefre  retfte  Khea,  vt  fcjlr, 
fit  triangulum  rcSiailineum.  Si  ergd  TJri  defcilbaMJtqffaic- 
cunq,-  triangulu,  & quomodocunq;planoj  A r,  inclinatam, 
folidum  fimilarc genitum  ex , Ar , erit  prifinabafim  ixibcns 
triangularem;  & genitum  ex  crianeblo,  Gnr , communi  rc^ 
gula  triangulo  facio  a,  nr,crit  pyramis , quod  ex  Prop.  34, 
Lib.pr. vt  lupcrius  in  Lemmate  12.  dicebatur , elici potefi 
Sed  ex  Duod.  Elem.  Prop.  7.  diC(u  prifma  triplum  di didse 
pyramidis, & ex  oftenfis  queqUein  Bxerc.ant.num.17.ergd 
dequscunq,-  folida  fimilaria  ex ijfdem genita,  iuxta com- 
munem regulam  figuram  quamcunque  ordinaram  a,  nr, 
dcfcriptamjficrehabebunt.  Vnde  nedum  quadratum  foli- 
dum  ipfius,Ar,  triplum  erit  quadrati  folidi  ex,Cnr,  geniti, 
vt  hic  probareintendimus , fed  & quilibet  cylindricus  geni- 
tus exjAr,  triplus  erit  pyramidisgenita;  ex  trianguIo,C nr; 
inbali  communi  r^ula figura  deferipta a bali,nr, ijfdem 
exift  entibus.  Immo  &quicunque' alius  cylindricus  in  ea- 
dem bafi , & altitudine  cum  prxdido  ( cum  fit  illi  aequalis 
per  Lemma  9.)  illius  pyramidis  triplus  erit . 


A N N O- 
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ANNOTATIO  II. 

NOn  Ht  vero,  C n , reda  linea,  fcd  qu*ainquealia  ck 
confideratis  in  Libro  5*  4*  ^ y.  Geo.  Ind.hoc  cft  cir- 
culi circumferentia , vej  coni  fe^io , videndum  ergo  rema- 
net quomodo  haberi  poflit  proportio  quadrati  fqlidi,Ar, 
ad  quadratum  (biidum  genitum  cx  , Cnr.  Sufficiet  ver6 
hoc  in  vna  Propofitionc  declarare , etenim  in  reliquis  eiut 
dem  conditionis  fimilem  procedendi  modum  adhibendum 


I 

efle  intelUgemus . AflTumatur  ergo  Schema  Prop.  20.  Lib.7* 
Geo.  Ind.  circa  quodvidebimus  quomodo  haberi  pqffit  ra- 
tio quadrati  foliffi,  HB , ad  quadrarumfolidum  femiportio- 
nis  circuli,  vel  dlip/is,EFB,rcguIa,liP . Supponatur  autem 
hir  quoque  iJiins  conAruetio , immo  videns  prius  Leiior  il- 
lam Proposir.  cx  caintelliget  rc^ngulum  folidum  fub 
parallclogrammis,  GX,  XE , in  circulo  dfe  ajqualiter , & in 
ellipfijproportionaliter  analogum  quadrato  folido,  HB, re- 
gula, . Etreftangulum  foTidum  llib  trapezio , Gl>XE , 
& trianguld,EXB, regula  cadcm,9,P,  in  circulo  efle  aquali. 

tcr,in  ellipfi  vero,  proportionalitcr  analogum  quadrato  fo- 
lido,EBP  . Ibi  enim  oftenditur  ex.gr.rcdangulum , QZ  C, 
xquari  quadrato>CM,fcu,in  ellipfi, ad  illud  efle,  vtredan- 
gulum,^XB,ad  quadratum, BP.  Similitcrqucredangulum, 
QPC,  probator  z-quari  quadrato,  CN;  in  ellipfi  vero, efle 

V adii- 


T)e  Pofieriori  Methvio  uidm^kiltum,  1 1 5 


adxqnanturyCum  eandem  habeant  rationem  ad  «qua  fes 
AX,  XB,  nemp^  quam  habet,  4E,  ad,  EX,  vt  ex  Propofir.  4, 
Sexti  Elem.cJicipoteft.  Ergo  iuxta  demonftrata  indidU 
Prop.20.  Sepumi  Libri  Geo.  Ind.  folidum , GO^iEAX , erit 
in  circulo  «qnaliter,fic  jn  ellip/fi  proportonalicer  analogum 
quadrato  folidq,  EBP.  Sicuti,  G A,  redangulum  folidum 
fub,GX,  XE,crit  «qualiter,  vcl  proportionauter  analogum 
quadrato  folido,  HB,ad  illudque.vtreftangulum,  i^XB,ad 
quadratumjBP.pcr  Lemma  ^.quia  funt  «qucalti  cylindrici, 
& ideo  inter  (e  vt  bafes,quod  ferua . Reliquum  eft  vt  ad  rem 
noftram  probemus folida,GO^EAX,&  quadratu  folidum, 
EBP,  inter  fc  effe  vt  bafes . Hoc  vero  illico  patebit /ioften* 
damus  illis  conuenirc  pofle,quod  poftulat  Lemma  1 o.  quod 
hac  ratione  nuncdcmoftrabimus . Sit  leoriim  poOtu  quo<V 
cunqi  folidum, quod  vocetur,  -rj*  , opponet  oltendere  prae- 
fatis lolidis  circumfcnbi , & inferibi  pofle  hguram  ex  cylin- 
dricis «quealtis  compolitam,  ita  vt  circumferipta  fuperet 
infci  iptara  minori  exceflu,  quam  eft , -tjt . Ducantur  more 
Iblito  plana  ipfi,  OB,«quidiftantia,  quibus  feceturparalle- 
lepippedum,  GB, in parallelcpippcda «qualis  altitudinis, 
quorum  vmnnquodque,  & lubmJe , Ya , vnum  exini$,ftc 
minus,  . hfto  autem  quoddidia  plana  inflmul  ‘exue- 
rint revftas.GO.G  l^,  EX,  HB,in  pungis,*,  S,  Ti  V,  Q,  Y;  5, 
D,4i  2,C,8,&  perpuncta,  ♦,S,T ; 5, 0,4, producantur ipft, 
Gjfe , «quidiUantes  rc*ft«  linc«  vfq;  ad  proximas  hinc  inde 

V 2 paralie-  . 


'De  Tofitrhri  Me  t hedo  Indimftbdium  • i j y 

m,  K*,  aequatur  reda  ngulis  foJidis  fub , 3 Q.  Qj,  & fub, 
3Q1 5*  « Sed per  eandem  Prop.  rc(aanguJum  foJidumfub, 
30jdiuifa  in  figuras, DV.D 3,  de  fub  indiuifa,  Q* , a quatur 
r<;etanguli$  foJidis  fub, 3 D,  fiib,D  V,  Q*,  vnde  fubla- 
to  quod  fit  /iib,DV,  Q*.  ex  eo,  quod  fit  fub,  3^VS,  rema- 
nebitquod  fit  liibj5 1 A-u  fub , 3C,  Q*  > ( nam  paraJJe- 

Iogiama,D3,3C,rum  (qualia  quippe  qu(lunt(qucalra,& 
in  bafibus  squalibus,  LT,  rC,  cum  fint  squales  ipfs,  D3, 
3E,quiafunr  cum  squalibus,  Ca,  »E, proportionales  per  3. 
Sexti  EIcm.)aut  fubjjC,  #5,  ( cum  fine  pariter  squalia  hsc 
paralltlogramma,  S»,  *Q,  & in  eifdem  parallelis)  vna  cum 
eo, quod  fit  lub,  3Q>*S,qu*  fiinul  cMiiponunrpcr  dictam 
Prop.i  5.  Lib-7.rc^fangulmn  Tolidum  fub,20  *S . Huic  ve- 
ro fi  lunxerimus  feruatum  recfagulum  folidum  lub  2 Q> 
componetur  per  eandem  Prop.  15.  Lib.7.  re  clangulum  1^ 
aumfub,aC^yS,vt dicebatur.  Porr6 eodem  modooften- 
-ot*mus,quodfitfub,8Q,ST,  eflecxcellum  rc^anguli  /olidi 
jiibjDY,  QT,  circum/cripti/upcr  redangulum  fub,  4Q,YS, 

^ '“"g^mus  rcftaneulum  folidum  fub, 
8Q,YS,(  quod  cft  squale ei,quod  fit  iub,2Q,VS,prius  coi- 
r folidum  lub,  8aQT , fcu 

lub,BY,  9iT . £t  huic  tandem  iudlo,quodfitfu^BY,TO, 
fquodjVt  fiipra  ftdum  clt,oftendcmuscflecxcclfiim  cius, 
quod  fit  fuL,4Bi,  Y O,  fuper  illud,  quod  fit,  fub,  X Y,  ^^T,) 

conficiemus  reCtangulum  folidum  fub,  BY,YO, aquale  om- 
nibus prxfatis  excelTibus  fimul  collectis . Ex  quo  patebit 
figuram  circumfcnpram  folido, CO^HAX,  excedere  in- 
fcnptam  jiploparallclcpippedo,  Y^,Hoc  eft  minori  ex  ctf- 
fu, quam  fir,  . 

Quo  vero  ad  quadrarum  folidum  femiporricni5,EBP,pa- 
tet  ipfi  figuram  ex  quadratis  folidis,  feu  parallelepippcdis 
aqucaltis  compofitam  circumferibi  polTe,  & aliam  inferibi, 
ira  vt  circumferipra  fiiperet  infcriptam  minori  cxcelTu,  quo. 
cunque  oblarololido.  Hoc  enim  ad  modum  Lemmatis  12. 
ollcdt  tur,  feu  id  ex  co  colligi  p6t,  funr.n.integra,  qua  liint 
diu  ib.Iis  i figuia,EBP,paral!el(  ipfi, BPi para lUs  vero  ipfi, 
tu.  6odi  Itmel  occurrut  ambitui, ENP.vt  ex  Conicis  facile 
olt?dipOt;qu«  fmu  cfidiiioncsinipfoLcmra.ia.poftuIat*, 

^ Deai- 
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Denique  per  Lemma  10.  parebit  idcirco  iblidumi  G O Qc 
EAX,feu  reCtanguIum  folidumfub  trapezto,G9iXE^  tri^ 
gulo,EXB^d  quadratum  foHdum  fcfniporuoBis«EBP,e(re  vc 
bafis  ad  banin,hoc  eil  vc  re^ngulum,  i^3CB4d  quadratum, 
BP:  hoc  cil  vt  parallclepippedum)  CA,leu  repagulum  fo* 
lidum  fub , G X,  XE,ad  quadratum  foIidut^EP . Suat  «g6 . 
hzc  quatuor  folida  proportionalia  . Qupprt^cr  cum  in 
Prop.  16.  Lib.  7.  oftenfum  fuerit  re^angulum  (olidum 
CX,  XE,  ad rc(^angulum  folidum  fub  trapezio  > GiseXE,de 
triangulo, EX B>  c(Te  vt , iptX  , ad  compodtam  ex  dimidia, 
^X,&(extaparte,X6i  liquet etiam.quadratum  (olidum, 
■H£,ad  quadratum  folidum,£BP,  e(Ia  in  eadem  ratione,  hoc 
cfi,  vr,  R B ,ad  compolicam  ex  dimidia,  R B,  Scifexta  parte, 
B E,  vtin  Prop.  30.  ciufdem  Lib.  7.  pariter  demonRrare  ia> 
centum  fuit. 

Coniimili  vero  modo , prxfuppoiitis  ijs , qax  habentur 
in  Prop. 16, 17,18,19,  per  hanc  drcumfcriptionemi&infcri. 
ptionem,&c.  qux  Prop.20.  subfequuntur,  aepereadem  ibi 
abibluuntur , compleri  poiTe,  ad  huius  imitationem  poterit 
(ludiofus  intelligcrc . Cuius  induRiix,  ne  longior  (im,  ame 
relinquuntur, (i circa pofteriorem  partem  Prop.  primx,& 
Prop.  tertiam,. idduCte in  eodem  Lib. fept.  dcmonftratio- 
nes  illi  non  (atisfaciant,  velitquc  de  illarum  veritate  in  his 
quoque  certior  fieri . '11. 

ANNOTAT  i o III, 


^Vperfuoradhuc  examinandx 
djc^a  pendent , circa' ejuas  Viden- 


Propofitiones,  16, 17,  i8,&  y — 

9.  eiufdem  Lib.7.  a quibusprx-  .*  I » • / ^/7 

Ijc^a  pendent , circa' ejuas  Viden- ' ^ ' «: — - 

dumcftnuinfubfiftanr.ctiamper 
tantum  hic  ollenfa  r Vidcaturcf- 
p6  Schema  Propofir.  16. (quod  ’ '• 
hic  dciuio  exponimus  ) eiulq;  dc- 
monflratio,  in  qua  anlimitur  re-  ^ 

<ftam7nlnm  folidum  fub , A E,  E C,  adrei^^angulum  (bfidiim 
Cab.AE,  & triangulOjBEC, regula, DF,eirc,vt  BF,ad,  BEC. 

' • Pendet 
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Pendet  autem  hoc  ex  huiufmodi  veritate , quod  nempe  cy  • 
lindrici xqucaiti)  ( fiiot  cni^  ro^ugula  ibiida  fub,  AE,  £C, 
& fub,AE,&  triangulo, BEC,a:quealti  cylindrici  per  Prop. 

I j.ciufdem  Lib.y.  ipfiufquc  Cor.  i. ) fint  inter  fe , vt  bafes, 
quod  probatum  eft  in  Lemmate  9.  Po^ro  ex  eadenT veritate 
pendet  quoouercifhmRuJumroIidum  fub)  A£,£C,ad  qua- 
dratum lblidpm,£C,‘eBe  vt  redaMuIum,  DEF,ad  quadra- 
tumiEF.  Ettarxdem  qnadratum^foKdurn,  E C,  fexcuplunr 
cneredanguli  (olidi  fub  triangu lis',  BEC,  EFC,  infertur  ex 
eo,quod  /it  triplum  quadrari  r^idi,tam  trianguIi,BEC,qua 
C£F , quodpatuit  in  /uperipri  Annot.  prima.  Csitera  vero 
pendent  ex  Prop.  1 5.  ciufdem  Lib.y.  de  qua  in  fequenti  An- 
not. dicendum  eft.  Non  .difliniiii  ratione  autem  intellige- 
mus  pariter,  &,fequemesibi  Propo/itiones , 17,  iS , &,  19, 
rub/ifierepcr.hk:  tan^UCn  oftcnfa  , cum  per  /imiliahis,  qux 
attigimus  circa  Prop.  1 6.  & ipi?  procedant . 

• • . < 

A N N O T A T I O IV. 

i 

DEnique  circa  Propo/itionem  ij,  ciufdem  L9m  Septi- 
mi remanet  oflendendum  redangulum  (olidum  (ab  * 
duabns  quibufeun^  fuperficiebus,  iuxtddatamr^ulam* 
contutum  (cui ex  Prop.  12.  indehnita  nuoiero  folida re-  > 
dtangula  pariter  dari  po/Tunt , fub  homologis  (upcrEcicbus 
prxdi^is  contenta  hixta  eandem  r^ulam,qua!  omnia  inui- 
cem  e/Tezqualia  ibidem  probatur  per  pofteriorem  partem 
Propo/itionis  prima?)  arquari  cuicunque  redan^triofblido 
(ub  alijs  duabus  quibpshbet  fuperficiebusjprardidis  ho^o- 
logis,concenroiuxtd  eandem  regulam:  vt  circa  yfumeiu/^ 
dem  Propo/itionis  15.  qui  maximus,  & creberrimus^//,  etia 
per  hunc  modum  omnis  tollatur  ambiguitas.  Hoc  au- 
tem per  fequenria  Lemmata  abfoluemus , in  qui- 
bus numerum  antecedentium  Lemmatum 
continuabimus  cum  harc,vt  & illa, ten- 
dat ad  polteriorem.paiTcin  di^ae 
propo/itionis  prima?,  tanta: 
molis  extat,  pariter 
confirmandam.' 


LE.\f- 
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LEMMA  xiir; . 


REdangula  folida  fab  fuperfidebus  iuxt^  da- 
tam regulam  contenta » quzfintparallelo- 
gramma  red;ilinea,reucuruiliaea, vel  eifdem  homo- 
Ipgx  I dicantur  parallelepippeda  reda  ^ vel  curua> 
prout  continentes  fuperficies  erunt  planx*  vel  cur-; 

' use.  Hxc ergo  (i  fint  in  eadem  altitudine >& in ba*. 
Cbus  redangulis  fub  squalibus  lateribus  compre-]* 
henlis,  quorum  planum  fit  regula>(intque  lacera  la- 
teribus parallela»  vel  (ibi in  dircdamconfticuca: ina- 
rer fesqualia  erunt. 


Sint  duo  qufcunqj  reda, 
vel  curua  parallelepippeda, 
NI,  RS,a;qucalca,&  conte-  . 
ra  lub  fupcrficiebus,HM, 
JVlA'i  nz, 

rubieduplanum.in  quolint 
bal’es,LO,  XT , rcdangula, 


copreiicnraredis,LM,MOjXZ,ZTiCxiftcntibus;KquaIibus, 

deparaJ- 
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Sc  parallelis,  LM;  ipfi , XZ , OM,  ipfi.TZ.  Sint  vero  di- 
nZ,ZY,  continentes  fupcrficies,vel  parallclo- 
grainma , aut  parallcJograminis  homologx . Dico  ipCa  pa- 
rallclcpippcda,  fcu  redtangula  folida, IN, SR, inter  fe  xqua* 
liaeiTc.  Quoniam  crg6,IN,SR,funtre<aangula  folida,  ideo 
per  Prop.i  Libri  Septimi  eiufdem  Geo.  Ind.  fupcrficiebus 
cyliodraceiscomprchendentur.vndd  fijpcrficies,  H k , k N , 
NM,  MHjCrtiHt  cylindraccir,  immo  ab  eodem  latere  deferi- 

f»taf,vt  ex  didaProp.  ii.  fkcilc  intelligi  poteft;  illud  ergo 
atus  deferibens  dictas  fuperiicies,quod  fit  cx.gr.Ml,  exten- 
datur hinc  inde  indefinitd,  vt  vfquc  in.  A,  Q , quod  infimul 
intelligatur  dcIcripi|iTe  ftiperficics  cylindraceas , a O,  Q C , 
Cs,SA,hoceft  di<a*  fuperfiqcs,Hl^kN,NM,MH,fint  hinc 
intfe indefinite  cxtCnfa? . Similiter  in  re^angulo  (olido, SR, 
accipiantur  (up.crficies  cylindracea* , qua:  pariter  indefinite 
produ(5la:.vcrfuspra?didtas,ctjm  illis  concurrere pofiiinr,  ta- 
les funt  cnimipfa,  HY,  YZ,ZR,  Rn,  quar  produd*  verfus , 
Q,  occurrant  praefatis  fuperficiebus , cum  ill/fqj  concludant 
folidum,Q.8,quod  eritfolidum  reZianguIUm  contentum 
fub  fiiperficiebus,  QP,Vr,iuxta  regulam  (ubiedlu  planum. 
Traie£iocnim  quqcunquc  plano  fccantc  altitudinem  foli- 
'dorum,lN,SR,&  ipfi  fubicdo  plano, aequidifiante, procrea- 
bitur in  folido , Qf , rcdlangulum , cuius  latera  iacehuntin 
fuperficiebus,(^,Vr,namquc  illa  aequidiftabuntipfis,  PV, 
Vs,  cum  fint  in  fuperficiebus  cylindraceis , quorum  deferi- 
bentia  latera  ipfis,PV,  Vs,  acquidiftant . Immo  ficuti,  PV, 
xquatur  ipfi,KT,C  eft  enim,R  V,parallelogrammurn;&,Vs, 
ipfi,  OM,  ira  facile  oftendemus genitam  m fuperficie,  QP> 
per  dtidium  planum,xquari genitx  in  fuperficie,  Y R,  ( quia 
erunt  latera  oppofita  parallelogrammi  per  imaginarium 
planum  producti)  quxeum  aequetur  ipfi.RT,  namque,  RY, 
fupponitur  vclparallelc^rammum,  vel  parallelogrammo 
fuperficies  homologa  (nempe  habens  omnes  parallelas  ipfi , 
RT,cidem  pariter  aequales)  fcquitur  & produ<^am  in  fijper- 
ficic.QPjxquaii  ipfi,RT . Eadem  rationeprobabin)UScam, 
quae  gignitur  in  fuperficie,  rV,  aequari  ipfi,  MO . Vndt-  pa- 
tebit ipfas fuperficies , rV,  QP , vel  clfc parallcJogramma , 
vcl  paraJlelogrammis  homologas . 
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His  prffniflisaiTumatar, 
DE,  arquaJis,  NO , & E A , 
-ducatur  paralkla,OM,& 
inter  parallelas,  LM,  NO, 
indefinite  cum  pr*fatis  fu- 
pcrficicbus  cxccnfas , com- 
pleatur ret^angulum  »0  E, 


Exerciutio  Sdxttdd. 


perque  ipfasiDC,  Ea  , extenfis  parallelis  planis , illa  fcccat 
produftas  fuperius  folidi,  I N , fuperfides  cylindraceas , vt 
fiat  folidnm,  AE,  & ipfum  cylindraceis  fuperficiebus , Da  , 
aF,  FA,AD,&,  aEjAa,  Comprehenrum,quodpariter,vc  cir- 
ca'folidum,C^,cfFc(ftum  eft,oftendetur  eflefolidum  repa- 
gulum liib  fuperficiebus,  A a,aF,  contentum  iuxta  regulam 
lubiedtum  planum,  quarum,  AF,erit  ccrt^parallelogramum 
(vt  &,AD,)  nempe  vel  re^ilincum,vel  falcem  curuilineum, 
aim  fupponantur  fuperfides  plana; : ipfa;  vero , a E,  A a , 
erunt  vel  parallelogramma,  vel  falcem  parallelogrammis 
analoga?:  elt  enim,A E,  cylindricus  per  Prop.  io'.Lib.  Primi 
Geo.Ind.cum,  AD,  BE,  fint  plana  parallela , & fecantia  fii. 
perficies  cylindraceas,laccre,HI,Idefinic^  produPdefcrip- 
ras,  hoc  cft  cylindricum  fecantia , cuius  ili*  fune  fuperficies, 
fiintque oppofitx  bafes  ipfo; , A D,  B E . Nunc erg6 often- 
dedumeftfolidum,IN,a?quari  ipfi,BD,  quod  ficad  modum 
quafi  Lemmatisprimi  via fuperpofitionis  cxcquemur. Acci- 
piemus enim  folidum  fiiperficiebus,  AD,  DL,  LG,  G A,  &, 
aGND,  AHLC,  comprehenfumjilludquefolidofuperficic- 
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7)^  Po^eriori  Methodo  Indiui^htltum,  1 6 j 
bus, BE, EM, A, contento  udfu- 
perponemus.  Guin  enim,  DE,a:quetur,NO,  addita  com- 
muni,EN,ipfa,DN,ffquabitur  ipfi,E(\  ci;g6  po/ito,D,in,E, 
&,DNjinio,air,N»in,  O,  & cadente  bafi,  DL,  fuper,  EM, 
erit,DC,injE  A,quia  refti  funt  anguli, CDN,  aEO,  &,  C,in, 
A, propter  xquaIes,CD,  a£,&  pun<^um,L,in,M,ob  atquaies 
angulos, DCL,  EAM,&re^as,CL,AM,&,LN,eritin,  MO. 
Sed  &folidum  dico  folido  congruere.  Cum  enim  fuperfi- 
cics.AD,  BE,  (int  planae,  & aequidiftantes , propterea  erunt 
fubic^iQplano  aequaliter  inclinata’,  & ideo  c6grucnre,DC,- 
ipfi.  Ea,  illx  conftitucntur  in  eodem,  plano.  Eft  vero  loJi- 
dum,AE,cylindricus,eiulq;  oppolitabafcs,  AD,  BE,  vf  fu- 
pra  dicebatur , quae  ideo  fimiles  erunt,  aquales,  & imiiJiter. 
pofita  per  Prop.  x i . eiufdcni  Libri  Primi , quare  congruente 
cius  latere  homologo,LC,ipfi,EA,pcr  Prop.  2 j.  ciufdem  c6- 
gruct,AD,ipfi,BE:  & pundtunt,A,erit  in,F,ac,A,in,B;vnde, 
G.erit  in,k,&,H,in,l,ntcnon,HG,in,IK,fuperficicfqi , AG, 
congruet fuperficiei,Bl(inainanibalunt  in  plano  redian- 
guJi,Hk,ipli,LQ,oppofiti . Sed  &fupeTficies,G aDN, con- 
gruet ipn,KFEO,ii  enim  aliquod  illius  pundum  caderet  ex- 
tra iftam , no  tiTcnt  anib»  ab  eodem  cylindrici  latere  deftri- 
pta , quia  reperirentur  duo  pun^la  in  plano  per  tale  puii6u 
lubicdo  plano  aquididanter  traiedlo,qua  non  eiTcnt  in  eo- 
dem latere  cylindrici.  Nullum  ergo  pundtum  fupcificici, 
aGN  D, cadet  extra  fuperriciem,  FKOE } nam  &,  G N,  con- 
gruet ipfi,KO,quia,  aI),  congruit  ipfi,FE,&  quen^admodu, 
DNjofteufa  cltarqualis  iprf,to,ita  quaa  traitcV»  quocun- 
qucplano  Tubledo plano arquidiflante  gignemur  indicis 
fupcrficicbuscylindraceis,  aGND,FKOE  , oftendenturs- 
qualeSjvnde  nullum  punitum  linea:,  G NioftcndeturpolTe 
cadere  cjf tra  lineam , K O , qqapi  opter  libi  congruent  diftte 
fiipexfiacSjAGND  jFkOE.  Eadem  rationcpatcfietlupcr- 
Hcics,  AI-ll.C,BIMA, /ibi congruere.  Et  tandem  fuperfi. 
ciem, HGNL, congruere ipli,  IMOk,  ( quaiumamb  tusiam 
ollcnii  funt  congruere)  oHendctur,vt  in  primo  Lcmniatcef- 
fcdum  eft,  nempe  probando  nullum  punitum  ruperficici, 
H N , pofle  cadere  extra  fuperficiem , IO . Etenim  iraicdo 
planoperpundum  extra  cadens  poflibilee/Tct)  fubicdo 

X 2 plano 


1^4  Exercitatio  Secunda, 

plano xquidiftante, fieret paraJJcIogrammum  ( velutifunt 
parallelogramma , D L,  fi  M,  aH,  FI, ) in  quo  du^a  a fiip- 
pofito  pun^o  re^  linea  parallela  ipfius  oppofitis  lateri- 
bus,maior,  vel  minor,  & squalis  eidem  re^ofienderctur : 
ficuti  in  figura  primi  Lemmatis,QO,QN,  &«qualcs,&  ina^- 
qualcs  efle  probabantur . Quod  cum  efle  non  po/fit , ideo 
fuperficies,HN,cogruet  ipfi,IO,&  totum  folidum,  AN, toti, 
BO,  vnde erunt  squalia;  & fublato communi,  quod  com- 
prehenditur ruperficiebu$,BE,  EL,ZG,  GB,  BaLH^^ENG, 
remanebit  solidum,HO,squale  ipfi,  AE . Non  difiimili  ra- 
tione dcmonftrab  mus  & folidum , Q£,  xquari  eidem , AE, 
vnde  patebit,  HO,  squari  ipfi , Q£ , in  quibus  folidis  funt , 
LM,PV,fibi  indire6lum,&,MO,V2:,para]lel* . Quod  fi  in- 
tra fuperficies  cy  lindraceas , P n , n Qj  V S,  VX,  indefinitd 
verfus,nXZS,  protenfas,conftitutuni  fuppo  fuerimus  folidu 
rcdtangulum, quale,  AE,cum  binis  fuperficiebus  planis  ipfi, 
n Z , oppofitis,  ficuti  pians  fupponebantur  ipfir,  AD,B£ « 
Oftendemus  fimili  ratione  eidem  aquari  tam , S R , quam  , 
rpj  ex  quo  concludetur,  S R,  aquari  ipfi,rP,cui  cum  proba- 
tum fuerit  aquari  &,HO,  ideo,HO,SR,  propofitafolida  in- 
ter fe  aqualia  erunt.  Quod  oRendere  opus  erat . 

LEMMA  XIV. 

SI  ex  Schemate  Lemmatis  antecedeansiciulq 
parallelepipedis,  IN,  S R,a(Tumantur  tantum 
bafes,  L O,  XT , & fuperficies,  HM,  M Kj  nz,  ZYj 
liib  quibus  continentur : fupponantur  ver6  in  alte- 
rutris fupcrficierum,qugfunt  homologae,  vt  in, HM, 
nZjdudae  lineae,IL,  SX,vt  in  praefenti  fchemate  ap- 
paret, eiufque  conditionis,  vt  cum,  IML,SZX,coa- 
ftituant  figuras , ILM , S X Z , ousb  aut  fint  planae  in 
alteram  partem  deficientes  ( vt  explicatur  in  Leoi«. 
mate  z.poft  Prop.  Primam  Libri  Septimi  Geo.Ind.) 
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velfaltem  Hnt  homologrc  figuris  planis  in  alteram . 
partem  deficientibus,  regu'is>  LM,XZ : hoc  eff ,du> 
(3isin  didis  fuperficiebus,  ILM,  SXZjquibufcunq; 
ipfiS}  LM,  XZ,  parallelisj  earum > quae  fune  in  eadem 
figura  propinquior  ba(i , vt  in , H M , propinquior 
ipfi,  LM  ,(it  femper  maior  remotiore . Dico  redan- 
gulum  folidum  fub  para]lelograromo,H  M , & figu* 
ra,  ILM , regulabafi , LO>  aequari  redangulo  folido 
fub  parallelogrammo  YZ,  & figura,  SXZ,  regu- 
la bafi  a X R . 

Si  eotm  non,  erit  eorum  alterum  maius . Sit  maius, quod 
fub,KM,  ILM,  continetur  quantitate  folidi,  quod  vocetur, 
Tutic  re^ogulo  folido  fub,  K Mi  ILM , figuram  cir- 
cumfetibemus , & aliam  inraS>cmus  ox  paralieleppipedis  , 


fiue  redis , fiu^  curufs  atqui  altis  compofitam , prout  ,JHO  > 
nR , erunt  parallelepippeda  reda,  vel  curua,  ita  vt  circum- 
fetipta  superet  toferiptam  minori  solido,  quam  fit,4|s . 

Hoc 


i66  Exertiutio  Sfctittda  » 

Huc  autem  obtinebimur  craic(5b‘s  planirbaG»LC|^aequidi«^ 
dantibus,  vt  in  Annotat.  2!  fuperiort  efferum  eft , quorum 
primum  bifariam  secet  solidi, HO,  altitudinem . Et  mia  duo 
subseqoenuarursus^diuisas  altitudinis  partos  bifk£iamdi«^ 
uidant,  iicque  deinceps,  dcuenicrur  enim  per  primam  Deci- 
mi Elcracn.adj>aralielepipcdum  minus  ipso,  i quod  fic 
contentum  sub  ,L  A , A O,  quat  vel  sunt  parallclograrama, 
vel  i|s  homologa , tota  enim  superficies , H M j in  Lemmate 
ant.suppofita  cft  vel  parallclogrammum,  ve)  parallelo^ 
gtainmo  homologa,reguIa,  LM,&  BA,dl  parallela,  LM,vc  ■ 
ex  Prqp.p.  Lib.  Primi  Geo.  Jnd.el^'ci  poteft  j in  qua  pftendi- 
tur,  fi  planu  aequldiftans  planoptr  latera  cy)indrici‘ducto,  ^ 
( quale  cft,LO,tranfiens  pcr,LM,  latus  eius  cyIindrici,cuiiJsp 
HM,cft  superficies  cylindracca)  tangat  cylindricum,  conta- 
ctum fieri  intecta , vel  rectis  lineis  ,-qajc  erunt  latera  cy lin- 
drici,&.consequenter  cuicunquedusdem  lateri  parallela  i 
quod  enim  sfci  ofidndttuT  dcpkino  tangcnte  cylindncum}*^ 
idem  desecante  idipsum  obdtndem  ratio  hem  ibi  allatam . 
vcrificatur:  vnde  concludemus,  BM,  & fimili  rationc,M,C, 
cilc  parallclogrammum, vel  para llclogrammo homologum. 
Eftoergo  quod  dicta  parallela  plana  secuerint  superficies  , 
HM,  \ik,  in  recrifcf E,  EPj  G D,1X>:  tjyrum  qux  sunt  in, 
HM,a:qdiinft3hl^n,LM,&  quae  fn,OLyfi,  MO,  per  dicta 
Prop.p.Ktl^cfttAr  eas  secta  lin^,  k.-,in  pyiictis,  V,  &,5i, 
pcrqua2iq«ep^iiwinsupcrfici(ci(kM,i?^tcnra?lin  hinc 
inde  l>Squtadp^<J5omasparaIIalas'.,tTcmjie, 3 5^2 , 6&4, 

8 V7,  corifiituentes  parallclogramqia , aM,  4 A,  7 E,  scji  pa- 
rallclogra^nmis  homologasi^ur|^,r<^uI^7L  M,he^enim 
fieri  concipi^ju^  pci^niddin)  lateris  fv|ujclrid  in  fitpt^ficie , 
HM,factiimipli^l\^,fcmpera:quidm^^r  J Vr  cx.g.  pro 

dr«:rriprinnpipfiiiWflJ,  .->lv«;r}q£ah.l  j Jyl.qrquali 

ipfi,i3iA,pcrcurrcnt/|M,  linea#),  MI,  punctivpijj,  debibet 
ipsam, 3 2,admodfi,quoinLcmmatesccundopoft  Prop.  i. 
Lib.pnini  Geo.  Ind.explicata  cft  descriptio  parallelogram- 
mi  fine  rcCTllincijlioe  curuilincr.  .Sicque  circaalias,64,87, 
procedemus. «'Erunt  autem,  3?i,tS&,  8V^  intra, fy2,  &4, 
V'7, extra  figuram.,  ILM,  in  ea  enim  parallelarum  ipfi , L M» 
propinquior  eidem  supponitur  semper  remotiore  maior. 
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6k  efgo  s|Wtio  iHlM,  crft  cfrciiiiscir^ta , & inscripta  Hgura 
ibx  jparallel6gratmnf^,sci!i  parandogrammis  homologisfigu- 
ris,  arqucalcis  compolita;  & eft,IO,  paraiIdognm)mum,SCTi 
paralldogramrdo  hombicgum,  regula,  MOj  fi  ergo  intelli- 
gamus  Vrompleri  rectangula  solida  tatn  sub , K M , & figura, 
^LM,quam  subjOA,  CE,  P D,<5I>&fibi  respondentibus 
figuris  tam  circumscriptJPjhcmpeillA,  & D,  VI>  quam 

inscripta:, nnnpe, 3 A, 6E,8D,  mahifdhim  eft  ipCi  rectabgulo 
isolido  spb,KM,  &,  IL  M,fore  Circumscriptam,&  inscriptam 
figuram,cx  paralldeppipcdis,fiue  rectis,  fiue  curuis  compo- 
fitam , ita  vt  drcumscripta  superet  inscripta  minori  solido , 
quam  fit , ^ . Namque  parallelepippedum  fiib,'  k D,  D 7, 
aquabitur  ei, quod  fit  fub,PD,D8,  per  Lemma  ant.  Hoc  vc- 
rd  iun^um  parallelepippcdo  fub,  PD,84,  conficiet  paralie- 
Iepippedumfub,PD,E4,quodfkcild  ofiendetur,quia  totum 
sequatur  omnibus  fuis  partibus  fimul  fumptis.  Hoc  vero 
aequatur  ei,quod  fit  lub,  PA, A&,  ergo  fi  hoc  iunxerimus  ei, 
quod  fit  fub,  PA,  ^2,  componetur  parallelepippedum  fub , 
PA,A2,  fcu  fiib,  CM,  M?i,quod  cum  eo,quod  fit  fub,  CM, 
3B,conftjtuet  parallelepippedum  fub,CM,  MB,  cuizquabi- 
tur  didus  cxceifus figura?  circumferipta?  fuper  inferiptam. 
Cum  ergo  parallclepippedu  fub,C M,  MB,fit  minus  folido, 
, etiam  didus  exceflus  erit  eodem  minor . Vnde  circum- 

feripta 


I .s,-  Exercitdtio^u^, ,/v  .7  ^ r 
faipta  (uperante  infcriptam  minori  exce/Iu,  quam  fic,  ^ , 
re^ngufum  iblidum  fiib^lcMylLM,  (quod  eft  minus  fisura 
jpficircumrcripta)  fuperabic  infcriptam  multo  minori  ex» 
cciTujBuam  fit  j*,  idem  vero  ponitur  "fuperare  redangu- 
lum  folidutn  fub^RSjSXZ*  foli do , , ergo  figura  infcripta 

redanguto  loii^  fub  > O I > I L M r inaiqr  erit  rcdaogulo 
folido(ru^^&  SX3^&  Abinde  mult6  ^'aior 'quacunque  illi 
infcrfpM > quQdtameo  abfurdUm  qife fic euinceinus . Cum 
enim  rdlidoruiir>JHO»  bR,  fit  fuppofica  eadem  altuudo,  ex» 
tenfis  planis, quae  infofidi^]^yffqui^'|lantcrbafi^  LO,  du» 
da  funt,rccentur  & fupcrlKies , Y ler,  Z b, « linea,  SX,  vt  in 
folido,HO,effedumeft,&  per  pqnda^n^ta  in,  SX^ducan- 
tur  intrd,  SXZ,  vfquead  proximam  parall^am-linea:^  qua- 
les funt , ^ 3 , & i V 8,  coniUtuentes  %ufif  m ex  pamllelo- 
gramis  leu  ijfd€  homologis  figuris,^qucaltis  cdpofita:  vt  ed- 
oleris redangulis  (olidisiub  fitf,  8c  ubi  refporndentibus  in^ 
\z,  figuris,vt  in,HO,  fadum  cft.  nccnqnfub,YZ,SX2,huic 
fiat  infcripta  %uraexparallelepippcdis  aiquealtjs  compo< 
fira,quoru  vnum  ex.gr.  fit , quod  fic  fub,RA,  a a . Huc  enim 
arquari  ei  i quod  fit  fub,OA,  Aj,  manifclUim  cll  per  Lemma 
'anr.  quialunt  parallelcpippedaxquealta,  & contenta  f ib 
fupcrficiebus,3A,  AO;  «u,  a R,  quae  iunt  vel  parajlplogram- 
ma , vd  ijs  homologae  ,repulis  bafibus redangulis , 3 M O , 
Z R . aequalibus,  & fub  lateribus  aequalibus,  & parallelis, 
3M,  aZj  M O , ZR  , contentis.  Eadem  ratione  reliqua  fibi 
rcfpondentiafolidaharu  inferiptarum  figurarum  adaequari 
oftendemus , ex  quo  integras  squales  clTe  conflabit  contrd 
id.qupdfupcrius  dcmonftratum eft.j  Non ^rgqr^daqgu- 
lum  folidum  fub,Ol,  ILM, maius  clT^ppteft  co.qiibd  fitlub, 
RS,SXZ.  Eadem  ratione  qftendemus , nccpoffc  cominus 
cffe,quia  tunc  poneretur,  qliod  fit  fub,RS,  SXZ , efle  maius, 
& fieret  demonfliatioincipicndocircumfcriptionem , & in- 
feriptionem  priorem  in  Iblido , n R , & proicqucndo  pofle- 
riorem  inferiptionem  in , H O,  ac  deducendo  ad  abfurdum. 
Quapropter  conflat  rcdangulum  folidum  fub,Ol,lLM,nec 
/ maius,necminus  efle polfc redangulo  folido fub,  RS,SXZ. 
£rgdei(j(tB>  aequale  erit.  Quod  oftendere  opus  erat.  . 
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LEMMA  XV. 

• . ^ 

* * • . 

SI  in rdiquis figuris  homologis >kM,YZ» in 
Schemate  Lemmatis  ant.  fupponantur  du^a^ 
linearjOljRSjeiufmcdi}  quales  fuerunt,  LI,XS, 
idcft  conftituentes  figuras,  IMO,  SZR  ;ineaDdein 
partem  cum , I L M,  S X Z,  deficientes;  exteris  ma* 
nentibus . Redanguluro  folidum fub  figurisJLM, 
IMO,  regufa,  LO,xquabitur  rcdangulo  folido  fub, 
SXZ,SZR,  regula,  XR. 

Hoc  autem  non  aliter  quam  Lemma  ant.  probabitur. 
Namque  per  continuam  'bilTe^ioncm  altitudinis  folidi , 
H O,  vt  & in  figura , I L M , fidum  cft  , ipfi  , IMO', 
circumfcribcmus  , & inferibemus  figuram  cx  parallelo* 
grammis  , vel  ijs  homologis  figuris  , xquealtis  compofi- 
tam!,  fub  .quibus,  & reliquis  figuris  componentibus  cir* 
cumfiriptam7&-infcriptam  /padoV  I L M , mente  com- 
pletis redangulitfolidis,oftcndefnus,vt  in  Lemmatcant. 
redangqlo  folidq  fub  figuris , I L M , IMO,  circumferi*  « 
ptanvefic. figuram  , & aliam  infaiptam  , quam  illa 
fuperat  cxcciTu  minori  dato  folido,  vt,  hoc- 
que  mediante,  vt  fupra,  inferiptionem  in 
redangulo  folido , fub , -SZX , S Z R , 
profequentes , qfiendemus  rc- 
dangulum  folidum  ^ 

fub  fisu-  f . ’ . - • 

ris, 

I M L , I M O,  aquari  rcdangulo  folido 
fubfiguris,  SZX,SZR. 

Quod,  &c. 


Y L F M- 
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lyo  Jixercitdtlo  Stetmtia , 

✓ 

LEMMA  XVI. 

DEnique  in  eodem  Schemate  Lemmatis  /4.  & 
in  figuris»  KM,YZ,duca;niur linea?,  Mk,  ZY,, 
quales  fuerunt, IO,SR,  hoceft  conftituen-- 
tes  figuras , I M k , S Z Y , in  partes  tamen  oppofiras 
deficientes  ijs,  in  quas  deficiunt,  I M L,SZX . Dico, 
-fiippofitis  ijfdem  regulis , rediangulum  folidum  fub 
figuris, IML,lMk,atquari reftangulo  iblido  fub, 
SZX,SZY. 

# ■ . • « * 

Namque  ex  Lemmate  i4.reftangbla  folidafub,  A"M, 
IML,  & fub,  YZ,  SZX,  funt  aequalia . Similiter  per  Lemma 
ant.re^langulalolidafub  figuris,  IML,  MOk,&  fub,  SXZ, 

Z R Y,  funt  aequalia , quia,  M O JT , Z K Y , deficiunt  verfus 


eafdcm  partes, HIK,  nSY,  verfus  quas  deficiunt  ipfar,  IML, 
SZX . Ergo  rdiduum  re(^ngulora  folidum  fub,lLM,  IMk, 
aequabitur  refiduo  redlangulo  folido  fub , SXZ,  SZY . Sed 
vt  omnis  ambiguitatis  locus  auferatur  congruet  hf  c redan* 
gulafolida  clarius  Ledori  exhibere.  Affumanturergoex 
Schemate  Lemmatis  14.  tantum  fuperficies , LO,  X H , HM , . 

nz. 
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nZ,  MK,  ZY,  cum  defcriptis  lineis,  IL,  SX,  MK-ZY,  cx-cris 
omiflis,  Sc  compleri  incclligantur  ditfla  folida  > concun  cnci- 
bus,ad,G,P,tribus  cy  lindraccis  TuperHcicbus,  GL,  GO,  Gl , 
tribus,MK,  MH,  M N,  in  fblido,  HO , oppofltis  t & tribus, 
PXj  PR,  PS,  tribus,  ZY,  Zn.ZT,  infolido  ,nR,  pariter  op- 
^nrts . Dcfcribct  autem  cx.  gr.  NO,  Utus  cylindrici  ipfam 
ruperficiem  cylindraceam,  GNOk,dum  concipietur  mou  eri 
femper  fix3E,NO,  a»quidiftantcr,manentepunfto>0,fcmper 
in  linea,  Ok,  donec  perucniat  in  fitum,  Gk . Qua  ratione  &, 
GL,  deicriberur  ab,  L N,  &,  G I,  a,  G H,  vcl,  G k . Eodem 
modo  difcedat  rei^a  aequalis  ipfi , L N , ab  ipfa , L N , mota 
femper  ij)fi , LN,  ajquidiftantcr,  & manente  femper  pundlo, 
L,  in,  LI,  quae  dcfcribct  fupcrficicm  cylindraceam,  ILNk,& 
in  fuperficie,GO,  lineam,  Nk  , SimilitcrrcraaaBqualisipf?, 
LMydifcedat  ab,  LM , cui  feratur  femper  aequididanter , de- 
feribens fupcrficicm  cylindraceam , kLM , linea  red^ , LM, 
& ipfis,Lk,  in  fii  perfide, ILNk,  &,  kM,  in  fuperficie,  IMOk, 
iacentccoBclufam.  Eodem  vcro modo inteJligcmus in  alio 
folido,  nR,  deferiptas  praefatis  refpondenres  fupcrficies. 
His  pera^s  licctlnodd  intueri  folida  fupficiebus , IN,  NM, 
Mk,  kNO,  ILMi  Sc , ST,  TZ,  ZY,  YTR,  SXZ,comprcbenfa, 
quae  /unt  rcdangula  fblida  fubfu^fiefebtis/Ql,  ILM,  RS, 

» SXZ,  praenominatis  contenta:  traicdis  enim  quomodocaiij. 
que  in  ipfis  planis  bafibus,  LO , XR , asquidiflantibus,  fiene 
in  didis  fupcrficicbus  lineae  parallelae  lateribus  ipfarum  ba« 
fiumper  citatam  fuperius  Prop.9.  Lib.  PrimiGco.  Ind.  & 
fubinde  Hcnt  t cdangula,  quorum  latera  iacebunt  in  figuris , • 
Ol,ILM;RS,  SXZ, idcirco dida folida  concinentibus  .Eft 
. autem  fblidum,lKONLM,  aequale  folidis,ILMfc,kLN  OW, 
totum  nempe  omnibus  fuis partibus  fimulfumptis:  vt&  fo- 
JidumSYRTXZ,  piaedidoa;qi!ale,paritcrada:quatui:foli. 
dis,  SXZY.YXTKZ.  Eft  autem,  kLNOM,  squaleipf? , 
YXTRZ  , per  Lemma  ly.  namha:c  funtrcdangiila  folida 
fubfupcrficicbus,kNO,KOM,figurifuein  eandem  partam 
dtfici(nt»buicdntentaihoccnim,vt  circa  folida,  IKONLM, 

S Y R TXZ,  procellimus,  pariter  oftendetur.  trgb  reliqua 
-folida,  ILMk,SXZ.Y,  aequalia  erunt,  Sed&  lia-cdemon-iw 
fticbinuis  cfte  folida  rectaqiila  liib  figuris,  ILW,1MK.SX^^, 

Y 2 , SzY, 


tyi  Exercitatio  Sfcmd^  • 

Si?  Y,  contenta,  eodem  modo,  quo  circa  prsfata  folida  id 
oflciidimiis . £rgo  rcdangula  folida  fub  figuris,  ILM,MIKi 
SX?,  S<2'Y,  contenta  inter  le  xqualia  erunt . 


H t • 


7T 


Voniara  vero  in  Lcnimate  15.  Tuperiori  parallclepip- 
• peda,  HO,nR,  fupponutur liue  re(ila,fiu^  quomodo- 
''  cuqjcuFiM;  idcirco  propofitis  duobus  quibufeu- 

qucrc^tangulis  foldisKquealtis,  in  quorum  vnoquoque 
dux  continentes  fupcrficics  iuxta  regulas  bafes  ( qux  fint 
rc<5irigulajciurq;latcraxqual/a,&  parallela  feu  in  diredum, 
vnum  vni,&  alterum  alteri ) fint  vel  duo  paraUelogramma, 
■fiuc  rediiinea,  fiuecuruilinea ; vel  vna  parallelogrammum, 
■altera  verd  figura  plana  in  alteram  partem  deficies ; aut  am- 
bxfigurx  planxin  cafdcm,  vel  etiam  in  contrarias  partes 
deficientes  j feu  fint  hishomologx;  manifeftum  cft  ex  his 
quaruorproximis  Lcmatibus  ea  inter  fe  xqualiacfic.  Pol^ 
fumusenimfemper  figuras  in  alteram  partem  deficientes, 
ieii  his  homologas,  ita  complere, ’vt  fint  parallelograinmis, 
vel  ijfdem  homologis  figuris  inferiptx'.  Sicuri  ex.gr.  ipfx , 
1L.M,  IMA',  A‘M0,  parallelogrammis,  vel  ijfdem  homologis 
’figur:s,HM,MA',  lunt  infcriptx  . Ex  quofir,  vt&  ipfis  con- 
ic;rta  rcvta guhi  foJida  paralldepippedis  quoque  fiuc  redis , 
• fiuc 
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De  T^ofUmri Methodo  hdiui(thilium,  .173  ' 
/iuecoruis  fiant  infcriptibilia . Quibus  denique  appa:  er  po- 
ftcriorcin partem  Prop.  Prima:  Libri  Septimi  Gco.Ind.cciam 
quoad  huiuTmodi  folida  veram  effe . 

COROLLARIVM  II. 

;.,Tj  T quoniam  figurat  in  ipfa  Geometria  Indiuifibilipm 
confideratat,  circa  quas  vtimur  Propofitione  ly . eiuf- 
..  dem  Libri  Septimi  > funt  eius  conditionis  «qualem  fupra  po< 
Rulauimus,  nempe  vel parallelogramma,  vel  figura:  in  caA 
dem,  fcu  in  contrarias  partes  deficientes , aut  ijs  homologe^ 
feu  in  huiurmodi  figuras  refbluipofTunt, cum  habeant  condi 
tioncmdidtam  in  Lemmate  1 2.  iliperiori,ficuti  in  e/usCor. 
primo  pariter  innuimus , & vt  illius  Geometria;  Propofitio- 
nes,in  quibus  vfu  venit  Prop.  15.  fuperius  didfa.confiderati 
innotelcct:  ide6  circa  ipfius  Propofitionij  li.vfum  rveuti» 
quam  Ledori  dubitandum  erit , per  hate  enim  patet  redfan- 
. gulumfolidum  fub  duabus  quibufdam  fupcrficicbusiuxta 
datam  regulam  contentum,  a;quari  cuicunque  alteri  fub  fu- 
perficiebus  prfdidlis  homologis  iuxra  eandem  regulam  con- 
tento, lateribus  bafium,  v el  parallelis , vel  in  diredtum  exi- 
RentibuSjVtfemperindidfaGeometria  vlurpantur:  quod 
& in  Prop.  1 2.  eiufdem  Libri  Septimi  fuppofita  veritate  po- 
fterioris  partis  Prop.  Prima:  parita  oftenfum  fuit . Hoc  ve- 
ro fiabilito  etiam  per  hunc  modum  Archimedeum  fere  om- 
nia rubfifleremanifeRum  eff, paucis  tantum  relidlis,vt  efl 
ex.gr.  Lemma  12.  fuperius, quod  eflet  extendendum  etiam 
ad  figuras  non  ordinatas, & vt  cft  Prop.  17.  Lib.Secudi,qua: 
fub  tanta  generalitate  per ha:c  fubfiftere  non  poteft,  nifi  vni. 
ucrfaliffimedidia  pofteriorem  partem  Prop.pr.  Lib.Scptimi, 
per  hunc  modfi  Archimedeum  oftendainus,quod  propter  in- 
numerabiles fohdorfi  varietates  liquido  explicare , ac  fche- 
niatibus  aperire, per  vn.i  generale  demonftrationc  omnibus 
applicata, difficillimu puto. Prardemoftrata  tamen  fatis  Lc- 
dtori  fide  facere pofTuntde  veritate  dic'fx  pofterioris  parris 
Prop. Prima?,  ac  de  fubfiftentia  allata?  ibidem  demonfiratio- 
nis  in  omnibus  folidis,  quam  vix  aliter  puto  a Geometris 
fiib  tanta  generalitate  oAcndi  pofTe . 

• - * COROL- 
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COROLLARIVM  III. 

Hinc  etiam  colligitur , cum  circa  aliquas  figuras  verla* 
biraur,  tanquam  re^ngula  folida  continentes,  pre- 
di(^s  conditiones  habentes , nemp^  quae  vel  fine  parallelo- 
gram  ma  ,vel  figurat  in  alteram  partem  deficientes : quod 
circa  eafdem  fufficin  adhibete  dodlrinam  Libri  Septimi, tan- 
quam germanam,  ac  feipla  fiifHcienton,  abfquc  eo  quod 
vtamurcircumferiptione,  & inferiptione  figurarum  . Satis 
enim  erit  hanc  circumfaiptionem,  & infcriptionemhac  vice 
tantum  adhibuific,  vtpoRerior  pars  di^je  Propofitionis 
- Primat  etiam  hoc  pa^o  confirmaretur . ■ 

XXII. 

Si  ergo  Leffor fu^radiffa  omnia  reltc  ferceperit,  fatis,  puto, 
nedum  in  priori  ,fed&  in  po feriori  methodo  Ind.  eruditus , 
poterit  dc  ijfdem  d^udicare , efuamaue  fibi  libuerit  in  demon- 
Jirando profequi . Cum  vero  hie  reliquum  dodrina  Geometria 
Ind.  breuitatis  caufa  ,pratereamus , non  inutile  tamen  , ^ 
iniucundum  fiudiofo  fere putaui , fi  quadam  illius  feleiiiora , 
tamquam fpcctmen  huius  artis, puUbrierumque  fru£tuum  mtf- 
fem  a me  coUeflam  , breuiter  hic  ex pofucro  tum  vt feiat  Le- 
ctor quid  in  reliquis  dtefa  Geometria  Ltbrts  tradetur , tu  etiam 
vt  ex  hts  tnteUigat  1 ndiuij/biltum  vfum  neutiquam  fallacem 
ejfeji modo  refte  eo  vtatur  ,fed  in  ipfum  veritatis  fcopum  iUa 
femper  cellimare  . id  autem  prafi abimus  paulo  amphus  ex. 
pheando,  qua  in  Exercitat.  ant.num.^g.brcUiori  Epilegore- 
etnfuimus . 

In  LibroTertiotgitur  fuppcfitareuolutione circuli yVtleL 
lipfis  cuiufcumque  faci  a circa  proprium  axem , confiderantur 
folida  rotunda  ab  illis , earum  portionibus  genita , cf  huc  ah 

inttio  Libri  vfq  \ad  Prop.  9.  Deinde  a Prop.^.  vfq\  ad  11.  enuc- 
leatur ratio  (orumdem  circulorii , ^ clhpfium^intirfc  compa- 
rat crura.  Dent  que  d Prop.  1 1.  vfqitc  ad  finem  Libri,  cxptn- 
dtn.tf.r  gn.ita  corpora pofito  reiioiinionem  carurndem  fgura- 
• . , _ . rum 
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rttm  KOH  amftius feri  circa  axem  ,fed  circa  cejuidt^aibtM  ax 
reiiam  lineam  fue  illa  tangat fyxram,  vclft  intra.,  vel  extra  ; 
^ hinc  vber rimam  f olidorum  mtffim  colligi  r e licet . Kamtjue 
circulus gt^nitff  heram , elliffts ffhtrotdem  oblongum . ^ fro- 
latumy  eorum  portiones  planis  rtfiila  faciunt  ipforummetjeg- 
menta  . fluod fjit  reuolutie  circa  tangentem.circulus  factt 
anulum  ftrifium  circularem , dr  tlUpfs  ellspticum . < irca 

non  tangentem , ^ extra  f guram  ^ circulus  producet  anulum- 
latum  j ^ ellipfis  ellipticum.  Hunc  K epU  rus  at.  ^dum  arduum 
appeUat  yVelutifcrto  rufticarum  puellarum fmilem . Diniejue 
Juppofita  rc  Uolutione  circa  parallelam  axi  intra  figuram , portio 
maior  circuli  eficit  Nalum  rifium  , drellipfsy  Malum  coto~ 
neum,  portio  minor  circuli , Malum  cilrium,  ilUpfts,Oliuam. 

Sic  ex  reuolutione  cllipfs  circa  tangentem  fcdnon  innrmims 
eoniugatorum  axium  ,fit  anulus f nilus  ellipticus  altera  parte 
latior ; fjr  circa  illi  parallelam  extra  figuram  orttur  anulus  la- 
tus ellipticus  altera  parte  ftriilior  ,Jimilis  T iara , fcu  globo 
Turcico.  Verum  vitra  hac  f olida  rotunda panft quocjue  in- 
finitorum /olidorum  fimilarium  menfura  , qua  ab  efdem  fi- 
guris genitricibus  diilorum  corporum  rotundorum  pariter  ge- 
nerantur , 

In  ,^arto  Libro  ftatim  iu  Ppopof.  Prima  exhibetur  qua- 
dratura parabola,  deinde  portionum  eidfdem  per  aquidifiantes 
axi , vel  diametro  ipfius  (ptfittutarum , vfque  ad  I roph/t.  2c: 
Inreliqutsverb  ,/uppefitareuolutione  parabola  t a circa  axem, 
quam  etrea  aliam  quamcunque  axi parallelam , emergunt  ne- 
dum Conoidea parabolica  Jedffi  aptees  .femianuli  .Jemthafes  f 

alia  huiufi modi /olida,  vt  (fi  infinita  fmilaria  ab  et/demge- 
nita  figuris . 

In  Libro  £luinto  denique  ./uppofitis  ufdem  figurarum  reuo- 
lutiombus  patefiunt /olida  rotunda  ab  hy per  hola , eiufque  pe  r- 
tionibus,  necnon  ab  oppofitis  (fi  cor.iugatts/eLHcnibi:s genita  ; 
hoc  cfl  Conoidea  hypcrboltca  /mnanuli  fi  ruri  (fi  lati  hyperle- 
lici( quos,vt  (fi- parabolicos  ide  K eplerus  Crateres  votat ) femi. 
ba/cs  ac  alia  huiu/modi  quam  plura /olida  rotunda,  (fi /uhsnde 
infinita  foltdafimtlaria , ab  et/dtm  cum  rotundis genitafigreris, 
pariter  notificantur . DoLfrtna  vero  Libri  Sexn/atis  apparet 
quaitsjit  ex  num.iq.  Exercitat,  an(.  In  tot  ergo  figuris , quot 
. . Le£}vt 


I Exercitatio  Secunda. 

Lector  hic,  Cr  ia  his  duabus  Exerc.  tntelligere  potuit , itnmo  (jr 
in  plurimis  alijs , quas  intaiias  prat  erimus , de  I ndiuifibilium 
•vtraque  methodo  periculum  fectmus , nec  inquam  in  aliquod 
incidimus,  quod  vel  latum  vnguem  iifcederet  ^feu  ab  aliorum 
inucUtis  dtfcreparet  . Sjiouiam  vero  non  fatis  ejl  propofita 
'euidenti  ratione  probare  ,pluribufque  confirmare  > n^  ea  quoq; 
dubia  e medio  tollantur , qua  in  oppojhum  allata , Leltoris  ani- 
mum pulfare  poffunt , propterea  huic  muneri  obeundo  fequtrt' 
tem  ExercitJtionem  dcfiinamus . 

Aduerte  autem  in  fuperioribus  Lemmatibus  etf  pro  ali. 

* quibus  veritatibus  aliquando  citetur  Liber  Septi^ 
mus  Geo.  Ind.  attamen  plerafque  in  pro- 

mijjis  Notis  pariter  haberi  poffe^  . . 

vt  fiudiofo  facile  ■ ■ ■ v . 

1 innotefett. 


EXER-  ' 
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EXERCITATIO 


TERTIA- 

In  qua  difcutiuncur  ea,  qu^  a Paulo  Guldino 
e Societate  lefu  in  eiufdecn  Centrobaiyca. 
prxfsLtx  Geometriae  Indiuinbilium 
obijeiuntur, 

Fm  easj>mnes , quas  in  hucufqi  declara-  , 

ratam  IndiuijUnitum  DoCirtnam  diffi- 
cultates euulgarat  Guldinus  mente  ob- 
t*oluebam,ac  plemort  rationum  'volu- 
mine^ qua  refpon/ionisloco  aff^errtpoffi 
"Videbantur  retexere  aggrediebar , qui- 
vimmo  (ffp  tam  ip/ius  Operis  ahquot  folta  pralo  comipjfemi 
repente  mihi  cum  fama^  tumittterts  amicorum  nunctatum 
e fi  ipfum  de  Geometria  quidem  beaemeritum  fato  concef 
fife . Indolui  'vehementer  cum  ob pubUtum  Keipubltca  lit- 
teraria  damnumytumob  mihi  prareptam  laboris  ppne  coa- 
feSii  materiam  y quam  "viuenti  conjeueram  . Mors  enim 
ipfa  ingrato  me  (ilentto  damnans  multa  •vetutt prodere^  quae 
dtferendt  campus  opportunior , d 'vixijfet , aperuerat . Vem 
rumtamen  ty-  eadem  aboj  necleutore  me  mailauit  incom^ 
nodo  i hiat  entmja^umefi'vtcuma  pluribus  dtfira^us 

Z euris. 
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turist  tum  *vt  alter  OeJtpus  ptdtbus  U(isy  ae podagra  claud* 
tisadbum/ceSphtttgis  pmgmaudiffoluend*  animum  ntgli^ 
gentius  intendens^tArduts  qu»m  mthi  propofutr^m  banc  ttf» 
foofionem  attulerim . lam  vero , Leffor  erudite , erit  mtbi 
plenius  faRum  fatis  tfiin  eodem  nulli  me  Vel  odio^  'velfuco 
obnoxium  credideris . yentatts  a ugmento  enixe  fi  uder  e ne-m 
mo  non  debet ^qut  inter  veros  Matbematitos^  equorum  certif^ 
fimp  requiruntur  ahoaEsez,  recenjtri  hauet,  ^mmuis 
autem  nihilfere  a Guidmo  in  oppofitum  aliaium  fit, quod  ip fi 
mibimet prius  no  obittirtm  m Pre/attene  Librt  Septimi  Geo. 
metri f hdtmfibilium ytaqi  foluetm  ratione, quam  equanu 
mtter  ludtcantl fatisfacere poffie  Videbatur  : qutnmmb  tpfi» 
metquodamodotnanctpittpofitut  ( cum  neqs  accuratiyneqs 
totam  indiutfibtUum  Geometriam  yjed  tantum  exiguam  tl^ 
Ims  partem/e  viitfii  non  fime l fateatur  J nthil  dixerit  fi 
eontra  tandem  difiinittuc proferres  quin  (^amplius  pro» 
pter  rationes  t»  contrarium  a fe produRas  minime  rejpuen» 
damcenfuertt  Libro  Secundo  ipfius  Centrobarycp , Pagina 
tertias  attamen  neprpfiantts  butufie  Geometrp  auRoritate 
strca  bxc  Indiutftbtlta  aliquabter  dubitantis  y fi  quid  ab 
^fdem  Vtilttatis  io  Litteranam  T{empubbcam  emanare  po» 
teRy  illud  tenebris  obrutum  tUUtefcat » excufio  diuturniora 
•XH terno  y htc  rai tones  adglomeraut  y qmbus  ad 0 mnia  ilbus 
obteRa  raims  fim  abunde faRumsn  fatis.  Id  tamen  a me 
lae  -tm  ex  aptas  falno  nomine prpclari  hutufce  Virt , cuiu  r 1«. 
duRria non  folum  tn  tnuentts  iam abalqs tantum  tUuRraa» 
eltSyquibns  plerumque  Vulgarts  quadam  glorta  comparasur^ 
fid (it  tn  nouit  dttegendis » pternum  etia m pofl  fata  'vtuet  • 
Sed  tepofirtmum  'veltmy  LeRor  btneuoUymbocputloqmo 
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monitum^  ntoptrophsgerts  iaex^ainiHiis  eius  Qentre* 
burycf  ebteSiiombus  > huc ftdtU  caUmo  me  ex  eudem  iredu- 
eeniUcurefse  cjUAcum^i  t^fe protulit centruhutuf modi  /«• 
dtutfihdu»  Hxc  autem , rut  ordtne  quodam  expendereuturf 
itbuit  ia  Se^tqnes  XLll.  diftnbueret  qua  per  Capita  ia  fe^ 
queati  Exercttattoae  dtgefta  fiagiUaUmexamiaaotur»ytea 
commodturad  hbitumpoffts  iatueri*  VaULedori  ^ 
eequi  tonfule, 

C A P V T I. 

’-  '//» quo  ff  examen  eorum  ^ qUa  feruntur  a Cnidino 
in  Seihooe  prima  ^ ac  fecunda, 

CVm  ipfc  Guldinusin  Aia  Centrobaryca  inta<Aanu 
Geometriam  Indiuifibiltum  pr^terijflct,  in  tribus  po- 
ftea  fubfequentibus  Libris  quadam  rpartimattuiir,&  Quafl 
per  tranfenna  infpicien9obiecir,aIiqua  vero  ex  prore(To,ac 
dedita  opera  expofuit,vt  in  Libro  quarto  Cap.  quinto, qu; 
omnia  maiori  qua  Heri  poterit  breuitate,  luxta  ordinem  di« 
^rum  Senionum  feruato  proccHu , nuncexaminabuntur. 
In  Pr^fatione  ergo  Libri  Secundi  cum  Vfum  Centri  grauf- 
tatis , quem  vocat  Comptfitiouet  ^ Befoiumnem  Foteftatum 
rotundarum  explicafTet,  at<^;  in  KepUrum , tanquam  in  ab* 
lurde  locutum  parumper  inuehi^et , profatam  Geome» 
triam  Ind.  fic  aggrediis  eft  Pag.  tertia . 

Sestio  I . Imrno  cum  huic  ipp  Libro  Secundo  publicis  typis 
txfcrtbendo  manum  fupremam  tmpefui/femyT erttumque  tpm 
fnm  ad  vmbiltcum  deMxiffemdnfpext  per  tranfnnam  'veluti 
(obire  enim  fingula penitus , vires , quas gr aut  tum  lattguore 
collapfas  erigere  caper am,  extra  domum  Upertore  fub  Calo  i/c« 
tabant)  Geometriam  Promotam  Sonoutntura  Caualerij  Ordi- 
nis Itfuatorum  Geometra  J n/ignts , d Galileo{quem  iodtnLj 
tempore  Itcutt  vtdere ) m fuis  Dialogis  de  motu  locali , crf. 
laudati^  cui palmartam  oltm  fantam  tnter  excellentes  t/£ui  no~ 

Z z Jtri 
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ftrr  Mdthematues  foBctbatur.  Et  vt  verum  fatiar 
C*liUus  mihi  ex  facie , indele  natus  Uudauit , nunquam-» 

mordaciori  ludicio  difiringendun»  cenfui  quiji tot  habutjfei 
laudis  fautores , quot  habuit  obtre£iat»res,per  iffum  floridior t 
auguJHorque foret  honos  dtfciplinarum  mathematicarum. 

txhis  ergo  verbis  tibi,  6 Lcdor,  palam  fit  qufnamfiie- 
ritillioccafiodidiam  Geometria  infpiciendi  jqui&infimul 
quid  dc  laudibus  a Galileo  ex  fui  tantum  humanitate  in  me 
collatis  fentiendum  fit  apertd  fatctui?Id  verdpoftrema  h«- 
iufcc  Senionis  verba  fatis  declarant , de  quibus  tibi  iudi> 
cium  relinquens , ad  fecundam  Sei^ionem  accedo, *qu£  talis 
«ft  in  eadem  Pagina  Tertia  • 

Se^io  I J.  Reperi  aut  e in  his  libris  Geometria  promota  AuSfo 
rem  anfam  arripuiffe  ex  Keplero , vt  fuam  non  tam  inueniret» 
quam  ab  vmbris  in  lucem  publicam  vindicaret  methodum-» 
Jndiuifibilium qua  tamen  methodus  quomodo  purioris  Geome- 
tria fudi^s  pronetur  non  edicam  j eam  tamen  propter  rationes 
hic  minimi  importuno filentiofupprimendas  refpuendam  nota 
eenfeo . Galileus profecto  in  eodem  Dialogo  de  motu  locali  dif 
putans  de  Infinito , de  proprietatibus finitorum , quas  infinitis 
applicare  minime  liceat  contra  ipfum  concludit 

in  hac  ergo  Senione  primo  dicitur  mehuiufce  Methodi 
In'd.  inucniendf  anfam  arripuiffe  ex  Keplero.  Secundo  fen< 
tentiam  fufpendit  an  puriorisGeometri;  fludiofis  probetur, 
Jieet  eam  refpuendam  non  cenfeat . T ertio  vero  citat  contra 
me  GaliJeiim  in  prefatis  Dialogis . 

• Q^fiad  primu  ergo  videtur  hic  Auftor  amplius  declara* 
K fc  Libros  didf  Geometrif  accurate  legere  no  potuiflejvc 
ipfe  fati,  tur  in  Indice  reru  prf  cipuaru  Tomi  Sccundi,fi  enim 
cos  qua  congruebat  diligentia  cxaminaflet,  tunc  quor^;  po* 
tuiffetanimaduerterequadiucrfa  fioc  vtriufqi  methodi  fun 
damera.  Kvpletus  enim  cx  mtnutisfimis  corporibus  quoda- 
mudomaiom  coponit,iifq»vtiturtanqconcurretibus,  qu£* 
admodum  &ipfcGuIdinusafreritinfubfequenti  Sedione 
Tertia , vbi  ipfe  tantum  dico  plana  effe  vt  aggregata  omniu 
lincarfi  f quidiftantiu,&  corpora^vtaggregata  omniu  plano 
rfi  parirtT  f quidirtantiu,vduti  in  Excrcit.  i.n.7.8.9.cxplica. 
batur . H;c  aut  £ nano  non  videt  quam  fi  nt  inter  fc  diuerfa. 
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■,  Dc  eo , qtiod  /ccundo  loco  dicitur  amplius  loquendi  of- 
fertur occafio  in  multis , quf  inferius  attingemuri 

Quoad  tertium  deniq; , ctfi  in  mathematica  Schola  lege 
•vetitura  iit  lurare  in  veiba  Magiifri»  ita  vt  illius  alumni  pu- 
ram, ac  finccram  veritatem  rerpicientes,  ingenue  iadtare 
folcanr.  Amicus  ptato,fcd mdgis amicAveritMs.  (^apropter 
nec  ipfe  tenear  quafcunt^i  Galileus  in  Aiis  Dialogis  de  mo- 
tu locali  protulit  concluAones(quarum  nonpaucaslolu- 
modo  tanquam  probabiles  Lediori  proponere  intendit) 
■mordicus  tueri . Atramen  ne  debita  erga  tantum  Prf  cepror 
rem  per  me  videatur  intermifla  reucrentia,  fquo  Ledori 
connderandum  propono  Galileum  loco  fupracitato  hfc 
duo  Aiftincrc:  Ncflipe  continuum  ex  Indiuilibilibus  com- 

f>oni,  & fubinde lineam  cx  pundis, ijfq;  numeroinfinirisj 
ineamqjdarialtcramaiorem  jvtdidum  Dialogum  pcrlu- 
ftranti  manifeftum  erit.  Concedit  ergo  aliquam  inAnito- 
rum  congeriem  altera  maiorem  cirepoflc,  quod  non  aduer- 
iatur,fcd  fauet  poAtionimef.  Ne  ergo  admittatur  hicin 
eodem  Galilco  exprefla  contradidio.fortcnonincongrud 
dici  poteftin  eo  loco,  in  quo  ait  proprietates  Anitorum  non 
efleinAnltisapplicabilcs,  inaliofenAi  deinAnito  locutum 
fuifle,  vt  pote  hfc  de  inAnito  Ampliciter, vel  in  ratione 
totius,  vt  dicunt  philofophi,  fubintellexiircjcumcinihjl 
addi  po/At;  vbi  inAnuis  linearum  pundis,quamuis  inAnitis 
C cum  non  fint  inAnita  Ampliciter)  poteft  tamen  iugiter  A(> 
ri  additio , vt  per  fe  patet . 

= C A P V T II. 

De  ifs  i que  dtfcMtiuntMr  circa  Sectionem  tertiam  ', 

TRanl eamus  nunc  ad  Sedionem  tertiam,qu(  Acfeha- 
bet  in  eadem  Ptf  fatione  Pagi  4*' 

SedioIII.  Hic  ergo  Caualcriusficutus  tam  BarthoUma* 
‘um  Scuerufn , qtei  Libro  quinto  dt  Cur  ut . acReifi  froportiene 
promota , parallelarum  , ac  ^gurarum  analogarum  virtutes  , 
ac  proprietates  trodtt,  quam  K epUru,qut  pir  rufaita  plana 
corporaminust^ima  matora componit  ^,Ji quidem  con.poutt‘)  1 1 
videbimus  Ltb.  4.  cap.q. putabat fe fenfum  attigijfe  Aribtme- 
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dis , que  ille fusi fteile  quidem  frBftnat , deminfiret 
/fintse.,  dr  Uboriofi^mi  per  nouum  iflum  repslrnthnem^d’ 
fofis tonem  facillimo  modo  demonftrarefe , ipfo  etiam  Archime- 
de confentiente  iudicat.  Sed  hoc  refellit  Alexander  Anderfo- 
nius  Scotus  , vt  in  loco  patebit.  Hos  igitur  Caualerius  non  fo^ 
Ium  imitari  yfed  dr  ea , que  ipfi in  paucis  dumtaxat , &figiU‘ 
latim  tantum  perfecutifunt , ipfe  generatim  in  pluribus  Jmmh 
in  infinitis y dr  vniuerse  itmonfirare  conatus  ejc.  Plana  autem 
illa  K epleriana  cum  in  punlfum  omnia  ydr  corpora  in  axem 
coirent , minus  ad  rem facere  vtfa funt  Caualerio ; vtitur  erga 
Itnets , dr  parallelis  planis  indiuijtbtlibus , dr  infinitis ^dequt  il- 
lis concludit  id , quod  de  finitis  quaritur . 

Hievt  vjdcs,  benigne  Lettor,  nifi  Keplerus  fuificiat, 
adiungitur&BarthoIomfusSoucrus,  ^ qu6di^aMetho« 
duslnd.dcfumpta  ftiiffe  perhibetur  ^ cx  eo  quod  in  Libro 
<lc  Curui,acRcdti  proportione  promota » parallelarum,  ac 
figura  rumanalogaru  virtutes,  ac  proprietates  tradiderit . 
Inculcat  autem  hic  Guldinus  iuxta  eundem  Souerum  pre£ 
fius  eam  , quam  appellaui  pofteriorem  Methodum  Ind 
de  qua  egimus  in  Exerc.  fecunda  i cui  nonnihil.aflSne redo- 
lere videtur  eiufdem  Soueri  Hgur9  analog^.Sed  vtinam  ali- 
quid & maioris  momenti  in  publicam  vtilitatemopefbn- 
damenci  prgdi^orum  Audorum  inueniflem,  nec  enim  eru- 
befeerem  hoc  publice  teilari,  dequd  meis  inuentis  tam  be. 
nemeritos  palam  profiteri.  At  mihi  non  opus  fuit  hos  Au- 
dorcsfub  hoc  titulo  recenfere  (quemadmodum  voIuifTee 
Cnidinus,  miraturq;  de  Souero  mc  non  declara  (Te)  a qui- 
bus nihil  mihi  mutuatum  eft , pr^terquam  pauca  aliqua  fb- 
lidorum  nomina  a Keplero,de  quibus  in  prf  fata  Geometria 
fir  mentio.  Sola  enim  admiratio,qua  folet  incipere  philofo- 
phi  philofbpbari,&n6  Kepleriana,vel  Soucriana  dodrina, 
occafionc  Methodi  Indiuiiibiliu  muenied^,  ea  ratione,  qua 
in  eiufdem  Pr9fationeaperitur,mihi  iuppeditauit.  Hoc  ve- 
ro quoad  Soueru  fic  amplius  conhrman  poteff . Cum  enim 
anno  16251.  degerem  Parmf,  iam^;  Illuflridimi  huius in- 
clicg  Vrbis  Bononix  Senatores  publicum  Mathematicum 
ea, qua  folent  circufpeda  prudetia  deligere  ftatuifTent*  eoru 
nomine  mihi  cifdcm  fcruire  in  hoc  munere  cupienti, indidu 

eft 
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eft  vt  aliquod  (pecimcn  Mathcfts  > quam  audierant  mc  prcx« 
ficeritdfdeqi  p>  £bcrem>quo  tali  gnomone,  ac  regula  mc  vel 
vt  idoneum  eligerent , vel  tamquam  ineptum  reprobarent . 
Vc  ergocorund  m luffis  obtemperarem  ^ijldcm  mili  eodem 
anno  1629. diCif  Geomctrif7  Libros» etfi  manurcriptos» 
attamen  abfolutps , (imul  cum  meo  Speculo  Vftono,  qu^ 
paulo  pod  in  lycvtn  edita  funt.  li  autem  nedum  oltenfi 
fuere  f.  r.  O^uianu  Zambeccario  tunc  temporis  lultitiae 
Vexillifero,  fed  & eius fucce flori  Achilli  Yoltf  , alijfqi  11- 
luflnflimis  Senatoribus, qui  vt  vana  eruditione  referci, n >n 
parum  quoque  MathanacicisSrudijs  deleciahantur^  Eos 
quoe^;  viderunt  Exccllencilllmi  Viri  Mathefcos  Profeflb- 
les  Ouidius  Montalbanus,Carolus  Antonius Maiuimus» 
vt  & C{far  Marlilius,de  Antonius  Ma  la  Bonaionms.Qui- 
•ifitmmo&  P.  fiettmuseSocictarclefu , pr{c;^ceris  eiufdem 
lucubrationibus  Apiarijsillufttis,  Alphomasdels^,lo^a- 
ptifla  Parmeggianinus  Archipr^sbiter  Carpaneti  in  Agro 
Placentino,  & alij  quaplures(quorunonpauciadhucfu- 
perfutes  exeat)  Parm^  ante  annum  1629.  eofdeni  abfotucos 
nonfemei  perfpexerunt.C  umtamenSouerusnonnihanno 
1630^  publids.eypisuapp^ucrit.  ergo  fieri  potuit  vt 
cum  Ecutus  fuerim,  qui  non  duffl  pruceflenatadluccm  ^ 
Sed  elioquod  Guldini  rationes  efficaciter  conomeant 
meexKepfero, ac Soueto Methodum  Indmifibilium  inuc- 
nifle, propter  aliquam  conuenientiam»  quam  mei  infinita 
lndiuifibiliacumminutiflimis,&  infinitis  corporibus  Ke- 
. plerianis  habere  videntur,  nec  non  figui ; analoga  etfi  ge- 
neralilfim^cum  Ipecialilfi  nisaSouero  confideratts.  Pari 
ergo  ratione  vbicumd»  inter  duorum  Audormnprtnapia 
appareat  aliqua  fimilitudo»  affinitas,  leuconuententia, 
tunc  cuidenter  cochidere  poterimuseum  qui  poflenus  fert- 
pfit  ex  priori  defumpfifle principia,  Qtialemergofufpicio- 
nem  fubirct  ipfe  Guldinus,  cuius  principia» (eu  Regula  ge- 
neralis , quam  afierr  pag.  147.  & in  qua  cota  illius  Centro- 
baryca  fundatur,  adeo  prinopijsKi‘plcriinSreieomerria 
Doliorum  adhibitis  aflimilantur  > vt  quod  ipfe  f^xiaticer 
ibi  tradidit , rantum  voiucrfatirer  appareat  extendifle  Guf. 
dinumiquod  bf  c loca  eiufdem  Keplcriconiidcramtmanifi;- 
^ ilum 
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' ftum  fiet . Is  enim  in  dida-  Stercomerria  Theor.  i8.  ^ ioh 
(]uic.  Omnis  annulusfeitioniscircnUris,  vel elUptfc*  ejletqnO/m 
iis  cyli/idrOyCuius  altitudo  aquat  longitudinem  eireumfer  entia ^ 
quam  centrum  figura  circmnduita  defcriffit , bafis  vero  eadem 
ejt  cum fieilione annuli.  Guldinus  vero  pag.  147.  afferens  di- 
j^am  regulam  generalem  ait*  filuantitas Rotanda  ^ hoceft 
circulus,  vei  cllipfis  in  Theoremate Kepler;  in  viam  rotatio- 
tionis  duiia,  nempe  in  periphf  riam  deferipta  a centro, quod 
eff  tam  hgur^ , quam  grauicatis , froducit poteftatem  rotun- 
dam vno  gradu  altiorem  pot  efiatCyfiue  quantitate  rotata^  fei- 
licet producit annulum  ffrictum,vel  latum.  Videat  ergo 
Leiffor  quam  h^c  fint  fiinilia , & qua  facili  iuxta  norma  ab 
eo  tradita  dijudicari  pofrctipfum  ex  Keplero  talem  Regula 
iibi  conflruxifTe.  Hoc  vero  amplius  confirmaretur  ex  eo 
q»  nedu  regula,  fcd  & ratio,  qua  affert  ciufde  regulf ,qualif- 
cuq;  fitjfimillima  eft  Keplcrianf.Etenim  idc  Kcpletus  vi  de- 
monftrft  pr{diduThcor.i8.’bid6  »ic  procedit.  Annuloenim 
inquit  ( infehemate  1 1 GCD.  fed integro  > ex  centro  fipatq^ 
A feci  e in  orbiculos  infinitos , ED,  co^  minimos  , quilibet  eoru 
tanto  erit  tenuuior  verfus  centrumyA  quanto  pars  eius,  vt, 
fuerit  propior  centro , A , quam  efi,Ey&  re(fa  per^  F,  ipfi,  ED^ 
perpendicularis  in  plano ftcante  ytanto  etiam  crafjior  verfus 
exteriora,  X),  extremis  vero  diciis  fcilicet,  D,Syfimulfumptis 
duplum  fumitur  eius craffitiei , qua' efi in  orbiculorum  medio. 
Hac  ratio  locum  non  haberet  fi  orbiculorum,  E,D  partes  ets  <jr 
vitra  circonfer  entium , FG,  tincafj^  per,  FG,  perpendiculares  , 
non aquaUs,aqualitergJita  effient.  Eadem  extendit  in  Cor.i,  . 
ad  alias  quoq;  riguras  eiusdem  conditionis,  & fimilia  re- 
pctiradTheor.  ip.inquiens.  Namfiecaturtalefiri{fum ex, 
A inorbiculos  qui  in.  A, habent  crafittiem  nullam  in,  D,du- 
plam  tpfius  crajjttiei  in , F.fiicut  circulus  per , D,  duplus  ejl  ad 
ctrculumper  ,F.  Perpendantur  nunc  verba  Guldini  pofira 
pag.  14^.  quam  cum  prfdidf  is  concordent,  Ait  enim.  Partes 
autem  rotanda  quatttatis  quo  longius  difiant  a centro  ficu  axe 
rotationis , eo  plus  etiam  quantitatis  Jeu  patefiatis  deficrtbunt, 
cum  maiorem faciant  circuitum, (jr  contra  quo  magis  partes  ad 
axem  rotationis  accedunt,  hoc  minorem  faciunt  ambitum,  mi~ 
nufiefi,  quantitatis  efiiciunt . Inuenire  ergo  oportet  aliquod  me- 
dium. 
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iUMt  ftrtts  hine  indi^  h$e  eft  txtrtrpm , & wmrfttMf 
fmevltr*y  & cis  drfcriftx  dliquo  mechncquextMr , Hoc  ergo 
medium pauldpolt ait  cfTc centrumgrau itaris, h(c  fubiun- 
gens.  Pdrtes  enim  ilU  cisrd,  vel  intra  circumferentiam,  tjuAm 
centrum  grauitatis  deferibit , in  tfuantum  abaquoUtate  defi- 
ciunt , in  tantum  precui  abundant  illa  vitra  ,fiue  extba  ittam 
circumferentiam  deferipta ; fic per  ctmpenfatienem  exactb 
peruenitur  ad  aqualitatem.  Ego  tamen  Guidtno  talia  vn- 
quam  non  obieciflcm , neq;  enim  inuentoris  laudem  omni- 
no tollere  putandum  eft , quod  iplius  inuenti  rude  aliquod 
exemplar  artifex  pr^cognouerir.  Quinimmo  ea  videtur  efte 
inftrmf  hominum  mentis  conditio , vt  nili  aliquoncxtrinfe- 
cus  promonente  excirentur , egre  quidquam  eggregij  inue* 
nire  poftint  .Quapropter  mirandum  non  eft  ( vt  innumera, 
quo  afterri  pofsene  exempla  protermittam  ) li  i*oeto  quos 
vel  Hnxere  Deos,  non  aliter  inuentarum  ab  iplis  rerum 
gloriam aftecutosftrilfe fabulantur.  Vt  Hercules. cumpur- 
pureum  colorem  ex  Gane  Purpuram  e mare  eiediara  in  Iit- 
tore  vorantem  didiciftet.  Vclut  Mercurius  vifa  T cftudine, 
cuius  long:a  vetuftateexliccati  nemi  p^cutieatibus  digitis, 
nooinamto^»»reddtbaatfeoum,lyraadinuenit  i5eu  Pan 
ex  calamis  a vento  agitatis , fonumq;  fadenrtbp»  ftftulam 
Palloribus  compegit.  Quacumqi  enim  ratione  vtile  aliquid 
humano  ReipuUico  alicuius  opera  reuocetur  ad  lucem,  id 
non  line  coi^rua  inuentoris  laude  hominibus  excipiedum 
eflcrcor. 

• . . C A.P  V T II ' ’ 

. /n  que  Seiiio  quarta,  (fi  quinta  examinatur . ' ' 

IN  Senione  quarta  ,&  in  eadem  Pag.  4.  harc  fubdit  Cul- 
dinus.--  ' ' . . . , * • . 

ScAioly.' Ferum^circa  hanc  rem  naui  litipa  deiiifsi- 
merum  virorum  animi  iurc  mertio  diuiat  pojfuntynee  fatis  v 't^. 
deo,  quis  tot  dtfstdia.  tamque  diuerfa,autt^acus,  aut  Minos 
componat].  Agnouit  Caualirtusf olidorum  rotundorum,  quema- 
dmodum (fi  Ke^Urus  ,gcnejim /i  ri  ex  rotatiotte planorum  cir- 
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ci  Axem^tiqu$mtd»ex  htcfriociph  rtlitfUA  tiH*i»tendtbdi 
fttre  getmetrice  dedueerety  ww  UUntH  tunit  in  mtnttm , Uctt 
rem  tpfam  inm  aufflcdretur, centrum  nidelicet  grauitntis.  Sed 
frnfint  idumfffumCnnaleriHm  dindire  in f nos feftem  Libres 
fie  frnfantem . 

De  Hbc  lifigio  dicetur  inferius,  vhi  an  raca  geometrici 
oflenderim  pariter  djfcutietur . Quod  ver6  hanc  viam  Cen. 
trigrauitatis  non  fuerim  profecucus , mirandum  non  cft, 
Katur^  enim  ordintmagis  conforme  cxiftimaui  prius  Hgu* 
" tarum  dimeniionem,  pofterius  vero  earundem  Centrum 
grauitatis  inueftigarc.  Prius  enim  (igura  intelligitur  cx*> 
lenia  quamgrauis : vnde  prxpoftcro  ordine  videtur  fieri 
proceifus  d Centro,  grauitatis  ad  figurx  folidat  dimenfio- 
nem)  vt  facit  Guldinus.  Licet  fi  fpeif^mus  ordinem  |do« 
drinx  id  nihil  officiat . His  autem  fubdit  in  Sedi.  5.  huiuf; 
modi  verba  ibidem  Pag.  7. 

Sedio  V.  Videt  ergi  Leltor  Ar^o  licet  ' minus  oculeus , lA 
Ium  nm  uttendiffe  ud  medium  illud , cuius  iffe  meminit  Ceu» 
trum  graui tutis , id , qued ut  nemo  Geometrarum  istfeiabittsTy 
fur  it  uti  Geometria  non fotum  nthil  derogat  fed  uuget  illam, 
tir  idufiratffic  Indiuifdsilia  illa  ea  ratione fumfta,&  fler  if que 
Philafofbis , & Mathemiticis  omnibus  aduerfantur^  Sotuth* 
nem  iffe  etiam  admittit  fed  maluit  cum  Archimede  integras, 
quam  cum  Euclide , & alijsfem^guras  circttmducere ; ex  quo 
feri  fotuit,  ut  potius  de  Centris  illarum , quam  harum  cogita-- 
tionemfufctperet.  Itaque  (fpra  KepleriT ransformationihus, 
(fr  pra  Caualerq  Indtuifbthbus  Centrum  grauttatis  in  Geome- 
tricis  tam  dudum  rueptum  palmam-feret , & reLiius  Stereo^ 
metriam  Archimedis  complet,  feliciufque  Geometriampromo- 
uet,  quam  vel  K ef  Uti  fgtur arum  iuconfueta , ^ qua  ipfa 
monftratione  magnopere  indiget , T ransformatto,vel Cauale- 
rq  Indiuifibilia  a Geometris  nendumrecopta . Centrum  graui- 
tatis intra fyncerioris  Geometria  Itmites  confftit.pt  di  mque  fi- 
gite' Tantum  inierejbprirnisftxuliurisfelidumfuhftruere fun- 
damentum , fuper  immotam  bafm  attollere , qua  annorum 
ferre  viret,  & aliqua  lacejjt  ta,  iueoncuffa  durare  pojfent . 

ltaq>  fumma  dictorum  cft  Keplenanair.,  Cauaicrianam* 
que  methodum  nutare  ob  fundamenti  debilitatero . Dida 
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Indtuifibilia  a Geometris  nondum  eile  recepta , immd  ple* 
rifquc  Philofophis,  & omnibus  Mathematicis  aduerfari. 
Centrum  grauitatis  firmiter  hxrcre,  per  ipfiimque  regius , 
quam  per  eorum  methodum  Stereometriaim  Archimedei 
compleri,  Geometriam  felicius  promoUeri,  prae  eorumque 
inuentis  illud  palmam  ferre.  Cui  quidem  Elogio  libentius 
& ipfe  fubfcriberem,  veluti  inuentam  ab  eo  Regulam  pluii> 
mi  facio, fi  eam  aliqua  meliori  ratione  confirmaiTet . Cum 
enim  hoc  fit  maximum  fui  fundamentum  non  congruebat 
ipfum  probabilibus  tatum  argumentis  firmare, quod  vt  Re* 
. thoribus proprium,ita  Geometris  infiietum  efi,  fed  demon, 
ftratiuis  rationibus liabiliendum  erat.  C^od  autem  hoc 
verum  fit  manifefiat  pag.  146.  vbi  verfiisi^em  de  fu  a Re- 
gula generali,  feu  max  mo  fundamento  hxchaber,nempc. 
it dUd  demenfintione  res  hdc  indiget .^ed fmjficiet  fer  indu- 
. lienem  hoe  iffum fi  non  in  fingnlisJn  fierifjj  tamen^  qnMs  de- 
fcribemus^MC  etmf  enemus  Petefisuibus  ofiettde%e,  sutt  certi 
efued  nofirn  innent d cnm  dlifs  dliernm  dliter  demonfirntis  frd- 
cis}  cennenidHt  innuere , nel  tdcite  ettdm  periti  G cometrd  in- 
dicio  id  relinquere.  Quod  & repetit  Pag.174.dum  dicit  .JVe- 
quedme-ftmpultfime  deenmtfirnrt  neceffe  putdmus  hoc  loco , 
cum  (fi  dliundh  clstrif situi  conflet  P«eiflnt«m  ^retmmdnrum 
qudntitdtum  ex  mftra  compefitione  ortum  ducentium,  cum  eu 
prdcisi  conuenire,  (fiexdl3e,  qudVeldb  Arthtmede  yVel  db 
diqs,pducdrum  licet  ttfpeSln  nefilrurumMio  modo  (fi  inuentu^ 
(fi  demonflrMd  fl.  ^ued  tpfum fulcient  er  drguit  veritdtem 
noflrdrum  inuentionum  vumerfulem  'y(fi  mos  n*c  vitro , tum- 
qudmopnsfupererogdtionis  y dnnellere  volumus  '.  At  beni^ 
gne  LeCior  , ft  ratio  d concordantia  peciu  cum  aliorum 
Auctorum  conclufionibus  aliter  oftenfis,futficit  ad princi. 
pij  ftabilitatem.ac  veritatem  indicandam,iuxta  Guldinum: 
cur  eadem  concordantia,  quf  cernitur  in  Geometria  Ind. 
iuxtaeudem  fufficienter non  aiguec  huiufce  Methodi  veri- 
tatem?  Cur  neglegis  tot  Philolophorum  ambagibus,  tot 
litigijs,  ab  i)s  ad  Mathematicum  tribunal  eidem  appcllan- 
tipro  fui  fundamenti  veritate  iplam  Mathefim  laturam  e& 
fe  fententiam  haud  Iperarc  licebit.  In  eo  autem  quod  fpe- 
^t  ad  Philofophos , & Mathematicos , quibus  h^c  Indiui* 
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fibilia  adueriari  pronuntiauit  Guldinus  , fpero  eosdem 
f quius  de  his  fore  dijudicaturos,  cum  accuratius,  quam  if>> 
K fecit, horum Indiuihbilium  Methodum  infpexctint , ac 
cxaminarint.  Cumqiplures  haud  quidem  gregarios  Ma* 
thematicos  horum  Indiuinbilium  cultores , ac  fautores , in 
medium  afferre  po(Tem,hos  nunc  filemio  prgtereundos  efle 
duxi,vc , fponte  patefa(^is  eorutjidcm  Reipublicf  Uterahx 
perh^clndiuihbilia  inueotis,  illuAriora  appareant  ipfo- 
rumteAimonia. 

% 

. C A P V T . IV. 

» I 

Hijferitttr  circa  StCiWHtm  6.y.Z.&9* 

PRf  fatis  tamquam  prfludij  locoi  Guldino  prfmiffis  ac- 
cedit nunc  ad  diA(  Geometri^  dodrinam  prcfTius  ex- 
pendendatnjn  eadem  Ptffarionc  Pag.8.  primoqi  aggredi- 
tur primam  Libri  Primi  Propofltionem , eamq;  nonfuifle 
redd  abfoluta  his  probare  contendit  in  Sedione  Sexta, quf 
talis  cA. 

. ' Sedio  V I.  A»teqn4rH  autem  a Caualerio  dif cedamus , li- 
cet ingenium , conatufqueiffius  merito  iudtcem  aterna  fama 
praconium  mereri , neque  tamen  integrum  miht  fit  infftcere  ^ 
multo  minus  diligenti  teiUont  vefiigasre , atque  excutere  iffius 
fePtem  librorum  grofofitiones ; vnam  tamen  in  homine  ad  Ma. 
thematica , vt  mihi  videtur  nato  a natura  quoque  fido  fodo , 
lectoris  animum  dimouere  fofife  iueUcaui^  ^ eft  Prima  totius 
O^rist  ac  proinde  Primi  Ubrt  Propofitio,qua ftatim  in  veftibulo 
Operi sfibi  ipfimet  tamquam  Geometra  iniuriam  facit , ^ qnsfi 
Ageometra  ejfet , Prokema  hoc foluit : Citiufuis figura  flana^ 
aut  folida^ua  linea  reda,  aut  plano  pro  bafi  vtatuP , refpedn 
huius  verticem inuenir e . 

Adnotethic  Ledor  Guldinum  denuo  fateri  fe  nonpo- 
nuiffe  diligenter  infpicere,  dt  excutere  meas  7.  Librorum 
Propoficiones . Reprehendit  autem  me  vt  errantem  in 
dida  prima  Propr.  tali  ratione  in  Sedione  Septima  inquit 
tiem  ibidem . 

Scc.  VII.  Rede  quidem  proponit,  licet  non  verbo fedfche- 

mate 


Digitized  by  Googie 


hCulJtaum,''  189 

mMtefdilttm  indicet  figttrdm  illam  fiexmfd  lined  tffe  contem* 
tam  bafe  exeefta . 

Ad  quod  dico  non  opiMfuiffe  verbo  cxpriorerc,  quod 
per  fc  patebat ; neq>  enim  illa  linearet  e^c  poterat , cum 
deberet  cum  bafi , qu?  reda  Aipponitur , fpatium  compre- 
hendere, vnde  necefre  erarfleMiofam  cflcJiisinScdionc  8. 
hfc  in  eadem  Pagina  fuperaddir . 

Sedio.  VIII.  Eftafane figura  illa  plana  .^Parabota  ,folida 
antem  Comis , inott  ipsi  ut  Problema  confictatur  ajjismtre 
tjnodnis  extra  bafem pmnitnm , per  quod ipfibaji  agatur  re&at, 
fiui  planum  parallelum ; boc  planum ftuc  reila  ait , t angit figtu- 
ram  propsfitam , vel  non : fi  tangit  punitum  contaiius  ( fupptM 
nit  enim  vnicum  tantum  eontaSus  puniium  tjfe)  t rtt  vertex 
quafitus , dr  habemus  quod  volumus  ^ < 

Aduertat  autem  hic  Ledorme  nonitaruppofuiUevnr* 
cum  pundum  conradus,  vt  velim  lineam,  vel  planum  tai%> 
gens  in  pluribus  vnopundis  tangere  non  poflTe.  Sed  vni- 
cum alfumpli , quia  qtiod  dc  vno  ^itur , de  reliquis  quoq^ 
fiibauditur.  Deinde  iic  profequitur  ibidem  in  Sedionc  9. 

' -SedioVlIlI.  Sed 0 Geometra  cuius  adiudicis  vmam  lis 
boa  perarabitur  Pandofme  arbitros  effe  mauis.quam  ab  inteUe- 
[iu  totam  caufam  cognofei  i Si  non  tangit  ^profequitur , linea 
duiia.,  vel  planum fiue fit  intra, fiue  extra  figuram , ad  partem 
tllam  figura,  quam  tonare  poffitt  ,paralleUterbaft  moueatur 
tandiu  ufqui  dum  tangat  f^uram,  df  xttrfus punitum  conto- 
itus  oftendet  verticemfed  rurfus  quaro  quo  indteie  cognofeert 
queam,  quando,  & vbt  figura  tangatur  > Non  hac  ratione, aut 
methodo  decuit  Euclides  tangentem  circulum  ducere ; non  hoc 
modo  AppoUnius  magnus  iUe  Geometra  Stihomet  Cenicast an- 
git . Corollarium  utre  huius  Prepofittouts  longius  adhuc  a uera 
Geometria  reeedit,quaperjmilia  nequaquam  Promota  fed Re- 
mota dici  poterit,  lure  meriti  ergo  hac  Proprie  morofis  ntcdm 
depulfis  emniuo  morbi  fafiidijs , confiiitann  miht  librum  e mot. 
nibus  excujfit-,  que  tamen  fiaufptce  Numine  prius  uigor  mem^ 
bris  redient,  auidius  uerfabo , dr  quid  fentiam  palam  edt  cam. 

Vttanto Igitur  Guldini  dubio lati5faciam,&  ad  huiuf- 
modi  maculam  (iquaeft  eluendam,  noto  primo  ex  didaa 
Propofitionis  dcuioollratione  certirsime  concludi,  polsibi- 
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leefTe  ducere  lineam, vcl  planum  tangens  quamcunquc  ob>' 
latam  figuram . Si  enim  dida  linea,  vcl  planum  in  prefup’ 
poflto  ibi  motu  continue  parallelo , nunc  extra,  nunc  intrd 
nguram  rcperitur,profed6  aliquando  iplam  tangere  nccell 
fe cft . Nec ipfe  Guldinus  hanc  pofsibilitatcm  inficiatur, vc 
patet  ex  illius  didis  Pag.348.  num.  4.  > . 

Noto  fecundo  hanc  pofsibiliratem  toti  meat  Geexnetria; 
Ind. fufficere , vt  illius  Propofitiones  perluftranti , vbi  de 
vertice, vel  contadu  figurae  fit  mentio  maoifcftum  erit.  Ia 
his  autem , fi  geometricam  fcrupulofitatem  attendere  veli- 
mus, quotiefcunqi  vfiirpatur  terminas  ducendi  tangentes , 
f(u  vertices  mueniendi  pro  eo  tantum  poflibiiitaiem  fubau 
dire  debemus.  Hoc  eft  perinde  ac  fi  diceretur , intelligan- 
tur  dudf  tangentes,  vel  inuenti  vertices,  &c.  talefque  effe 
fupponantur.  Quemadmodum  & Archimedes  Libro  de 
Spiralibus  etfi  nefeiat  quomodo  ducenda  fit  tangens  Spi- 
ralem in  illius  termino,fupponit  tamen  illam  tamquam  du- 
dam,&  per  hanc  hypothefim  rede  ibi  propofitum  conclu- 
dit. Vndchaecpropofitio  quamuis  in  modum  Problematis 
propofita  nihil  tamen  obeft  didf  Geometria?  veritarU  illi 
enim  & taquam Theorema  propofita  ratisfacere  potuif^* 

Tertio,  & vlcmio  concludo  fuifse  opus  fiipererogationis 
ipfam  proponere  tamquam  Problema , vt  illud  ea  ratione 
ablbluerem,  qua  poterat  abfoiui,  fiuc  fit  abfolutio  geome- 
trica, fiucnon.  Quemadmodum  enim  fi  quis  peteret  vt 
propofita  quateunq;  linea,  feu  magnitudo  geometrici  men- 
furaraur  per  aliquam  regulam  generalem, forti  impofsibi- 
lepoflularct,nifiadfpeciesIinearum,  feu  magnitudinum 
defccndcret:  iia  in  hoc  Problemate  nifi'  defeendamus  ad 
fpecies  figurarum  impofsibilc  erit  fblutionem  proprii  geo- 
metricam afferre.  Hoc  autem  non  negat iplc Guldinus, 
cum  loco  fupracirato  afserat  hanc  folutionem  geometri- 
cam haberi  non  pofse  nifi  dcijs,  de  qtterimortM,  ac  genefi 
conftaty cuiufmodi  funt  circulus, ac Sediones Conica? , in 
quibus  Euclides, & Archimedcsgeomctrici  lineas  tangen- 
tes ducere  potuerunt.  Non  ei^o  carpere  me  debuit,  quod 
rem  non  pr^ffireiim  etiam  illius  dido  impo(sibilem,(ed  po- 
tius excu  fare, quod  illud  ca  ratione  abfblueretentarim,quo 
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iblubile  erat,  & ocufe , ac  manu,>necnoi^ocumqj  alio  ad 
hoc  conferre  podeti  ia  (ubddium  accito  ia  modum  Prob  1 c- 
matispropofuerim . 

. CAPVT  V. 

- »<w.  , ^ » v . * • • ♦ » . ’ 

Ia ^oproceditwt  k SeSliimt  lo.  ufqi J.  ' 

CVm  Audor  Ccntrobarycf  Pag.aoy.  dixiflet  Globi 
Geometriam  nondum  efleperfcdam,aut  fcopum  de- 
fidaacum  attigide,  plurimaq;  adhuc  inuentenda  fuperede, 
innuit  menfuram  triangulorum  fphf  ricorum,  quam  tradidi 
in  meo  Diredorio  Pag.^.cap.S.  fic  in  Scdionc  i o.  ibidem 
h>quutu5. 

Sedio  X.  Bgre^'i  fr$fea»  iaeefit  & deftderAtds  fdrtet 
€9mfltre.,  (jrfite9t$dm  ipftm  excolere , & tdm  rem  preftitit , 
qitdtfn  mmitis  juueis  in  rutis  habui  Banduentur d Gdtidlerinsfiu 
ptriori  libro  i nobisfrodaUns ; Aream  aimiram  ixaeaire , ac 
cnfndtAtemtriMigaltritm  qmornrdmis  Sphxricortim^  datis  ma^ 
gnitudimibxs  nngttlornm  fime  fearsh» , sine  simul  fumftarunu 
Btiicecdeferemtenosadhmt  Circmli  quadratur  d , illa  ab- 

folute  dari  nequeat , eius  tamen  pttportiomem  ad  integram 
Globi fuperpiem  elarifjtme  demeer  at,  1»  Ofsere  enim  illo  quod 
DirelloriumGeuerale  V raaometrieum inferibity  Parte  Tertia, 
Caoite  oHauo  ,itanc  traiUt  Ftofofasonem.  Superficies  rphar* 
ad  fuperficiem  cuiufcunqueTrianguU  fphartciia  eadem  de. 
feripti , eandem  habet  rationem^,  qusp»  quatuar  reii i ad dimi- 
dium  exceffusfumma angularumeiifidem  tridguli  fuptt  duos 
reHos.  Pulcherrimum fane  dP  vtilijfimum  I uueatum,  Caua* 
Urioque  dignum , a quo  ture  merito  expedandumfit  quidquid 
stdhuc  in  Geometria  hae  Rotidi,fiue  Globi  desideratur.  Ex  hae 
autem  Propositione  tamquam  Corollaria  deducit  proportionem 
prim»  totius  Sphara  ad  PyramidemT  riangulatam , tuius  ver. 
tex  ceutmmfpheray  basis  veta  triangulum  in  fpharica  juper- 
ficie  occupat.  Secundo  proportionem  triangulorum  adtnuicem^ 
Deinde (iptem  proUematthus  docet  transformationem  tnan, 
guli fpherici propositi  in fuperfieitm int-^am  alterius fpbaroi 
in ptperfieiam fedoxia  eitfidern  Sphata  ^in  Zanun  Polartm, cp 
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in  non  Poldrem , Zenaminpt^erfieiftn  f emeriti  PytdmiJit  fm- 
pradt  {i^m  aliam  Sph*rayd‘  tonde,  (juod  mireris  ifsius  T rian- 
guli  ffharici  Quadraturam.  Siquidem  quod fufra  monuimue 
Quadraturam  Circuli  ptfPofueris.  MaOe  animo  Caualeri, 
^ ah  illis  infinitis  I ndiuifihuihus^adfinit'a  diuifibilia fiylu  eo- 
aerte . 7 iht  debetur  hoc  Geometria  Rotundi  fupplementum , 
qui  at  t ultfii  d me  dtu  deerat  um  complementum 

Circa  h^c  nil  mihi  dicendum  occurrir,  nifi  quod  propter 
hoc  tenue  inuentum  tot  in  mecollatis  laudibus,  caucndum 
illi  erat, nc in  Galilci  errorem  labcrcrur,  quem  priusin-' 
dicauetatpag.j.  Libri  Secundi}  cuius  tamen  humanitati 
fatror  mc  plurimum  debere.  Poft  hjc autem  cum  pag.32j'. 
rationem  demonlitandi  Kcplerianam  rcdarguiflTtt  ,eam4i 
dixiifet  non  efle  omnino  fpernendam,  huius  deinde  reddit 
rationem , fubdens  hec  verba  in  SeiSi.i  I.  '' 

S cd  i o X I ; // inc  enim  anfamr-arripmt & occafionem  Bo». 
nauentura  Caualerius  fuam  Methodum'  Judiuifibilium , qua 
Geometriampr9m9tuuce^iudicat,prtducendi,  sut  ipfemet  in* 
nuit  iu  •PrapmtueiUu/s>ltbri , de  quo  nos  fufius  in  Prafatime 
ad  Itbrum  ftemtdumCentrobarycorum  nefirorum, 

De hoo^uperius  fatis  ditium  eft . Quod  autem  ihnuo ift. 
Pr^fatiqnc  me^  Geometrif  non  eft  me  aniam , & occafio- 
hem  attipuiiTe  ex  Keplero  meam  Methodum. inueniendi , 
fed  tantum  de  ea  iam  inuenta  periculum  faciendi  in  ijs  foli- 
di^^U^d Keplero  in  fua  Stcreoraetria  fuerant  promulgata^) 
-•^ffcadempag.  325.  examinat  Audior  -Theorema  Ter-^ 
tium  Keplcri  in  didia  Stereometria  ,.in  quo  nitituc  probare 
tylindriim  ad  parallclcppipedumcolumnarercdiangulum. 
jqucaIium,quod  cylindri  corpus  /iringitt^uadratisluisba-^ 
iibiis,=&  paraildis  lateribus,  rationem  eandem  habere, \ 
quam  circulus  ad  circumfcfiptuln  illi  quadratum , hoc  eft. 
proximequam  r I.  ad  14.  Dicit  enim  hocidcircoefse  quia, 
priefara  Iblida  funt  veluri  quardam  plana  corporata , .vnde 
accidunt  illis  eadem , quxplanis.»'  His  ergo  fequeotia  ver-, 
ba  ibidem  Guld/niisrupcraddir  in  ScdlioneLa. 

Sediio  XII.  Quod uero fubiungit Cylindri , ^ columnam 
ejfe  velut  i quadam  plana  corporata, quamuis  autem  nimis  bre- 
uit  er  difi  um  sit  hoc  pro  viris  Archimedeis,  (fi  EucUdeis,  htne 

tamen 
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t4men  C/utdUriHs  pojl  fimus jpectAMitnts , & emmfAu  Ct  fu* 
fiindims  rem  antemtUtus  ejfes , in  h*m  undem  demen  it fen* 
teatimm , nempe  na  rem  fmmm  Unems , & pinna , nen  ad  inuu 
fem  ceineidenna , vt facit  Keplerms  Prtp,  2 . fed  aqmdtfinntia 
nffmmendaeife , quemadmodum  hic^  voi  per  plana paralUla 
basi  progreditur  Keplerus . 

Hicdenud  arguit  Guldinus  mc  defumpnrse  exKcplcro 
meam  Methodum  Ind.per  plana  corporata  interpretas  pia 
na  baii  parallela . Sed  quam  longe  ablint  harc  ab  ijs,  quae 
in  mea  Geometria  traduntur , agnofeent  illi,  qui  eam  fedu- 
16  perlegerint . Etli  enim  iam  inuetua  Methodo  illi  ada* 
ptari  po^it  quidquid  videtur  cum  eadan  aliquid  affinita- 
tis habere  : prius  tamen  in  tenebris  latitabar,  quam  fi  Ke« 
plerus  animaduertiflct,  & eam  clarius  indicai^et,  ac  eadem 
vfus  fuifTet,  quod  tamen  nullibi  apparet.  Subdit  deinde 
ibidem  in  Sedf.  13. 

.SedtioXIH.  Nefcit  tamen  quid  CauaUrius  dilimrus  sit 
adhec , quod  habet  Keplerus  T beor  emat  e quarto , quod  nos  de 
Cylindro  Cono  demonfirauimus  Capite  prae  edenti  Prop.2, 

•vbi  poflquam  demenftraffet  Columnam  Pyramidis  aqnealtu. 
eatodemque  basim. kabentis  triplam  effe : idem  dicit  ejfe  de  Cy- 
lindro , & Cono , hac  fubq ciens . ~7  ' — 

Poft  hf  c aurem  affert  verba  Kepicri  eiuTdem  Theorema- 
tis pro  Cylindri , & Coni  demonfleatione  ab  eo  ordinata  > 
moxqucfubiungit  pro  merefponfionem , fic  inquiens . 

'Rejfpondebit  firtqffie.  illum  hic  non  vti planis  infinitis  ,fcd 
partibus  corporeis sic fetnfuapermantrefenteniia.  ? 

, Cui  refpoiifioni  & ipfe  fubfaibo,  hocq; taurum  addo 
ex  hoc  Theoremate  amplius  apparci  e polle  di<^  plana  pa- 
rallela longe  abfuiffea  menteKepleri,ad  qu;  fi  teJpexifler, 
mult6melius,&  vniuerfalius  di^um'1  heor^ma  de  Cylin- 
dro, & Cono  demonffrafTet , ficuti  illum  viiiucrfaliflime. 
oftendi  Libro  Secundo  di^(  Geometri^  Prop.a4.&  ^d  Se- . 
dtionem  1.  Corollarij  quartigenerahsPVop«>iitioui$34.vC> 
quoq;  videre  licet  in  Exercit.  prima . 

At  fi  denirl^i  concederem  Guldino , quod  toties  inculcat, 
nepe  mihi  aliquid  luminis  ex  Operibus  Kepleri , & Soueri, 
adpiocedendumpcrh^clndiuifibilia  parallela  iiippedita- 

fib  tum 
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tum  fuiife  (<^od  tamen  omnind  negatur)  eft  ne  h(c  Aimnu 
lotius  artiMi;huiurce  Methodi  ?nequaqua.  Ea  enimfterj*, 
lis,  ficinfifcunda  quodamodorcmannflcc,nifl miram  ei« 
dem  fcrtHtratemattuliilentadmirandf  quadam  Propofitio. 
nes,  eiufdem  peculiarem  v/um  declarantes.  Pr;  c^terisaub 
teminlignesiuntProp.  23.  Libri  2.  cum  fuis  Corollarijs, 

3uf  habetur  quo<)i  in  eadtm  Exerc.i.pag.46.&dequa 
ilferitur  ibidem  num.28«  Sc  Prop.  33.  eiuldem  Libri,  quae 
inibi  poAta  eft  pag.  6g.  8c  per  quam  proportiones  quat* 
cum<!j[i  inter  quaslibet  figuras  folidas  inuemar  ad  infinitas 
fohdorum  fpecies  extedunrur.  In  his  ergo,fiudiofe  Le&or, 
vtriuf(^>  Methodi  Indiuifibilium  nucleus  concluditur,  qu; 
vel  nunquam  didi  Audores , vt  ex  eorum  Operibus  appa- 
ret, Ibmniarunt . .uir 

Poft  fupradida  examinat  Cuidinus  Pag.  3 27.  fimolf  il- 
lius Propofitionis  Archimede^  dcmonflrationem  Theor.6. 
Stereometriat  a Kcplero  allarS,  quf  talis  cft.  Conmexiffhi- 
riet$m  ejl  qimdtmfUmdreitcicrittimtxim.  A\&i({iraxiQViC 
tamquam aoalogijs, & verifimilitudiniinnixa  procul reie- 
da  i rcfdt  ie  hanc  Propofittonem , ob  ipfius  praiftantiam 
noovnomodotantu  ,&  ex  iotrinfedsprincipi)s,red  tribus 
ofteofiud  demonflra^e.  Deinde  h;c  proTequitur  ibidem 
jnSec.14.  l 

. SedioXiV.  l>tmhxei^x /crifsiffemiH  mentemvenit% 
viderem  qttA  rdtione  itUm  CxMdlerius  demenfirMjfet 
maxreUffis  omnibus ^ omnes singulas pugelUs feftemiu 
brorum  Caualer^  cursim in/pexi ;fcd  nihil  referi  ^neque  iso 
Methodo  I ndiuisibiltum  fer  6.  libros,  & neque  in feftimo  sine 
illa,  ^uamuis  atuem  libros  illos  accuratius  ferfenderenec 
unimus,  nec  temfus,  nec  vires fuf fetant:  Iffum  tamen  hanc 
demonftrationem  omisijpe  miratus  fum , & flurimis  fuis , ac 
incitis  JneUuisibilibus,vnicum  Indiuisibiledtoc  ffi  Centrum 
grauitatis  ,tundiu  frufiro , donec  melioribus  infruUus fen* 
t entium  mutem. 

Nulquam  egohifcelndiuifibilibusadcuruarum  fuperfi- 
cicru  menfuiam  vfusfum , adhucqs  incompertu  mihi  cft  an 
adeas vfqi pertingere poflintjvndc egregium  Guldini bpe 
inucmuni,  quod  ad  eas  pariter  inquit  fe  extendere , perma- 
gni 
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gni  quidem  facio,  ac  & pluris  facerem,  H aliquid  profui 
Rcgul^  generalis  dcmonliratione  circa  rotundas  fuperHcies 
(upplcmentumattuliflcr,  quo  omni  circa  illius  veritatem 
in  iplis  rotundis  fuperHciebus  vniuerlis  ambiguitate  Ledto- 
rismens  expoliari  podec.  In  hoc  enim  eiufdem  Centrum 
grauitatispr^dare  Indiuilibilibus  fatendum  edet, quema- 
dmodum in  alijs  quamplurimis  illi  pratdarc  Indiuiiibilia, 
qui  eade  ffpius  rite  pertra^auerit , haud  puto  indeiabirur . 

Affert podremo  Culdinus  pag.^ji.  in  Sec.  if.  dc  Kc- 
plcriana,acmca  Methodo huiufm^iiudicium,  inquiens. 

ScdfioXV.  Scdvt dicam pMHcis  qntdfentiMm^vt&ifiJt 
K eplerianam  , & CaudUrij  Methodum  ( de  Caualerif  mod» 
hic  qutctfuam  decifum  velo , rem  in  altud  tempus fi  Deus  vi- 
tam ^ ac  J unitatem  dederit  ^ referuans)  iudtct  ad iuuentienes 
Geometricorum  T heorematum  Problematum  plurimum  va. 
Iere  fita  ad  demonftrationes  eandem  adhibendam  efifiy  si  alia 
fuppetant  Geometris  iam  probata  media , nequaquam fuadeo  • 
His  ergo  lndiuifibilibus,ceu  qutbulda  Canibus  venaticis 
Geometras  falcem  ad  inucniendum  v t i pode , ad  idq;  pluri- 
mam valere  condteiur.  Verum  fi  huius  dodtrinf  principia 
falfafunr,  vt  ipfc  Culdinus  Pag.341.  ad Prop. 2. probare 
contenditi  quomodo  in  indaganda  veritate, adeo  fideliter, 
ac  veraciter,  vt  experientia  docet,  ac  cum  aliorum  inuentis 
concordantia  , fe  gerere  folent  ? deberet  enim  per  hfc 
procedens  dudiofus  in  paralogilmos  pleruq;  deuiate,  quod 
tamen  rc^e  ijs  vcenti  numquam  contingit . 

C A P V T VI. 

-..♦rV  rV.:‘r^  % 

Difeurritur fuper  Sec.xS.&iJ, 

CVminfuperioribus  Senionibus  AunorCentrobary. 

c^  quad  perfunctorie  circa  meam  Geometriam  vctba 
fecilfet,  accedit  nunc  ex  profedo  ad  illius  Methodi  funda- 
menta examinanda.  Quaproter  ad  earum  di  di  cultarum  fa« 
fligium  ,qux  ipfius  pulfarunt  animum  iam  deuentum  ed,< 
quibus  vt  viam  demeret, fic  Libro  Quarto  Cap.5.  Pag.3  39. 
prxloquutus  cd  in  Scc.itf. 

Bb  a 


Dum 
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SedtioXVii  I>Hm  ea  omnia  , ej$ia  halfenttj  /cripta  funt 
Ctnferibits  ^ pro  •vt  in  Societate  noftra  moris  eji^  tradtta  e/fent^ 
in  quibas  inter  relicjua.,  in  Prafationibus prafertim  libri  Se- 
cundi , cr  T ertift  mentionem  fecimus  Bonauentura  Caualcrijy 
dato  iUo  brcui  temporis  interuallo , quo  /cripta  recognofceren. 
tur , vcntt  in  mentem  denuo  infpicere  ipsius  Geometriam  Pro- 
motam ; non  ea  quidem  accuratione , quam  mthi  propefueram 
fofi  editos  hos  tres  de  Centro  grauitatis  libros , vt  in  Appendi- 
ce deinde  meam  fententiam  de  illa  promerem ; fed  obiter  tan- 
tum conjidtrare,  ac  perpendere,  ^uod  dumfaceremy  vidi  com- 
mode me  apti^meq;  & pojfe , debere  LAure  ^t^arto  quatuot 

conflanti  Capitibus,  Quintum  adiungere , quo  per  paucas  ali- 
quas Propoftiones , ^ per  modum  quaji  dubitationis  prolude- 
rem , viamque fternerem futuro  exa£Hon  examini . > au- 
tem fentiamus  de  Prima  PropofitioneJAbri  Primi  Caualerif , 
eiufqtte  CoroUario' fatis  clare  eUximtapiu  Prafatione  Libri  Se- 
cundi  Centrobstrita  n^n^i/ma  cmm  etiam  reliqua , qua  in  Li- 
bro Primo  coottimtntipniiffd  nSc facimus  ac  cur  at  ion  ea , vt  di- 
nimus,cct^dorAtM^rtferHantes.  Gradum  ergo  ad  Secundum 
Librum facisnmd^'id>quovidetur  AuHorpracipuaiacere  velle 
tetius  >dp0l0t0rina fundamenta . ^ 

, >,Bxmargo  fatis  intdligi  poteft  paulo  hzc  accuratiori 
ittigentia , quam  /uperiora , ab eoprodu&a  fui/Te . Adhuc 
fe  «^bitaciuc  loqtii , meaq;  inoenta  exadliori  exa- 
mini abeo  reicruari  hic  quoq;  protcftatur.  His  tamen  non 
obiiatibus,  tran/iensad  Propoiitionem  prima  in  qua , Pau- 
^ :ca  quadam  d Caualerio  Libro  fecundo  pramijfa  expendun- 
$*itur,  talimeccnfura reprehendit, ficinquiens in  Sec.17. ' 
SedtioXViI.  Auclor  nofler , qui Nouam  fuam  Geometria 
Methodum  vocat  Indiuifbilium  nonnullis  vifus  e(l  Metho- 
dum illam  non  fatis  methodice  prepofui/fe  i immo  qui  non  fo- 
Ium  imitari  conatus  fit  Bartholomaum  Souerum  ,fed<^  Do- 
ctrinam ipfius  Lib.^. de  proportione  curui  ad  rettum promota , 
tra  di  tam  (cuius  nomen,  quod  ipfe  miror,  in  G eometria  promota 
apudCaualerium  no  inuenio)  magis  vniuerfalem  reddtre,  me- 
thodum tamen  ipfius  claram,  (jr  Geometricam  non  adhibuerit , 
fedrtsipfas  Geometricas  obfcuris  quibufdam  difiicultatibus 
inuoluerit,  quod  an  verum  fit,  nec  ne  obiter  tantum,(fr  perpau- 
cis confidet  are  confiituimus , 1 ta  q ; 
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' Itaqjin  prf  fatis  verbis  dicitur  nonulloru  fensu  cxtitifle  me 
nec  methodice,  nec  elate, nec  geometrice  proccfliife.  Verum 
ii  prffati  viri,  no  accuratius  qnain  Guldinns  meam  Geome- 
triam infpcxeriint , non  miror  cordem  talia  proferre.  At  Ii 
diligentius  eam  pcrluflrarunr , hos  rogo  vt  quar  hic  refpon- 
/ionis  Joco  a me alfauntur, pariter  afpicere  dignentur.  Eos 
enim  non  tam  acriter  ac  ipfc  retulit  de  hac  Methodo  iudica- 
fnros elTc (pero ! ■ i r , r • ' • * ' /\ 

' ‘'Quod  (i  Guldino,alijfq;  ab  eo  prf  nominaris,  qui  forte 
veluti&ipfe  non  ea,  qua  congruebat  diligentia,  meam 
Geometriam  obuolucrunt , illius  dogmata  vel  non  metho- 
dice tradita,  vel  obreuravifafunt  minime  mirandum  erit. 
Siemmeorura,  qui  Archimedef  dodlrinf  fedulo  incubue- 
runt, idem  Girldinus  te(faturPag.z89.<*V^ac 

Archimidis  quasi  obfcutitatt  qUitclds  defofutruut  ^ qufs  $»• 
ter  K eflerus , qui  ledtienem  ipfius  vocatjpinofam . Quod  & 
Claui) , & Petri  Kami  dictis  ibidem  confirmat : nunquid  il- 
lis, qui  hos  abditos  Geometris  receflus;  illiufq;  penitiora, 
inerti  quadam,  ac  negligenti  animi  tenlione,  hoceftnon 
accurate  ferurati  funt , hsc  natura  luaobfcuriinma  clara 
videri  pocuernnt?~Seditaac  maculam  vctbaDauidisRir 
ualti  in  Archimedis  defenfionem  ab  eodem  aliata,  fatis  pa- 
riter eluere  pofliint , qus  & ab  eodem  Gu  Jdino  ibidem  af- 
feruntur , funt  autem  huiufmodi.  Frofeilo  de  rebus  fublimi- 
busy  dr  uatura  fua  abftrufisyfeiun^tifque  a ctmmuni  heminum 
captu  u«»  peteft  qui f piam  quicquam  pracipere^uod perobfcH^ 
rum  non fit  ^fciltcet fi  fi  at  im  ebuium  vno , aut  altero  uerw  ex» 
cipiatur . Senfus  ad  infolita  horrent,  imaginatio  hebefeit , in- 
tellectus obtunditur,  dr  iudicium  difiicil}  affentitur,  vndt 
ebf curitas  afiimatur.  Praterca  rerexmia propria  methodo  tra-^ 
di  debent , ne  fi  facilius , quam  par  fit  efferantur , contemptui 
sint.  Raritas  rerum,dr  tiqnircndt  difficultas  illis  pretio  funt 
'Vt  meritifitmo  iure  praflates  •vhidtninasfuasadtnuentiones, 
dr  Archtmedeis  similes  emittant , decora  quadam , dr  venera- 
bili  facie,  tamen  feuera,  qna  primo  intuitu  honorem  sibi,  dr  ro 
uerentiam  conciliet , ne fpemautnr . « 

' C^iod  vero  geometrice  non  procclTerim,  in  fcc]uentibus 
reftatdircucicndum:  de  Soucro  enim  in  fuperiorjbus  fatis 

fuper^i 
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(uperqi  di^utn  eft,  & non  dcbuifTe  de  eo  in  mea  Geomeiria. 
per  me  mentionem  fieri  pariter  comprobatum . 

C A P V T VII. 

CoxtiHcns Self tomes  i8.  z9.30.ef  21. 

ACcedit  nunc  Au(5for  noftcr  propius  ad  examinandam 
Libri  Secundi  mex  Ceometn^  dodrinam,  incipiens 
a Dtrinitionc prima, qua Studiofus  videre potcftin  Exerc. 
prima  Pag.d.  contra  quam  fic  arguit  in  Scc.18.  Pag.340. 

Scftio  X VII L Cum  er^o  Definitione  primo  Libri  fecundi 
ponat  inter  duo  plana  parallela  moueri  planum , alteri  plano fi- 
gurato inter  duo  tlla  plana  intercepto  yinstftensyijfdem  planis 
femper  aquidifianter,  de  hoc  plano  moto,  eiufque  effefiu  sic  dc' 
Singula?  reda?  Jincae,  qua?  iu  toto  motu  fiunt 
communes  fediones  plani  moti,  & data?  figura?  fimul  colle- 
da?,  vocentur  Omnes  Itnea  talis  figurx , &c.  Hic  ergo  dubito, 
immo  sine  dubio pronuncio  .planum  motum  nullam  deferibere 
lineam , msi forte  per  duo  extrema  puncla . Planum  enim  mo~ 
tum  cum  ex  fuppositiene  antequam  moueatur , aut  insiftat 
plano . aut  illud jecet  in  linea  tantum,  mota  illa  Itnea  dtfcribct 
mhtl  altud,  quam  fuperficiem , ut  ergo fuperficies  tUa  stt 
geometrice  loquendo  uocari pofjit , OmiKS  iin«.x  talis  figuif , 
hoc  meo  ludtcio  a nullo  obtinebit  Geometra , numquam  enim 
fuperficies  uocari potefi pluris,  uel  omnes  linea  ,•  cum  linearum 
multitudo  quantumuis  maxima , no  minimam  quidem  compo- 
nere queat  fuperficiem : multo  minus  aimtttendum  ejl  Cor  oda- 
rium annexum . 

Ad  maiorem  didfprimf  definitionis  intelligt*tiam  fup- 
ponamus  quadratum , per  cuius  duo  qua?uis  oppoiita  Jate> 
rafint  duda  duo  indefinita  planaipfi  quadrato  perpendi* 
culariter  ereda , qua?  6c  confequentei  parallela  erunt.  Rur. 
fus cocipiamus alterum iltorum arquidiftantium  planorum 
moueri  conrinuo  ver/us  reliquum,  ipfiqj  f quidiftanter,  do- 
nec illi  congruat.  Hoc  ergo  motum  planum  quolibet  mo- 
mento fccabitplanum  quadrati,communifq,'  eorum  fedio 
erit  reda  linea  per  Prop.5.  Vndccimi  Elcra.  Quapropter 
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fingula?  rediaf  lineat  in  tofo  hoc  motu  vt  fic  in  cfaio  qua-, 
dratodefignabiles,  fcu  dcfcriptibiles , a medidf  fuerunt 
in  diita  Definitione  prima.  Omnes  Une*  etMfdem  quadrati . 
Sicuti  fi  pro  quadrato  cubum  fupponainus,  &inciuldcm 
oppofitis  duabus  quibulcunque  factebus  du<ita  duo  in- 
definita, oppofitaque  tangentia  plana  ( qua:  erunt  pa- 
rallela, cum  tangant  in  faciebus  parallelis)  quorum  v- 
num  moucatur continuo  verfus reliquum , eidemque  eqm- 
difianter,  donec  illi  congruerit:  per  hoc  motum  planum 
quolibet  momento  defignabitur  inipfo  cubo  figura,  qu* 
erit  quadratum . Vnde  fingula  quadrata , quae  in  toto  hoc 
motu  fieri  intclliguntur  in  ipfo  cubo  a me  di6ia  funt . Omma. 
flana  eiufdem  cubi,  hoc  ell  fpcciali  nomine . Eiujdem  omma 
quadrata.  Cum  ergo  nulla  fit  ex  praefatis  lineis  alfignam- 
hsin  diCto  quadrato , & nullum  ex  praefatis  quadratis  alfi- 
gnabile  incubo,  per  quae  non  tranfeat  aliquando,  feu  in 
aliquo  momento  motum  planum  (qua  ratione  dico  ea  ab 
ipfb  dclcribi)  ideo  ea  omnia , ita  mente  colleila,  vt  nullum 
excludi  fiipponatur,vocaur.  Omnes Uneas  Omnia q>lana. 

Quod  autem  dixi  ea  fieri  in  toto  motu,  --  ludi  in  omnibus 
inflantibus  temporis, quo  fit  totus  motus . Apud  eos  erum, 
qui  fuflincnt  continuum  ex  Indiuifibilibus  componi.dcfcn- 
ptio  diilorum  Indiuifibilium  erit  defcripiio  fuperficici  . 
Apud  eos  vero, qui  vitra  hfc  Indiuifibilia ponunt  aliquid 
aliud  in  ipfo  continuo,  illud  dicendum  erit,  deferibi  in  ipfo 
motu  . Quemadmodum  reuoluto  circulo  fuper  rcila  li- 
nea, cum  eam  quolibet  momento  tangat  in  puni^q,  omnia 
illius pundla  intelligenturconnotari , feudefignaria  moto 
circulo  in  omnibus  inflantibus  temporis,quofit  totus  mo- 
tus 5 at  ipfa  linea  in  ipfo  motu  deferibetur . His  Aibdit  Au- 
aor  pariter  fubfequentia  circa  Def.  2.  in  Sea.  Jf.&  in  ea- 
dem Pag.  34°*  . 

Seftio  X 1 X.  Eiu/dem  farina  eft  Definiti»  2 . cum  fu» 
rtitario  de  omnibus  f lanis  fropositi  f olidi,  ait  enim.  Sirgula 
plana,  qua:  in  toto  motu  concipiuntur  in  propofito  fol  do , 
fimul collega, vocentur plana^ro\>ofit\  fofim&c. 
Poterit  aliquis  in  fua  definitione  uoc ari  uelle^  lapidem  cr  ant- 
m*l  fenstbile , hoc  ut  a nemine  obtinebit , ita  per  motum  illum 
’ ' tum 
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cum  fdt  f olidum  t iUud  dici  numijuum  cum  ueritdte  poterit 
omnia  plana  propofiti  felidi . 

Nunquam  autem  ipfe  dixi  foIiduin,&  omnia  plana  idem 
clTe,  vnde  hoc  non  eft  perinde  ac  lapidem  velle  vocare  anu’ 
mal  fenfibile . Prorequitur deinde Au^or ficobijeiens  Dc^ 
finitionirertiaeinSed.  20.  Pag.  341.  i 

SedlioXX.  Sjtoddua  pracedentes.  Definitiones  determu 
nant  de  Omnibus  tineis  reiiis  in  figura  plana  cemprehenfts-t 
fecunda  de  omnibus  planis  in  f olido  contentisd>oc  vt^thi  (juin 
dem  videtur , definitio  tertia  concludere.vuU  de  omnibus  pun^ 
ilis  in  linea  contentis-,  vt  nimirum  concipiamus  rn  tinea  de^ 
' ^ puffo  aliquo,  aut  aliquibus,  trifnus,  ut  ille  uocat,  hoC 

eflinmotu  ,ut  punBainiUa  tinea  vocentur  .,Ommz  pun^a 
tranfitus  propolitf  lineat*  Vjerum  bns  tresdtfiniaoats  nuBus 
admittere  potejl  Geometra, & multo  minus  Corollaria,  qua  de-- 
finitionibus  anne&untur : Verbo  fefe  expedit  Geometra , (fi"  di"- 
cit,  punitum , tineam  ^planum , tn  motufimptreffe  in  maiori 
loco  fe,  quod  etiam  phUefophi  concedunt  de  omnibus  mobili~. 
bus , & /ic  punitum  poftfe  mn  relinquit  punitum  fed  tineam  i 
tinea fuperfietemfuperficiesfokdnm.  Abhoc  uere  mfolido  Get-' 
metrarum  fundamento  nulla  meunquam  dimouebit  Methodus- 
neque diuijibttium,  neque Indiuifibitium,,..  \ 

Ad  hsce  nihil  pnEcerfuperius  allata  addendum  eftj  non 
enim  in  his  eft  aha  difficultas  a praedi dis . 

* I^fthrecaggtcditur  duo  rcqhcnliia  Poftulata , qua*  vi- 
deat Ledor  in  dida  Exercit.  i.  pag.14.  vbi  teliqux  pariter 
habentur  Propofitiones  a Guldino  examinatx . Dicit  ergo 
in  Sed.  21.  in  eadem  Pag.  341. 

Sedio  XX/.  Pofi  difinittimes  {quas.omnes perpendere  nolu~, 
mus)fequnturduo  Poftulata . Primum  nimirum . Congruen- 
tium planarum  figurarum  omnes  tiqeas  effe  congruentes , (fi-  fo- 
Udorum  omnia  plana  ifiinteltigit  fuper fidem  congruere  fuper. 
fidei,  (fi" f olidum  f olido  concedtmus , de  omnibus  tinets  , & 
omnibus  planis , nihil  fdmus , quod  idem  diilum  volumus  de 
Pofiulato  fecundo. 

Ad  liorumdilcuffionem  iterum  confideremus  prxafium* 
ptum  quadratum , cui  aliud  quadratum  xqualc  fuperpofi- 
ttuu  intdligamuS)  eidem  congruens.  Motum  ergo  planum 
'•  • " pro 
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pro  vna  re^  duas  re<^s  fibi  inuicem  congrueres  quofi- 
bec  momento  defignabk . Vnde  quod  de  duabus  ad  libitu 
aflumptis  veriiicabitur,de  reliquis  eadem  ratione  verificari 
concludemus.  Sicnamq.  in  figura , quam  volumus  ofien- 
deredTecircuIumjafTumptisduabus vtcunque  rc£tis  lineis 
ab  eopundtodudis , quod  volumus  probare  effe  centrum 
circuli,  & ofiendenccs  eas  e(Tc  atquales  vni  tertiz,  de  infini- 
tis pariter,  qux  abeo  pun^o  ad  peripharriam  duci  polTune 
id  tamquam  probatum  recipitur . C^a  ratione  ergo  con- 
cipimus omnes  lineas,omnia  plana, eadem  ratione  congru- 
entiam  apprehendimus , vel  fi  mauis  dicere  cbngruibilita- 
cem,  fi  ea  omnia  a^u  alfignarentur . 

c A p V T.  viir. 

ExamindntKr  SeifhHeszz.  2 j.  24. 

POfi  Definitiones , & Pofiulata  procedit  Guldions  ad 
Propofitionesaliquas  ex  Libro  Secundo  examinan- 
das, & incipiens  a prima,  quf  talis  cft  nempd.  ^drumhbet 
fUHMTMm  fip$rxrMm  line»  re6ti  trMtfitus ; dr  quarnmli- 

bet  fohdATHm  omnia fdana , fnnt  magnitudines  tnter  f e ratio- 
nem  habentes,  fic  initat  contra  eandem  in  Sec.  2 2 . iii  eadem 
Pag.  341. 

Sedio  XXI  r.  Hae  Proportio  abfclnti  negatur , & hoc  op- 
pono argumentum ; Omnes  tinea , omnia  plana , vnius 

sdterius figura  fiunt  infinita , infinita ; fied  tnfiniti  ad  in- 

finitum nuda  eft  proportio . fine  ratio.  Ergo.  T am  maior  y 
quam  minor  clara  efi  apud  omnes  G eometras , vt  plurtbus  ver- 
bis non  indigeat.  Ergo  conclufio  Caualeriana  Propofittonis  fialfia 
eft.  Su  bdit  deinde.  Vidit  hoc  occulattfttmus  vir  & ex  Lyncea 
deficendens  Progenie  Benauentura  Caualertus,  quare  demon- 
(trationi  fubiungit  Schoimm  iic  incipiens.  Hoc  vero  Scho- 
lium  ibidem  & ipfe  afierr. 

Recolat  hic Ledor,  quatfuperrus  didta  funt  Cap.^.ad 
Sedtionem  i j.vbi  Guldinus  fatebatur  meam  Methodu,qu9 
profatam  Propofitionem  tamquam  primarium  fundamen-  * 
cum  fupponit , ad  inuenciooem  Theorematum , & Proble- 

Cc  matum 
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matum  plurimum  valere : fl  enim  illa  abfolutefalla  eft,  vt 
aperti  hic  pronuneiauit,  non  nili  falfas  conclulioncs  parere  ' 
poterit, & tamen  nihil  adhuc  falli  ex  tali  methodo  oriri  ani- 
maduerfum ell . ne<^j  oriri  poterit,  fi  modoredlc,  hoccft 
iuxtaprffcriptasregulasadhibeatur.  Ad  hanc  autem  difii- 
cultarem  enodandam,  concedo  infiniti  ad  infinitum  nul- 
lam elTe  proportionem , fi  loquamur  de  infinito  fimpliciter, 
&vndequaque:  at  de  illis  infinitis,  qu^  non  funt  vndc- 
qua^i  infinita , fed  fecundum  quid  finitatis  fubcunt  ratio- 
nem, dico  polTe  comparari  ea  ratione,  qua  finitatem  for- 
tiuntur,  cum  ex  ea  parte  illis  polfit  fieri  additio , & fubtra- 
^io,  quod  non  contingit  in  infinito  fimpliciter.  Modo 
omnes  linef , & omnia  plana  iam  di^  funt  de  genere  infi- 
nitorum fecundum  quid,  etfi  enim  quoad  numerum  fint  in- 
finita , quoad  magnitudinem  tamen , cum  fingulf  line; , Sc 
fingula  plana  finita  fint , omniumi!^:  aggregata  vndequai^; 
limitibuscircumfepta.quapropter  claic  intelle^usagno- 
fcat  illis  polle  fieri  additionem, & fubtra^ionem , quali- 
fcumt^i  fit  numerus  Indiuifibilium , qu£  addi , vcl  lubtrahi 
concipiuntur, idc6h;cpoteruntinuicem comparari.  Hoc 
ergo  in  didta  Prop.  prima  probatum  ell , dum  res  ad  huius 
Axiomatis  euidentiatn  redufta  fuit,  nempe.  Totum  eftraa» 
ius  fua  parce.  ElTe  enim  h;c  infinitarum  linearum , vel  pla- 
norum aggregata , non  in  fpatio  infinito,  fed  finito,  cum  il- 
lud vndequac^i  limitibus  claudatur  ( quoJ  forte  nulli  alteri 
infinitorumgeneri  cunucnir)  efficit  vt  mens  fine  haelitatio. 
ne  in  his  totum , & partem  dilbnguat , quidquid  fit  de  illis 
infinitis,  qu;  non  vndequaqi  lunc  limitibus  circumferipra , 

& in  quibus  idcirco  rationem  totius , & partis  non  tam  cla- 
r^  dillingucrc  polfumus.  Si  ergo  appoluerimus  ex.  gr.  pra^ 
confiderato  quadrato  aliud  quadratum  ;quale,  nonne  ma-  . 
nifcftumcrit  omnes  lineas  primi  quadrati  iterum  fumi  in 
fecundo  quadrato , & ideo  vtrafqi  fimul  liimptas  vnius  tS- 
tu efle duplas, licet  vtriufq; aggregati  numerus  ignoretur? 

Hic  enim  perinde  fit  ac  apud  Algebricos,  qui  nefcictesi  qu; 
fit,  quam  dicunt  Radicem , Latus , aut  ColTam , fcu  quales  . 
* ineffabiles  radices,  tamen  eafdem  multiplicantes , diuiden- 
tes  &c.  deniq;  in  quaefiti  inuencionem  quali  per  has  obfcu- 

ras 
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ras  ambages  manuducuntur . At  contra  id  quod  dixi , ma« 
gnitudincm  nempe  omnium  linearum , & planorum  &c. 
polTc  comparari  fic  inuehicur  Guldinus  in  Sec.23.  Pag.342. 

Scelio  XX 111.  Z>icit  ergo  C4tialerins , non  comparare 

t/nmernm  omnium  linearum , quem  vt  reile  dtcit  ignoramus , 
fed tantum  magnitudinem,  qua  adequatur f patie  ab  ei f dem  li' 
meis  occupate,  cum  illi  congruat : Congruentia  qualis  sit,  ejfc^ 
pejjtt  diximus  Propef.  pracedenti  Num.^.  Magnitudo  autem^ 
qua  adequatur f patio  ab  etfdem  lineis  occupato,  duplex  eft.aut 
ejl  id  fpatium,  quod  occupant  Itnea  in  motu,  & hoc  ejl  tota  fum 
perficies  propojita , quam  Itnea  per tranfit fine  vlla  dependentia 
d linea  non  meta , vel fiabtlt , hoc  concedimus . Aut  tft  idy 

quod  ipfe  cuincere  vult  fpatium,  in  quo  concipiantur  effelinea 
indefinita  (abhorret  emm  a vocabulo  infintti  ) qua  Itnea  eccu* 
pent  tllud fpatium ; ^ negamus,  quia  nthil  aliud  occupant  ni- 
Jilengttudtnes , qua  omnes  longitudines  ,fimul  fumpta  nnm- 
quam  ejpciunt  fpatium  ,fiue  latitudinem . 

De cungrucntia  dictum  cll  iuperius.  Q^oad  magnitu^i 
dinem  vero  , iuxea  componentes  Continuum  ex  Indiuili* 
bilibus, refpondendum  erit  magnitudinemoranium  linea, 
rum  oblatf  pkm«'figunM(4)um  , & idem  die  cum  magnicu. 
dine , ruperHciei . At  iuxta  aliter  fentimm , «oocedam  pro 
fpatio  ab  omnibus  lineis  occupato , prefse  loquendo,  Intel, 
ligendum  effe  aggregatum  ex  meris  longitudinibus  , quaru 
lingulae  lingularum  linearum  tamquam  loca  concipi  pof- 
funt,horumqi locorum  magnitudini  dicam  adfquanom* 
nium  did^arum  linearum  magnitudinem . Hoc  tamen  non 
obftante  euincitur  propolitum : quia  cum  horum  locorum, 
& fubinde  omnium  linearum  aggregatum  ex  nulla  parte 
excedat  Hguram,  cuius  dicuntur  omnes  Iinc$,-fed  eius  limi, 
tibus  coerceatur,  idcirco  illi  poterit  heri  additio,  vel  lubtra. 
dio,  & liibinde  huiuftnodi  aggregata  erunt  inter  Te  copa* 
rabilia.  Hoc  verd  conhrmaueram  in  profero  Scholio,  quod 
habetur  in  Exerc. prima  Pag.2  3.  a partibus , in  quas  conti- 
nuu  eh  feparabile , etli  enim  ill^  lint  inhnitf  (cum  Iit  iuxta 
Philofophos  diuilibile  in  lemper  diurlibilia^  hoc  tamen  non 
obhantecontinuaeirecomparabiltaconcedumur.  Vndea 
pari  quamuis  huiulinodi  Indiuifibilia  lint  inhnita , non  rol- 
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ktur  tamen  quin  eorum  aggregata  fintadinuicem  compa- 
rabilia. Cui  confirmationi  Hcoccunt  Audior  nofler  in  Sec. 
24.  & in  eadem  Pag.342. 

Scdlio  XXIV.  Refpondeo  continui  ejfe  diuifibile  in  infini» 
tum,  non  nutem  confinre  fartibus  infinitis  a£lu,fed  tantum  in 
fetentia , qua  nkmquam  exhauriri  fo^tnt  \ partes  aurem  illa 
inter  IndiuifibiUacomprehenfanofunt,  nifiipfa  ajftgnetur  In- 
diuisibilia.lt  a vt  si  afsignetur  in  figura  plana  vna  linea,  peri- 
metrum  figura  vtroque  termino fuo  attingcns,vel fecans,  diui- 
det  illa  continuum  in  duas  partes  qua  dua partes  (fi  componit 
fuum  totum,(fi  comparari  poffunt  cum  alqs  partibusfiue  huius, 
fine  alterius  figurf  fiui  duabus  fiue  tribus, fiue  pluribus  per  Mias 
lineas  ajjignatis,  qua  etiam fimulfumpta  componant  fuum  to- 
tum : quia  partes  tam  huius  quam  alterius  figura  multiplicari 
poffunt , ita  vt  ha  illas  fuperent,  (fi  cotura  illa  has,  quod  idem 
de  lineis  ajfignatis,  (fi  fimul quoad  longitudinem  fumptis  di£f» 
volo-,  ac  proinde  ex  definitione  Sllfinta  Quinti  Elemetorum  di- 
cuntur mabere  inter fe  rutionem . Et  sic  st  fumatur  aliqua  con- 
geries , siue  linearum , siue  partium  plana  aheuius fuperficiei , 
erit  illa  finit  a.j(fi  inter  fe  rationem  habebunt,  linea  nimirum  eu 
lineis,  & partes  cum  partibus,  non  autem  linea  cum  partibus . 
filuare  cum  non  detur , nec  dari  poffit  congeries  omnium  linea- 
rum, aut  omnium  partium  pofsibtlium , ergo  nec  proportionem 
inter  fe  habere  ponunt,  neque  linea  cum  lineis, neque  partes  cu 
partibus, qua  enim  nonfunt,  nec  vUo  modo  eJfe poffunt, compa- 
rationem non  admittunt . Plura , in  rtapud omnes  Geometras 
clari f rima , non  addimus . 

His  tamen  nd  obftantibus , dico  fi  comparentur  inuicetn 
continua,  pari  rationeindiuifibiliumaggregata  compara- 
ri pofie,  nec  obfiare  quod  adlu  continuum  non  fit  refolu- 
tum  in  Tuas  infinitas  partes.  Demus  enim  ex.  gr.  quod  pra;* 
fata,  qux  iuxtapoluimus  quadrata,  perimpoffibiledefado 
in  fiias  infinitas  partes  refoluerdtur,  certe  aggregata  ex  his 
infinitis  partibus  adlarefolucis  non  effent  quantitate  diuer. 
fa  ab  ipfis  quadratis  ,”totum  enim  efl  aquale  omnibus  fuis 
partibus  fimul  fumptis.  -Cum  ergo  ipfa  quadrata  fint  com- 
parabilia , etiam  illarum  infinitarum  partium  aggregata  efi 
{enc  comparabilia.£rgo&  Indiuifibilium  licet  infinitorum 
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aggregata  pari  ratione  poterunt  ad  intrieem  comparari, non 
cnun  obftabit  infinitas,  vc  & fupra  alia  ratione  probabatur. 
Non  cft  autem  ncccfle  haec  omnia  adiii  aflignari  in  cotinuo, 
vt  eorum  aggregata  comparentur,  fed  fufficit  iotellcdlum 
cx  aliquibus  numero  finitis  alTignat  is , ipfa  aggregata  con- 
cipere, eorumq;  proportionem  tamquam  ineffabilium  radi- 
cum in  luce  extrahere,  vt  eam  colligat  proipfis  continuis, 
feu  figuris.  Qupd  in  omnibus  dida:  Geometrif  demonlira- 
tionibus  liquido  apparer,in  cis  enim  affumptis  tantum  qua- 
tuor  vtcumqi  magnitudinibus  cx  infinitis  Indiuifibilibus , 
quae  forent  confideranda , nempe  ea  ratione,  qua  decla- 
ratur in  Exerc.prima  num.a^.colligitur  proportio  quffita. 
Vtcx.gr.  dum  in  Prop. 5.  Libria.quf  pofita  cft  in  eadem 
Exerc.  prima  Pag.31.  probare  intendo  parallelograrama 
' 5qucalta  efle  vt  bafes,duco  bafibns  parallelam  vteumqj  re- 
^am  lineam  indefinita,  cuius  portiones  in  didfis  parallelo- 
grammis  conclufas  oftendo  effe  vt  bafes : cu  ver6  fit  eadem 
ratio  de  reliquis , hocqj  intellectus  fu  fficienter  compreheri- 
dat,  abfq;  eo  quod  fit  illi  ncceflc  adtu  omnia  h?c  Indiuifibi- 
lia  in  ipfis  parallelogrammis  alTignare , ideo  concludo  om- 
nes lineas  dt^orom^pat^UeJogramorum  (fubintellige  fi  om 
nes  forent  adu  aflignatae  & fubinde  ipfa  parallelogram- 
ma  effe  vt  bafes . 


C A P V T VlIII. 

Proceditur  a StSione  a j.  ad  29.  iHclupue . 

AV^ornofter  in  fiiaProp.j.trafit  ad  examinadas  Prop. 

a.&  Tertia  eiufde  Libn  Secundi  cu  fuis  Corollarijs, 
vt  Pag.343.viderc  licer.Dicit  enim  in  Sedione  3y.Pag.343. 

ScftioXXV.  Pref(^tiofecmdaJicft habet . Aequalium 
planarum  figuratu  omnes  line?  funt  ?qualcs,  &a?qualium 
folidaru omnia  plana  funt  ?qualia, regula  quauis  affumpta. 
Jam  diximus  omnes  Uncas  dari  nonfoffe,fedne^ueperima. 
ginationem  ajfumt , quare  refpuunt  ipfa  aqualitatem , vel  re- 
£hus  illas  aqualis  as  afficere  non  potefi . Si fermo  effit  de  Itneis 
finitis  numero  aqualibus , ipsa  jimul  fumpta  tn  quauts  figura 
feorsim , (fr  aquales  pojfent  ejje^  (fi  tnaquales , fro  fptfi‘figa- 

rArum^ 
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tarxm ,<ir  Irnearum  varijs  modis iu' ipsis  duBarumt/ed  hoe 
non  vult  AuBor , neque  ad  ipsitts facit  propositum . S^ed  ergo 
de  infinitis  ante  diximus , ^ hie  repetita  volumus . 

Ad  hic  autem  per  fupeiius  di^a patet  refpoado.  Subdit 
deinde  ibidem  in  Scc.26. 

Se(5tio XXVI.  I ucundum adiit Corollariumdn quo pratef 
alia  ex  hac  Propositione  deducit  quasi  per  exemplum , st  cylin- 
drus planis  fecetur , ^ per  axem  ^ & eidem  xquidifi antibus 
vbt  creatur  parallelogramma ; fecetur  & alijs  basi  aquidift an- 
tibus vbi  fiunt  circult , dicit  omnia  illa  parallelogramma  simul 
fumpta  aqualia fore  omntbus  circulis  simulfumptts . Sedident 
dicendum  efi  quod  de  lineis  dtximus , infimtafciltcet  plana  ef 
/r,  aut  dart  non pojfe : si  funt finita  poterunt  effe  aqualia , vel 
in  aqualia.  Itaque  Propositio  hac  cu fuo  Corollario  non fubsifiit. 

Non  ab  re  huc  Corollarium  iucundum  appdlauit,  quod 
& admirabile  dicere  poterat.  Licet  enim  hic  infinitorum  cir- 
culorum quodamodo  intueri  quadraturam,  quoddevno 
tantum  non  adhuc  protulit  Geometria,.  Profequitur  dein- 
de ibidem  in  Sedione  27.  fic  loquendo . 

Sedio  XXV II.  Propius  iam accedit , adiaciendum,fiabi- 
liendumque fundamenti profua  Noua  Geometria, vnde  tertio 
sic  proponit . Fjgui.T  pia  iif  habent  inter  fe  eandem  ratione; 
quam  eaiu  omnes linetc  iuxtd  quamuisregulam  aiTumpif, 
& figurat  folidat  ,-quam  earum  omnia  plana  iuxta  quamuis 
regulam  afTumpta . Pro  demonfiratione proponit  circulum,  A 
fir  triangulum,  D,f^fic  argumentatur : Si  continuum  com- 
ponitur cx  Indiui/ibilibiis,patetabiqucalia  demonfiratio- 
nc  figuram,  A,  ad  figuram ; D , efle  vt  omnes  lincte  figura? , 
A,  ad  omnes  lineas  figura?,  D,  tunc  enim  comparare  conti- 
nuum ad  continuum  non  eflet,nifi  ipfa  Indiuifibilia  compa- 
rat e . Si  hoc  negetur ,fumit  figurarum propofitarum  aque  mul- 
tiplices , cr fic  dependent  er  a Propofitione  antecedente,  eiufque 
Corollario  propofitum  vult  contludlre  •,  fed  quia  antecedens 
Propofitio  cum  fuo  Corr  ollario  nihil  probat , et  tam  tu  hac  Propo- 
ftttone  nthtl probatur . Ad  quam  abfelute  refpondemus figuras 
pofjc  habere  ad  inmcem  rattones,  non  autem  omnes  lineas , aut 
emma plana  vnius  ad  Uncas  omnes  aut  omnta plana  alterius^ 
hoc  ift  mfiniti  ad  infinitum . De  ftnitts  ex  fupradidis  patet 
rifpofjio.  t)C 
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Dehocfatis  ftiperius  di^umcA.  Addic  deinde  ibideni 
, in  Scc.28. 

SciAio  XXVIII.  Sed  audtMtus  CorolUrium.  Liquet  ch 
hoc  inquit  t quod  vc  inueniamus  quatn  rationem  habeant 
inter  Ic  du«  figur®  pJanx,vel  folidae  fufliciet  nobis  reperire, 
quam  in  hguns  planis  inter  fe  rationem  habeant  earundem 
omnes  linea»,  & in  figuris  folidis  earundem  omnia  plana» 
iuxra  quamuis  regulam  afliimpta,  quod  Noux  huius  meae 
Gometriae  vtluti  maximum  iacio  fundamentum.  Verum 
htc  fundumeutum  nullum  ejl.^  nullius  enim  figurn  dari . aut 
alJignari  fojfunt  omnes  Itnea , aut  «m*ta  plana  > quare  per  ea , 
qua  nulle  mode  funt , aut  ejfe  pefjunt , nthtl probare poffumus. 
Hoc  pariter  non  aha  refponfione  indigtt . Pr  jfatis  vero 
continuachic  Audor  Scholium  rubfcquensin  Senione  29. 

Pag.  344-  , . 

SerAioXXIX.  Cum  fundamentum  pracipuum  huius  noua 
Geometria  meo  tudieio  na  fuifflat  in  hae  Methodo  vlterius pro 
hac  vice  progredt  nolumus : ipfe  vero  Au£lor  licet  fua  funda- 
menta adeo  firma , atjjincencuffa in  Prafatione Ltbri  Septimi 
deprxdicetyVt  velut  adamantina fummorum  ingeniorum  tam- 
quam arietum  iiHbtu pulfata , ne  minimum  quidem  nutantia 
agnofeantur  ,(fifubetit  hoc  deberi M athemutiearum  dignitati. 
An  td  ego  fufiicienter  prafitterim , aliorum  iudtcie  relinquam ; 
vnicuique  enim  hac  perlegenti , ex  animi  fui  fent  entia  indica- 
re licebit . Hac  fretus  inuitatione  aufus  fum , ea , qua  obiter 
occurrebant  in  medium  proferre. prout fect  haStenus : & adhuc 
fortajjts faci  urus  fum . C at  erum  ipfe  pofi  aliqua , 'qua  ad  pro- 
priam pertinebant  defenfionem,  cjr  ego  tnfupradiiits  attult , eX 
aliorum  mente Jic  loquttur . Hic  dicendi  modus  adhuc  vide* 
tur  fuboblcurus,  durior  quam  par  cA  euadic  hic  omnium  Ii* 
nearum,feu  omnium  planorum  conceptus;  quaprotcr  hunc 
tu{  Geometriae,  ceu  Gordium  nodum,  aut  auferas,  aut  fal- 
tem  frangas  niA  diifoluas.  Et  paulo  poft.  Interim  quahfcum- 
que  mea  fuerit  illius  {nodi)  teiitatu  diifolutio , ipAim  tamen 
in  prarlemi  Libro , nouisalijs  denuo  Aratis  fundamentis, 
quibus  ea  omnia,  quae  Indiuifibilium  Methodo  in ant>^  ce- 
dentibus Libris  iam  oAcnfa  luor , alia  ratione  ab  inAnitatis 
exempta  conceptu  comprobamur,  omnino  e medio  tollcn- 
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dum  ede  cenfu  t . I taque  hoc  Septimo  Lihrt  omnia  ea , qua  in 
prioriiuj fex  libris  fer  Methodum  Indiuijibilium  probata  siit , • 
iudependenter  ab  ea,  rtouis  alijs  denuo  Jlratis  fundamentis  pro- 
mittit f e demonjhaturum . Reli£iis  ergo  tantifper  fex  priori- 
bus libris,  ad  hunc  Septimum  infpiciendum,etfi qua  occurrent  • 
difficultates,  eadem , qua  fupra  breuitate ,<frfynceritate , an- 
notandas me  accingo ; quem  it  i legere  incipiam,  aefifolus,  vt 
promittitur,fubfiflat,  abfque  procedentibus  tnteUigi  queat. 

In  hoc  ergo  Scholio  pacet  Au^orem  cenfuram  complere 
circa  Libri  Secundi  me^  Geometria;  has  paucas  Propofi*^ 
tiones,  caceris relidlis,  quxreperiuntur  cum  in  eodem  Libro 
Secundo, tum  in  T enio.  Quarto,  Quinto,  ac  Sexto,  vbi  in> 
gens  Propodtionum  eft  numerus  ex  di^us  fundamentis 
dedudiarum . Miror  autem  hunc  Au^orem  ex  tot  vel  vna 
laltcm  non  delegide,  quam  odenderet  expreise  falfam  ede, 
cum  tamen  in  tot  cocludonibus  falcem  aliqua  falla  ede  de- 
beret, dearum  principia  falfafunt.  His  ergo  cum  eo  inpo- 
iito  dne,  trandbimus  in  fubfequenti  Cap.  ad  eiufdein  exa- 
men Libri  Septimi . 

C A P V T X. 

Expenduntur  Selfiones  30.  3 1 . 

Ad  eorum  intelligentiam , qu£  a Guldino  contra  Li-  * 
brum  7.  me^  Geometria;  afferuntur  fatis  erit  Ledo- 
rem  in  Exerc.  Secunda  pro  nunc  videre  Prup.primamdidi 
Libri  7.  qua;  ponitur  Pag.88.  qua;  fupcraddica  fuit,  vtcdn. 
ceptus  infinitorum  lodiuidbiliu  pofTec  euitari,  prout  iuxta 
pofteriorem  Methodum  ibidem  explicatum  fuit.  Ille  ergo 
n Prop.4.&ineademPag.344.  proponit  fe  velle.  Siuidde 
pnmaVropofitione  Libri feptimi  fentiendumjit  aperire , quare 
lic  incipit  in  Sec.30. - 

Sedio  XX  X.  In  hac protofitione  prima  Aulferffc  loquitur. 
Figura;  planx  quxcumq;  in  ijfdem  parallelis  cOiidituta;, 
in  quibus,  du dis  quibufeunt^i  eifdem  parallelis  squidiftan- 
tibus  redis  lineis , conceptae  cuiufcunque  red*  line*  por- 
tiones funt  a;quales,  etiam  inter  fe  a;quales  erunt.  Et  hgu- 
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rx  folidx  quxcumque  in  cifdcni  parallelis  conAicurx , in 
quibus dud^isquibuicumque  planis  cifdcm  planisparallc- 
lis  xquididancibus,  conceptx  cuiufcunquc  ficdudi  plani 
in  ipfis  folidis  figurxplanx  funt  xquales,  pariccr  inter  fc 
xquales  et  unt . Dicantur  autem  figur?  xqualiter  anaJogj, 
tum  planx,  tum  ipfx  folidx  inter  fecomparatx,  ac  etiam 
iuxta  rcgulaSj  lincasjfcu  plana  parallela, in  quibus  effe  fup- 
poniintur,  cum  hoc  fuerit  opus  explicare.  Conatur  hoc  de- 
monftrare  per fuprapojitioncm  tam  in  planis , quam  in  foUdis , 
verum  ftprtfse^  ac  geometrice  loqui  velimus,  mhil  demonfirat. 
Nam  cum  ipfe  figurarum  qualitates  non  folum  no  determinet ^ 
f ed  eas  omnino  irregulares , ac  diuerfifstmarum  fpecierumca- 
uas, plenas,  inflexis,  varqfque  modis  fefe  habentibus  terminis 
comprehenfias,  ejfe pojfe  admittat , quis  nobis  indicabit  (loqua- 
mur primo  de  figuris  planis  tantum)  quado  altera  alteri fuper~ 
ponitur,  anfibi  congruat  ncc  ne  ? ^is  erit  iudex  manufue , 
an  oculus , aut  intellectus  ? Refpondebitur  intelleClum  fore  iu- 
dicem  (nam&  ta6tus,(jr  vifushinc  excluditur)  & ideo  condi- 
tionem necefldria  pofitam  e[fe  hanc ; vt  xquales  ,flbique  corre- 
fpondentes  linea  relix  sibi  fuper ponantur , ha  enim  cum  xqua- 
les sint,  sibi  congruant,  inulUitu  iudice . Fflo  sint  sibifupra- 
posttx , congruant , quid  concludetur  f Ltneas  eJfe  aquales 
Red  hoc  habetur  etiam  ex  hypothesi , neque  hoc  queritur . Su- 
perficies inter  reCtas  lineas  parallelas  interceptas  ejfe  xquales? 
Nequaquam:  mhil  entm  intelleClui  conflat  de  bims  alqs  ter- 
minis , qui  has  particulares  fu  perficies  vnd  cum  duabus  reCitt 
parallellts  comprehendunt , an  fibi  congruant  nec  ne,  cum  du 
uersimode  inflt  xarum  Uncarum  efft  pofsmt . Sed  quod  de  vna 
particulari  fuperficie  dicitur, de  quthufuis  df  infinitis  alijs par- 
ticularibus fuperfciebiis  dicendum  efi  hrgo  de  Unets  reClis 
tantum , nthtl  autem  di  fuperficiirum  aut  planarum  figurari 
propojitarum  aquali  tat  e concluditur . Frgo , vt  dixtmuf , pro- 
positum de  figuns  planis  nort  demonftratur . 

Obijcit  eigo  mc  nihil  demoltiare , qiua  ego  qualitates  fi« 
gurai  u no  determino.  Ad  quod  dico  incomi enientcm  hanc 
determinatione,  quam  per  mc  fieri  voIuiiret,futuram  fuillc, 
cum  de  figuris  planis  xqualiter  analogis  quibufcumqific 
ipla  Propolitio.  Quoad  lupcrpplitioncin  vcio  modus  prf, 
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faibicur,  dum  prfctpicur  extrema  tangentia  figuras  femper 
in  extremis  tangentibus  e(Te  coftituendai  & no  aliter.  Cum 
vero  petit  quis  fuperpofitionis  futurus  Ht  iudex . Refpon* 
deo  intclle^um  y cui  ex  hy pothefi  conflat  Heri  aliquam  fu< 
perpofitionem  > quomodocumq:  illa  fiat , dumodo  ea  iuxta 
ptf  feriptam  legem  effeda  fit.  Et  cum  fubdir.  Ejlofintfttftr- 
foJit*y  dr  cOMgrnant  quid  concludetur  ? lineas  ejfe  aequales? 
Dico  non  hoc  concludi,  fed  pai  tem  figurar  fupcrpofitat  (ni- 
li primo  tota  toti  cogruat)  parti  eius, cui  fuperponitur  con- 
gruere, quateumq;  pars  illa  fit,  fatis  cnim  ell  intelledui  fup- 
ponere  neriahquam  fuperpofitionem : vnde  non  eft  necefr 
(e  eidem  innotefeere  binos  alios  terminos  parallelarum, 
qux  fuperponuntur  ; fequitur  enim  ex  hypothefi  aliqua 
partiumcongruentia,quicumqinnt didi  termini . Fruftra 
Igitur  adduxit  incoueniens  de  lineis  re<^is  tantum  hoc  de- 
monflrari.  Pergit  tamen  ipfc  in  eadem  Pagina  ficdifcurren- 
doinSec.jr.. 

SedlioXXXI.  Sed  dicet  firtafsis  Demonjtratorfe  tot  dn» 
gere  velle  lineas , immo  iam  duci  as fnbpon  er  e , qua  fnferjicies 
illas  interclufks  abfnmant , & in  nimium  redigant , aut  tam 
iaruasepciantyVt  pro  nihilo  habend*  sint  y sic  manf uram 

Ulam  aqualitatem  figurarum , quam  demonftrare  propo fuerit . 
Et  ego , qui  hoc  fecerit , refpondeo , na  ille  erit  miht  magnus 
Apollo  y non  autem  magnus  Apollonius  :femptr  enim  alq  duo 
termini,  quivna  cum  par  alitus  redis  minimam  illam , quam 
Ule  putat , fuperftciem  comprehendunt , infinita  fufeipiunt 
punda , infinitafque  terminabunt  redas  paraUelas , qua  om- 
nes nullum  vnquu  confit  uent  fnpcrficiem ; ac  proinde  nullam 
abf umete,  aut  anihilare  poterunt  z diuisio fuperficiei  in  aternu 
fieri  potent  i»  partes,  qua  omnes  simul fumpta  ,femptr  paratf 
funt  componere,  & refiituere  fuum  ab  initio  indtuifum  totum: 
linea  duidentes  nihil  conferunt  fuperficiei , aut  ab  eadem  au- 
' ferunt.  Et  sic  redire  debet  Dem^jirator  ad  argumenti  proxime 
propositu  fo luendum.  T ranfeat  dicet  aliquis  quod  ex  fupr adi- 
dis  minimam  fuperficiem  exhibere  non  pofsim , exhibeo  t^ 
men  aliunde  per  meas  lineas  paraUelas  fuperficiem  minorem 
quacumque  proposita  :(^stc  conclusio  erit  ex  parte  mea ; afii- 
mabitur  enim  ea,  eum  minor  dari  non pofstt  fuper fides  iUa,qu£ 
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per  meds  frequentes  parallelas  eo  deduxi  ,f vperfscies  mtntma  ; 
hoc  eft  linea:&  ssc  ex  hoc  capite  habeo  quod  volo,  erttq\ figxra 
tota  figura  toti  aqualis,  ^od  trat  demondr audii. Feftina  len- 
te. Dabis  quidem  fuperficiem  quacumque  data  minorem  fed 
numquam  talem , qua  fet  minima , velaqualis  hnta ; vrget 
enim  adhuc  fuprapofttnm  argumentum , quod  per  hoc  non fol- 
uttur , quia  tua  illa , quam  tu  'vocas  minimam  fuperficiem , tu 
ipfe  minorem  dare  poteris  , qua  eficiet  vt  illa  prior  non  fit 
minima , neque pofterior  hac  ^fedfemper  fuperjit  id  ,per  quod 
minor  adhuc  detur . Pluribus  enim  in  locis  , ^ Archimedes , 
dr  plures  alij  puriori  Geometria  addiiH , demonftrant  propt- 
Jit  a figura  infer  ibi  poffe  , (fr  circumferibi  alias  figuras , it  i 
vt  circumf cripta  figura  excedat  inferiptam  magnitudine  , 
qua  minor  fit  quacumque  eiufdem  genens  magnitudine  pro- 
pofita . Ergo  concludunt  circumferiptam  aqualem  effe  inferi- 
pt*?  Neutiquam  ffed  alio  adhibito  medio  termino  demon- 
Jirant  figuram  illam , cui  circumferiptio , (fp  infer tpt io  faila 
ejb ^aqualem  ejfe  cuidam  alteri  qua  minor  quidem  jit  circum- 
feripta , maior  autem  infcripta . Concludimus  ergo  ex  his 
qua  attulimus  Propofitionem  hanc  de  Planis  figuris  nequa- 
quam legitimi  demonjfratavrajffi . 

Hic  ergo  denuo  conatur  Audior  nofter  Lcilori  perfiia. 
deredidam  Propolitioncm  primam  non fuiflTeamcl^iti- 
me  demodrata,  Kd(quod  illius  pace  didum  Hr)  c x diicur- 
fu  parum,  vcl  nihil  ad  rem  noftram  pertinente,  vt  is  facili 
' intelligctquiameallatamdemondrationcm  rcdcperpcn- 
, derit.  Nufquamcnim  ita  procefTi  per  didarum  linearum 
aiqualitatem,  ceu  continiui  voluerim  per  ficquentcs  lineas 
parallelas  feindere  in  minimas  particulas,  vcipfc  purauic. 
i Sed  fuppoftii  in  prima  figurarum  fuperpofitione  faltem  ca- 
v^  ruin  partem  parti  congruere,  'oftendiq;  reiidua  cflTc  qiioq; 
figuras  fqualiteranalogas.  H?c  vero  reiidua  iterum  eadem 
lege  dixi  elTe  fuperponenda  j & fi  adhuc  tora  figura  non 
congruat  toti,  probaui  adhuc  remanere refidua  arqualitcr 
analoga, & ficferaperficri,  continuata  fupcrpf>fitione.  Vn« 
de  fi  aliquado  vnius  nullum  fit  refiduum , neqj  fore  refiduu 
alterius,  figurafq; inuicem congruere  concludo, & fubinde 
. xquales elfe.  Ab  his ucro  quam diuerfus fit  dilcurfus huius 
' ' > , Dd  a Audo- 
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Auctoris  quiuis  facile  intelligcre  poteft.  Non  ingnoro  ta- 
men pr^fatj  demonftrationi  obijei  poHc,  quod  dicta  fuper- 
pofitio , quar  per  frufta  continuo  facienda  cft , in  aliquibus 
’ figuris  numquam  forte  abfolucretur  i nefeimus  enim,  qua:, 
quotaue  fit  pars  illa  figura:  fuperpofita:,  qug  alteri  in  fubie- 
fia  figura  cogruereintclligitur.  Eademq;  inftantia  fieri  po- 
terat circa  Prop.  primam  Libri  fecundi , in  qua  fit  fruftatim 
ha:cfupcrpofitio,qusfi  per  continuos  adus  fieri  debeat 
forfan  in  aliquibus  figuris  numquam  finiretur,  cum  hinc 
frulta  numero  infinita  videantur  in  continua  fuperpofitio- 
nc  fubotiri  poffe.  Verum  hanc  difficultate  non  animaduer- 
tit,  nccin  oppofitum  attulit  Guldinus,  qua:  magis  ad  rem 
fcciffet,  quam  fuperius  ab  eo  allata.  Huic  tamen  vt  fatisfa- 
ciaro,dico  non  neceffe  effe  adu  efficere  hanc  infinitorum  rc- 
f»duorum,qua:obucnire  pofTunt, fupcrpofitioncm  (ficuti- 
deomnibus  lineis  in  difculfione  prioris  Methodi  Ind.  dice- 
batur non  opus  effe  fingulas  adu  deferibere)  fed  fufficere 
quodintellcdus  ex  vnaad  libitum alTumpta  reliquas  intel- 
ligat , quamuis  infinitas,  faltem  conceptu  negatiuo,  cum  fit 
eade  ratio  de  omnibus . Si  enim  ponamus  per  impoffibile 
has  fuperpofitiones  abfblui,hoc  eft  continua  fruftorum  ab-  t 
lationefada  afigurafuperpofita,de  ea  tandem  nihil  rema- 
fiffe,  neceffarid  iuxta  habitam  dcmonflrationem  fequetur  i 
nihil  /upercfTc  refidui  in  figura,  cui  fit  fuperpofitio . Ex 
quo  rede  hic  infertur  figu ras  ?qu aliter  ana logas,  & ibi  om- 
nes lineas  atqualium  planarum  figurarum,  atquales  effe.  Si 
enim  in  fquales  effent,  confumptis  per  fuperpofitionem  al- 
terius fuperpofita:  frudis,  licet  hoc  fieri  j^r  infinitos  adus 
fuperpondetur,  nihilominus  aliquid  refidui  pofTet  remane- 
re in  figura  cui  fit  fuperpofitio, fi  illa  maior  cflet,quod  tame 
euenke  non  poffe  euincitur  per  didam  demon firationem . ' 

Hoc  vero  de  omnibus  lineis  fuo  modointelligipotefi. 
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Fusiks  hic  dijferitur  circa  Suiiancm  3 a. 

ALiam  inftantiam  aflTcrt  Audior  contra  cande  Propofi- 
rionem  primam  /ic  obijeiens  in  Sec.32.  Pag.346. 
SeClioXXn.  Sed ^ aliunde  hac , cfMavoeatur  dimon~ 
Jlratio , dcmonftr  at  io  non  ejl  ex  ipfo^quem  adhibet  dcmonjlra- 
tionis  medio  termit$o^qut  efi  fgMrartim  fttperfofttio ; de  quibus 
multi  quidem  multa  , fir  tandem  tamen  ea  faucts  probatur, 
quando  res  ipfa  altter  demonjhari ptteji . ^ando  i'er'o  reci- 
pitur , certis  tantum  conditionibus  recipitur,  id  quod pauci  fa- 
rnis verbis  tradit  ntjlcr  Cnftophorus  Grtenbergerus  ad  Pronu» 
datum  Libri  Primi  Elementorum, quodjic habet . Quas  fibi 
mutuo  congruunt  funt  arqualia.  Debet  autem,  addit  ille 
talis  congruentia  conflare  i ntclledlui . SliL*  congruentia  iit 
hac  demonftratione  inte  Ile  flui  non  patet, cum fe  vitra  f quales 
rePlas parallelas  non  extendat . Stc  Euclides  quando  vfus  efi 
hoc  Pronuntiato  Prop.q.Lib.i.  Elementorum,  nonfolum  aqua- 
les lineas  reCfas  fmprrponit  aqualibus  lineis  replis , fed  tales 
etiam,  qua  aquales  continent  angulos , vndi  intellePlus  iudi- 
care potefi  easjibi  congruere  ^c.fed  quid  dicemus  de  fuperpo- 
Jitione  corporum , qua  adhuc  magis  intellePlum  fugit  ? in  quu 
congruentiam  aliter  imaginari  non  pojjumus . quam  per  pene- 
trationem , vt  fingantur  corpora  fejlt  mutuo  penetrare , vt  Jic 
tam foliditasfoliditati,quamfuperficiesfupcrf ciet,  dr  alqtcr- 
mimini  alifs/ibi  aqualibus  congruant,quodinhac  AuPloris  de- 
THonf  ratione  non  fit ; confiat  enim  folum  de  congruentia  pa- 
rallelorum planorum , de  reliqua  fuperficie , dr  terminis  altjs 
prorfus  nihil inuenit  intellePlus , in  quo  conquiefeat  . Vfus 
quidem  efi  Archimedes  hac  fuper^ofitione  Prop,  2o.de  Conoi- 
dihus , dr  Spharoidtbus , fed  longe  aliter  quam  nofier  AuPlor } 
Archimedes  enim  aliam  ajfumtt  figuram , qua  propofita  per 
omnia  fit  aqualis,  dr fimilis , dr  eodem  prorfus  modofePlam,(^ 
fuperpofitiones fiunt  femper  magnitudinum  aqualium , ita  vt 
de  congruentia  dubitari  facile  non  po\fit . Verum  hac  ipfa  de- 
monfiratio  non  videtur  arridere  Geometris , Commetator  enim 

, Atm 


Dicjlii^c^ \jOOgk 


214  ExerciutioTertUl 

Archimedis  Fed.  CommaneUnusfilentio  illam prattrit ; Rinah- 
tus  vero  illam  tamejuam  Archimede  indignam  omittit , eiefue 
aliam  a fe  excogitatam  fuhfittuit  y vt  monuimus  in  SchoUo 
Prop.  ^.Cap.  i.Ltb.  huius  y (jr  eandem  aliter  etiam  nos  de- 
monjlrauimus  eodem  in  Loco  Prop.6.  Pronunciamus  ergo  fecun- 
db  Caualerium  hanc  Pr^ofetionemytiua  tamen  huius  Uhri  fun- 
damentum quoddam  effe  videtutytam  de  planis , quam  de  foli- 
dis  figuris  legitime  non  demonfttaffe.PropoJitioni  huic  ftquens 
fuhneftitur  Scholium ; Cum  antecedens  Propo(itio  maximi 
/it  momenti,  vt m /cquentibus apparebit , aliu/quc  mudus 
priorem  partem  dcmonftrandi , /tylo  Archimedeo  haud 
abfimiJiSjmcntifuccurrcrit,  idipfuin  ne  pereat  in  Lemma- 
ta di/lributum  hic/iibiungere  placuit.  Lemmata  ergo,  dr 
ipfam  indededultam  demonjirationem  breuiter  examinemus. 
Hic  ergo  i nuchitur  Audtor  iltc  prius  contra  mutuam  fu- 
perpofitionem figurarum  in  genere,  pofterius  vero  in  fpe- 
ciecontraadhibitam  in  prasfata  Propofitione,  quam  etiam 
ex  hoc  capite  non  fuiflfe  Icgitimd  demon/iratam  abfolute 
pronuntiat.  Priusigitur  &jpfede  fuperpofitione  in  ge- 
nere , pofterius  ver6  de  hac  fpeciali , difeurram . Et/i  ergo 
ha?c  fuperpo/itio  aliquibus  minus  arrirerit , allj  tamen  prte- 
/iantes  Geometra;  ip/am  appeobarunt . Vnde  Comman- 
dinus  in  Commentarijs  in  Euclidem  Libro  i.  & ad  Prop.  4. 
lic  ait . Hic  demonftrationis  modus , qui  fit  per  fuperpofitio- 
nem  figurarum,  praterquam  quod  approbatur  d Proclo  mathe- 
maticarum fcitntiarum  peritifjtmo,  ejl  etiam  maximo  vfui 
Mathematicis . Archimedes  enim  eumvfurpatnonfolumin 
planis  figuris , vt  tn  Libro  de  centro  grauitatis  planorum  y fed 
etiam  in  folidts  y vtin  Lib.de  Coxoidibt(s,  dr  Spharoidibus. 
Hoc  vero  neque  inficiatur  ipfe  Kiualtus,  qui  hic  in  oppo/i- 
tum  citatur  , etenim  in  Scholio  Propo/itionis  20.  Lib.de 
Conoidibus,&  Spha?roidibus inquit . Sunt  jn.qui fuper- 
pejitiones  illas  reijciant  in  Geometria  (quamquam  alij , (fi  viri 
graues  admittanty(fic.)Q^\  tamen  nequaquam  eas  refelle- 
re deberet:  vel  enim  dcmonftrationes , quie  fuperpo/itio- 
ne  vtuntur , putat  e/Te  certas, & infallibiles,  veJ  non . Si  pri- 
mum, quemadmodum  in  Prolegomenis  Commentario- 
rum in  Archimedem  non  diftinguic  inter  nobilitatem  dc- 
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nonArationisoftennuX)  & ducentis  ad  abfurdum»  quia 
inquit  ibi,  Mathcmaticx  difciplinx  non  vtuntur  caufis  rei, 
fed  cognitionisrci  ^quapropter  poft  paiica.verba  fiibiun- 
git.  Vade  fit  vt  qttodcMnqtte  cognitioni  finerit  magis  conftn^ 
tantum^  Mathematicis  magis  conneniat : ) A pari  debebit 
fupcrpoficioncm  admittere  tamquam  certam  parientetn 
feientiam.  Si  vero  credit  fecundum,  erroneam  ,&  falfara 
hanc  ao.Prop.  pronunciare  debebit,  quin&  eas  omnes, 
in  quibus  adhibetur  circunferiptio,  & inferiptio  figura- 
rum circa  oblatam  figuram , qux  videtur  cfie  quxdam  fu- 
perpofitio.  Idem  quoque  negabit  Prop.  4.  Primi  Elemen- 
torum, & confequenter  eas  omnes,  qux  ab  illa  pendenr. 
Sic  & nofter  Audlor^i  idem  fentit,  falfitatis  arguet  eas  om- 
nes, &ab  cis  dependentes,  Luex  Valcrij  Propofitiones 
(ab  eo  infigniter  laudati)  in  quibus  & ipfe  fuperpofitione 
vtitur. 

Quod  fi  quis  diceret  nec  Riualtum , nc<^;  Guldinum  ne- 
gaturos effe  didarum  Propofitronem  veritatem,  ac  certitu- 
dincmjfed  cum  fuperpofitio  quid  mechanicum  redolear,  vt 
inquit  ibidem  Riualtus,quadocum^j  id  fieri  poflit , melius 
eficab  eadem  abftinerc-.  Huic  fic  obijeienti  rcfponderc 
poflem  quemadmodu  ClauiusPeletariofiiperpofitioncm 
damnanti  refpondet , inquiens  . Nam  non fatis  intellexijfe 
•videtur  quo  fa£io  Geometra  fuperfojitionem  illam  vfurpent , 
Ne^i  enim  •volunt  reipfa  faciendam  efife figurarum  fuperpofi» 
tionem{hoc  enim  mechanicum  quid  eyet)fed  cogitatione  t au- 
tumnae ment ecquod ofus  eft  rationis ^atq.  inteUeBus . Vbi  in- 
quit illam  idciico  inThconmatibus  valcre,fed  no  in  Pro- 
blematibus,& paulo  poft  fubdit . Viderat  Petetarius  ( neq; 
enim  rem  adeo  manifefiam  videre  non  poterat ) fi  hunc  modum 
argumentandi , idelt  per  fuperpofitionem , e medio  tollat » 
vntuerfam  fe  Geometriam  funditus  euertere  (fi-c.  Quapropter 
mirandum  cAhos  Auctores  obhanc  rationem  ab  hac  (u- 
perpofitioneabhorrerc,quomodo  enim  mechanicum  quid 
redolere  dicemus,  quod  in  euidetillimo  hoc  principio  fun- 
datur. Qt^xfibi  congruunt  funtxqualia?  Neq.enim  quia 
familiaris  cA  artificibus  hxc fuperpofitio,  qua  congruen- 
tiam oculo,  vcl  manu  iudice  agnofeunt,  putandum  cR 
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idciTiin  illa  Geometrarum  fuperponcione  contingere^  in 
qua  non  alius eft  iudexquam  intelle^us,  itaut  per  hanc 
illa  quodamodo infici,  & labefadari  pofHt . Nunquam 
enim  ille  affencicur  duas  magnitudines  inuicem  congrue- 
re,nifi  ex  prsrruppohta  quorumdam  ataualirate,ac  mutua, 
ticbitaq. fuperpofitione , & fubinde ipioru  neceffaria  con- 
griiema,  iuxta  aliud  hoc  principium,  nempe.  Quccfunc 
aequalia  fibi  congruunt, (i  apte  fuperponantur,  vt  apertiffi- 
me  patet  in  Prop.  4.  Primi  Elem.  Et  quidem  quid  nobis 
apertius  indicare  poteft  squalitatem  quam  congruentia  ? 
fi  enim,  vt  inquit  Ariffotiles,  quod  efl  vnum  tn  tubHantia, 
illud  eft  aequale  in  quantitate,  erit  faiie  exadliffima  trutina 
squalitatis  ipfa  congruentia,  cum  ex  duabus  quantitati- 
bus  tunc  fiat  quodamodo  vna. 

Liceat  autem  mihi  ad  maiotc  didorum  confirmationem 
paululum  circa  huiufmodi  doftrinam  immorari  . Sspe 
enim  meditatus fum  numpra?fata  duo  Axiomata  fint  inui- 
cem aliqua  ratione  conuertibilia,ita  vt  aequalitas  cogrue- 
tiamCfi  apte  fiat  fuperpofitio)  & congruentia  femperin- 
ferat  aequalitatem.  Si  enim  congruentia  eil  cxadfiflima 
aequalitatis  trutina.profcdfo  id  valde  conuenitns  effe  vi- 
d batur.  Attamen  ex  alia  parte  negotium  faciebat  quod 
plures  quantitates  squales  confiderat  Geometra , qus  ta- 
men hoc  congruentis  beneficio  ncutiquam  potiri  valent; 
vt  et  Proclus  innuit  in  Com.  in  Euclide  Lib.  3.  ad  Prop.  4. 
dum  examinat  illud  Axioma  . Qusfunrsqualiafibicon- 
gruunr,ait  enim . ffoc  autem  non  in  omnibus  verum  tft  fed iu 
y/,  tjua  ffeciejimilia  funt , Specte  autem  JimiUa  hxc  dico , vt  \ 
reSia  Itnea  refla  linea , circumferentia  cirium  feri  ntis  circuli 
eiufdem , ^anguli,  ijui  a f milibus /militer  tacentibus  lineis 
comprchtnjifunt . Horum  autem  dteoj  quod  qua  aqualta  data 
fuermt/ibt  tnuicem  congruunt . Vt  ergo  quid  circa  hoc  fen- 
tiam  palam  faciam,  dico  fi  geometricarum  legum  feuerira- 
tem  attendamus, rem  far.c  ita  fe  haberc;at  fi  liberiori  indul- 
tu circa  hoc  vehimus  philofophari,nihil  prstereundum  effe 
quod  hanc  conuertibilitatem  al  quo  modo  coadiuuare 
poffit.  Quapropter  fi  dicatur  redfam  periphsris  circuli 
congruere  non  pofle,  annuo  &ipfeftri<^e  loquendo,  fiq. 
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nihil  aliud  fuperaddatur:  verum  accedat  motus  »&  illius 
ope  animaduertemus  nos  id  aliqualiter  obtinere  poiTe. 
Nam  G circulus  reuoluatur  fuper  rc^am  lineam  1 tuc  agno, 
fcec  incelledus  Ci  non  permanencer,faltem  fuccefliueablb- 
lucamfuilTe  redx  ad  periphxriam  congruentiam . Et  hic 
eft  vnus  eorum  modorum , quibus  congruentia  aliqualiter 
intellectui  poteft  reprxfentari,quem  dicere  polTumusj  mo- 
tum iimplicem.  • 

Huic  fuccedit  fecundus  modus,quem  voco  indexionem, 
cum  nempe  concipimus  alteram  quantitatum  xqualium 
propolitarum  in  partes, feu  componentia  diuidi,  qux  abfq. 
reparatione  fingillatim  moueantur,&  infledantur  ad  con- 
gnientiam . Vt  fi  reda  linea  quinq.  palmorum  infledatur, 
& complectatur  ambitum  pentagoni  xquilateri , cuius  lin* 
gula  latera  fint  vnius  palmi . Sic  vcio  patet  quamlibet  re- 
dam cuilibet  ex  reCtis  compolitx  adaptari  polTe,  illam  in 
tot  redas  diuidendo,quor  erunt  in  hac  redx  linex . Verum 
firedacx.gr.  xqualis  periphxrix  circuli,  eidem  per  infle- 
xionem fit  adaptanda,  tuncintelligimus  illam reCtam  di- 
uidendam  efle  in  tot  partes , feu  in  tot  componentia , qux 
omnem  aflignabiiem  numerum  excedant;  u enim  illa  certo 
quodam  numero  claoderent  ur , cum  minimX  particulx  il- 
liusredx  linex  congruerent  periphxrix  citculi,in  haceflet 
aliquid  redi,  quod  eflet  abfurdum. 

Tertius,  & vltimus  modus  cft,quem  appello  fluxionem, 
fcilicet  cum  nedum  partes  mouentur  ad  congruentiam , vt 
fitper  inflexionem,  redetiamloco  vicifllm  permutantur, 
nullo  tamen  fpatio  inter  ip/a  componentia  interiedo  ( fi 
enim  hoc  fierer.eam  fluxionem  rarefadioni  coniundam  di- 
cere poflemus)  qux  partes  permutandx  hic  pariter  vel  cer- 
to numero  comprehenduntur,  vclfupcrant  omnem  nume- 
rum. 

Exemplum  primi  fuppeditabit  angulus  cornicularisre- 
dilinco xqualis.  Adeuius  intelligcntiam  fit,  ABC,  ira 
prima  fcquentium  figurarum  angulus  redus  , in  fecunda 
obtufus,&  in  tertia  acutus . Et  fuper  diametris  xqualtbus, 
BC, BA,fcmicirculidefcribantur, BGC, BFA.  Tandem 
vero  in  tertia  figura  erigantur  dux  perpendiculares ,*BE, 
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^idetn  ipfi,  BC,  & BD>  ip^>>  B A,  qux  Ht  xqualis  ipn,BQ 
uiper  quam  dcfcribatur  quoque  femicirculus,  BHD . 

Diam  ergo  anguJus  fcmicirculi,  G6C  , cft  xqualis  angulo 
£cmicitcuIi,FBA,apponco  communi,  AEG,  in  prima,  & fe- 
cunda figura,  tk  eo  fubrra^o  in  tertia,  componetur  in  illia, 
&in  bac relinquetur,  angulus redtilineus,  ABC, xqualis 
curuilineo,  Teucorniculari,  FBG  \ quem  ita  redfilineo ada- 
ptabimus. Iu  prima  quidem,  & iVeunda  figura  cum  fic 
communis  angulus  mixrilineus , ABG,  fu  fficit  fuperponcre 
angulum,FBA,  ipfi,CBG,  fic  emm  dux  parces.feu  duo  an- 
guIi,FBA,ABG,coraponentcs  cornicularem  FBG,ad  con- 
gruentiam aptatx  erunr , & fubindd  totum  toti  congruere 
dicemus.  In  tertia  vero  figura  corniculatis,  FBG,  perre- 
^m , BE,  diuiditur  in  angulum , FBE , & EBG,  angulum 
conta<5tus . Sed  efl  etiam  angulus  contadus,  ABFl , quia, 
AB,eff,  BD,  perpendicularis . Ergo  poterit, EBG,poni  fii- 
per,ABFl,nempe  confticuta,BE,in,BA,&  cadente  periphf- 
Tia,BG,rupcr,BH,illiquc  congruet. Similiter  cum  reliquus, 
FIBE , fit  arqualis  angulo , HKBC , f funt  enim  fcmicirculi 
anguli, FBA,HBD,xquales,&  re<ailinei,  EBA,CBD,  pari, 
ter  inter  fe  aquales,cum,EBC,  ABD,fint  redi , vnde  abla- 
to cummuni,  ABC,relinqpuntur  arquales  ipfi,EB  A ,CBD,) 
fi  extendatur,  BE,  fuper,  BC.periphiria,  BIF,cadct  fuper, 
BKH,vnd^  duoanguli,FBE,EBG,  ideft  totus  angulus  cor- 
nicularis,FBG, politus  erit  fuper  totum  redilineum , ABC, 
cuipariter  congruet.  Quod  vt  cernitur  fic  per  fluxionem 
duarum  partium  cornicularem  componentium , qux  euer- 
fofitu  fuper  redilineum  collocantur.  Simile  quoq.  exem- 
plum haberi  potefl  in  figuris  redilineis  aequalibus. 
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Exemplum  vero  fecundi  cerni potell  ex.gr.in  circulo,  & 
quadrato  squalibus,  vc  enim  (ibi  congruant  forte  infinitas 
numero  partes  fluere  necefle  erit,  quod  faltem  certiflimum 
cfl  cum  quadratum  tantum  per  frufla  re^ilinea  intellige- 
mus  fuperponi : nunquam  enim  compofitum  ex  re^ilincis 
numero  finitis(quod  eft  feraper  redUlineum  ) congruet  cur- 
uilineo,fed  neceffe  erit  fluere  infinita  re<5iilinea,  vt  circulus, 
& quadratum  fibi  congruant . His  ergo  modis  aliqualiter 
mihi  videtur  in  figuris  abintelleAu  congruentiam  di(^o> 
rumq.  Axiomatum  conuertibilitatem  infpici  po(re,eamq. 
tamquam  exa^am  squalitatis  trutinam  vbiq.  recognofei. 

Deniq.  quoad  fuperpofitionem adhibitam  in  ipfa  Prop. 
prima  qualis  fit,quomodoq.mtelle^ui  conflare poflir,  fatis 
fiiperius  didum  cfl  in  examine  Sedlionis  20.  & 5 1.  nequo 
enim  vt  inquit  ipfc,quodfuperponitur  in  planis  funtmers 
lines, fcd  fuperficies:neq.quod  fuperponiturin  folidis  fune 
mera  plana, fed  corpora, quorum  hic  non  officit  impenetra* 
bilitas.fumus  enim  in  materia  intelligibili,in  qua  licet  hanc 
penetrationem  concipere, ficuti  eam  concepit  Archimedes, 
& alij,  qui  hac  fuperpofitione  vfi  funt  ^ 

C A P V T xir.^ 

Proceditur  k SeSHone  3 3 . vfq.  rfisf  3 7 . incluftue . 

CVm  in  Libro  Septimo  mes  Geometris  Propofitio» 
nem  primam  fuperius  examinatam  aliter  oflSdifTem^ 
hoc  cfl  flylo  Archimedeo,vt  de  illius  veritate  quoad  figu- 
rasplanas  nullus  Studiofo  relinqueretur  ambigendi  locus, 
hanequoq.  Audior  nofter  carpere  voluit  j quapropter  vi- 
deat prius  Lcdlorin  Exerc.  2.  Pag.93.  .deraonflrationcm 
Lemmatis  primi,  deinde  examinet  quid  cdtra  ipsu  obijeiat 
GuldinusinhacSec.  33.  Inquit  enim  Pag.  347. 

Sedio  XXXIII.  Lemma  noc  eafdem  plane  patitur  ehie~ 
Ltiones , quas  ipfa  pracedens  Propofttto . Nthil  entm  demon~ 
ftratur  de  fuperfciebus',fed de  lineis  tantum , ^ de  fuptrfcie 
inter  binas  aquales  re^as  intercepta^  non fcimus  quales fint 
reliqui  duo  termtni,  qui  vna  cum  binis  rtiiis parallelis fuperfi^ 
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eiem  UUm  claudunt,  femf  er  enim  manent  diuijlMts  in  infini- 
tum. Huic  tamen  lemmati  medibttur  fi f guras  tUas  aqualitet 
analogas  defcriptas  fuffonamus  per  metum  paraUeU  Ime* 
illius,  qua  dicitur  bafis , eo  fcilicet  medo, que  Aucter  dtfcribere 
docet parallelegramma  mixtilinea  in  dtmenftratione  lemma- 
tisfecundi . Sic  enim  concludere peteft  non  de  lineis  tantum, 
fed  etiam  de fuptrficiebus,quas  Itnca  dtfcrtbit  met  ai  cJ- fic  loco 
funHi,  R,  ajfumere  potefi partem  linea  curua,  aduerfarium 
ad  abfur dum  dt  ducere : terminus  enim  linea  meta  pofife  relin- 
quit non  punitum  tantum,vt fit  in  figuris  ifiis  analogisfied  li- 
neam,& ipfa  linea  mota  ficmper  efi  in  loce  maiori fe , hoc  efi  in 
fupcrficie,&e. 

V«dc  quaefo,  benigne  Lcftor,  num  hxcdemonftratio  fit 
de  lineis  tantum,&  non  deAjperfickbus,  vt  Andor  putat, 
cum  ipfum , quod  hic  fupcrponitur  fit  fuperficics , fimilis 
enim  efi  hxc  demonftracio  ei  > quam  affert  Euclides  Lib.  z. 
Elcm.  ad  Prop.  35.  Infimul  autem  intelligcs  quam  necelTe 
fic  has  figuras  deferibere  per  motum  parallela;  linca<,  vt  dc< 
monftratio  concludat  de  fiiperficiebus  , quemadmodum 
Audorifie  vellet , perinde  ac  fi  non  fuificiac  carum  tradita 
definitio,ac  fuppofitio  quod  fint  figurae  sequaliter  analogf, 
nifiaftudefcribantur.  Opponit  deinde  in  eadem  Pagina  • 
hxc  Lemmati  fecundo,quod  videas  in  eadem  Excrc.a.Pag. 

$5.  nempe  in  Sec.  54.  fic  inquiens. 

Scdlio  XXXIV.  Indemenftratiene  lemmatis  huius  pag.iq. 
linea  ejicitur:  Cuin  ergo  figura  comprehendens  fpatium, 

C QP  D,  fuperet  ab  eo  coniprehenfam  parallclogrammis, 

BZ,  2 ♦,  3 a j A M,  quod  non  videtur  verum  ejfe,fuperat  enim 
triltneistantum,BCE,  2 EI,  5 IN,  A N^,  hoc  eft,fubqcit,pa- 
rallelegrammo,  a P :fedquaratione  probetur , aut  demenftre- 
turilla,  V el par a^elogr amma , vel  trtlinea  aqualia  effehuic 
parallelogrammo,  A P,  cumdicat,  hoc  cft  parallelugrammo, 

A P , non  apparet . Debet  ergo  demonftrari  trilinea  illa  fimnl 
fumpta  parallelogrammo , A P , aqualia  effe,vel  minora . Ipfa 
porro  demonfiratiotota  ijfdem  fire  dtfitcultattbus  fubiacet , 
quibus  ipfa  prima  Proptfitio . Cum  entm  figura  aqualiter  ana- 
loga  definiantur  tantum  per  lineas  eorref pendentes  aquales  in 
illts  pariter  exifientes , nthil  determinare  pejfumus  de  binis 
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Mijs  lineis,  in  quibus  fretdi^in  Une*  fermhtantnr , qunque  vnn 
eum  binis  farnllelis  figuram  illam  cenfiituunf.  fola  enim pua* 
Ha  intclteHui  reprafentantur. 

Quod  hgiira  comprehendens  fpatium,  C QJ>  DjAipcret 
ab  eo  comprthenfam  paraIlclogrammis,B  Z , 2 ♦,  3 a,  a M, 
imeJJigendum  efl  quod  Toperatab  eo  fpatio  comprehen- 
fam , hoc  tfl  inferiptam,  quam  vtiq.  fuperat  didis  paralle- 
logrammis . Quod  vero  parallcIogramma,BZ,2  «,3  a,a  M» 
xquenturparalIeIogrammo,AP,  tamquam  demonlaatu  fa- 
cile, Ledoris  induffriarrelidum  cft,  cum  penderet  hoc  ex 
Lemmate  ant.  Ex  co  enim  patet , BZ,  aquari  iplr,  E &,  nec 
non,  2 &,  ipfi,  I Be , ac , 3 ^ , ipfi,  N P , quia  dida  paralJo 
logramma  bmaiunt  incadcmbafi,&2quali  altitudine, 
vnde,A  P,  xquatur  iplis,  a M,  3 a,  2 *,  £Z,nmul  Aimptis. 

Denique  abfurdehic  quoque  obijcir,  nihil  determinari 
pofTe  de  binis  alijs  lineis,  qua*  cum  parallelis  figuram  con- 
flituunt , vt  ex^r.  de  lineis , AQ^DP , quar  cum  parallelis, 
AD,QP,  claudunt  figuram,  AQPD,  quia  figura?  a?qualitcr 
analogx  definiantur  tantum  per  lineas  corrcfpondentcs 
atquales:  hoc  enim  non  tollit,  quin  ipfar  fint  figuro? , & vc 
tales  confiderari  polTinr,~\rt  fie  in  illius  lemmatis  demou- 
flratione,in  qua  nihil  aliud  de  lineis  ex.gr.  AQ^,  DP , opus 
eft  determinare,nifi  quod  fint  linea?,  fiue  reda? , fiue  curuar, 
qualifcumque  earum  curuiras  exifiat.  Vndd  nonmera^ 

{>unda  in  lineis , AQ,  DP , fed  & ipfa?  linea? , nulla  fpeciei 
inea?  fada  determinatione  ( quia  hypothefis  nulli  cert^  al- 
ligatur) hic  confiderata?  fuerunt.  Notandum  ell  autem  in 
dida  demonfiratione  bis  duci  redas , aX  , rV , BK , quod 
aliquis  reprehendere pofiet . Verum  fic  dubitanti  confide, 
randum  propono  , pra?facas  lineas  prius  fupponi  dudas 
vteumque , 1 edbafibus  parallelogrammorum  a?quidiftan- 
tes  j pofterius  vero  ea  lege , vt  biftriam  dwidant  parallelo- 
grammotum  ^regione  fibi  refpondenrium  altitudines.Rur. 
fus  tranfit  Audor  ad  Lemma  3.  in  Scc.  3 j.  haec  habens 
Pag.34^- 

Sedio  XyXN.Senfus  huius  lemmatis  eft  fieri  pojfe , vt  ta- 
lis duc atur  linea  tangens ; id  ejuod  & nos  concedimus . Pofji- 
bile  pr at  er  e a eft  inuenire  verticem  linea  curua  in  ftguram  re- 

daHay 
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da[i£^  (^geometrice  quidem  plurium  tdlium  f gurarum , de 
quarum  ortu,  ac  geneji  confiat,  non  autem  fer  eam  qua  in  de* 
monfiratione  citatur  Propofitionem  Libri  Primi,  de  qua  nos  in 
Prafatione  Libri  Secundi  noerorum  Centrobary  eorum . Cum 
ergo  vertex  figura  geometrice  inuentus  non  fit , neque  linea. 
tangcnsgeometrice  detur,  cadit  id,  quod  huic  lemmati  fubne- 
£litur  Cor  ollarium.  Hinc  manife^umeft  quomodo  ducca* 
da  fit  reda  linea  datam  curuam  totam  in  eodem  plano  cum 
ca  exiftentem  contingens, quar  quidem  datat  reda?  lineae  fit 
aequidifians . Nihtl enim  manife^um  efi quam pofitbilitas. 

Ad  haec  patet  refponfioper  lam  dida  Cap.  4.  vbi  ofien* 
fum  cft  poffibilitatem  verticis  inueniendi  in  figutis  fatis 
cfTc.  Eft autem  hoc  Lemma  pag.98.  eiufdcm  Exerc.  a.& 
ibidem  pag.99.cfi  Lemmma  4.  cui  fic  contradicit  ibidem  in 
Sec.35. 

Sedio  XXXV’’!.  in  demonfiratione  huius  Lemmatis  defi 
deratur  in  primis  ratio , (fi  modus  deferibendi  lineam  varii 
flexuofam,  A N E,  per  motum  recia,  F E,  qua  quidem  qua  ra- 
tione (fi fihi  ipfi , (fi  linea,  S A , femper  efife pofftt  parallela,  ca- 
pit intelleUus : quomodo  autem  punctum , E , dejeribat  illam , 
AN  E, aut  aliam  diuerfimod}  flexuofam  lineam,  nullis  praferi- 
ptis  conditionibus, intellectus  non  videt,  maxime  cum  iam  po- 
Jitafit  alia  curua  linea , SROI F , in  punito , F,  linea,  FE , mo- 
ta terminata . Dicitur  quidem  ad punitum.  E,  efife  attenden- 
dum, vt  deferibat  Uneam,  ENA,  cum  relta,AE, figuram  com- 
prehendentem , qua propofiitafgura , SPFR  ,fif  aqualiter  ana- 
loga iuxtd  regulam  ,F  E.  Sed  quaro  per  quam  viam  incedere 
debeat  punitum  illud.  E,vt  vna  cum,  A E,  qua  hic  proponitur 
rclta,comprehendat  figuram  ipfi,  S P FR,  aqualiter  analogam? 
Si  rcfpondeatur producendas  efife  lineas,  H 1 , P R,  vfque 

ad  rettam , A E,  vt  ipfam  fecent  tn  punitis  ,D  ,C,  B,ex  qui- 
bus in pr adultis abfeindantur, D L,M  C,B  N, ipfis,H I, 

P R , aqualis ; atque  per  hac  punita  ,L,M,N,  tranfeundum 
efife  punito , E , quod  mouetur , qua  quidem  hic  pro  infir ultio- 
ne necefifaria  danda  omittuntur : Sed  quis  hutc punito , E, 
viam monfirabit inter, E, (fi, L, inter,  L,  (fi, M, inter ,M , fi 
N,  fi  inti  r,  N,fi  ,A?  Si  dicatur  plure  s effe  ducendas  lineas: 
redibit  tamen  rurfus  eadem  quafito,  femper  entm  manebunt 
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fpatU^ftr  qu* puniiamy  E fme  duce  trdnfire  debet . Nihil  erg b 
ceucludemus  etiam  h»c  Lemmate : Multo  minus  admittetur 
Corollarium  hoc . Hinc  habetur  figuram,  S P F K,  ipfi , A N 
Ejorqualem  e/Tc, & vniuerfalitcr  figuras  planas,  in  qmbus 
earum  regulae  aequidiftantiumquotcunque  linearum  con- 
ceptae portiones  integr»  funt,  inter  le aequales  clTc.  Ergo 
vlterius progrediendum  erit , quod  fi  fecerimus  perueniemus 
adippam , qua  demonfiranda  Archimedeo  modo  promififafuit , 
Propefitionent primam  ^fupra  Propofitione  noftra  quarta  rela» 
tam^  quafub  eodem  nomtne  Propofitionis  Prima  Septimi  Libri 
ftc proponitur. 

Suppofito Ledorem  hoc  Lemma  vbi  fupra  vidilTe,dico 
io  eo,  quod  fpedat  ad  progrclTum  pundi,  E , vt  defcnbat 
iineam,ELMN  A,  eodem  prorfus  modo  id  perficiendum 
e(Te,quo  Audor  nofter  inquitjnepc  a redis, H D,  QCjP  B, 
abfeindendo,  D L,  aequalem  fibi  rclpondenti,  IH,  &,M  C , 
ipfijQO,  vt&,NB,ipfi,PR. 

Hoc  verj6  faris  Ledor  ibidem  intelligere  poteft,  dum  di- 
citur pundum,E,ita  in  ipfa,  F E, incedere  debere,  vt  deferi- 
bat  lineam,  ENA,  cum,  A E,  comprehendentem  figuram 
aequaliter  aDalogam4pfi,S  P F R,  regula,  F E . Quid  enim 
aliud  efi  hoc,  quam  dicere,  produda  quacumque  reda  in, 
SPF  R,airumpta,vfque  ad, A E,ex  eadem  pundum,  E,in 
tranficu  abfeinderedebere  arqualcm  ei , quas  ell  illi  in  dire-^ 
dum  in  ipfa  figura , S P F R ? Et  fiquidem  Problcmatice  id 
exequendum  drcr,certe  omnes  hnex  figurae,  S P F R , pro- 
ducendae elTent  vfquead,  AE,  &ex  fingulis  ablcinden? 
dae  aequales  fibirefpondentibus:  fedThcorematice  fufficit 
ex  vna  intelledum  percipere  modum , quo  in  reliquis  id 
praeftandum  fit.  Non  enim  pro  demonfirationis  veritate 
necefTcell.has  figuras  aequaliteranalogasadu  deferibere, 
fedfufiicit  intelledui illas  fupponerc  delcriptas,  quia  ex 
. eo,  quod  in  vna  reda  fieri  apprehendit,  id  in  reliquis  perci- 
pit elTc  polfibile,  &confcquentcr  nihil  abfurdi  inferri,  fi 
illa?  figurae tanquam fadae  fupponantur . Cum  ergo,&  hic 
Problematis  polfbilitas  fulficiat  , nihilominus  loquurus 
fum  tanquam  Problematicc  id  praeftarem  (quocumque 
modo  id  fieri  pollit)quia  hoc  demonftrationis  veritati  non 

derogat. 
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derogac . TranGbic  crgd  puniium.  E,  inter,  E,  &,L,  inter, 
L,&,M,&c.  non  alio  ducc,  quam  intciledu,  qui  percipit 
ipfum  debere  femper  abfeindere  re^am  xqualem  Gbi  ref* 
pondenti  in  figura,  S P F R,  etfi  Problemacice  id  fortd  non- 
nifi  mechanice,  Rame  hac  figurarum  generalirate , &nifi 
ad  ipfarum  fpecies  defcendamus,exequi  fit  poflibile . Ha:c 
igiturnihilotHciuntveritati/ubfcquencis  Corollarij,  quo 
deinde  vfusfumad  priorem  parrem  Propofidonis  Primae 
Libri Septimi  mex  Geometriae  dcraonftrandam. 

Deniq;  Au<5forinfurgic  contra  aliam  demonRrationem 
prioris  partis  ciufdem  Prop.  ant.  ex  praecedentibus  Lem- 
matibus conftrudfam,  quam  videre  licet  in  eadem  Excrc. 
2.Pag.  loi.Sic  autem  decadem  effatur  in  Sec.j7.Pag.349. 

Sc3f  io  X XXV 1 1 Ofimfa  tfuidem  in  charta  per  varias  figtt- 
ros  ( quas  ejui  videre  velit  ipfstmmet  confutat  Auilorem  )fed 
mn  demonftrata  pro  communi  f ait  em  Geometrarum  intelle- 
€fu . Mirabiles  quidem  ofiendtt  figuras,  quas  vocat  aqualitet 
analogas , fedqua  fint  figura  aquali  ter  analoga  ,fiquaramus 
more  Geometrarum  definitionem , refpondetur  tllas  ejfe  figuras 
aqualitet  analogas , qua  eas  habeant  proprietates,  quas  Prima 
Propofitio  Libri  Septimi  tllts  attribuit , quam  retuUmsu  Propo. 
fitione  noflra  quarta , Numero  primo  . Si  quafiero  quomodo 
Geometrice  defcrtbantur , vnum  affertur  exemplum  in  paren- 
thefidemonfirattonis  Lemmatis  2.  de  par allelogrammo  tantum 
hoc  modo ; quo  pa^io  data  bafi,&  curua  linea  tota  in  eodem 
plano  cumipfa  bafi,ac  vni  extremorum  eiufdcm  contermi- 
nante, parallelogrammumcuruilincum>  abijfdem  appre- 
henfum  deferibere  docemur . Sl^omodo  autem  reliqua , qtta 
nonfuntparallelogrammadefcribendafint , altum  flentium. 
Mouetur  quidem  linea paralleliter  alteri,&  ad  eius  extremum 
vnum  attenditur  ,fea quid  fit  de  altero  ? quod  ipfum  deberet 
effe  Via  deferiptionis  . Pulchra  fuiffet  huius  operis  fine  Lem- 
ma fiue  Propofitio . Data  figura  quacumque  inter  parallelas  , 
expofita,  deferibere  ei  figuram  altam , quoad  perimetrum  qui- 
dem diuerftmede  difitmilem,ftd aqualiter  analogam . 

FruUra  Audfor  jiie  vim  iacic  in  hac  figurarum  aqualitcr 
.inalogarum  geometrica  dcfcriptione,  cum  in  gratiam  de- 
monltrationis  tardem  vt  fadlas  , fupponcre  tantum  fuffi* 
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. ciat,  nihil  enim  ex  hoc  requiturabrurdi,autimpo(ribiIis. 
(^arecum  ca,  quae  hic  opponit,  nonniH  hifce  Problemati- 
cis  deicriptionibus  innitantur,  tamquam  cx  eiufdcm  fen- 
tentia  neceflarijs,  patet  incongrue  ab  eodem  pronuntia- 
tum efle  hanc  tantum  oftenfam  ede  in  charta  pervarias  fi- 
guras,fed  non  dcmonftratam  pro  communi  ialtcm  Geome- 
trarum intelleiftu , nihil  enim  apparet , in  quo  illi  haefitan- 
dumfic.  Pofterioremaotem  partem  eiufdem  Prop.  i.non 
diffimili  methodo  confirmatam  videre  poteft  ftudiofus  in 
eadem  Exer,  2.  a pag.  120.  vfq.adpag.  174- 

C A P V T XIIL 

In  quo  examinantur  obie£ta  a Sec,  38.  vfq.  adt^i.(jr  '^'It. 

CVm  Guldinus  ea  omnia, quae  in  vtraq.  Methodo  Ind. 

ipfi  negoriu  faciebant  protuliirct,deniq.taIemfubiun 
xit  conclufioncm  in  Sec.  38.  & in  eadem  Pag.  349. 

Sedio  XXXV III.  Vifis  ergo  iftisytamin  Methodo  Indiui- 
ftbilium  , quam  in  hoc  Libro  Septimo  ab  Indiuiftbtltbus , iuxtd 
Aulioris  fententiam  independente , occurrentibus  plurimis 
difficultatibus , nolumus , ncgleitii  proprys  nojlris  in  Libris 
Centrobary eorum  omilJts parergis,  inquirere  ‘vlteriusi  maxime 
cum  hac  inquijitio faha  non  Jit  ,protiJlor , ad  confundendum , 
aut  fupprimendum  Auli  orem , quem  magni facimus , fed  vt 
exiliis  nouis  Inu  entis  aliquid  obtineremus , quo  Ifum^  Fru- 
dum , Gloriam  Centri grauitatis  augeremus , Jluare  cum 

nojlrum propofttum  hac  ratione  ajfequipojf e hac  vice  defpera- 
remus  ; incerta  enim  pro  i ertis  p ropont  re  noluimus : Idio  hec 
labore fuperfedendum  ejfe  iudic animus . Beltqua  huius  nego- 
tif  in  aliud  tempus , vti  monuimus  fi  Deus  vitam , bonam 

valetudinem  dederit  referuantes . Modtjle  tamen  ipfumCa~ 
ualerium  rogatum  volo  , ne  id  vitio  vertat , quod ipfe  vt fii  ret 
vitro  expetierati^  reliqua,qua  in fine  1‘ropojitionis  1 1 Capitis 
pracedentis  de  Keplero  diximus  ,tpfc  etiam  J/bidilta  tjje  pu- 
tet : Scopum  enim  veritatem , eiufq\ cognitionem  manifftam 
pofuimus  illum  enim  attigijfe . hoc  Maihcniaticai  um  di- 
guicati,  ac  iunimx  ccrcuu  jin. , quam  prae  omnibus  alijs  hu- 

f f manis 
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inanis fcientijs,  nemine  Philorophorum reclamante,  ipfx 
/ibi  vindicarunt,  maximdconuenirc  manifeAuin  cA . ^fo 
illo  ( in  Prafatione  Ltb.  y.)  hoc  edicente. 

Quod  Au«Aor  iAcvtrainq.  Methodum  Ind.  tamquam 
incertam  pronuntiarit,  & ideo  negicxciit , iam  dixi  miran- 
dum non  cAc,  cum  non  accuratd,  vt  Aepe  faAiis  eA , nec  to- 
tam didtam  Geometriam  infpexerit . Quod  vero  hxc  mea 
cenfere  voJuerir,iequiboniq. facio, folius  enim  veritatis 
amore  hanc  cum  AifccpiAe  prouinciam  facile  mihi  perfua. 
deo.  Qtiod  n accurariorcm,quam  promifcrat,dchis  quoq. 
habuiAct  dirquiAtioiicm , muJco  gratior  Iiic  fuiAct : vel 
cn.mhxc  IndiuiAbilia  tamquam  geometrica  portenta  per- 
petuis tenebris  fuiAl-nt  damnata,  aut  ab  eodem  quoq.  ap- 
probata,e tot  difficultatum  latebris  faelicius  emcrAAcnt . 

Is  vero  in  eadem  Pagina  diluit  in  fiuc  quamdam  obicdiio-^ 
nem,  quam  foi  te  aliquis  ex  Clamo  in  fauorem  Indiuifibi- 
lium  contraipfuin  affcrcpoAct , qua:  cA  huiufmodi , vt  pa- 
tet in  Scc.  39. 

S edio  XXXIX.  tawen  hoc  loco , id  nimirum , quod 

his  omnibus  feriptis  v It  imo  memoria  debilitata  occurrit  eft  \ 
quod  tam  Caualerius , quam  al^  fortafjts  contra  ea,  qua  adhuc 
difputauimus  obijeere  poffent , quod  omnino  diluasUum.  ante 
fnem  huius  Capitis  videtur Chrtfiophorum  videlicet  Cla^ 
uium , quem  in  omnibus , vbiq.  quafi ex  profejfo  defendere 

conftituimus,  vfumfuijfe  in  aliquo  f altem  loco  hoc  , quem  nos 
reie cimus  arq^umentandi  modo  : Ipfum  nimirum  ex  pluribus 
punctis  conclufijfc  de  tineis ; immo  vfum  fuijfe  vocibus  ifiis  a, 
nobis  reprobans, omn\3^  punda, omnes  \\ncxi&  hoc  non  tam 
argumentando  induxijfe,quam  vt  principium propofuijfe, adeo 
clarum,  vt  lumine  naturali  cognitum  fit , nemoque  fana  men^ 
tis  tllud  negare pojjit . InScholio  enim  Propojitionts  2%.  Lib. 
Primi  Elementorum , vhi  axioma,  3.  Euelidts , quod  iudt carat 
tanquam  principium  affamen  dum  non  e[[e,  demonflrare  cona- 
tur Geometrice  ■,  pojlquam  Procli  dcmonflrationcm( quitdem 
fent it }ret  ulijfet  . camq. non  fiatis  valtdam,  ant  omnibus  nume- 
ris abfolutam  ,q:taJireprobra(fiet , ipfeClauttcs  Numero  I hoc 
ponit  principium.  Linea  cuius  omnia  punflaa  rtcla  linea, qua 
Ui  lod.  m cum  ea pLino  cxijrit,  f qu alinr dtjl ant , rieta  ift , 
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Circa  quam  dubitationem  non  opus  erat  /pfum  labora- 
re,eam  enim  nunquam  in  fauore  Indiuiiibilium  attuJine  m, 
cum  loco  Clauij  fupracitato  manifeftum  fit  illum  loqui  dc 
omnibus  linese  pundis  non  colIe^iue,fed  diftributiue  fum- 
ptis,  perinde  ac  in  definitione  circuli  dicuntur  omnes  lincg 
a centro  ad  peripbsriam  diufia?  inter  fe  lequales , quod  ma- 
nifeftum eft non  collediue , fcd  diftributiu^  intclligendum 
cfte  . Hoc  aurem  dico , fi  loquamur  de  priori  Methodo 
Ind.in  quoipfa  Indiuifibilia  collediiue  fumuntur.  Quoad 
pofteriorem  vero  Methodum, in  qua  vtimur  Indiuifibilibus 
tamquam  diftributiud  fumptis , haud  negandum  eft  potius 
hunc  Clauij  loquendi  modum  ipfis  fauere  Indiuifibilibus, 
quam  aduerfari . At  Guldinus  haec  poftea  fubiungit  in 
Sec.  40.  Pag.  3fo. 

SeitioXXXX.  Ad  quod  respondendum  itidico : Si  hoc  lo- 
co omnia  punita  fumantur  fimul  collelia^  vt  facttCauale- 
rtus  de  futs  p unitis  Aut  lineis  .^idem  de  tllis  dicendum  effe.quod 
hoc  capite  de  qfdem  dicimus . Si  vero  intelligantur pi  r omnia 
punita,  tot , quot  afftgnari  poffunt , adhuc  in  eadem  manemus 
fententta  , dicimus  nihilominus  nihil prohari per  i^a  pun- 

ita de  linea , quia  onuuu  punita . eum  fint  infimta , ajjtgnari 
■■  nequeunt , ea  autem , qua  aj^gnantur  finita . nullam  compo- 
nunt lineamfed  adhuc  femper  inter  duo  proxima  punita  du- 
ci potejl  linea, fue  relta,fiue  curua,  & hoc  in  tnfinitum . Ergo 
nihil  confiat  de  linea ; atq.  cx  hoc  capite  claudicat  hoc  prin- 
cipium. 

Circa  li£c  autem  n6  aliud  addam, nifi,  fi  per  tot  pundla, 
quot  afiignaripoftunt,  nihil  de  linea,  Clauius  concludere 
. potuit:  a pari  nullum  Geometram  per  ror  linearum,  quot 
intra  circulum  ab  eodem  pundo  duci  poftunt,xquaIitatem, 
deiplo  circulo  quidquam  concludere  pofie,quiaquotcuq. 
lineas  nullam  conftitucre  poftunt  fuperficiem , quemadmo- 
dum,inquit  ipfc,quotcumq.  punda  nullam  vnquamfaciut 
- lineam . His  vero  ibidem  fubditpaulo  poft  in  Sedione  41. 
huiufinodi  verba- 


N ullus  autem  dubito  Clauium  hoc  vidijfe  y vel  fi  non  vidit 
( nam  quando^,  bonus  dormitat  Homerus)  nthtlominus  tamen 
acfifibiy  & ture  merito  quidem  non  fatisfe  cijfct  per  hecprinci- 

Ff  2 pium,  - 
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pium,  aliud  Num.  2.  fubiungit  his  verbis . Si  re  fi  a linea fu- 
per  aliam  re  fiam  in  tranfuerfum  moueatur,  confiituens  i» fu9 
extremo  cum  ea  angulos  femper  reftos,  defer tbet  alterum  illius 
extremum  lineam  quoq.  reflam.  Dignum  nimirum  Clauio 
principium , quodq; fine  illo  priori  mtento  fuo  & Geometris 
ommbus  fatisfacit ; potefl  enim  vt  principium  per  fc  folum 
ajfumi  eo  in  loco,  quo  Clauiusfupponit  28. 1‘ropof.  Primi  Libri 
Elem.  demonflratas , & fi  opus  ejfet  ab  illis , alqs  Princtpijs 

pramiffis  dependens;  nulla  enim  alia  indiget  probatione:  Huic 
enimfoli  ajfentitur  intelleflus  Geometra  illtus,  qui f ait  em  illa 
de  qutbus  diximus  principia , cr  Propofitiones  percepit : non 
priori , Itcet  Clauius  addat : Efi principium  hoc  aqui  clarum , 
& euidens , atq . antecedens . Efi  enim  hoc  non  aqui  clarum^ 
fed  longe  clarius;  quia  per  hoc  ex  motu  refla  linea  ipfafuo  vno 
termino , altero  autem  ita  afiixo  refla  alteri  line* , vt  neq;  in 
motu,  neq;  confifiensin  ea,  aut  ab  ea  dimoueri , aut  ipfa  linea 
mota  inclinationem  mutare  pofjit,  defer  ibit  lineam,de  qua  rec- 
te conducatur  eam  fore  reflam . illud  autem  principium , fi 
principium  dicendum,non  nififola,folitariaq.  ajjtgnat punfla, 
quaquidem  omnia  in  eadem  erunt  linea  refla,quf  tamen  prius 
cogitetur  per  duo  f ait  em  punfla,  id  quod  vitro  admittimus^ 
duci  a,  (fi  quantum  opus  efi  advtramque  partem  produfla: 
Punfla  tamen  illa  quotquot  tandem  fuerint ; repetimus  idem; 
nullam  partem  linea  dufla  confiituunt , ac  proinde  nihil  ex 
illis  dc  qualitate  linea  probare  aut  afumere  poffumus  . Ergo 
fine  priori  illo  principio  per poflerius , & reliquafequentia  Cla- 
uius id  quod propofuit fu  fident  er  demonfirat . filjiod  ad  tuen- 
dam Clauif  aufioritatem , (fi  nofiram fententiam  roborandam 
nunc  fufiiciat . 

Si  prius  principium  ( cui  pofterius  xque  clarum  dixic 
Clauius, licct  lioc  neget  Guldinus>iuxta  eundem  repudian- 
dum eft,pofteriori  retento:  a pari  definitio  circuli  tradita 
per  xqualiratem  linearu  repudianda  erit  pecenta  illa  tan-  v 
tum^quxalTumitreuoiutioncmreda;  linea;  circa  manens 
pundtum,quod  nemo  non  videt  quam  fit  abfurdum. 

Deniq.  inSec.42.  & vlcima  habitam  cenfuram  placidis 
hifce  verbis  concludit  ineadem  Pag.  350. 

Sed  vt  finem  tandem  defideratum  aliquando  attingamus , 

cum 
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cttm  bo»A pace  ^ Archimedis,  er  Euclidis , quosjingulstri  ho- 
nore profecuti  fumus;  tmina  er  Pappi  Alexandrini , quem prt- 
ttriutmus,  Keplcri  etiam,(f  Caualerij,  quos  vt  amicos tracha^ 
uimus , huic  libro  quarto,  & toti  Operi  de  Centro  Gramtatis 
finem  imponimus . Coronida»  tamen  fuperimponimus,(!r  Epi- 
logi  loco  dentio  in  medium  producimus  Problema  quoddam 
Arithmeticum, quod  Anno  162  i.Vienna  ad  excitandos  noftros 
difcipnlos  compofuimus,  er  per  unum  illorum  publice  demo»- 
ftrare  curauimus,  ea  ratione,  utfequitur. 

Quibus  & ipfc  addo  mc  hxc  ab  co,  ramquam  ab  amico, 
folamq.  veritatem  affe^ianti  di^ia  exccpiiTc,  vt  & fupra  in- 
nuebam. Namq. amicorum eft  admonere  mutuum.  Ego 
enim  in  maiori  lucro  reponam  amici  libere  redarguentis 
cenfuram , quam  blandientis  adulatoris  alTenfum . VndS 
cum  Plauto  in  Trinummo  fic  eum  compellare  polTum . 

Sed  tu  ex  amicis  certis  mihi  es  c er tif simus. 

Si  quid  me  fcis  ftcijfe  in  f citi , aut  improbe^ 

• Si  id  non  accufas  tu  ipfe  obiurgandus  es. 

Ego  autem  quoq.  non  contradicendi  ftuditj,  aut  phi- 
lautia  deceptus,  fed  folius  veritatis  amore, qua;  obiedis 
rcfponderi  poflemihi  vifa^ot,  lilentio  nequaquam  prai- 
tereui^da  efle  duxi . 

C A-  P V T XIV. 

In  quo  manifeflatur  iujignis  quadam  utilitas , quaahlnS- 
uiftbilibus in ipfius  Guldini  Ctntrobarycam ,niUla 
refpuijfet , poterat  deriuari. 

CVm  noftri  Auroris  regula  generalis  fiepiuscomme- 
morata,qua:  in  eiufdem  Centrobaryra  ponitur  Pag; 
147.  tanti  effet  momenti,  quanti  in  ipla  apparet , tota  enim 
in  ea  fundatur,  vnde  nequaquam  deceret  illam  demonftra- 
tiuenon  probatam  relinquere,  mihi  monendus  erat  idena 
Audor,  dum  viueret , quod,  nifi  renuiifet,  infigne  hoc  be- 
neficium abipfis  Indiuifibilibus  obtinere  poterat , falcem 
quoad  figuras  planas, earumq.  Poteftatcs , Id  vero,  eo  iam 
mortuo,  nunc  rcticerem,oifi  ipfe  dixiflec  Pag.34j.  in  Scho- 
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ifofe  huiufmodilndiuinbilia  aggre(Tum  fu i(Te,  vt  aliquid 
obtineret , quo  Vfus,  Frudtus , & Gloria  Centri grauiratis 
augeretur,  led  fruftra  laborafTe  . Inquit  enim  ibidem. 

cum  nofirumfropojitum  hac  ratione  ajptqui  fojfe  def pe- 
raremus &c.  Vt  ergo  amplius  eorum  vtilitas  appareat  Stu- 
tfiofis,  hacq.  occafione  eifdem  indicetur  qua  ratione  hunc 
ab  Indiiiihbilibus  frutSum  ad  Gloriam  Centri  grauiratis 
augendam  fibi  ipfe  comparare  potuificr,  placuit  m huius 
explicationem  pr^fens  Caput  adiungerc.  Id  vero  eo  li- 
bentius feci,  quod  noh  mei , fed  alterius  opera  & induflria 
in  huiufmodi  Indiuilibilium  cultura  ftrenue  laborantis, 
ciurdcmregulaffuppetiasafreripoiredcmonflrauir.  Is  au- 
tem fuit  acri  ingenio  prarditus,  & infignis  Geometra  loan- 
nes  Antonius  Roccha,  qui  duobus  annis  antequam  hic 
appareret  dida  Guldini  Centrobaryca  prsfens  Lemma^ 
olicndcrar , ac  mihi  communicarat , a quo  pratfata  Regula 
pender,  nempe. 

Si  figura  plana  fuper  aliqua  fuireSla  linea  figuram  ipfam 
fecdnte  librttur^  erunt  momenta fegmentorum  figura^  -vt  funt 
foiida  rotunda  ab  iffis  fegmentis , circa  fecantem  Uneam  reuo- 
lutis , dcfcnpta. 

Huius  rationem  vnufquifq.  videre  poteft  in  Operibus 
Geometricis Torricellij  Problemate  i.  de  Dimenfione Pa- 
rabola,Pag.  77.  Vt  vero  totam  hanc  rem  percipere  quoq. 
podint,  qui  carent  didis  Operibus, ponitur  hic  fequens  de- 
monftratio,  ex  qua  didi  Lemmatis  veritas  manifeftatur, 
procedens  iuxta  mentem  eiufdem  Rocchar. 

Supponatur  reda,  A B,  tanquam  axis  , circa  quem 
rciioluatur  quarcumque  plana  figura,  C G E,  adiacens 
ipfi  , C E , fux  altitudini,  vt  fiat  fulidum  rotundum  . 
Sit  autem  eiufdem  figura?  , C G E , centfum  grauita- 
tis , K , in  dida  rotatione  deferibens  periphipriam,  KM, 
quam  Guldinus  appellauit  viam  rotationis  centri  gra- 
uitatis,  K,  vt  & , K D , radium  rotationis.  Rurfus  la- 
teri , C E , in  plano  figurx  , C G E,  fit  applicatum 
quodcumqueparallelogrammum  redangulum , H C E F, 
cuius  centrum  grauitatis  fit,  4 , &reda,  ID,  fitperpen- 
d eu  laris  ipfi  , A B , nempe  fit  radius  eiufdem  rotatio- 
nis 
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nis.  Infupcr extendatur quarcunqueredla linea, RS,ipfi, 
F E,  parallela,  ita  vt  eius  portio,  R X , fit  in  parallelo- 
grammo,H  E,&,X  S,  in  figura,  C G E,  qux  bifa- 
riam fecenror  in  pundis , T , V . Momentum  ergo  ipfius, 
R X , ad  momentum,  X S,  fi  vtrjquc  circa,  X,  librari 
intelligantur,  cft  iaratione-^ompofita ex  ratione,  R X, 
ad,X  S,  & ex  ratione  diftantiarum  centroru mgrau ita- 
tis, T,V>earundem  linearum,  R X,  X S,a punefto , X 
hoceftex rationeipfius,T  X,ad,X  V,veI,R  X,ad,X 
S : Facile  enim  hoc  de  quibufeunque  magnitudinibus 
ciufdcm  generis  probari  poteft,  ex  eo  quod  molium  aqua- 
lium momenta  funt  vt  difiantix  d pundto  librationis;  & ab 
eodem  xque  diftantium  molium  momenta  funt  vt  ipff  mo- 
Ics.  Dux  autem  rationes,  R X , ad,  X S,  componunt  ra- 
tionem quadrati , R X,  ad  quadratum,  X S : ergo  mo- 
mentum redtx , R X » ad  momentum  redx , X S , cft  vt 
quadratum, R X , ad  quadratum , X S,hoc  eftvt  circu- 
lus defcriptusradio,R  X , ad  circulum  deferiptum  radio, 
X S.  Hoc  idem  vero  dc  exteris  vtficafTumptisipfijF  E, 
parallelis  in  didtis  figuris  eodem  modo  probabitur,  funtque 
omnia  antecedentia  xqualia  . Ergo  momenta  omnium  li- 
nearum , H E , ad  momenta  omnium  linearum  figurx  , C 
G E, parallelarum ipfi,  F E,  hoc  cft  momentum rc(ft;trj- 

guli, 
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gulijH  E,  ad  momentum  figurjBjC  G E , ( ij&circa , A 
B*,axim  libratis)  erit  vt  omnes  circuli,  H E,  nempe  de- 
Icripti  tamquam  a radijs  ab  omnibus  lineis  ip/Ius , H E , ad 
omnes  circulos  figura?,  C G E,  nempe  deferiptos  tan- 
quam  a radijs  ab  omnibus  lineis  ipCus , C G E , vt  clici* 
tur  ex  Prop.  26.  Libri  Secundi  Geo.  Ind.  ciufque  Corolla- 
rio 3.  qua?  Propofitio  habetur  in  Exerc.  i.  Pag.  j8»  hoc  cft 
erunt  vt  rotundum  cx,  H E,  ad  rotundum  ex  ,C  G E, 
deferiptura , cx  Propo  3.  ciufdem  Lib.  Secundi. 


COROLLARIVM. 

Ex prAofienJis  fatet  vtritas prxdi^i Lemmatis cella- 
tione  fegmentorum  librata  figura  eum  parallelegrammo  , vt , 
H Ei  ia  eadem  cum  figura  altitudine  confiituto  , ac  cum 
iffdem  pariter  librato . 

His  demonfiratis  remanet  oftendendum  quomodo  cx 
his  inferatur  regula  Guldini  quoad  figuras  planas, 
caremqucPotefiates,  quofinuncpatefict.  Namque  figu- 
raiiim,H  E,C  G H,  momenta,  iuxta  fupenusdiiSla^, 
funtinratione  compofita  ex  ratione  ipfarum  figurarum  , 
H E,  C G E,  & radiorum  , I D,D  K,(namhifunt 
diRantia?  centrorum  grauitatis , I , K , ab  axe , A B , ) hoc 
eft  peripha?riarum , feu  viarum  notationis , I L,  M K . Ergo 
diifa  rotunda  erunt  in  ratione  compofita  cx  ijfdem  rationi- 
bus. Sed  ca:dcm  rationes  componunt  quoque  rationem 
corporum  columnarium,  hoc  cft  (iuxta  appellationem 
vfitatain  in  mea  Geometiia  ) cylindricorum , qui  in  bafi- 
bus  duftis  figuris  ,P  E ) C G E , altitudinibus  vero  ijfcictn 
peripharrijs , I L , M K , in  redum  extenfis  intcliigi  poftiinr, 
vtd  meoftenditur/n  Prop.  ii.  & 14.  Libri  Secundi  dida: 
Geo.  Ind.  cxpiicaturq.  in  eadem  Exerc.  i.num.  22.  Ergo 
rotunda  ex,  H E,  C,  G E,  deferipta,  erunt  vt  didi  cylin- 
drici. Rmundum autem ipfius, H E , cquatur cylindrico 
inbafijH  E . altitudine  pcripha’ria,  I L , quod  lic  probe. 
J.'iud  rotundum  idem  cft  cum  cylindrico  inbafi  circulo  ra- 
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dij,F  E ,&  altitudine , C E . Hic  veno  cylindricus  aqua- 
tur cylindrico  in  baii , H E,  &altitudine  via  rotationis, 
I L.cumvtriquc  bafcs  habeant  altitudinibus  reciprocas. 
Etenim  circulus  radij  >F  E,  habetur  ex  duduipfiuSjF  fi, 
infcmiperrphxriam  ab,  F E,  deferiptam,  hoc eftin viam 
rotationis,  ! I D,  dimidia  ipHus,  F E,& 

fubinde  etiam  periphatria , I L , eft  dimidia  periphxriae 
radij,F  E.  Parallelogrammum  quoque,  H E,  fit  ex du- 
£hiciufdem,F  E, in, E C, vndevtcircuhisradlj.FE, ad 
parallelogrammum , H £ , ira  reciproce  eft  via  rotationis, 
I L,ad,E  C.  Cumcrgocylindricusinban,H  E,  alti» 
tudine  via  rotationis,!  L,xquetur  rotundo  ipftus,H  E; 
etiam  cylindricus  in  bafi  Hgura , C G E , altitudine  via 
rotationis , M K , xquabitur  rotundo  ab  eadem , C G E, 
deferipro,  funtenim  hxc  quatuor folida  proportionalia, 
vt  probatum  eft.  Ergo  fi  vra  rotationis,  M K,docaturiti 
ipfam figuram,  C G E,fiet rotundum ipfius,C  G E. 
Hoc  autem  eft  conforme  regulx  Guldini,qux  eft  huiufmo» 
di,  nempe; 

SlitAntitas  rttMtdain  vum  ntationis  iu(ht  produta  Pt- 
t eft 4t em  rat nudam  vnogr%dH  ahiorem  Fetcftate  ,ftne  quaa* 
titate  rMta,vfait  Pag,  Hoccft  figuta  plana  producic 
folidum  rotundum.  v. 

Gg  CO- 
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COROLLARIVM  I. 

• I 


EX  hdc demoajirationt innat ej'cit  ,fiprofofitd figtffa plana 
non  adiacfttet'fui  altitudini’.,  'qualis  'e'{fi  'fifpponatur  ^ 

C C E N C'\cwu^ altitudojip.  C E ,affumptain\,A  Bycuiq; 
adiaceat  reUan^uiim  ^ H E, i. quod  tunc  per  fupplemtntum 
fa£tum  kfigura  yC  G.  E iad^ente  i0'iC  E , cot^leta  figu- 
ra, C N E^ipfi,^  E par  iter  adiUcente,  eodem  modo,  que 
demenfiratur  mementajigurarum  ,H  E\C  -6-E.,  ejje  vt  r0‘ 
t unda  ab  ipfis  effici  a ,ffe  quoque  offi  ndi  poffe  mot^ent  a figura- 
rum, H E,C  N E,  cffe  vt  earum  rotunda . Vnde  patebit^ 
dempto  momento  figura  ,C  G E,  ex  momento figura,C  N 
& rotundo  ipfius , C G E,  ex  rotundo,  C N E,  momenta 
figurarum , H E , C N E G C , effe  vt  rotunda  ex , H E.^ 

C N E 'g  C,difcripta.  Hacergoeruntinrationecdinpofi- 
ta  ex  ratione  figurarum  , H E,C  N E G C & dift  antia- 
rum centrorum  grauitatis  qb  axe , A B , librationis , hoc  tfi 
viarum  rotationis , filuapropter  vt  in  fuperiori  demonfiratio- 
ne  concludetur  viam  rotationis  centri grauitatis figura  . C N 
E G C , in  eandem  figuram  duffam  producere  rotundum  ab 
ea  in  rotatione  circa,  A B ,.dcfcr  'tptum , quomodocunque  lo- 
cetur ad  alteram  axis  partem  propojit  a figura . Ex  quibus  ma- 
ni f e fi  um  euadtt  regulam  Guldint  quoad  figuras  planas , earum»  , 

que  f olida  rotunda  vniuerfaliter  veram  ejfe. 


C O R,G  L L A R I V M.rJI.i 


INfiuper  ex  eadem  demonfiratione  liquido,  apparet , fi  pro 
quadratis  ,feu  circulis  ab , B X , X S (fic_  tamquam  a 
radqs  dficriptis , fubfiituerimus  alias  quafcumque  planas, 
ac  fimiles figuras  ,v ni  cuidam  parallelas  (fi  abqfdem , R<,Xx 
X S (fi  c.  tamquam  ab  homol^s  di fer  i pt  as , eodem  modo , qui 
fupra  adhibitus  eft,  nos  concludere  poffe  non  tantum  de-  foltetis 
rotundis  ,fed  vniuerfaltfsime  de  quibufeunquefiolidis  fimila- 
ribus  genitis  ex  ij fidem  figuris , HuE,C  G 'E,  ut  e^lar.atur 
in  'spfia  Exerc.  i . num.  \j.  ea  effe  in  ratione  compofinfiex  ratio- 
ne genitrictum  figurarum  , ^ ex  ratione  radtorum,  nempe  rec-. 
. ^ tarum 
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tMHm  inter  dxem  librdt tonis,  dr  centrngrdtiitdtis  enr undem 
interceptarum.  Ex  quo  denique  patebit  etiam  per  hanc  uiam 
centri  grauitatis,  ope  I ndiuifibiltum , ad  inpnitasfpeciesfoli- 
dorum  ( fiue  sint  re£la , siue  etiam  f catena , nempe  etiamsi , 
B, non fupponeretur perpendicularis ipfts ,R  X ,X  S ,fen 
planis  figurarum  ab , eifdem y R X ,X  S drc.  tamquam  ab 
homologis  defcriptarum  ) proceffum  jieri poffe , non  ftcus  ac  in 
methodo  Ind.  demonjlrattones  circa  fblidarotundaaitinjini- 
tas  f pedes  iugiter  ampliari  dicebatur  in  eadem  Exerc.  prima 
num.  38. 

' Scio  autem  przfara  omnia  ad  ftylum  Archimcdcum  re- 
duci po(Te(  Quodfaltcm  indicatum  Guldino  abipHs  fnefi- 
uinbdibus , n illa  rerpuiiTcc , fatis  poterat  deferuire  nempe 
conuerfa  demodrationc  per  Indiuiiibilia  in  Archimedeam  • 
vtfuntquicunquc  per  Ind.  methodum  oftenduntur: Li- 
cet illcvbique  alfedans  demondrationis  oftenliuar  nobi- 
litatem, quam  fota  Indiuilibilia  poterant  illi  fuppeditare, 
abijfdcm  rejederenon  dtbuiflTet.  Fruftra  enim  tunc  Eu- 
clidis, & Archimedis  Propofitiones  perabfurdum  often- 
fas  vtprxfata  oftenfiux  dcmonftrationis  nobilitate  poti- 
rentur Libro  Quar*«  »«fti»urafr«t,  nifi&  didla  regula  ge- 
neralisoHenliue  probata  fu  i itet,  fecusenim  omnes  ab  ea 
pullulantes  demonftrationes  vitio  radicislaboraflcnt. 

Hanc  quidem  regulam  pluribus  rationibus,  ijs  tamen 
non  nili  probabilibus,  qux  in  concordantia  cum  aliorum 
inuentis  plerumque  fundantur , confirmare  conatus  eff;h;c 
vero  vbi  deficit,  remanet  manca,  & ioperf  ifla  demon- 
flracio,  cumad  omnia  nequeat  fe  extudere.  Obiter  autem 
innuo,  dum  hoc  nititur  probare  de  folidis  rotundis  Pag. 
lyj.  cum  fic  procedere.  Probat  enim  conum  partialem 
deferiptum  a triangulo,  A B F,  ad  totum  conum  deferi- 
ptum,  ab,  A £ C,  efTevti.  ad  4.  quili  illius  radiusad 
huius  radium  rotationis  eftvt  1.  ad4.hoceff , inquit,  per 
Cor.i.Prop,  3.  Cap.  8.  Libri  Secundi  Verum  hoc  Cor. 
pendet  ex  regula  generali  Pag.  147.  quam  hic  per  hoc  me- 
dium intendit  probare. 

Dcniq;  prxfatx  rationes  non  maiorem  videntur  habere 
probabilitatem,  quam  iUx,  quas  affert  Libro  Primo  eiul- 
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dem  Ccntrobaryca?  Pag.  127.  vt  confidcranti  innotefcet, 
vbi  a(Tcric , data  Sphxrx , Sphjeroidis , aut  Conoidis  por« 
tionc»  n per  axem  > & centrum  bafis  ducatur  planum,  con- 
ceptae figurae  centrumgrauitatis  effe  quoque  centrum  gra- 
uitatis  fliperficierum  dirorum  corporum  > exceptis  baU- 
bus.  Ait  enim  hoc nmilicudioem  probare,  quam, habent 
haec  fblidacum  Cono>  eiufque  frufla,  in  quibus  eadem 
funt  cetura  figurarum  per  axen\^  & conicae  fiiperficici  fine 
bafe } vel  bafibus  i hocque  fiibdit  per  inferiptionem , et  cir* 
cuml^riptiooem  ruperheicrum  conicarum,  &c.  probari 
pofie.  Quodanverumficrubrequens  demonfiratio  fatis> 
puto,  indicabit . 

Efio  enim  triangulus 
fquicruris,  B A F^in 
bafe , B F , quam  fecec 
bifariam  >A  M , quae  ex- 
tendatur vtcumque  in, 

D > fit  autem  circa , M 
D , quoque  tamquam 
axim  trapezium  aequi- 
crure,B  C E F,itaut, 

AB , non  fit  in  dirceSunv 
ipfi,  BC , nec , A F , ipfi , F E . Oportebit  ergo  iuxta  GuI» 
dinura  centrum  grauitatis  figurae,  A B C £ F , per.axena  ^ 
AD,  tranTeuntis , quod  fit , H , effe  etiam  centrum  graui- 
tatis  compofiti  ex  fuperficie  conica , B A F > & frufti  co^ 
ci,  BCEF,  ficurritdii^a  firailitudo,  quod  videamus  an 
verum  fit.  Supponamus  centrum  grauitatis  trianguli,  B 
AF,efTc,  G,&trapezij,BCEF,cfle,I,  quae  erunt  quo- 
que centra  grauitatis  fuperficicrum , nempe»  G,  conicae, 
B A F , & , ! , frufii,  BC  E F , fuperficiei  per  ibidem oflen- 
faa  Gnldino.  Erit  ergovt,  IH , ad,  H G,  ita  triangu- 
lum, B A F,adtrapeziuni,  BCEF,  &ita  fijperficies,  B 
A F , ad  liipcrficiem , B C E F , quod  ferua . Infuper  trian- 
gulus,; AB  F,  ad  trapezium,  BCEF,  cfl.vt  redangu- 
lum  Aib , A JVl , M B , ad  rcdangulum  fiib , M D:,  & aggre- 
gato ex  , B M,  C D>  rquia  his  redangulisfiugillatim 
aequantur  didus triangulus»  ^trapezium)  hoceflin  la- 
' tionc 
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tione  compofita  cx  ca,quam  habetj  A M]  ad,M  D>&  ex  ea> 
quam  habet,  B M,  ad,  B M,  cum,  C D,  quod  pariter  ferua. 
Superficies  fimiliter , B A F,  iquatur  circulo,  cuius  radius 
medius  cft  proportionalis  inter,  A B,&  BM,cx  Archimede 
Libro  primode  Sphzia , & cylindro , Prop.  14.  & Tuperfi- 
ciesfrufii  conici,  BCEF,  atquatur  circulo,  cuius  radius 
medius  eft  proportionalisinter,  BC,&  aggregatum  ex,  B 
M,C  D,ex  ciufdem  Libri  Prop.i6.  Erit  ergo  fuperficies, 
A B F,  ad  fuperfieiem  frufti,  B C E F,  ( fubintellige  femper 
fine  bafibus)  vt  ille  circulus  ad  hunc  circulum , vel  vt  qua* 
dratum  illius  radij  ad  quadratum  radi)  ilHus,  vel  vt  redtan- 
gulum  fub,  A B,  B M,  ad  re^angulum  luh , B C,  & aggre- 
gato cx,  BM,C  D,  hoc  eft  in  ratione com polita  ex  ratione, 
AB,ad,BC,&exratione,  BM,  ad  aggregatum  ex,  B M, 
C D.Si  ergo  triangulus,  A BF,  ad  trapezium,  BCE  F,  eft 
vt  fuperficies , A B F , ad  fuperfieiem  ftulli , B C £ F ,cum 
oftenfum  fit  triangulum , B A F , ad  trapezium , B C £ F , 
habere  rationem 'compolitam  ex  ratione,  A M,  ad,  MD,  & 
exratione , B M,  ad  aggregatum  cx , 6 M,  C D,  oportebit 
ration£,  A M,  ad,  M D,  &,  B M,  ad,  B M,  cum,  C D,  coin- 
pohere  eatndmmioaemvqisaiQ  componunt  rationes,  A B» 
ad,  B C,  & B M,  ad,  B M,  cum,  C D.  Ergo  ablata  commU: 
ni  ratione  ipfius,  B M,  ad,  B M,  cum,C  D,  erit  vt,  A M,  ad, 
M D,  ita,  A B,  ad,  B C,  quod  ^ abfurdum.  Si  enim  iunxe- 
rimus,  A C,  quf  fecet,  B M,  produdtam,  fi  opus  fit , in,  K , 
cum  vt , A M,  ad,  M D,  ita  fit,  A K,  ad,  K C,  erit,  A £,  ad , 
B C,  vt,  A K,  ad  K C,  vnde  per  Prop.3.  Sexti  Eiem.  angu- 
lus, C B K,  qui  eft  obtufus  erit  xqualis  angulo,  A B K,  qui 
eft  acutus,  quod  clfe  nonpoteft-.  Non  ergo,  H,cemrutn 
grauitatis  figurar,A  BCEF,  erit  ccntrum,grauitati$  fuper- 
ficiei,  CBAFE,  vt  putat  Gu  Idmus . Ex  quo  paret  hoc  falsu 
quod;  eflein  infcripiibilibus,&  circumferiptibilibus  fuper- 
ficici  fph^ricae.fphf rod» , & conoidis  parabolici , vnde  per 
has  neutiouam  intentum  Guldinus  obtinere  poruiftet . 

Si  ergo  hoc  ipfeanimaduertilTer,  infimul  quo^;  agnouif. 
fet,quam  parum  ingeometricis  probabilibus  rationibus,fi- 
militodinibus,&  an3logijs,quas  tSc  ipfcKcpIerp  exprobra- 
uerat,  fidendum  fit . Vnde  rationibus  demooftratiuis  fuum 
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fundamentum  probare  non  negicxiffet , nec  fortd  adeo  ab 
I ndiuifibilibus  abhorruiffet,  a quibus  tantum  beneficium 
vbi^i  retenta  qua?  adeo  illi  probabatur  dcmonftracione 
ofieniiua  obtinere  poterat,  nifi  Archimedeam  methodum , 
quamobdemonArationemad  impoilibile  ducentem  auer- 
fabatur,  profequi  maluifier,  qua  per  infcriptionem , & cir- 
cumfcriptioncm  &c.  puto,  & i eliqua  parsregula?  de  lineis, 
earum<^,Poteftatibus,vniucrfaJiter  poterat  demonfitari. 
Verum  bxc  cum  omni  Guldini  honore,  ac  reuerentia  diiAa 
ciTe  volo , quem  ob  aureum  hoc  inuentum , pludmi  facio , 
atternaq;  fama  dignum  & ipfccenfeo. 

C A P V T XV. 

In  quo  foMtur  qutdum  difficultus^  qtucomtrn  InJiuiJibilia 
■ fieri  poterat,  licet  eam  Guliinus  non  animaducrterit , 
cum  alia  quadam  ab  Anonymo  obieffa . 

INterea,quf  contra  Indiuifibiliaab  Audfore  noftro al- 
lata fuere,  nihil  eA  fortd , quod  tantam  habeat  appa- 
rentia , & ex  Geometriae  proprijs  magis  procedat , quam 
haec,  qu*  nunc  producetur , licet  eam  ipfc  non  viderit , eA 
autem  huiufmodi . 

Sint  duo  triangula,  H D G,  H D A , in  eadem  altitudi- 
ne,H D, fed in bafibus,GD,maiori,&, DA, minori.  Ipfi 
vcr6,H  D,  ducantur  quotcumi^i  aequidiAantes,  B K,  CI, 
& per  K,  I,  punda  aliae  ipfi,  A C,  parallcllae  extendantur, 
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K M,  I L;  Sc  per,  M,  L,  pariter  ipfi,  H D^aquidiflantcs , M 
F,  L E.  Qiiooiam  ergo , K F , I E , funt  parallelogramtoa , 
erunr,  K B,  M F,  inter  fe  xquales,  vt  &,  I C,  L E.  Hoc  ve- 
ro eodem  modo  de  quibufcumq;alijs  ortendecur.  Ergo  otn. 
nes  ,bnex  trianguli , H D A , aquabuntur  omnibus  lineis 
trianguli,  H D G,  regula  communi , H D,  Vndeper  Prop. 
,3.  Libri  Secundi  Geo.  Ind.  quae  ponitur  in  Exerc.  prima 
Pag.aj.  triangulus,  H D A,  erit ^qtiaiis  triangulo,  H DO» 
qudd  ell  abfurdum.Cum  enim,G  D,fit  maior, D A,  cx  hy- 
potheE,  etiam  triangulus, H D G,  maior  eA  triangulo,  H 
D A,  per  Prop.  prima  Sexti  Elem.  Falfa  eft  ergo  dida  Pro- 
poEtio  Geo*  Ind.  fupracitata.  ergo  corruunt  omnia,qu£  in 
illa  fuqdantur , hoc  efl^ota  huiu^odi  Geometria . 

j Ad  huint'ergp  EThmonem  difficultatis  recolat  fiudiofus 
ea,  quae  di<Aa  funt  in  E>eerc.  prima,  num.13. 14. 1;.  ex  eis 
enim  intelligct  me  femperomnes  lineas  planarum  EgurarQ 
vfurparc  fub  eodem  tranEtu , nempe  vel  femperredio , vcl 
femper  obliquo,  qui  tranfitus  explicatur  in  didio  Numero 
13.  OftenEim  eft  autem  num.  15.  ex  hoc  fequi,  E non  Eanr, 
vel  fupponantur  fub  eod£  tranEtu,  non  efte  inuicem  ^qua- 
liter  diftantes  quaftum^  thiasynius  tranEtus,. cum  ali js 
duabus  illis  rcfpondentibus,quae  Euir  alterius  tranfitus : &• . 
quae  funt  eiufdem  tranfitus  femper  xqiialem  difiantiam  ind 
ter  fe  continere,  quae  fibic  regione  refpondcnr.  Cum  ergo 
duae,  K B,  I C,  non  aequaliter  diftent  inter  fe  ac  dux,  M F , • 
LE,  praedidlisrcfpondentes  ideo  erunt  omnes  lioex  trian- 
gulorum , H D A,  H D G,  hac  ratione  affumptx , perinde 
ac  E fierent  fub  diuerfistraoEtibus,  quapropter  excludun- 
tur a definitione , quam  tradidi  omniu  lioearum  planarum 
figurarum.  Perperam  ergo  fumptis  omnibus  lineis  triangu-^ 
Iorum  H D A,  H D G,  mirum  non  eft  ea  xqualia  concludi, 
cum  tamen  Ent  inxqualia . Hanc  autem  folutionemappri.>' 
declarat  tela  Elis  contexta,  e qua  decerpta  fupponan- 
tur  dida  triangula . Si  enim  ponanuis  in  H A D,  elTc  1 00. 
fila  ipfi,  HF>i,paraIleia:  erunt  Egnara  in,  H A,  loo.  pumfta,^ 
in  triangulo,  H AG,:alia  100.  ElaipE,  AG,xquidiftanti3v 
&Eibindein,HG,alia  1 00.  punda,& in  triangulo,  H D' 
G , pariter  100.  fila.  At  E,  D G , fupponacur  ex.  gr.  dupla 
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ipfius , D A»  enint  iii  triangulo , H D G,'  cu  m fingatur 
cerptus  ex  eadem  tdajfila  aoo.Ei^o  ioo.reliquuntur:qua« 
proptahxcrariora erunt quamfilatrtanguli , H D A.  Ita 
ergo  res  fuo  modo  fuccedit  in  omnibus  lineis  di&oru  trian. 
gulorum  vtfic acceptis, non  enim  ^qua  ratione  fibirerpon* 
dent , quemadrnodumfit  dum  omnes  lincf  fumuntur  tam- 
quam Ibb  eodem  tranfitu  effera* : - ' ■ . 

Supradidam  difficultatem  mibimet  obiecf,  aliam  vcrd 
fecit  quidam  Anonyraus  ex  Gallia,  qu«,  vt  ex  quodam 
^mico  intellexi,  talis  fuit. 

Demonftratum  ell  Coroll.  2.  Prop.  19.  Libri  Secundi 
Geo.  Ind.  quod  omnes  maiores  ahfciflffint  ad  omnes  abr 
fciffas  in  ratione  dupla.  Prop.  24.  ‘ 

eiufd5  oftenfum  efi  quadrata  om- 
nia maiorum  abfcifTarum  eflead 
omnia  quadrata  abrciffarum  in  ra- 
tione tripla;  Prop.  prima  Libri 
Quarti , (cuius  Schema  hic  appo- 
no) , G H,  fiuc,  C E,  quadratum  F G - 
ad,IM,aut,CN,quadratu  efi  vt,GC,  ad,  ICs  ideoq,-  omnia 
quadrata  parallelogrammr,  C H,  fiucomnia  quadrata  ma- 
iorum ablciflarum , C £,  ad  omnia  quadrata  dimidtx  para- 
^olae,CG  H,  fiuc  ad  omnia  quadrata  abfcifTarum , C E , 
erunt  vt  reliquf  maiores  abfciflz , G C,  ad  reliquas  abfeif- 
las  eiurdem,G  C.  Sed  quadrato^m  tripla  eft  ratio,  linea- 
rum dupla  ex  demonfiratis:  itaq;  ratio  tripla  xqualis  eU 
rationi  duplar , quodefiabfurdum  . 

Ad  quam  difficultatem  refpondeo  no  bcnfi  aedpi  maio- 
resabrctfras,&abfciflasipfius  ,CE.  Non  enim  paralle- 
logrammum,  C H,  exhibet  maiores  abfciffas,C  E,  & femi- 
parabola , C G H,  ciufdcm  abfcifTas , vt  putat  Anonymus; 
fedabfcrfix  exhibentura  triangulo  ipfi,  CE,adiacenre, 

V t ab ipfo ,CEH,(fi,HH, fiipponatur  a?qualis ipfi , E 
C , ) & maiores  abfcifTa:  tunc  etiam  a paralldogrammo,  C 
H',  exponentur,  iuxta  difla  in  prariaro  Cor.  Propofitionis 
*9.  Libri  Secundi , quod  habetur  in  Exerc.  prima  Pag.  5 6. 
Circa  quod  Cor.  vide  ibidem  dida  num.  25.Cum  ergoab- 
TaTsas  hic  re^e  non  accepcrit,^idc6  potuit  abfurduin  ex  his 

colli- 
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colligere,  quod  nempe  rai;io  tripla  efset  squalis  rationi 
dupls . Verum , vt  admonui  in  dido  nu.25.pofsumus  line 
iflis  abrddis  Propolitiones  demonftrare,  li  ilis  aliqualiter 
Ledori  negotium  faciant. 

Sed  iam  tempus  eil  vt  huicdiisertationi  fine  imponam , 
in  qua  non  alium  feopum  habui , quam  vt  ipfa  veritas  clu- 
cefeeret,  Indiuifibiliumq;  vfum  tibiamplius,benigneLc- 
dor , aperirem , quo  de  his  squius  dijudicare  pofses . Iam 
tibi  notum  eft  quibus  rationibus  priorem  Methodum  Ind. 
probauerim,  & ab  oppofitionibus  vindicari  pofsccxiftima- 
ucrim:quod  fi  non  fufficiat,  habes  pofteriorem  methodum, 
liberam  a conceptu  infinitorum  Indiuifibilium  collcdiuc 
fumptorum.  At  fihsc tibiadhuc  non fatisfaciant, recole 

3us  iuxta  Archimedis  fiylum  in  confirmationem  vfus  In- 
iuifibilium  allata  funr,prscipue  in  Exerc.  2.  His  enim  tc 
omni  circa  eadem  ambiguitate  expoliari  pofsercor.  Hsc 
ad  inucniendum  plurimum  valere  vel  ipfc  Guldinus  falsus 
eft  Lib.4.Pag.  33 1.  tu  autem  quoq;  perpende  num  & ad  de- 
monftrandum  recipi  pofsint  > nempe  vel  fub  ea  forma , qua 
amc  vfurpata fuerunt,  vd  fiJtcm  telatiue  ad  methodum 
Archimedeam , iuxta  quam  confirmata  funt  j ac  deniq;  eis 
vtere  prout  tibi  libuerit,in  his  enim  iurgijs,  & dilpntationi- 
bus  potius  philofophicis,  quamgeometriqjs  mihi  fere  lem- 
persgrotanti,  nequaquam  quod  luperefi  tempus  inaniter 
terendum  elsc  ccnfeo.  ludices  erunt  totprsftantcsGco- 
metrf,  quotfeimus  hac  noftraftateflorcrc,quoru  gratiam 
meis  hifce  Indiuifibilibus  conciliare  pluribusdidis  frufta 
tentauero,  nili  ab  eifdem  accurate  examinata , eorum  fuf- 
fragijsapprobcntur. 


Hh 
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Q.  V A R T A 

In  qua, ad  Indiuifibilium  vtilitaicni,&  ener- 
giam ampliusdec1araodaro,vrus  eorun- 
dem in  Potcftatibus  Cofficis » fcu 
Algebraicis  explicatur. 


Nterea,  qu^  Ju^ttlijffimusKepUrus  Ges- 
metris  mue/Hganda  propofmt , fAmofk 
txttLt  duorum  tnfigntum  fsUdorum  me- 
fuT4y  quK  eodem  m Sureometria  Do 
horumfub  nomine  fufi  poruboUcty  ^ 
hjperbolttt(quiA  ille  gignitur  ex  para- 
hoUi  btc  'vero  ex  bjperboUyombobus  htj  e figuris  arca  pro- 
frias  bafes  reuoluus)  promulgata  fuere . Hutuf modi  ergo 
folidorummenjurx  fpeculandee  dum  aliquando  ipfe  ea- 

cumberem  ,/a^um  e fi  'vt  mentis  ligone  geometria  campi 
terram  effodttns»  tu  thejaurum  prater  omnem  expefiatto- 
neminaderimymatort  apud  me  10  pretio  babttum,cpuamprp 
dirorum foUdorum  anxie  quaefita^  ^ pofimodum  obtenta 
nen/ura^  wtmfequentibusapparebtty fi  tamen  pro  byper- 
boltco  xpRus  byperboU  quadraturam  fuppojueris*  Cum 
eotm  preeapue /ufum  paraboltcum  animo  ttrcumuoluerem , 
anmaduertt  tUsus  menjurambaben  pojfe»  (i  ia  propofito 

Hh  1 quo- 
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hactranjir<  P.Niceronium  i PerJpeSitut  Curiojk  elegamt 
Opere  conticuum , quem  cum  de  his  certiorem  fecijfem,  pia- 
eutt  lUt^  dt£iaprogreJftontSy^  fu(i  paracolici  rationem 
'Td  risijs  proponere  tauefligandam  prfftantt  Geometra  h2- 
ni  de  Beaugrand  ^ quem  prtus^  tpfe  de  facie  noueram. 
Cumque  ego  ad  alta  sluJta  n>i  coaSlus  mn  amplius  de  bis 
togitaremien  repente  Itterts  eruditifjimt  P.  Merfennij  ad' 
moneor  diSum  Beaugrand  e mita  teffjft,  aheoqueetuj^ 
dem  'Beaugrdd  per  Niceronium  illi  propof  torum  peragam 
demo  nflr  at  tonem  inftmul  recipio . ^Dolut  "vehementer  tan- 
ti ingenq 'Vtrum  f quanti  futjfe  declarant  ha  ad  me  mtjfa 
demonffrationes, perifffe . J^i  cum  circa  hae  laborandi  oc- 
caponem  prariputfSet»  multo  mtnus  de  bis  amplius  cogitaui^ 
Denique  multo  ttanfado  tempore  iterum  adhac  animum  in 
tendens  hacocca/tone  animaduertt  doSrinam  Lib.Sec,mea 
Oeom.  Ind.  qua  tantum  circa  lineas , quadrata  njerja- 
tmr , adomnes  potefiates  Coneas  planarum  figurarum  exm, 
tendi pofie . Operi  ergo  manum  admouens » fequentes  Pro- 
pofi  mehoriy  qua  mihi  licuit,  fludui  ratione  concinnare» 
j^tbus (g*r  tppus  Beaugrand muenta^nepertrent^ac ne  tuo 
dignis  ingemo,  benigne  Lebior,  te  fraudarem^  fideliter  infe- 
renda curam . Hae  ergo  omnia  tn  tui  commodum  elabora^ 
ta  libenti  animo  excipe  fi  qua  offendens^  haud  ita,  nst 

ryeUesy  affabre  difpofita,  aqm  boniqt  confule,  (^e»  Vide . 


PRO- 


1 4^  Exercitatio  quarta  • 

PROPOSITIO 


I. 


In  ferit  numerorum  ah  Vnitate  continue  proportionaliumf 
dupiu  inter  [e  duobus  qutbufcumqi  producti  ur  in  ea^ 
dem ferte  numerus  y cuius  exponens  cor  flatur  % 
fimul  additis  exponentibus  multipli- 
catorum  numerorum . 

VIdcaturfequcns  Tabella, in  cuius  prima  feric  funt  nu- 
meri, 0.1.2.3.4.&C.  qui  dicuntur  exponentes  nume* 
rorum  ab  vnitate  continue  proportionalium , quos  exhi- 
bet fecunda  Icries,  nempe,  1.2.4.8.15.  &c.  Illis  vero  in  ter- 
tia fcrie  fubfcribuntur  charadkcrcs,  dignitatum, fiuepo- 
tcftatum,vt  vocant,Co(Hcarum,feu  Algcbraicarum,quaru 
1.  (igniHcat  latus,  q.  quadratum,  c.  cubum,  qq.quadrato- 
quadratum.  q c.  quadratocubum,  &c.  Eilo  ergo  ex.gr. 
quod  ducamus  q.  in  c.  hoccft4.in  8.  Dico  Heri  qc.  nempe 
32.  cuius  exponens  5.Htnmuliun£tis  exponentibus 3.'& 
3.  ipforum  q.  & c.Quoniam  enim  vt  vnitas  ad  alterum  du- 
morum numerorum,  vt  ad  4.  ita  reliquus  du^usS.  eftad 
produdium  32.  vt  patet  ex  elementis  Arithmeticis:ide6tot 
proportiones  asquales  prima?  proportioni,  nempe  ei, 
quamhabet  i ad  2.  component  proportionem  vnitaris  ad 
4.  quot  ex  ijfdem  componunt  proportionem  ipHus  8.  ad 
3 2.  nempe  du; . OHenditur  autem  numerus  dicarum  pro- 
portionum ab  vnitatibus , ex  quibus  conflant  exponentes 
numerorum  didarum  proponionum , nimirum  exponens 
I. fignificat inter vnitatem,&  2. contineri  vnam  propor- 
tionem , exponens  2.  indicat  duas  proportiones  inter  i . & 

^ 4. &Hc deinceps: ergo Heuti  exponens  ipfius4.nempc2. 

fuperat  o.  exponentem  vnhatis  duabus  vnitatibus , ita 
exponens  numeri  8.  qui  cflj.  fiiperabitur  ab  exponente 
pi  odu di  3 2.  per  duas  vnitates.  Erit  ergo  exponens  produ- 
di  'pfej.  qui  conflatur  ex  2. &3<  exponentibus  multipli- 
catorum numerorum  4. 8c  8. 

Tabel- 
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TdbttU  Potefidttim  Co/sicarum. 


1 Exponentem  1 

0 

1 

> 1 » 1 ? 

» 

4 1 J 1 

6 \ 7 t 

1 Poiellmtes  | 

1 

r 

1 1 4 1 8 

1 

16 1 ! 

£4  1 ia8  1 

1 Chat  aceres  | 

0 

1 

1 1 q 1 C 

1 

qq  1 qc  i 

CC  1 qqc  1 

C 0 

R 

0 

L L A R 

I 

V M 

K. 

Hinc  & ia  liatis  res  fao  modo  ftcite  fercioi  fottfl’.  ^od 
aemp},  liat 4 pofita  t4aqnd  Utere,JiilU  ducatur  ia  fe- 
tpfam  frtducet  quaaratum  , duUai»  quadratum  faciet  cu- 
bum , fUrvUerius  frocedendoin  fotefiatihus  imagiaarijs , du- 
{lata  cubum  faciet  quadratoquadratum  ^ c^c.  Sicuii  qua- 
dratum quoq;  duilum  ia  cubum  faciet  quadratecubum . Cu  • 
bus  ia  quadratoquadratu  faciet  quadratoquadratocubu , c^c.. 

COJtOLL  AB.  IVH  1 

VNde  hinc  quoque  matufefum  ft , fi fr»  vaa  tinea  fubfii. 

suamus  omnes tineasoblatafigu*^ flana,refpe&u data 
regula : vel fro  eius  quadrato:^  cubo,  quadratoquadrato , drc. 
eiufdemfigtsra  ornata  quadrat  a-,  vel  omnes  cubos , vel  ornata 
quadratoquadrata,  cfr;  quod  du3is  iauicem  omaibsts  Uueis 
oblata  figura  ia  omnes  lineas  eiufdem , fient  omnia  illius  qua- 
drat a:  fimilit  er  omnes  linea  du3a  ia  omnia  quadrat  a facient 
omnes  cubos:  eademque  du3a  ia  omnes  cubos  facient  omnia 
quadratoquadrata,  &c.  Sic  uti  omnia  quadrata  du3a  in  om- 
nes cubos  facient  omnes  quadratocubos , vt  & omnes  cubidu- 
ifi  ia  omnia  quadratoquadrata  facient  omaes  quadratequa- 
dratocubos  ,^c.  eiufdem  oblata  figura  flaaa  refpe3u  data: 
regula., 

B C H 0 l J V M 

ADuertO'  autem  quod  in  poftxrum,  breuitatis  caufa,  fro 
figttificandis  ai3is  nominibus, tantum  primas  Ut  er  as 
feribemus . Pro  linea  ergo^  quadrato,  cubo  , quadratoquadra- 
to,&c. 
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rarum  ad  0,  p,  alterius  eruat,  nft  qupcunque  ex  po- 
teilaubus  antecedentibus  ad  fuam  poteiiatem  con-< 
fequeattm. 


VNiuerfalior  cft  hxc , 
quam  Prop.  4.  Lib. 
Secundi  Geomet.  Ind.  qu; 


habetur  quoq.  in  Exerc.  i.  o/  n 
Pag.  27.  vbi  enim  illa  dc  fo-  7 s— 

lis  Iincis,vcl  folidorum  pia-  / 

nispropofifaeft,h?cexten-  A M E 

diturad  o . p . Ita  vt  afsum- 

pta  denuo  illius  figura , fi  fuerit  ex  gr.  yt  c . A M , ad  c; 
ME , ita  c . 6 R , ad  c . R D , concludemus  o . c . figur* , 
C A M ) ad  o . c . figurat , C M £ , efie  vt  vnum  antece- 
dentium ad  vnumconfequentium, nempe vtc.  AM,  ad 
c.  me,vel  vtc.BR  .adc.RD. 

C o R o L L A R I F M /. 

Ex  hdc  rlicitur parallelogrdmmorttm ineadtnt  dltitudi' 
neexifientiumo  ,p , eiufdcmgrddits , vt  o.c.vtlo.q 
q . &c  reguldbdfi , ejfe int erfe^vt bdfium potefidtes eiu/dem 
grdaus . F t i»  pdrdllebgrdmmis , A 
M , MC  yO.qq . pdrdUelegrdmmi , ^ B C 

M , dd  0.  qq.  PdrdUeloTTdmmt  MC,  ««  / Z T 

rtguld  , ff  H,  erunt  vt  q q.  GM,  7 

adqq  .M H .DuQdtnimiffi^G  C M K 

vteumque  pdrdUeld  DF  ,tfiqq  DEy 
adqq.EF,vtqq.G  Myddqq.MH, 


C 0 R 0 L L A 'R  I F M 11. 

SF-ddr  hoe  verum  efe  ptreipitur , fet licet  fd£lum  fuh  o.  p. 

pdrdllel(fgrdmm$ , F M y (p-  fubo  p.  pdrdUcio^arnmi  , 
AM , dd factum  fub  o.p.  pdrallelogrdmmi , P M , & fub 

1 i o.p. 
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0.  f.  pdrdllelogrammi , C 
M , effe  vt  facitmfub  po-  F A ^ 

tejiatibus  ,L  M ,MG  ^ad  J^J 
facium  fnb  poteftdtibus  ^/j — / — 
O MyM  H,  vel  vt fa6ium  ^_Z L — — 


G" 


fub  poteflatibus /k  E,E  ^ ^ H O 

Z) , aJ fa[tum  fub  poteftatibus^  NE ,E  I , txijlentibks homo- 
logis potefiatibus  tiufdem  gradus  % Et  hoc  quia  vtvnumad 
vnum , ita  omnia  ad  omma . 


PROPOSITIO  IV. 

^FAraUtlogrammorum  in  eadem  , W tequalthus  hajihut 
extfientium  o.  p.  emfdem  gradus , regula  hafi , Junt  V/ 
altitudines  y ntelnn  latera  aqualiter  baftbus  indma^ 
ta  i cum  illa  funt  a^uiangula* 

QVod  docet  Prop.  lo.  Lib.  Scc.  Ccomet.  Ind.  do 
folis  q.  feu  figuris  fimilibus,  hoc  vniuerfiiJiter  pro- 
nuntiat hatc  Prop.de  o.  p.  Vt  io  pratfenti  fchema- 
tc  expofitis  parallelogrammis , A D > B D » ia  eadem  bafi, 
C D , altitudinibus , A O , C N , vel  latenbus,  A C,  C B, 
bafi , C D , «que  inclinatis . Dico  nedum  » regula , CD, 
o . q . corumdem  efie  vt  ditias  altitudines , vel  latera  ba- 
fi > C D , arque  inclinata , fcd  & o.  c.item  o.  q q.  & o. 
qc.  feu  o.  quafcunque  poteftates  eorundem  parallclo- 
grammorum.  <^od  fic probatur  admodum  quodi^a.- 
Prop.oftciifa  fuit . Producamur  eigo,  C 
A,  CB,  indefinite  ad  partes  oppofitas» 
cx.  quibus  fummantur  quotcunquepartes  ^jr'  ~~Ip- 
atquales,  AI, IH,nemp^^  aequales  ipfi» 

C A , & B P,  aequalis ipfi , B C,  comple-  p/k  /q 
anturque  paraltelogramma , A M , I K , 

BC^.  Sunt  igwur  parallelogramma , C F , A M , 1 K , in 
atqualibusaltirudinibus,  acbafibus,5cidcd  fingulorum 

o.p% 
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o.p.  eiufdem  gradus  erunt  vc  batium  poteftates  hoc  elt 
xquales.  Pari  ratione odendemus  o.p.  parallelogram* 
morum , B O,  B Q,  c(fe  xqualcs . Altitudines  autem  pa- 
ralielogrammorum,  CF,  AM,  IK>funtatqualesipn, 
A O , & ipforum , C E , P Q,  ipfi  > C N . Habemus  ergo 
xquemulriplices  primx  , & tertix  > fcilicet  compotitum 
ex  altitudinibus  parallelogrammorum , CF,  AM,IK, 
& compoiitum  ex  o.  p.  parailelogrammorum , C F , AM, 
I K , quorum  illx  iiint  ^quemultiplices  altitudinis , A O « 
ac  o.  p.  parallelogrammorum,  CF,AM,  IK,  feupa- 
rallelogrammi , C K,  fune  multiplices  o.p.  parallelo- 
grammifCF.  Sic  oftendemus  compofitum  exaltitudi- 
cibus  parallelogrammorum , B D,  PE , tam  mulriplex 
c(Tc  altitudinis,  C N,  quam  multiplex  eA  compulirum 
ex  o.p.  parallelogrammorum,  BD,  PE,feu  parallelo- 
grammi,  P D,o.  p.  parallelogrammi,  BD.  Si  aurem 
multiplex  primx  , nempe  aggregatum  ex  altitudinibus 
parallelogrammorum , C F , A M , I K , fuerit  xquale 
multiplici  fecuadf, nempe  aggregato  ex  altitudinibus  pa* 
rallclogrammorum , B D , P £ , hoc  eA  (i  altitudo  paralle- 
logrammi , C K > fuerit  xqnalra^Uitudini  parallclogram- 
mi,  PD,  etiam  multiplex  tertix  erit  xquale  multiplici 
quartx , hoc  cA  etiam  o.  p.  parallelogrammi , C K , erunt 
xquales  o.  p.  parallelogrammi,  PD,  quiaillx  fune  vt 
potcAates  balium;  /i  maior,  maius,  & fi  minor,  minus . 
£rgo  prima  ad  fecundam  erit  vt  tertia  ad  quartam.  Hoc 
cA  vt  altitudo,  A O , ad  altitudinem,  C N , & confequen* 
ter  vt  quoque , A C , ad , C B , cum  hfc  baii,  C D , f qua- 
liter inclinantur  ( quia  tunc  triangula , A O C , C N B , 
funt  xquiangula  ) ita  erunt  o.  p.  parallelogrammi , C F , 
ad  n.  p.  eiufdem  gradus  parallelogrammi,  B D.  Qux 
etiam  verihearentur  A parallelogramma,  CF , B D,  cfTcac 
in xqualibusbafibus,vt per fe patet . Qupd,&c. 
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Exercitatio  ejuarta . 

COROLLAR  1 V M . 


F A B C P 


LG  M 


H O 


EX  hac  innotcfcit,fide- 
nno  exponatur  Sche- 
ma Cor  ollarij  2.  Prop  ant. 
intelligaturque  K N , fe- 
tare vtcumq.  altitudinem 
ex.  gr.parallelegrammoru 
FM,  AMyfaaii  fub,op  KM,MD,ad op.MD^effe  vt pet.KE^ 
ad  pot.  ED , fm  efi  vt  faiiumfub  op.  F E yE  A ad  e p E A. 
Vndi  permutando  ^faltum fuh  o p.  K M ,M  ad  facium 

fubo  p.  F E ^ E A t erit  vt  0 p.  M B ,ado.p.  D B . Sedha 
afenfa  funt  effe  vt  altitudines  parallelogrammorum , M 
£>  B , feu  vt  latera , M E,  E aque  ipfi.,  K E,  inclinata, 
Ergo&  faiium  fub  o.p.K M D,adfa£lumfub  o.p.F 
E yE  A,  erit  vt  diila  altitudines , vel  latera  ,M  E,  E B Exi- 
ft entibus  tamen  eiufdem  gradus  tam  poteftatibus  parallela- 
grammorum , iT  Af , K fi  > interfe  yVt(fr , K E y quam  pote- 
ftatibus ipforum , BM , DB  yVt& ,D  E ^ interfe , licet  ha 
effent  diuerft gradus  a pradiilis. 


PROPOSITJO  V. 

J^orumlthet  parallelogrammorum  o.p.  etufdem graiusy 
reguUs  lafihusy  habent  inter  fe  rationem  compostam 
ex  ratione  ahitudmum , •vel  laterum  aqualiter  btft- 
bus  inclinatorum , cum  illa  funt  aqmangula ex 
rattonepotefiatum  bajium » eiufdem  gradus  cum  pra- 
dtSits  poteiiattbut  * 

Sint  quxcumq. parallelo* 
grama,  AD,  FM,  quoru 
altitudines,  BV,ON,  ba- 
fes  vero, ac  regulx,  C D> 

G M . Dico  o.  p.  parallelo- 
erammi,AD,ad,o.p.  paralle« 

Jogramini , F M>  eiufdein 
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gradus  habere  taiiontm  compofitam  ex  ratione  altitu- 
dinis , B V , ad  altitudinem  , O N , vcl  , B D,  ad, 

OM,  cum  liint  tcquiangula  , & ex  ratione  potcftatis , 
C D,  adpotcftatem,  GM,  emCdcm gradus  cum  pMjdi- 
6iis  poteBatibus.  Hjecautcmrefpondct  Prop.  2.  Lib.Se- 
cundi  Ceomer.  Ind.  qua;  ad  modum  ipHus  tali  rationo 
probatur,  Abfeindatuta , B V,  verfus,  V,  ipfa,  VX, 
{qualis  ipfi , O N , & per , X , ducatur , X P , parallela.., 
C D , fccans , B I) , in , R ; erit  autem  D R , aequalis  ipffj 
O M , n parallelogramina  fine  sequiangula , quod  facile 
probari poteR . Ent etiam  paraJlelogrammum,PD,  in 
eadem  bafi  cum  parallclogrammo  , A D , fed  in  eadem  al- 
titudine cum  parallclogrammo , F M . Igitur  o.  p.  paraF 
Iclogrammi , A D , ad  o.  p.  parallelogrammi , F M , habe- 
bunt rationem  compofitam  cx  ratione  o-  p.  parallelo- 
grammi , A D , ad  o.  p.  eiufdem  gradus  parallelogrammi, 

PD, ideftex  ea,  quam  habet,  BV,ad  VX,vcI,  ONi 
feu  ex  ea , quam  habet , B D , ad , D R , vel , O M , fi  pa- 
tallelogramma  fint  zquiangula,  & ex  ratione  o.p.  pa- 
rallelogrammi , P D , ad  o.  p.  parallelogrammi , F M , 
ideft  cx  ratione  potcftatis  j ad  poteftatem  , G M. 
Ergo  o.  p.  parallelogrammorum.AD,  F M , funt  in  ratio, 
ne  compofita  cx  ratione  altitudinum , vel  laterum  zqua- 
liter  bafibus inclinatorum,  cum  funt  zquiangula,  3cex 
ratione  poteRatumbafium.  Qupd,&c. 

PROPOSITIO  VI. 

^TarnOelogrdtnorum  , quorum  bapum  qudqunque  fa- 
tePaus  etit/dem  gretdus , aintudtaibus  tuxta  ea/dem 
bafes ajpunptas ^'vel  Utertbus ^quutrter bapbus  meli- 
vatts  , reciprocdntttr  , 0.  p,  evtjdem  gradus  , regulis 
tijdem  baptfus , funt  xquales . Et  quorum  parallelo- 
grammarum , reguUs  bapbus , 0.  p.  funt  rtquales , ba- 
pum  quoque  poteHates  eiufdem  gradus  (um  pradtSiis 


Prop. 

am. 


Cor.  I 
PropvJ 


2^4  Extrehdtk  qu4ft4 

altitudinibus , 'vel  Uttrsbus  bafibus  aqua  liter  imtina» 
tiSi  reciprocantur, 

REfpondct  h^c Prop.  1 2.  eiufdem  Libri Sec.  Geomct, 
Irid.  ftcqueiuxca  illius  normam  de  quibufcunqueu 
potdtanbus  probatur. 

Sint  parallelogramma,H 
X, AD) quorum  bal?um>  V 
X , B D > non  folum  quadra* 
ta(adqux  fola,  Hgurarque 
frmiles  , contrahitur  dida_ 

Prop. ) fed  quxcunquc  po- 
ceftatcs  eiufdem  gradus , altitudinibus,  R Z , C O,  vel  la- 
teribus , R X , C D , xque  bafibus  inclinatis , reciprocen- 
tur. Dico  o.  p.  parallel^rammorum,  H X,A  D,  eiufdem 
gradus  cum  prxdi<ais,clle  xquales.  Namo.p.ipfius,  H 
X , ad  o.  p.  ipfius  , A D , habent  rationem  compofi- 
tam  ex  ratione , R Z , ad,  C O , vel , R X , ad , C D , cu  m 
parallelogramma  funt  xquiangula,  & ex  ratione  porc- 
Ratis  , VX,  ad  potcflatcin,  B~D,  eiufdem  gradus  cum 
prxdidis,  hoceft  perhypothefim  ex  ratione,  CO,ad, 
R Z , vel , C D , ad , R X . Dux  autem  hx  rationcs,nem- 
pc , R Z , ad , C O , & , C O , ad , R Z j vel  dux , R X , ad, 
CD,  & , CD,ad,RX,  componunt  rationem  xqua- 
litatis  . Ergo  o.  p.  ipfius  , H X , erunt  xquales  o.  p. 
ipfius,  AD. 

Sint  nunco.  p.  di<5lorum  parallelogrammorum  xqua- 
les. Dicobafium,  VX,  B D,  potcftarcs  eiufdem  gra- 
dus cum  prxdi^s , ipfis , R Z , C O , vel  ipfis , R X , C D, 
f que  bafibus  inclinatis , reciprocari . Etenim  o.  p.  ipfius, 

D X , ad  a p.  ipfius , A D , cum  illis^djquentur , funt  vr, 
RZ,ad,RZ,velvt,R  X^ad-,R  X . Habet  autem,  R Z, 
ad , R Z , de  foris  fumpta,  C O , rationem  compofitam  ex 
ratione,R  Z,ad,CO,&  ex  ratione, CO,  ad,  RZ.Ex 
his  ergo  componetur  quoque  ratio  o.p.  ipfius,  HX,ad 
p.  p.  ipfius , A D , vel  pro , R X , deforis  fumpta , C D , 
eadem  componetur  cx  rationibus , R X > ad , C D , & , 

CD, 


R 


XZ  B DO 
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CD,adjRX.  Suntautemo.  p.HX,ado.p.AD,  iara-  Perant, 
tionc  compofita  ex  ratione,  R Z,  ad,  C O,  vel,RX,ad» 

' C Di  & cxraiionepoteftatis,  V X , ad  potcftatcm  ,B  D. 

Ergo  eandem  rationem  componunt  rationes,  RZ,  ad» 

CO,  &,CO,ad,RZ,vcl,  RX,ad,C  D,&,C  D, 
adjRX.d  quam  componunt  rationes,  RZ,  ad.CO, 
vcl,  RX,ad,C  D,&pot(.ftatis,VX,adpotcftatem,B 
r> . Ablata  ergo  hinc  inde  communi  ratione , R Z , ad , C 
O , remanebit  ratio  potcftatis , V X , ad  potelUtem , B D» 
aequalis  rationi  iplius  ,CO,ad,RZ,  vel,CDiad,R 
X.  Igiturbafium  potcftatesaltitudinibus,  vel  lateribus 
zque  baiibus  inclinatis , reciprocantur . oftenden* 
da  erant. 

PROPOSITIO  VII, 

Similium  pdrdOelegrammorum  o,p*  qu^tcunque  eiu/dem 
grudus^  regttUs  homologix  Utertbus»  funttn  ratt(h‘ 
ac  muUtpliu  rAttamxUutuatbomotogorum  » 
n/t  eSi  muUtplejt  'vatutis  numerus 
txpontntis  patefiatis  ajfum- 
pu , n/aitate  auSUus  , 

HiEc  pariter  corrcrpondctPropo/Ttioni  la.eiufHem 
Lib.  Scc.  Geomet,  Ind.  qux  con/Imili  eiufdein tnc« 
thodo  fic  oftendetur . 

Sint  fimilia  parallelogramma,  AC» 

E G , quorum  latera  homologa , iti- 
demque  bafes , B C,  F G , fint  reoulj. 

Dico  o.  p,  eorundem  efle  in  multiplici 
ratione  proponionis , B C , F G , vt  ^ C'  ^<9 
cR  multiplex  vnitatis  numerus  exponentis  potcftatis afi- 
fumprx,  vnitateauifius.  Hoc  eft  ex.gr,  dico  eorum  o.  i. 
elTcin  ratione  duplicata  rationis , B C , ad,  F G ; o.  q.efle 
in  triplicata,  o,  c, in  quadruplicata , o.qq,  in  quintopU* 

cata, 


—7 
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2$  6 Exerciutto  quarti 

cata , o.  q c.  in  fcxcuplicata  ratione  eiurdem  rationis , B 
C,ad,  FC,  & iic  deinceps  in  o.  p.  eorundem  parallelo- 
grammorum.  Quoniam  enim  parallelogramma  , A C» 
E G , lime  limiiia , ideo  erunt  arquiangula , & circa  arqua- 
les  angulos  habebunt  latera  proportionalia  > ipla  vero, 
B C,  C D ; F G,  G H , erunt  latera  arqualiter  ad  ihuicem 
inclinata,  quorum  bafes,  BC,  F G,  aflumuntur  tanquam 
regulae . Habebunt  ergo  o.  p.  ipfius,  A C , ad  o.  p.  ip/ius» 
E G,  rationem  compofiram  ex  ratione,  DC,ad,HG, 
& ex  ratione  potcflatis,  B C,  ad  potellatem,F  G,  ciufdem 
gradus  cum  praedidis,  ideft  ex  ratione  compolita  ex  tot 
rationibus  iplius , B C , ad , F G , quot  vnitates  habet  ex- 
ponens aiTumpta?  poteftatis  ( vnitates  enim  exponentium 
lingulae  indicant  lingulas  rationes  aequales  primx  in  indi- 
tuta  progreiTione  geometrica  ) quibus  rationibus  fi  adda- 
tur ratio  ipfius,  DC,  ad,  H G , qux  ed  aequalis  rationi 
ipfius,  B C,  ad , F G , hoc  cd  fi  praedidis  rationibus  adda- 
tur infuper  vna  ratio  ipfius , B C , ad , F G i & fi  praedido 
exponenti  potcdatisafIumptae,proaddica  ratione adiun* 
gaturvnitas:  erunt  o.p.  ipfius,  AC,  ad  o.  p.  ipfius,  E 
G , in  ratione  compofitaex  omnibus  didis  proportioni- 
bus, hoc  ed  ex  tot  proportionibus  ipfius, BC,  ad,FG, 
componetur , quot  vnitates  habebit  didus  exponens  vni- 
tate  audus . Ergo  fimilium  parallelogrammorum  o.  p. 
regulis  homologis  lateribus  , erunt  in  ratione  multiplici 
rationislaterum  homologorum,  vt  erit  multiplex  vnita- 
trs  numerus  exponens  affumpt;  poteftatis,  ynitate  audu& 
Qpod,&c. 


COROLLARIAM. 

Hinc  fa^nititr  o.  f.  AC,  E G , ejfe  vt  pot.  laterum , B C, 
FG , vno^ada  altioret . Vt  o.  f . AC , E G,  erunt  vt 
o.e  BC,FG,c^e.vt  Oi  tfq.  <^c.  Nam  ha  pot.  Uterum  habent 
eandem  multipUcem  r at  tonem fupradtcia  rattoutt  Uterum. 
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^lUujcittiquepdrAlleloffranimi  o,  p»  reguU  quorunque  Ut^ 
fCy  aJ  0.  p,  tMfdem  gradt$s  y regula  altero  Uuiunty 
€um  pradtSio  Utere  angulum  eonttueotey  erunt  'vtpo* 
te  fias  prinis  regula  ad  poiefiatem  Jitunda  : extfitn^ 
ttbut  ambiius  btjce  potefiatibu:  eiufdtm  gradus , ^ 
immediate  tufenorts  gradu  etufatm  paralielogra»,mi 
q^umpta  pote  fiatis , 

ESro  parallelogratn- 
mum  quodcanque, 

/^D>duzque regula;,  C 
D,DB.  Dicoo. p.pa- 
ralJelogratnmi,  AD,  rc-_ 
gula,  CD , ad  o.  pi  caurdcii'  f afirttefr>^atnmi , eh»(Hetn<f; 
gradus, regula , l) B, I rTcvt  potiBattn^  'pfiusjC  D,ad 
|)Oteftatem  ipfus,  DB,  Icd  his  txificmibrs  vno  gradu 
jurerioribus aflumpra  patallelcgi^n.m;  pou/lari.  ttt n m 
o.  p.  parallelogrammi , A D,  rcgi  Ja,  C.  D , ad  o.  p.  ciuP 
dem,regufa,  DB-(perifKeacfi(fl(  ntducparaJIch  cam- 
mainbafibus, C D,  D B,)babtnt  ratiomm  o mpo/ tam 
(X ratione ipfius B D,ad  ,D  C,&  ex  ratTonepwjtcftatis, 
C D,  ad  potcftatem,  D B,  ciufd»  m gradus  cum  pra?di^is^ 
Sed  vt,DB,ad,  DC  ,afiLmpta  canquam  communi  bali 
poteftate ipHus , D B,icd  vnogradn  mfetiori , ira  cBia- 
dtumfub,  DB,&hacporiftate,aci  fadtum  fub,C  l',& 
eadem  ipfius,  D B,poftBatc.  Erpoo. p. paiailelogram» 
mi,  AD, regula,  CI)  ,ad  o.  p.  cipbicm,  A i',  regula,  DB, 
& eiufdem  gradus*. habent  rar  tn.tui  compodeam  ex  ra» 
tionepoteftatisjCD, eiurdim ciad  s.idf  cu miub, bD, 
& poteftare , B D , fid  vno  cadii  m'tiiori.s , Sc  cx  ratione 
huiusfa<aiadfa<aumfub,C  I ,&e,.dem,BD,p  '-^'>re. 

K k Qna- 
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C^ipropter  d.p.  paral- 
lelogram  ni , A D » regu- 
la, CD%  afl  o.  p.  dqfdetT^; 
paraHc/ogrirntniV  eiuf- 
demque  gradus,  regula, 

D B x;ei;unt  vr  p^cftas  , C D , enifdeni  gradus , hoc  ^ Vt 
fidium  fu{j,  C D,  & poreftace,  C D , v no  gradu  inferiore, 
adfaAuinfiib,  C D_,  &pottftateipiius,  D B,  vnpgradu 
iftfertbris  potdft.  paranclogranirhl . Cum  vero  Horum-. 
duPrum  ^iftarum  eadem  fit  alritado , nempe , C D » illa 
cropf  ytBares,,rcUicet  vt  potefiaces  ipforum  yC  D , D B, 
yrio  gradu  inferiores  paraMeIogcammip9teftatibus.,bed 
Vt  itia  diii'6  fai^a,  ica  oftenHe  funt  e/Te  o.  p.  paralldogram- 
mi,  AD,  regulis , CD,  DB . Ergo  o.  p.  parallclograitimi, 
AD,  regula,  CD,  ad  o.  p.  eiufdem  parallelogrammi,eiuf- 
demquc  gradus,  regula, DB,  erunt  vt  poteftas  ipfius,CD, 
ad  poreffatem  iplTus,  D B , vtnTque  tamen  vno  gradu  po« 
teftatibus  parallelogramrai , A D , inferioribus . Hoc  eft 
ex.gr.o.qc.  paraUdogFanvmi , A D, regula, C D , ado, 
qc.  elafdem , A D,  regula , D B , erunt  vt  qq.  ipfius,  C D, 
adqq.  ipfius,  DB>  & fic  in  reliquis . Quod,  &c.  Refpon- 
der  aurem  harc  Propofitioni  29.  Libri  Sec.  Geomcc.  Ind. 
qux  de  Ibiis  quadratis  ibidem  enuntiatur . 

. - ’ t • -j* 

• ' * ^ .0  • 
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^oniamvtra  m Exerc.  i.  omnes  ifi*  Prof^tiomes  fst* 
periorem  Propofitionem  2.  CiM>feijHentes  prntermi/pt 
• fnernnt : ideo  ex  hte  -oninerpdtter  in  0 'p.pnraile- 

h^rnm  mrnm  demonftrntis , inteUiget  Ssndiofns  illt  defe£lui 
fnppUri.  Snh  hnc  enim  'oninerfali  cognitione  percipit  qnoqi 
bnc fingutartter  vern  effeproo.q  ftgnrifiiefimiUhusddternm 
pnrnUelogrnmmtrnm yrefpeii^H  dntnrum  regnlarnm ^nd qnx 
ULtpropoJkwou  ibtdcm  tMtnm  extendebnntur  • 


PRO- 
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PROPOSITIO  IX. 

y . V . # 

Si  du9  qiucunque  ^AraUclogT4mm4  futrtnt  ntir 
eunt  eifdem  duAbui  quibujitmqut  tnjoq  ut  figttiii , ta 
(Adem  altttud*ne^  regula  Junpta  itnta,  eui  alttiudf 
perpeadtcuUrts  efi  : ttguia  •Vtrb  pat^UtU  queeibei 
duCia  m tnfmpm  figuris , a f/  earum  quueunqut  p<fi, 
' tefiates^  omnes  tamen  etujdem  gradus  y /uerthi  bi^ 
na  fimpertn  eademratiohe.  Erunt  tt>Gorum paraU 
lelogrammarum  potefiates  diSiatum  figurarum  pote» 
fiatibus  proportionales , 


Sint  parallclogramitia,  A 
£,ED,  io5ca|Jim  inter 
Ie,&  cui\i  ip^s  mfcriprisl^^, 
ris,BCE,fehF,  altitudiifc,* 
regula  fumpta,  CF . Jpfi  ve~ 
i6,rF,par‘allcIa?  quxeuD'  . 

que du<ax  in  figuris,  BC  E,  BEF,vt^TO,OP,  fintvt, 
C E,EF  , vtl  haruhi  (juatuor  rectarum  linearum  qnaetun» 
que  potfftates, omnes  ramen  ciufdctrt  gVaefus^fint  j ro- 
pomonalcs . Dico  o. p.  parallelo^rammi,  A E , ad  ap. 
figurae,  BCE,  fore  vt  o.  p.  paraUelogrammi,  D,E,'adr.  p-« 
figurae,BEF.  Hocantem  elicitur  ex  Prop.  ^.fuperiorf, 
per  eatn  enim  concluduntur  tam  o,  p.  figurarum , B f E, 
BFE,  inter  fe,  quam  o.p.  parallelogrammorum,  AE,  El), 
interft  ciTe  vt  poteftateSjCEjEFjbafium,,  Ergo  illas 
erunt  infer  fe  proportionales , quapropter  permutando, 
o.  p'.  parillelo^amm  VA  E,  ad  o.  p.  figura?',  B C E,  erunt 
vt  0.  p.‘paraIlaogrammi,  D E,  ad  o.  p.  figurar,  B F A . Et 
haecrefpondetpropofitioni  2j.Lib.Sec.Gc0mer.Ind.quae 
ponitur  in  Exerc.i.  Pag.  j 6.  C^od,&c.'  - ' ‘ 
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lyt*9fu  Inixutfihilltm  h ToUfidtth.CofJich*  2 5.1 
C,ad,D,E,hvt,0,H,I,ad,K,L,M.  Patet  ergo 
ptopofitutn  in  hisqtatuor  magnitutJiiu.mordii<;br.s,  l:uc 
tres,  fiue  quatuor  , fiuc  quotcunq;  termini  exponantur, 
dummodo  atqualcs  numero  termini  in  fmgulis  ordinibus, 
fibi  louictm  eorrerpondeant . Ha-c  quoque  remojrftrat 
Torriccilius  Probi  de  Dim.  Parabo J*,  Lcm.18.  & 2^. 


COROLLjiRJFM, 


Hinc  mAmfeftnm  A,  mAgnitniines.Jtn-. 

gmU  inter fe  ACfunleSy »/  GyH.,1 , tntirfe\  ideo.  At 

. £, C,  ad, D,E,F,eJfe »/, G,HJ,dd,K,L,M.7 nnc enim, 
A,  dd,  P,  eft  , G,  ad,  H,  &,  S,  dd,  C, »/ , B,  dd,  J , drc.fr»^ 
fter  eornm  dqndlitdtem . 


S C H 0 L IV  M. 


SFi  & hoc  verum  effe  comperitur . SJfittrint  ^ 'A  '~P 
quotcunqi  mdgnitudines  etufdem  generis,  S G 

A,B,C,D,E,&tot  dlid,F,G,H,l,K,pdrtteri».  C H 

terfe  etufdem  generis  ftue  eiufdem  fine  diutrfi  d J>  I 
genere prddiBorum  -,&fiyt,A,dd,B,it afuerit,  E K 
F,ad,G  ,&  yt,  S,  dd,  C , ita,  G,  ad,  H , &Jic  dein- 
cepsin reliquis . Erunt  quotcunq-,  A,B,C ,ad quotcunqi 7>, 
E,vt  dlid  tot,  F,  G,  H,  quot.  A,  B,  C,  tpfis.  A,  B,  C,  corrfpon^ 
demes,  ad  tot  alias,  I,  K,  ipsis,  D,  E,  eorrejpondentes . ^ - 

tinmqicum sit.  A, dd.  B,  yt,  F,  dd, G ,compontndo.  A, St 
nd,  B, erunt  yt,  F,G  ad,G,&,S,dd,C,eft  yt,  G, ad,  B, ef^o 
ex aquo ,A,B,  ad,C , erunt  yt ,F,G , ad,  H ,&  componendo, 

A,B,C,ad,C,eruntyt,F,G,fl,dd,H . Af,C,nd,D,cJtytt 

H,  ad l • exaquo ,A,B ,€ , ad, D , erunt  yt  ,F,  G,  Ht 

gd  I • Et  quoniam,  D,ad,E,eft  yt,l,  ad,Vi^}(  dtfuo  erunt, 
A,B,C,dd,E,yt,F ,G,H,dd,K , Ergo  colligendo conje^^ 

quentid,  erunt  f A,  d 9*^^*  ^ ^Qum 
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>2ifi  ' ' ExttcmtiefurU  \ ' : '"i 

CMmvtra^  A, B\CiDyE ,f»9t ti»fdemgtniAi iumi, 

(jitaniampermutAnia , dd,  dd,  G,  ef, 

C ,dd,H^  etc.  et  vt  vnuPH dd v/tHm , itd optmid  ddomnii-»^ 
idcirco  yABC,dd,FGH , erunt  'ot^D^dd,l,  hoc  efi  vt,  D, 
'E,dd,  / ,K ,et  ideo permutdndo ,pdtet per vidm dut.  Prop, 
A,B,C , dd,  D,E,  effe  vt  ,F,G ,H, dd , / ,K:  Itcet hoc  tjuo^i 
mani/ejiumjtt  per  edadem/uperiorem  demnfirdtionem , 


PROPOSITIO  XI. 


Expojitis dihuc  omnius pontln  fchemdtt  Pfop.  p, 
reguld fCF ,fitpoteSids , M Oyddpottji. 0 1, etufdem 
gfddttt ) <vt  pote  fi,  q 0.  dd  potefi,  o p,  euofdtrn  inter  fe 
gradus ffed d ord dt^ts  dmerfi,  Dicoo.p  AE,ado.p, 
fsgurd  yBC  E,  etuf dem  gradus  cum  meU,  V/  Q , 04 
e^e  vt  0.  p.  b £,  d'do.p.  figurd,  B E P,  ehjdemgr4^ 
dut cuapotefi,  qojop. 


VT  cx.gr.fitc.MO, 
ad  c.  01 , vt  q. 
Qp,adq.OP,&ficia 
cxtcrisipli,CF,'paraI- 
Iclis  . Dico  o.  c.  A E, 
ad  o.c  figurajjBE  e, 


efi<?  vt  o,q^  DE, ad  o.  q:  ffgui»,  BEF,  licet  fint  poteftate* 
«1*1^  parer  per  Cor.’ Propofitioni* 

ordines  magnitudirbdi',  in 
qnibusluiK  termini  ^ hoceftquot  in  Vnd 

m alio  drdine,  &Tunt'»quiIcs  magnitudines  priini 
inis,  nempe  d.  c.A  E,  finguli  inter/b^  vt  & terti)  ordi- 


nis 


Digitized  by  Google 


t>t  •pfu  ln£u\fhittm  io  Peiffidtth.  CoJJicts,  f 1 tf  j 
nis,nm)pe  o.q.  DE»  lingula  inter  fe  fum  xqualiai& 
quxcunqi  magnitudo  primi  ordinis,  vtc.MO,  ad  libi  re> 
fpondentcm  infecundo  crdine,ntmpd  ad  c.  01,cft  vt 
correfpondens  in  tertio  ordme,  fcilicct  vt  q.  QO , ad  libi 
refpondentt  m in  quarto  ordine , nempe  ad  q.  O P . Ergo 
o.  c.  AE,  ad  o.  c.  ngura?,  fi  £ Ca  ciunc  vt  o.q.  DE»  ad  o.q» 
figurafjBEF.  Quod,&c, — > 


. VC  vO  Jl  A A H ./. 


EX  hdeinuBgh^^  efinetmqMtfdrxBfligramnf, 
tMmfUi  it^trift»figttrdt  vfj»  todttn fupmiri  Scheimd^ 
te pMralUUgrdmmo , 'A E, cxm figar*, SJC hyfHtnfitdqiie rt^ 
^'gtU*  bafi,  C E , fd&*  fnh^  t.f  p*r*Htlegr*mmt,  A E, 

' dkitHdfniSy^  fnb*^  tfmMtmnr^ae  t.f  .eundem 
,Ugr*mmi  , A fi,  t*nqm*kih4fi,  tiecMenfmbeitifdem  t:f.  A E, 
,*bfeammMai  *ltitmeUne^,^ fi^^f^p.figgrx , B I CE,  >/  dlid 
b*si,  eiafdcm tamen'gradus  cum poti^.xt- Mte- 
ra  basi,  ejfe  "Pto  p.  A E ,(fr  itifc  riptafigmra,  BJC  E,pradilH 
gradus . Vt  ex.gr.  si  fumamus  o q.AE,  tanquam  commu- 
nem altitudinem , (fi-  concipiamus  duo  fa£la , -vnum  nempe 
fub  0.  q.  A E jdr  fub  qc.  oiufdcttf  , A E ,Vtfiasi ; altud rtrb 
fub  eifdem  o.  q.  A E, (fi- fub  e.  qc.  figura,  B 1CE-,  erit  primum 
f alium  ad  fecundum , vt  o.  qc.  A E,ado  qc. figura  fB  ICE, 
Hoc  enim  deducitur  ex  (odemCtr.trop.MU 
• ^ ^ ^ - J V 

c 0 EO  L L A R I V M Ul 

PAtet  infupir  eadem'  veri f cari , etiamji  hafis  data  figura 
non  aquaretur  ipji,  C E,  (tunc  autem  non  ejfet  ufcrtpta) 
currit  enim  in  hoc  quoque  cajfu  ratio  tiufdtm  C orouarq . 


't^4  hxerchdt»fudrt4  ’ 


COKOLLARirH  ///. 


Similiter  fifrb  eemmuni dUitndine  fumtrenttn mtn  e.f, 
fMrdUeUgrjtmmi,  A E ,fed/tlteriuttMt*/e$taqme feraSe^ 
Ugremmi $m  e*dem c/tm , A dUuuetine cenftituti  ,vt  e P. 
iffias  ,E  D , pateret  oh  eandem  rattomem  failttm  ex  gr.fmb  ^ 
eomnnni  altitudine t. tf  parallelogrammi ,E D ,e^ fuh 
#.  tfc.  poraUelo^ammt^  A E,  adfa^umfuhtadem  altitueUne, 
fui  0.  qc.  dat*  fgura  ^ effe  vt  e.  qc.paraSelogrammi » A M^ 
ado,qc,datafgttra,  i ’ . - ,,i 

- ' • • ■ . . 

. ■>  V . 

C O R 0 L L A R t V M IT. 

^ i ; * - ■ • 

' A C denicfue fi fieret  collatio  eiufdem  paraUeUgrammit 
jtX.  "Pt  t A E , eum  duabus  qutbufcunquc  f guris  ,‘vt,BC 
B ,BF  E,  cum  ipfo  aquialtts , confiaut  eadem  ratione  hae 
duo  falia  ^nempi  fuh  altitudine  ex.gr  o q parallelogram- 
mi A E y hafibus  veroo  qC  figurarum , BCB «,  BFE  effit  vt  o. 
qc.  ear  undem  figurarum . Namque  fa6ium  fuh  o.q  A E 
0 qc  BC  E y asTfaSlhm  fuho  q A E y(^  fuh  o qe.  eiufdtnLSt 
A E^efirt  t.  qe.frur* ,’B  C E ,ad o.qe  A E 7 per  dttlaifLj 
Car.  i.xh"  2.  fuperitri . Sed faclft.m  fuh  o.  q.  A E,  dtfah  o.  qc. 

A E ,ad  fitium  fuho  q.  A E.&  fubo.qc  fguruyB  F E ^efi 
vt  o.qc.  A E yud  0.  qc.  figura , B F E , per  eadem  Corollariis, 

Ergo 
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"vfu  Indimfihilmm  ia  Pote^dtilr.  Cofficis . ^6f 
Ergo  ex  equo  facium  fub  o.  q A E fub  o qe,  fgura , B C 
E , aJ factum  fub  o.q.AEy^  fub  o.  qcjfgma  BfiE , erit 
vt  0.  qc,  figura ^BCE^ado  qc.  figura , BfE , ^ fc  in cate^ 
ris pot.  Hac  eadem  vere  fed tantum  arca  redangula,  attin- 
guntur quoque  Lib,  Septimo  Geomet.  Ind,  ad Proftl^f^ in 
eiufdem  CoroUarqt..  . ■ ^ 


PROPOSITIO  XII. 


^^acuntjue  fe  filio  fit  in  propofta  quacunque  refila  linea» 
eiufdemque  poteflanhus  qutfiu/cunque  i eadem 
jubirAelligttur  fieri  w 0.  /.  earumque  pO'" 
tefiiafthus  ttuj dem  gradus  > ctP> 
tufiunq.  oblata  pia- 


i .1 


VT  ex.gr.  ficutt  inProp.  zj.Lib.  SccrCeo.  Ind.  qaa» 
haberurin  Excr.  i.Pag.4tf.  & cuius  Schema  denud 
hic  apponimus , dum  probatum  pra*- 
-fupponebatur  Secundo  Elcm.  /tfta-. 
linea , vt , B D , in  punfio , F , q.  B D > 
atquari  quadratis , B F , F D , & duo> 
bus  rcdlangolisjftu  fa(^s,rub,BF,FD, 
hoc  ipfum  extendimus  ibidem  ad  figu- 
ram, ABIDA,  dicentes  in  eiufdem  Co. 
roIIarijSec.4.0.  q.figura»,  ABIDA, per vnicam  lineam^ 
AFI,diuife,sequari  o.  q.  figurarum , A B I,  A I D , & duo» 
bus  re(5tangulis,fcu  fadfis  fub  difiiis  figgris,ABI,  AI  D : ita 
fi  feiamus ex.gr.in  quf  fiufia  diuidarur,  feu  refoloaturqq. 
ipfius,BD,fcda*vtcumq.in,F,  friteUigcmusin  ralia  quoq. 
frufia  diuidi  pofTe,  ftu  refolui  per  lineam,  A F 1 , o.  qg.  fi? 


gur^,ABC  DA,  regula, BD,  ficfic  in  reliquis  jfotili- 
fiatibusquibufcunque"  Quod,&c^  • L ' J * *^L  -• 
/ Li  ■ PRa 
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idS  Exercitatio  t^uxrta 

PROPOSITIO  xiir. 


. Si  reSia  Urna  vt  <voo  pun  tio  rvtcumqoe /eSia  fit  9 cj, 
tottus  aquitur  quadrotis  partiunt  t ac 
duobus fa^n  fub  partibus» 

HOc  oftenditur  ab  Eaclicfc  Libro  Sccuode  Elem. 
Prop.  4. 

PROPOSITIO  XIV. 

Sirena  linea  iotsno  puncto  wtcunque  feEla  Jit  yC,  totius 
aquatur  cubts  partiunt , ac  tribus  fa^is  fub  qua- 
libet parttum , (g^  q»reltqua . Ziel  aqua- 
tur cubis  partium , (gjr  tribus  faSlis 
/ubtota^  gjr  dufio  partium 
inter  fi» 

H Ec  3 me  dcmonflratur  Lib.  Sec.  mear  Georact. 
Prop.  38.  qux  inde  petatur. 

PROPOSITIO  XV. 

StreSta lineainvno pun^o utcumque feSia (it y qq.  f»- 
tius  aquatur qq.partmmy  n/nacum  6.faSis  fub 
q> parttum  j ^ 4..  Jaihs  fub finpulis parti- 
bus , ac  c»  rehqua  partis» 

H Ahc&  ipfe  methodo  Euclidiana  Gc  offendo.  Srtr 
ic<^a  j A C 3 diuiffi  vtcumq.  iOaB,  Dicoqq.ipffus» 

' AC, 
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Ve 'vfu  InJiMpitHum  m PoteBatih,  (^fjpcis,  26 7 

AC,  xquariqq.A£»&,  . A B C 

B C , vna  cum  6.  fa^is  m<  < < • -"■« 

fubq. A B,&q.£C,ac4.radisfub,C6,  &c.£A,  ac 
4.  faiilis  fob , A £ , & c.  £ C . Namque  qq.  A C , hoc  i ft 
faftumfub,  A C,&c.AC,(quia  exponentes  line*.  A 
C,  & c A C jfunt  i.  & 3. qui  fimuliundti faciunt 4. expo? 
nentem  qq.  qua  ratione  intelligemus  aliquando  cemmu-  hui», 
tari  potcftates  ) aequatur  fadis  fub  partibus , A £ , £ C,& 
eodem  c.AC.  Cum veroc. AC,  fcceturinc.  AB, c.B  pe,  j„t. 
C , ter  fa6lum  fub , A £ , & q.£  C , ac  ter  fadum  fub , C 

B, &q.  £ A ;ide6fa6um  fub , A £,  quantitate indiuifa, 

& fub  c.AC,  quantitate  diuifa,  aequabitur  fatSo  fub,  A z.huius. 
£,& fingulis partibus diuifa?.  Hoc cftfa^im fub',  AB, 

& c.  A C , aequabitur  fa^to  fub , A B , & c.  A £ , ntmpe  q 
q.  A B , item  ter  fa^io  fub , A B,  & dmJio  ipf  us',  A B,  in  q. 

B C , hoc  eft  ter  fadio  fub  q.  A £ , & q.  £ C ; infupef  ter 
fadio  fub , A £,  & duito  q.  A £,  in , £ C,  folicet  ler  fadlo 
' " .fub , C £ , & c.  £ A , & femel  fub , A £ , & c.  £ C . Simi- 
liter fadlumTub',  £ C',  & c.  A C , aequabitur  fadlo  fub , B huius. 
C ,&c.DC,idcftqq.  B C,  ittmter  fa6ofub,  £C,  & 
du  dto  ipCus , B C , in  q.  B A , hOccft-teriadto  fub  q.  A B , 

& q.  B C ; infujicr  ter  faflo  fub , £ C , & du6o  q.  BC,  in, 

B A , hoc  eft  ter  fadofub  ,A£,&c.  BC,&  iemef  iub , B 

C,  & c.B  A.  Haec  vero  omnia  fmuliunfta  faciunt  qq. 

A £ , qq.  £ C , d.  fadla  fub  q.  A £ , & q.  C £.4.  fafia  fub, 

C B , & c.  B A , ac  4.  fafta  lub  ,AB,&c.BC,  quibus 
aequatur  qq.  A C . (^od  ,&c. " ’ ~ ' 


S C H O L 1 V M. 

CVm  ad  ea , ^ua  mihi  demenflranda  froftf aeram  mn 
ejfet  nectffe  frecedere^vltraqq.  f repter  e a quam  rtlU 
quis  poteft.  ojrcfjdt  poterant  prattrmijt  . Veram  tamen  tjl 
quodji  quis  voluerit  per  hanc  viant  Euclidianam  proce  der  e^ 
di^cilterem  femper  eam  offendet  tn  altmtbtis  pet  propter 
^Oorum  varietatem , 4C  multiplicitatem  occurrente  m . JFd- 
cilius  autem  hoc  obtinebit  per  multiplicationes  'Algebratiis 

L l 2 fanih 
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familiaris , quas  exhibet  fequens  T abella . In  ea  autem  per, 
a.  b.  intelligtmus partes  data  linea : nempe  per  a.  partem , 'A 
& per  b.  partem  ,BC;  quas  multiplicamus  in  feiffas , 
Adtnuicem  , ficuti  Cr  hinc  fa£laiterum per  a.  b.  multiplicari 
fupponimus , (jrfic  deinceps  in  infinitum, in  qua  pariter  trium 
pracedentium  Prepojitionum  veritas  apparet,  > 


PROPOSITIO  XVI. 

Si  reSa  Itnta  bifartam^  (jpfi  non  bifariam ft^a  fuirit^ 
ftadrata  tnaqualtum parttum  acuantur  2.  q,  ’ 

■ . dtatidia^  fj£d  2.  q,  feSitombus 

, tntermedia, 

T T AEc  ortenditur  Libro  Secundo  Elouenc.  Propofi- 
XX  lioney. 

. “ PRa 


Digitized  by  Googie 


De  'vjit  IndiuiRbtlium  in  T^oteRdtilt.  Officis»  z 6^ 


,P  RO  POSITIO  XVII. 

Si  reUA  linea  bifariam  , bifariam  fiSla  fuerit^ 

Cnbt  inaqualtHm  parttum  aquantur  z.  c»  dmtdue 
Itnta , <S . faBts  fub  ipfamet  dtmtdta , ^ 

- Jubq.Jefdmtbus  murteta,  , 

HAnc  etiam  moro  a D B C 

tnonltro.  Sit  reda  > A C , diuiia  bifariam  in , D , & non 
bifariam  in , B . Dico  c.  A B , cum  c.  B C » xquari  2.  c.  A 
D > & tf.  fadis  fub , A D , & q.  D B . Etenim  c.  A B^{qua- 
turc.AD)  c. DB,  &3.fadisfub,  AD,&q.  DB,vna 
cum  3.  fub , BD  > & q.  D A . Sed  3.  fada  fub  > A D , vel, 
C D,&  q.D  B,  aequantur  3.fadisfub,C  B,  & q. B D, 
& 3.  c B D.  Similiter  3.  fada  fub , B D , & q.  D A , veJ  q. 
D C , xquantur  3.  fadis  lub*;  B D .^&  q.  D B,  idcfl  3.  c.D 
Bi  item 3. fadisfub , D B>  & q. 6C , &'3.nib,  D B,  & 
2.redangulis,DBC  .idefl,  6.fub,DB,  Scredangulo, 
DBC, nempe  6. fub , CB,&q.  B D.  Vnde colligendo 
partes  c.  A B , inueniemus  ipfum  xquari  9.  fadis  fub,  C B> 
& q.  B D , 3.  fub  , D B , & q.  B C , 7.  c.  D B , & vni  c.  A 
D>  Simul  autem  iungendovnumc.DB,  cum  c.BC,  in 
principio  habito,cum  3.  ^dis  fub , D B , & q.  B C , & cum 
3.  fadis  fub,  CB,&  q.BD,fit  c.DC.vel  c.D  A,  & remanent 
iS.c.  DB,  &6.  fada  fubjCB, &q.BD,  quxeompo- 
nunt  d.fada  fub , C D , vcl , A D , & q.  D B , & prius  ha* 
bebamus  c.  A D . Ergo  c.  A B , cum  c.  B C,  sequatur , 2.  c, 
AD>cum  6.  fadis  fiib , ADj  & q.  DB.  quod , &c. 


< 

?Ra 


14- huius 
!•  huius. 
1.  huius. 


i4.huius 
1.  huius. 
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PROPOSITIO  xviii; 

Sirefl4liae<t&i/arUmt  IftftrUm  fiSis  fiwitqq, 

inxi^utlmru  pMrtmm  ^equ^ntur  2.  qq,  dimtdt4ty 
2.  qq.fedionfbmmteruSia^^  I i.ftc- 
tts/ub  q.  dmidtf » (Hd  fub  q»tmf> 
demfeSUonibttsmttmCi^, 


Tt  pariter  re^a , 
A C , bifariam^ 


C 


IS  .huius 


«.  huius, 
ij.huius 


fe<^a  in,  0,&  non  bifariam  in,  B»  Dicoqq.  AB,  cura  q 
q.  B C , aequari  a.  qq.  A D , 2.  qq.  D B , & 1 2.  fadis  fub 
q.  A D , & (iib  q.  O B . Namque  qq.  A B , squacur  qq.  A 
» qq>  D B , 6.  faifis  fub  q.  A O , & q.  D B , 4.  fadfis  fub, 
A D , & c.  p B , vna  cum  4.  fallis  fub  B D,  & c.  D A.  Ser- 
uentur  ex  his  qq.  A D , & qq.  D B , ac  reliqua  examinen- 
tur. Suntergofi.  fa^fafubq.AD.hoccftfubq.DC,  & 
fub  q.  D B , xqualia  6.  fa^iis  fub  q.  D B , & fub  eodem  q. 
D B , hoc  cft  6.  qq.  D B ; item  6.  fasifis  fub  q.  DB,  & q.BC, 
tc6.  fadtisfubq.DB  »&  fuba.rcdlangulis,  DBC,ncmp6 
1 2.  fa<ff  is  fub  q.  D B , & reeUnguIo,  D B C,  ideff  ia.fa(3is 
i. huius.  fub,CB,&c.DB.  Et4.fa^fafub,  AD,vcl,CD,&c.DB, 
aequantur  4.  fadis  fub , C B , & c.  B D , & 4.  fa^is  fub , D 
X.  huius.  B,&c. DB,hoccft4. qq. DB.  Infupcr4.faita  fub,BD, 
T4J1UIUJ  & c.  D A , veJ  c.  D C,  *quanrur4.  factis  fub , B D , & c.  D 
B,hoccft4.qq. DB,&4. ftsftisfub,  BD,&c.  BCjirem 
4, fa<Jlisfub,DB,&duftoipfius,DB,in  3. q.BC,  fcili- 
cer  1 2.  faCiis  fub  q.  D B , & q.  B C , & 4.  fadfis  (ub,  B O,^ 
du<So  f.  q.  DB, in,B  C,  ideft  x x.fadiis  fub,CB,&  fub  c.B 
D.  Cdllcdlis  ergo  partibus  qq.  AB  , &feiun^is  , quae 
funt  eiufdemgeneris , inneniemus ipfura  rcfolpi  in  ferua» 
tum  qq.  A D , in  i j.  qq.  D B , in  1 8.  fa<fla  fub  q,  D B , & q. 
BC,  in  4.  fafta  fub,  D B,  & c.  B C,  ac  in  28.  fafta  fub , C B, 

in 
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in  c. BD,  quibus  lungcndum  eftvnum  qq.  BC,  Ni  rc 
ergofcccrnanuis  vnum  qq.  A D , fcruatum,nc  2.  qq.  DB. 
Cum  vero  hxc/int  15. fcma nebunt  tj.qq.PB.  Videa- 
mus ergo  qiiaJitcr  ex  rc/iduis  componantur  vnt.m  qq.  A 
D » & la.fatfta  fubq.  A D,  & q.  DB.  liirgauir  cq.  BC, 
cum  vno  qq.  B D,  cum fadlis  fiib  q.  C B , & q.  B D , cum 
4.  fatilis  /ub  ,-C  B , & fpb  c.  B D , & tum  4.  factis  fub , D B, 
& fub  c.  BC,  quae  componunt  qq.  CD,  vel  ,D  A;&  re- 
manebunt a duc  24.  fadla  fubjCB,  & fubc.BD,  12.  facta 
fubq.  CB  ,&  q.BD,  cum  12.qq.DB.  Sed  12.  fa^lafub 
q.  DB,&  q.BC,  24.  fafla  fub,  C B,  & c.  BD,idcfl  24. 
fada fubq.  DB,&  fub  ri (^angulo ,'D  BC.ideH  i2.fadia 
fub  q.DB,  & 2.redangulis,  DBC,  cum  12.  fa6is  fub 
eodem  q.  D B , iSe  q.  D B , fcilicct  cum  12.  qq.  D B , confH- 
tuunc  12.  fada  fub  q.  DB,&  fub  q.DC,  velfub  q.  D A. 
Ergo  qq.  AB,  cum  qq.  BC,  aequatur  2.  qq.  AD,  2.  qq.  DB, 
&ia.^^isfubq. ADj&iubq. DB.  Quod,&c* 


COROLLARirM. 

- ' * 

Hjis  autem  aquationes  transferri  quoque  f/ofe  ad  0.  q 
.q.  figura  cuiufcunque , juxta  dat  an*  regulam , in  qua 
0.  l.  bifariam  , non  bifariam  fe£i*  fnt , it  & eas , qu*  in 

froximij  4.  Vropofitiombus  conjidtrata fuerunt , ad fmilu fi- 
guret data  patefiat  es  pariter  extendi,  patet  par  Proptf.  1 2 fu- 
periorem . 


SCHOLIVM.  . . 

CVm  vero  propter  demorfiranda  mihintn  opus  effei  pro- 
cedere vitra  qq.  vt fupi  rius  dixi,  propter  e a in  his  quo- 
que Prop.  confiiti  in  ipfis  qq.  rerum fi  quis  viter  tus  procedere 
velit,  id  ei  licebit facilius  per  multiplicationem  cerfuetam  in 
Algebra  vtfupra  quoque  innuebatur , ^ vt  amplius  patebit 
infertus- 


pRa 


ir-humS 


1.  & ij. 
huius. 
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PROPOSITIO  XlX. 


Si  in  quacunque  paralie logramm  ducatur  diameter  i 
bafijque  fumatur  pro  regula:  omnes  Unea 
parallelogrammi  dupla  erunt  om- 
« ' tttum  linearum  euiu/uis  , 

fagorum  trtao- 
gularum, 

P Acet  hasc perdita  in  Prop.  ip.Lib.  Sec.Geom.  Ind. 

qux  habetur  in  £xerc.  i.Pag.jj.  Cum  enim  ibi  ofte- 
datur  drea  illius  Schema  (quod  hic  denuo  cxhibctuO  o. 
1.  triangulorum , A C F , F C D,  regu- 
la, C D,  inter  fe  adaequari,idco,  com- 
ponendo, o.l.  vtriufque  trianguli» 
hoc  eft  0.1.  parallelogrammi,  AD, 
duplat  erunt  o.  1.  cuiufuis  triangulo- 
nim,ACF,FCD.  Quod,2cc. 


PROPOSITIO  XX. 

Itt  eodem  Schemate  ^ regula  eadem:  omnia  quadrata 
parallelogrammi,  A irtpla erunt omoi~ 

um  quadratorum  cuiufuts  dtSo^  ^ 

rum  triangulorum^  AC 

F.FCro. 


H 


AEcoftenditur  in  Prp.  24.  L'b.Scc.  Geomet.  Ind. 
qux  habetur  ia  Excrc.  i.Pag.  ;o. 

^ PRO- 


Dlyilized  hy  Go  i«Ie 


De  fvft»  ItidiuifihUmm  i»  ?otefl4tth.  Coffuiu  27  j 

> '■  X 

' PROPOSITIO  XXI*. 


In  eodem  Schemate , reguU  eadem : omnes  cuhi paredm 
lelogrammt , tAD,  quadrupli  erum  omnium 
cuborum  tutufuts  dtbiorum  triangulo^ 

rum»  AC  Ff  F C D,  < , 


ETcnimo. c.  parallelogrammi,  A A F 
D.ajquanturo.c. triangulorum,  ‘ . 
ACUF,FCn,&3.faaisrub,o.l.  ’ y-yQE 
trianguli,  AC F,&/libc.q. trianguli,  JBL/jCi  / ; 

r C D,  vna  cum  3.  factis  fiib  o.  1.  I 

trianguli,  FDC,  & fub  o.q.trian-  C D-  ~ 
guli,  F C D,  vna  cum  3.fadlisfub  o.l.  trianguli,  FDC, 
& lub  o.  q.  trianguli,  A C F . Sunt  autem  o.  c.  A D,  hoc 
cft  faiSum  fub  u.  1.  A D , •&  fubp. q.  AD, ad  faifiutn  fub 
jjrdem  o.  1.  A D , & fub  o.  q.  triang'uti^  I’  D C , vt  o.  q. 
parallclogramnii , A D , ad  o.  q.  trianguli , F D C ( quia_. 
communis -cft  altitudo,  ntmpeo  .1.  A D,)  hoceftin  ra- 


i4<  huius 
Cor.  18. 
huius. 


Cor.  t.' 
1 1 .huius 


tionc  tripla . o.  c.  ergo , A D , tripli  erunt  fadti  fub  o,  1.  A 
D , & fiib  o.  q.  FDC,  trianguli : & hoc  lequatur  fado 
fub  0.1.  trianguli,  F AC, &fubo.‘q.  trianguli,  FDC,  j. huius, 
vna  cum  fadio  liiii  o.  I.  trianguli , F D C ,&  fijb  o.  q.eiuf- 
dem  trianguli,!' DC,hoceft  vna cuino.c.tnanguli,F  D 
C.  Ergoo.c.  AD,  tripli  erunt  o.c.manguli,  FDC,  & 
fadi fubo.  1.  trianguli , A C F,&  fub o.q. trianguli, FD 
C.  Quapropter refolucndoo.c.  A D,in  iiias  partcsicrunt 
o. c.  A C F,  o.  c.  F C D,  3.fada  fubo.  1.  trianguli,  AGF,  i+.huius 
& fub  o.  q.  F C O , vna  cum  3.  factis  fub  o. ! trianguli , F ^ 

D C , & fub  o.  c^.  trianguli , A C F , tripli  o.  c.  F C D , fi- 
mul  cum  fado  lub  o.  I.  trianguli , A C F,  & fub.a  q.trian- 
guli,F  D C . Scd&  3.fadafubo. ! trianguli,  A CF , & 
fiib  o.  q.  trianguli,  F C D,  funt  tripla  vnius  ifiorumfado;. 
tum.  Ergo  & reliquum  reliqui  triplum  erit.  Nempe  o.c. 

Mra  • ACF, 
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ACF,o.c.FCD,&3.  fa<aa  fub o. f. trianguli F C D,& 
fub  o.  q.  trianguli , F A C , fimul , tripli  erunt  o.  c.  trian. 
guli , F G D . Sunt  ver6  o.  c.  trianguli , A C F , cum  o. 
trianguli , F C D > dupli  o.  c.  trianguli , F C D , ergo  rcfi- 
aJuum , Icilicet  3.  fadla  fub  o.  1.  trianguli » F C D , & fub  o. 
q.  trianguli , A C F , xqualia  erunt  o.  c.  trianguli , F C D. 
(Quapropter  3.  fadia  fub  o.  1.  trianguli , F A C , & iub  o.  q. 
trianguli,  F C D,  vna  cum  3.  fadisfub  o.  1.  trianguli,  F 
CD,&fubo. q.  trianguli,  FAC,  &cum  o.c. triangu- 
lorum, F A C , F D C , hoc  eft  o.  c.  pa  ra  1 Jelogrammi,  A D, 
quadrupli  erunt  o-  c.  trifnguli , F CD,vel  trianguli.FAC. 
Cum  enim  fadlum  fub  o.  I.  A C F , & o.  q.  F C D , aequetur 
fa^o  fub  6. 1.  F C D , & o.  q.  A C F , propter  aequalitatem 
coalterne  refpondentium  linearum  , & quadratorum  in 
ipfis  triangulis,  F A C,FCD,  ideo  3.  facta  fub,  0.I.AC 
F,  & o.  q.  FCD,  3. factis  fub  o.  l.F  C D,  & o.  q.  F AC, 
adxquantur.  Vndcpatct,&c.Quod,&c. 


PROPOSITIO  XXII. 

SimUtter  ia  cjuocuaqw  pardlfetogrammo  daBd 

trot  dc  regula  bafit  omma  quadratoquadrata  paral- 
lelogrammi  quintupla  funt  ommum  quadratoqua^ 
drdtorum  cutujuis  tndagulorum per  ipfam  dumetrum 
eeafittutorum  • 

Sit  parallclogrammum,  BD,  incoque  ducta  diame- 
ter, A C,  & regula,  C D . Dico  o.  qq.  B D , elTc  quin- 
lupla  o.  qq.  trianguli  ,ACD,veI,ABC.  In  hac  autem 
methodum  fequar  PropoHtionis  34.  Lib.Sec.  Geom.Incf. 
qu»  eft  in  Exerc.  i.Pag.  jo.  Quoniam  vero  illa  vtitur 
Prop.  3 2.  eiufdem , idcd,  & in  hac  eandem  Prop.a 2. adhi- 
bebimus, fed  quatenus  illa  quoque  deo.  p.  verificarur,& 
fubiade  dc  0.  qq.  Hoc  enim  facile  oftendetur,  C in  eadem 
• Prop. 
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Prop.  2 2.  qux  habetur  inExerc. 

X.  pag.40.  vbicunq;  aHumuntur 
o.  q.  fubftituanrur  o.  p.  & vni- 
ucr/aliccr  patebat  in  illius  Sche- 
mate cxcclfum  o.  p.  figurae  cir- 
curafcriptx  triangulo,  O E S,  fu- 
per  o.  p.  infcripcae , aequari  o.  p. 

(rubintellige  o.  p.  eiufbcm  gra- 
dus cum  tota  hacProp.)  paral- 
lelogrammi  D S,  regula,  E S. 

Namqjo.p.LP,  vel, G Q». cum  cxccfTu  o.p.  GQ>ruper  cor.  u 
o.p.GQi,faciunto.p. GQjVtljIR : & hcEccumexcefli.  i* *>“*«*• 
o.  p.F  R,  Itiper  cafdcm , faciunt  o.  p.  F R,  vcl  ,H  S : ac  de- 
niq,'o.  p.HS,cum  cxcefTu  o.p.DS,fupcr  o.p.HS, fa- 
ciunt o.  p.  D S . Caetera  vero  omnia  pendent  ex  fupetiori- 
bus  Prop.  quas  facile  in  didla  demonflrationc,  o.  p.  appli- 
cata, Rudioius  animaduertet . 

Hoc  fuppofito  vt  ad  hanc  dcmonftrandam  proceda- 
mus bifariam  fccabimus  diametrum , A C , in , G , & per, 

G , ducemus  ipfis , C D , D A , parallelas , A F , quidem^ 
jpfi , C D,  & , M N ipb,  A D7de*iiWx}uamcunqi  O R, 
eidem  C D,aequidiftantcm,fccantcmqiblN,  AC,  in  pun- 
<Ris , P , Q • Et*t  c^go , OR  , bifariam  fciia  in , P , & non 
bifariam  in,Q^:  & eadem  ratione  o.  1.  parallelogrammi, 

B D , erunt  bifariam  fe6ae  per  lineam , IVI  N ,&  non  bifa- 
riam per,  A C . Quapropter  o.  qq.  tiianguloruro,  A B C, 

ADC , aequabuntur  o.  qq.  BN , & triangulorum , AMG*  1 «.hu  us. 
G NC,bisvna  cum  la.^disfub  o.q.BN,&lub  o.q.  cficor. 
triangulorum , A M G , G C N : vnde  dimidium  dimidio 
aequabitur,  hoc  efl  o.  qq.  trianguli,  ADC,  tantum,  aequa- 
buntur o.  qq.  BN,  & triangulorum,  AMC,GNC,  femel 
tantum, vna  ciimd. fadis  fubo.q.BN,&  fub o.q. eo- 
rundem triangulorum , A M G . G N C . Quoniam  verd 
* paraJlclogramma,  B D,  M F,  funt  fimilia,  ideo  o.  qq.  BD, 
ad  o.qq.  M F , habebunt  rationem  multiplicem  rationis  7.  hu  m 
laterum  bomologoium,CD,G  F,(qua*cft  vt  2. ad  1.) 
vt  eft  multiplex  vniratis, numerus  exponentis  qq.  qui 
vnjtateau<Rus,n(mpe5.  Sicigohatyt  i.ada.ira  2. 

M m 2 ad 


* 


•Digitized  by  Googie 


Exircitatio  quarU 

ad  4.4.  ad  8-  8.  ad  id.  & 16.  ad  32.  quintam  proportio-* 
nakm  ipforum  i.  & 2.  conuertendo,  o.  qq.  BD,  ad  o.  qq. 
MF  , erunt  vt32.adi.  Et  quia  o.  qq.  parallclogrammo- 
rum,  B A,  M F,  ad  o.  qq.  triangulorum,  A C D , A G F,  ha- 
bent eandem  rationem,  per  ruppofitam  Pi  op. 2 2 . Lih.Scc. 
Geo. Ind.  applicatam  o.p.  ideo  permutando,  & o.  qq. 
trianguli , A C D,  ad  o.  qq.  trianguli , A G F,  erunt  vt  3 2. 
ad  1 > vt  etiam  ad  o.  qq.  trianguli,  A MG  : vnde  eadun 
o.  qq.  trianguli,  A C D , ad  o.  qq.  triangulorum , A M G, 
G C N,  erunt  vt  32.  ad  a.  fcu  vt  id.ad  1. 

Verum  o.qq.  AC D,.Tquantur  o.  qq.  BN,&  o.  qq. 

- • triangulorum,  AMG,GNC,vna  cum 6. factis fub  o.q. 

BN , dc  fub o- q.  eorundem  triangulorum , AMG , GNC, 
vt  probatum  clt:  ergo  b^c  ad  o.  qq.  triangulorum,  AMG, 
GCN, erunt  vtid.adi.  Etdiuidcndo,o.qq. BN,vna 
<um  6.  faeiis  lub  o.  q.  BN,  & fub  o.  q.  A M G , G N C , ad 
o.  qq.  AM  G , G C NS  erunt  vt  15.  ad  i.  Eft  vero  faiitura 
;•  fubo. q.BN,  dciubo.  q.  B D,adfaftum  fubo.q.BN,& 
11.  uius. eifdem  o.q.BN,hoccft  ado.qq. BN,  vt  o. q.BD, 
ado.q.BN,ideft.vtq.DC,adq.CN,ncinpevt4;ad  i J 
fic  fa^hunlub  o. q.  BN,de  lub  o.q.'BN,ad6. fadla  fub 
o.q|BN«&rub  o.  q.AMG,GCN,eft  vt  o.q.BN,ad 
II  ifjjcuplum  o.q. AMG, GCN, hoc  td  vti.ada,quod 
ao.haius  licprobatur.  Nam  o.q.  BG,  tripla  lunt  o.  q. trianguli, 
■AMG,&o.q.  EN, tripla  o.q.  GCN,  vnde  o. q.BN, 
tripla  funt  o.  q.  A M G,G  N C,  ergoad  horum  fexcuplum 
erunt  vt  3.  ad  6.  hoc  eft  vt  1.  ad  2.  Et  quia  probatum  cll 

- - fteium  fub  0.  q.BN»  & fub  o.  q.BD,  ad  facium  fub  o.  q. 

B N,  & fub  o.  q.  BN,  quod  eft  o.  qq.BN,  cfte  vt  4.ad  i. 
Ergocx  arquali  fadum  fubo.  q.  B N,  & fub  o.  q.  B D,  ad  6. 
facta  fuho.q.BN,&fiib  o.  q.  AMG,GN  C,crit  vt4» 
ad  2.  ColRgcndo  igitur  confcquentia , fadum  fub  o.q. 
BN,&fubo.q.BD,adkc:um  lub  o.  q.BK,&  febo.  q. 
BN,vna  cumd. factis  fubo.q. BN,&fub  o.q.  AMG,' 
z:  ■ G CN.crit  vt4.ad  3.  feu  vt  20.  ad  ij.Sed&fiipra  often- 

fum  eft  idem  faaum  lub  o.  q.  B N,  & o.  q.  B N,  ideft  o.  qq. 
B K,  cum  6.  factis  fubo.  q.BN,  & fub  o.q.  AMG,GC>.', 
a d o.  qq.  A M G,  G C N,  cfle  v 1 1 j . ad  1 . Ergo  utnuo  col- 

ligcn- 
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ligcndohcec  conrcqucncja,ra^utn  fubo.  q.  BN  ,&  lub 
o.  q.  B D,  ad  o.  qq.  B N,  ad  o.  qq.  A M G,  G C N , & ad 
d.  fa (5ta  fub  o.  q.  B N,  & fub  o.  q.  A M G,  G C N , idcft  ad 
o.qq.  trianguli)  ACD,  quai;  ex  dt^is  confcquencibiis 
componuntur,vt  fuperius  probatum  eftj  erit vt  20.  ad  16.  • 

Deniqi cum  q.DC.fic  quadruplum q.CN^etiariL. 
o.q.BD, quadrupla  erunto.q.BN.  Vt  veroo. q. BD,  cor.  i. 
ado.q. BN,  ita (Uimptisvclut communi  altitudine o*q.  j-hums. 

B D , ) fadum  fub  o.  q.  B D , & 0.  q.  B D , ad  fadum  fub  cor.  i, 

■o.  q.  BD,  &fubo.  q.  BN.  Ergo  fadum  fubo.  q.B  D,&  nJ-, Ilius. 

O.  q.  B D,  hoc  ert  o,  qq.  B D , erit  ad  fadum  fub  0.  q.  BDi 
&o.q.  BN,vt8o.ad  20.  Tadum  vero  fubo.  q.  RD,& 
fubo.  q.  BN,ad  o.qq.  trianguli , A C D,  oftcnfum  effe 
vr  20.  ad  \ 6.  Ergoo.  qq.BD,ad  o.  qq.  trianguli,  A C D, 
vcl,  ABC, erunt  vt  80. ad  16. hoc  eft  vt  j.adi. nempe 
quintupla.  Quod oflcndendum erat. 

• 

COROLLARIVM  1. 

« 

EX  diSiis  in  principio  fttperioris  dtmonfirdtionis  circa 
Prop.22.  Ltb.  Sce.  Geo.  Jnd.  orp.  applicatam  ,papet 
ejHorttmcunqi  parallclogrammorum  o.p.  ad  0.  p.  triangulo^ 
rum.  qu.<  a diametris  conJUtuuntur , ctnfdem  tamen gradttSy 
tjfe  in  eadem  'r  at  tone . Et  confequenter  patet  illas  ejfe  in  ea- 
dem ratione  ad  0.  p.  etufdem  gradus  quorumcunq;  triangu- 
lorum in  eadem  yVel  aqualibus  bajibusydr  altitudine  eunt— > 
illis  exiftentium  C regulis  bajtbus . Nam  fub  duobus  cuiuf • . 
cunqjrianguli  lateribus. pottft  compleri  par  alit  logrammunty 
•vt  data  triangula Jint  conjlnuta  a diametro . Quapropter 
0.  p.  daterum  triangulorum  fe  habe  bunt  inter f e , vt  0.  p.  cir- 
cumferiptorum  parallclogrammorum^^  fubinde  vt  0 p.  quo- 
rume  unq  i parallclogrammorum  tn  ufdcrn  yVel  aqualibusba- 
ftb  u s,  e acUmq\altitudinc£xiJl  entium.  ' 

COROLLARIVM  II. 

1 , T Nfuper  ex  pracedenti  CorollariointclUgimus  quicunq, 

X o.p.  paralUlogrammorum  ojlinfa  fuut , eadem 

quo- 
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queqae  verificuri  circa  o.p.  triangalerum  CHm  illis  in  aquali 
altitudine  exiflenttum , regulis  ijfelem.  , 

2.  Igitur  in  illts  o.p.  regulis  bajibus , erunt  ”Jt poteft. ba^ 
ftum , eiufdem  gradus . Immo  (ir  fa£la  fub  0.  p.  datorum , 
aquialtorum  triangulorum , erunt  interfe  vtfaiia  fub  potef. 
bafium  , vtinCer.  i.(^  2.  Prop.^. dicebatur  de 0. p. paralie- 
logrammorum . 

^ Similiter  eadem , vel  aqualibus  bajibus , (J-  regulis  exi- 
ft entium  triangulorum  0 p.  eiufdem  gradus  erunt  vt  altitudi- 
nes, velvt  latera  aqualiter  bafibus  inclinata  y Ji talia  Jint» 
Immo , ^ faclafub  o.p.  triangulorum  in  eadem , vel  aquali- 
bus bajibus  exijlentium , regula  bajiy  vel  bajibus y erunt  vt  al- 
titudines yfeu  vt  di£fa  latera , (jrc.  in  Cor.  Prop.  4.  dice- 

batur circa  parallelogramma . 

4.  Quorumlibet  quoque  triangulorum , regulis  bajibus , 0. 
p.  eiufdem  gradus  habebunt  inter  Je  rationem  compojitam  ex 
ratione  altitudinum  yVel laterum  aqualiter  bafibus  inclina- 
torum , cr  ex  ratione  potcjl,  bafium  y eiufdem  gradus  cum pr[- 

diefis . • 

• 

y.  Triangulorumy  regulis bajibusyquorumipfarum bafium, 
potefl.eiufdem  gradus  yultitudinibus  y vel  lateribus  aquali- 
ter bafibus  inclinatis , reciprocantur  0.  p.  eiufdem  gradus , 
erunt  aquales . Et  quorum  0.  p.  erunt  aquales , bafium  quoq. 
potejl  eiufdem  graaus  cum  pradUlis  altitudinibus , vel  late- 
ribus aque  bajifus  inclinatis , reciprocabuntur . 

6.  Similium  triangulorum  0.  p.  reguUs  homologis  lateri- 
bus y erunt  in  ratione  multiplici  rationis  laterum  homologo- 
rum , vt  erit  vnitatis  multiplexy  numerus  exponentis potefi. 
ajfumpta , vnitate  auifris. 

7.  Cuiuf cunque  trianguli  0.  p.  regula  quacunque  latere  y 
ado  p eiufdem , eiufdemque gradus , regula  altero  reliquo- 
rum laterum , erunt  vt  poteft.  i.  regula  ad  poteft.  Secunda 
Exijentibus  ambabus  hifce  poteft.  eiufdem  gradus  inter  fcy 
at  i nmsdiate  inferioris  gradu  ajfumpta  in  triangulo  potef- 
tatis . 


PR0‘ 
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PROPOSITIO  XXIII. 


Ia  quocurj^ue pdrdlltlogrdmmo , vt i BD»  reguU  hdfi ^ 

, fi  agatur  /p^,  f D , quacunque  far  alitia , E F, 
^ ducatur  diamtttr  > ^ quam  illa  ftctt  ta^Gi  trit 
rvty  DAy  ady  AFy  itdyCDy  rutlyEFyady  FC» 

• Dtcdtur  duum y AC,  dtagooalis  frima..  Burfus  'vs 
q.DA,adq.AF,  ttafiatyEF yADy  FH,  ^iu 
•vbtquefien  mtelUgttur  in  pardllelis  ip(i ^CDy  itawt 
omnes  homologa  tpfi  yHF,  ter- 
minentur ad  curuam yAtiC » 

'Pariter  'vtc.DA,adc,AFy 
itaquoqutfiatySF ,ad , fly 
^ fic  tn  caterts , defirtptacur- 
uaClA.  Et*vt  qq.  A 'Dy 
ad  qq,  AF , ita  fityEFydd, 

FLy  ®/  fic  in  catertSydef cripta 
eurudyCLoA.  ^od^  in  reliquis pottfi.  fieri  fup- 
ponipotefi*  Dicatur  autem  y C H *A  y diagonalis  2. 
CI  Ay diagonalis  ^.C LAy diagonalis  4.  tS’ f* Simili- 
ter triangulum  y AGCD,  •vocetur  1 . Jpatium  diago- 
nalium paraHelogrammi  ,BT) y trilineum  ,AHCDy 
2.  fpatium y A I C 'D,  tertium  > ALQD,  4. 
Dtcaergo parallelogrammum yBD, duplum tjfe  primi 
fpatijy  triplum  Jtcundt,  quadruplum  3.  quintuplum 
quarit,&-c, 

Vod  enim  parallelogrammum  j B D duplum  Iit  1. 
fpatij , A C D,  paict  quia  per  Prop.  19.  o.  1.  B D , 

dupl® 


Q 


a ^8  " . ExerchtuU  quirtdl 

familiaris , quas  exhibet  feqaens  T abella . In  ta  autem per^ 
a.  b.  intelligtmus  partes  data  linet : nempe  per  a.  partem , 'A 
B-idr  per  b.  partem  ,BC;  qaas  multiplicamus  in  feipfas , 
etdtnuicem , Jicmti  dr  hinc  faciaiterum per  a.  b.  multiplicari 
fupponimus , drfic  deinceps  in  infinitumdn  qua  pariter  trium 
prtcedentium  Propojitionum  veritas  apparet,  > 


1 

a*Jrb ' 

• ' 

. ■ i . ' ■ 

a^b 

1 

aq*f«a 

inb 

a 

inb 

[•{♦bq 

q 

inb  4*bq 

i , 

• ^ ?■ . ' 

ac>jRaq2 

inb 

»f«a 

inbq 

aq 

itib;>fi'a2  • 

inbq 

*f»  bc 

•• 

c 

ae*{«  jq 3 

idb 

«a3 

inbq 

^bc 

a 4* 

aqq»fiac3 

inb 

•f«a'q3 

inbq 

*{<  a 

inbc 

ac' 

inb 

«fiaqi  ‘ 

inbq 

4»a3 

inbc 

*fbqq 

^ 1 ’ * ' ^ 

inb 

•|4aq6  ' 

inbq 

*f*34 

inbc 

•fbqq 

£c  fic  iniinitutn . 


PROPOSITIO  XVI. 

, \ 

Si  reda  Itnea  btf artam  ^ ^ mn  bifariam fe£ia  fuerit, 
•V  quadrata  ifiaqualtum parttum  aquantur  z.q,' 

j • dmidta,  ^ 2.  q,  feSltontbus 

, intermedia, 

T T AEc  oftenditur  Libro  Secundo  Element.  Propofi- 
XJL  tioney. 

. . * PRO. 
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.V  RO  POSITIO  XVII. 

Si  reEia  Hae  a bifarum  , Cy*  tion  btfarum  fuerit^ 
Cubi  nutqualmm  pdrtium  aquaatur  2.  c.  dmtdue 
Imete  > cy  6 . ftElts ftb  tffamet  dimdia , ^ 

- /i*b  q.JeSfoatbus  MtemSia,  , 

HAnc  etiam  moro  a D B C 

mandra.  Sit  reda  > A C , diuiia  bifai  iam  in , D , & non 
bifariam  i n , B . Dico  c.  A B , cum  c.  B C > aequari  2.  c.  A 
D > & 6.  fadis  fub  ,AD>&q.  DB.  Etenim  c.  A B.^qu^ 
tur  c.  A D ) c.  D B , & 5.  fadis  fub,AD)&q.  DB,vna 
cum  3.  fiib , BD , & q.  D A . Sed  3.  fada  fub  > A D , vel, 
CD,&  q.DB,  aequantur  3.  fa  dis  fub,  CB,  &q<BD, 
& 3.  c B D.  Simibter  3.  fada  fub , B D , & q.  D A , vel  q. 
D C > aequantur  3.  fadis  fub  , B D-,  S^q.  D B , ideft  3.  c.D 
B;  item  3.  fadis  fub,  DB>  & q.  BC,  &'3.nib,  DB,  & 
2.redangulis,DBC,ided,  6.fub,DB,  &redanguIo, 
D B C , nempe  6.  fub , C B , & q.  B D . Vnde  colligendo 
partes  c.  A B , inueniemus  ipfum  aequari  9.  fadis  fub,  C B, 
& q.  B D , 3.  fub  , D B , & q.  B C , 7.  c.  D B , & vni  c.  A 
D.  Simul  autem  iungendovnumc.DB,  cum  c.BC,  in 
principio  habito,cum  3.  fadis  fub , D B , & q.B  C , & cum 
3.  fadis  fub,  CB,&  q.BD,fit  c.DC.vcI  c.D  A,  & remanent 
<5.  c.  D B , & 6.  fada  fub , C B , & q.  B D , quae  compo- 
nunt 6.fada  fub,  CD,vcI,  AD  ,&q.  DB,&  prius  ha- 
bebamus c.  A D . Ergo  c.  A B , cum  c.  B C,  aiquatur , 2.  c, 
AD>cum  6.  fadis  fub , AD«  & q.  DB.  quod , &c. 


* ' ( 

?ROu 


14- huius 
i.  huius. 
X.  huius. 


r4.hiiius 

' f 

X.  huius. 
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PROPOSITIO  xm; 

Sirefiuliaeahi/arUm,  (!^ma  btf*rUm  feSt  fuerit  qqi 
tnxqueltmm  perttum  aqueatur  1,  qq,  dmtdu^ 
X»qq.feStotiibitst9tene£i£y(^  I z.fec- 
Usjub  q.  dmidtf  t fpd frb  q»emf» 
dem  fedtoatbusMterieCiet* 


15 -huius 


«.  huius, 
ij. huius 


z.  huius. 


1.  huius. 
14J1UIUS 


It  pariter  re^a » 
AC,  bifariam^ 


B C 


fe<fta  in , O ) & non  bifariam  in , B . Dico  qq.  A B , cura  q 
q.  B C , »quari  a.  qq.  A D , 2.  qq.  D B , & 1 2.  fadis  fub 
q.  A D , & (ub  q.  D B . Namque  qq.  A B , xquatur  qq.  A 
D , qq.  D B , 6.  factis  fub  q.  A O , & q.  D B , 4.  faiSis  fub, 
AD  ,&c.  DB,  vna cum4.fa(aisfubBD,&c.DA.  Scr- 
uentur  ex  his  qq.  A D , & qq.  D B , ac  reliqua  examinen- 
tur.  Suntergod. fa^a fubq.  AD,hnceftfiibq.DC,  8c 
fub  q.  D B , xqualia  6.  faifiis  fub  q.  D B , & fub  eodem  q. 
D B , hoc  c(l  6.  qq.  D B ; item  6.  fadis  fub  q.  DB,  & q.BC, 
& 6.  fadtis  fub  q.  D B t & fub  2.  rcdlangu  Iis , D B C , nempe 
1 2.  fadiis  fub  q.  D B , & redangulo,  D B C,  ideft  la.fadiis 
fub , C B , & c.  D B . Et  4.  faifta  fub,  A D,  vel,  CD,&  c.DB, 
xquantur  4.  faiitis  fub , C B , & c.  B D , & 4.  fadis  fub , D 
B,&r, D8,hoccft4.qq.DB.  Iufuper4.fada fub,BD, 
& c.  D A , veJ  c.  D C,  xquantur4.  factis  fub , B D , & c.  D 
B,hoceft4.qq. DB, & 4.^1  dis iub,  BD,&c.  BCjitc.n 
4.  fadis  fub,  DB,&dudoipfius,  DB,  in  3.  q.BC,  fcili- 
cet  1 2.  faecis  fub  q.  D B , & q.  B C , & 4.  fadis  fub»  B D,Be 
dudo  q.  D B,  in,B  C,  ideft  12.  fadis  fub,CB,&:  fub  c.B 
D.  Calledlis  ergo  partibus  qq.  AB  , &ftiundis  , qux 
funt  eiufdemgendis , imientemus  ipftira  refolpi  in  ferua» 
tmn  qq.  A D , in  1 j.  qq.  D B , fn  1 8.  fada  fub  q.  D 8 , & q. 
BC,  in  4.  fada  fub,  D B,  & c.  B C,  ac  in  28.  fada  fub , C B, 

in 
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in  c.BD,  quibus  lurgcndum  eftvnum  qq.  BC,  Ni.nc 
ergo fcccrnan. IIS  vnum  qq.  A D , fcruatuni,nc  2.  qq.  DB. 
Cum  vero  bxciint  15.  remanebunt  1.5. qq.DB.  Videa- 
mus ergo  qualiter  ex  re/iduis  componantur  vntm  qq.A 
D , & iz.fada  fub  q.  A D,  & q.  DB.  lurgatur  qq.  BC, 
cum  vno  qq.  B D,  cum fadtis  Aib q.  C B , & q. B D , cum 
4. fai^isfiib ,.CB,&rp<b e.  BD , & (Lai^.fa6tis fub, DB> 

&fubc.  BC,  qua: componunt  qq.  CD,  ve?  ,D  A ;&  rc- 
manebuntaduc  24.fafla fub,CB,  & (ubc.BD»  12.  facta 
fubq.  CB  ,&  q.BD,  cum  12.qq.DB.  Sed  12.  fadafub 
q.  DB,&  q.BC,  24.  fa£ia  fub , C B.  & e.  BD,idcfl  24. 
fadaiubq.  DB,&  fub  rtdlangulo,  D fiC,iden  I2.fadia 
fub  q.DB,  & 2.re<aanguljs , DBC,  tum  12.  fadiis  fub 
eodem  q.  DB,&  q.DB,  fcilicct  cum  i2.qq.  DB,  confti- 
Cuunc  12.  fada  fub  q.  DB,&  fub  q.DC,vei  flb  q.  D A. 
Ergo  qq.  AB,  cumqq.  BC,  atquarur  2.  qq.  AD,  2.  qq.DB, 
&ia.^dtisfubq. AD,&fubq. DB.  Quod,&c* 


COROLL  ARI  VM. 

HAs  autem  aquationes  transferri  quoque  f>oJfe  ad 0.  q 
q.  figura  cuiufcunque , juxta  datam  regulam , in  qua 
0.  L bifariam  , ^ non  bifariam  fella  fnt , 'vt  eas , qua  in 

froximts  4.  ProPoftiombus  confidirata furunt , ad fmiUs fi- 
gura data  potefiates  pariter  extendi.^  patet  par  Propef.  1 2 fu- 
periorem . 


SCHOLIVM. 

CVmvero propter  demon firanda  mihi  non  opus  effa  pro- 
cedere 'vltra  qq.  vt fupi  rius  dtxi,  propter  e a in  his  quo- 
que Prop.  confiiti  in  ipfis  qq.  Verum fi  quis  ulterius  procedere 
uelit^  id  ei  licebit facilius  per  multiplicationem  cerfuetam  in 
Algebraut fupra  quoque  innuebatur  y ^ ut amphus patebit 
infertus- 


PRO- 


15  .huius 


1.  & rj. 

huius. 
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ExerciMta  qumx 


'i  ^ 

r'  - 


PROPOSITIO  XlX. 


Sii»  quacunque  parulielogrammo  ducatur  dtameteri 
bajijque  fumatur  pro  reguU:  omnes  imtu 
paradelogrammi  dupU  erunt  om- 
' tuumUnearum  cuHufms  . 

faRorum  trtau- 
gu  lorum» 

PAtet  hxcperdidta  in  Prop.  ip.Lib.  Sec.  Gcom.  Ind. 

qux  habetur  in  £xerc.  i.Pag.jj.  Cum  enim  ibi  oftc- 
datur  circa  illius  Schema  ( quod  hic  denuo  exhibetur ) o. 
I.  triangulorum , A C F , F C D,  regu- 
la, C D>  inter  fe  ad£quari,ideo,  com* 
ponendo  , o.  1.  vtriufque  trianguli» 
hoc  e(l  0.1.  parallclogrammi , AD» 
duplat  erunt  o.  I.  cuiufuis  triangulo- 
rum > ACF,  F C D . Quod,d(C. 


PROPOSITIO  XX. 


Ia  eodem  Scheatatty  reguU  eadem:  omnia  quadruta 
paruUelogrammtt  AD,  tnplaeruntomnu- 

um  quadratorum  cmufms  dtRo-  ^ 

rum  triangulorum,  A C 


H 


AEcoftenditur  in  Prp.  24.  Lib.Scc.  Geomet.  Ind. 
quat  habetur  in  Exerc.  i.Pag.  yo. 

^ PRO- 
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‘ PROPOSITIO  XXIV  ; 

% 

/0  eodem  Schemate , regula  eadem : omnes  cubt paraU 
lelogrammt  y tAD^  quadrupli  erunt  omnium  ^ 
cuborum  tumfuts  dibiorum  triangulo-  ^ 
rum>  AC  FjF  C D,  , ; 

• . • i.  . 

ETcnimo. c.  parallclogrammi,  A A F 
Djxquanturo.  c.  triangulorum,  * . 

A C D F,  F C D,  & 3.  fadis  fub , o.  I.  ' 
trianguli , AC  F,  & /ub  o.q.  trianguli,  Fj-y%i  I • 
r C D,  vna  cum  3.  faftis  iub  o. I.  Ix  / 
trianguli,  FDC,  & fub  o.q.trian-  C D- 
guli,  FC  D,  vna  cuin  3.  fallis  fub  o.I.  trianguli,  FDC, 
& fubo.  q.  trianguli,  A C F . Sunt  autem  o.  c.  A D,  hoc 
cft  fadum  fub  u.  I.  A D,  Ai  fubjp. q.  AD,adfa^U(n  fub 
ijfdem  o.  1.  A D ,'  & fub  o.  q.  triangVrtr^  F D C , vt  o.  q. 
parallclogrammi , A D , ad  o.  q.  trianguli , F D C ( quia_. 
communis -cft altitudo,  ncmpco.J.  A D,)  hoceftin  ra- 
tione tripla . o.  c.  ergo,  A D , tripli  erunt  fadi  fub  o.  I.  A 
D 5 & fub  o.  q.  F D C , trianguli : & hoc  .rquatur  fado 
fubo.  1.  trianguli,  FAC,  &fubo.  q.  trianguli,  FDC, 
vna  cumfaiiio  Itrho.  1. trianguli, FDC, &fijbo.q.eiuf- 
dem  trianguli,  FDC, hoc  cft  vna  cum  o.c  trianguli,  F D 
C . Ergo  o.c.  A D,  tripli  erunt  o.  c.  trianguli,  F D C,  & 
fadti  fub  o.  1.  trianguli , A C F , & fub  o.  q.  trianguli,  F D 
C.  Quaproptcrnfolucndoo.c.  A D,infiias  partes;erunt 
o.c.ACF.o.c.FCD,  3.fa^ta fubo.I.  trianguli,  AGF, 
& fnb  o.  q.  FC  D,  vna  cum  3.  fa6tis  fub  o.  1.  trianguli , F 
D C , & fub  o.  q.  trianguli , A C F , tripli  o.  c.  F C D , fi- 
mul  cum  fado  lub  o.  I.Vianguli , A C F,  & fub, a q.rrian- 
guli,FDC.  Sed&  3. facta  fubo.  1.  trianguli,  A CF,& 
fub  o.  q.  trianguli,  F C D,  funt  tripla  vnius  iflorumfado;. 
rum  . Ergo  & reliquum  reliqui  triplum  erit.  Nempe  o.c. 

Mra  *■  ACF, 


14.  huius 
Cor.  18. 
huius. 


Cor.  r." 
1 1 .huius 


4.  huius. 


14 -huius 
& < or. 
18. huius 
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ACF,o.c.FCD,&3.  fadla  fubo.I.  trianguli  FCD,& 
fub  o.  q.  trianguli , F A C , fimul  * tripli  erunt  o.  e.  trian. 
guli , F G D . Sunt  ver6  o.  c.  trianguli , A C F , cum  o.  e', 
trianguli , F C D , dupli  o.  c.  trianguli , F C D , ergo  refi- 
/luum , Icilicer  3.  fa^la  fub  o.  1.  trianguli , F C D , & fub  o. 
q. trianguli,  AC F,zqualia  erunt  o. c. trianguli, FCD. 
(Quapropter 3.  fa^lafubo. I.  trianguli,  FAC,&  lubo. q. 
trianguli, FCDjvna cum 3.  fadisfub  o. I. trianguli,  F 
CD,&fubo. q.  trianguli,  FAC,  &cum  o.c.triangu- 
lorum , F A C , F DC , hoc  cft  a c.  parallelogrammi,  A D, 
quadrupli  erunt  o.  c.  trianguli , F CD,veI  rrianguIi.FAC. 
Cum  enim  faftum  fub  o.  1.  A C F , & o.  q.  F C D , sequetur 
fadlofub  d.  1.  F C D,& o.q.ACF,  propter  xqualitateni 
coalterne  rcfpondentium  linearum  , & quadratorum  in 
ipfistriangulis,FAC,FCD,ideo  3. facta  fub,  o.l.AG 
r » & o.  q.  F C D , 3. factis  fub  o.  I.  F C D , & o.  q.  F A C, 
ada:quantur.  Vnde  patet, &c.C5uod,&c. 

r 

PROPOSITIO  XXII. 

Similiter  io  quacunque  parallelagrammo  duBu  dume- 
tro , AC  regula  hafi  r omma  quadratoquadrata  parai~ 
lelogrammi  quintupU  funt  amatum  quadrataqua^ 
iratorum  cumfm  triangulorum  per  ipfam  diametrum 
caafittutorum  • 


Sit  parallelogrammum,  BD,  inCoque  ductadiame- 
r er,  A C,  & regula,  C D . Dico  o.  qq.  B D , clTe  quin- 
tupla  o.  qq.  trianguli  ,ACD,vcI,ABC.  In  hac  autem 
methodum  fequar  Propofitionis  24.  Lib.Sec.  Geom.Ind. 
qux  cft  in  Exerc.  i.Pag.  yo.  Quoniam  vero  illa  vtitur 
Prop.  22.  ciufdcm , ideo , & in  hac  eandem  Prop.2  2. adhi- 
bebimus, fcd  quatenus  illa  quoque  deo.  p.  -verificarur,& 
liibiade  de  o.  qq.  Hoc  enim  facile  oftendetur,  fi  in  eadem 
• Prop. 
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Prop.  22.  qu£ habetur  in  Exerc. 

1,  pag.  40.  vbicunq;  aflumuniur 
o.  q.  fubftituantur  o.  p.  & vni- 
uerlalicer  patefiat  in  illius  Sche- 
mate excclTum  o.  p.  figur*  cir- 
cumfcripcx  triangulo,  6 £ S,  fu- 
per  o.  p.  infcripcx , xquari  o.  p. 

(rubincellige  o.  p.  eiufdem  gra- 
dus cum  tota  hacProp.)  paral* 
lelogrammi  D S,  regula,  £ S. 

Namqjo.p.LP,  vel,C  C^cum  cxccffu  o.p.  Cor.  i." 

o.p.G Olfaciunt o.p.  G Q,vtl,lR  : & hxc cum cxccfli.  i*buins* 
o.  p.  F R,  Ifiper  cafdem , faciunt  o.  p.  F R,  vcl , H S : ac  do 
niqjo.  p.h S ,cum  cxce/Tu  o.p.DS,fupcr  o.p.HS , fa- 
ciunt o.  p.  D S . Cxtcra  vero  omnia  pendent  cx  fupetiorn 
bus  Prop.  quas  facile  in  didfa  demonRrationc,  o-  p.  appli- 
cata, Rudiofus  animaduertet . 

Hoc  fuppofito  vt  ad  hanc  demonArandam  proceda- 
mus bifariam  fccabimus  diametrum , A C , in , G , & per, 

G , ducemus  ipfis , C D , D A , parallelas , A F , quidexu 
ipfi,CD,&,M  N ,'ipfi,  AD,dealiam.quamcunqiOR, 

'tidem  C D, xquidiAantcm,  fccantemq;  MN,  AC,  in  pun- 
«Ais , P , Q . Erit  cfgo , OR  , bifariam  fcdfa  in , P , & non 
bifariam  in,Q_:  & cadem ratione  o.l. parallclogrammi, 

BD,  erunt  bifariam  fc^x  per  lineam , IVI  N ,&  non  bifa- 
ria m per,  A C . Quapropter  o.  qq.  triangulorum,  ABC, 
ADC.xqiiabunturo.qq. BN,&  triangulorum, AMG,  i8.buus. 
G N C,bis  vna  cum  la.fadisfub  o. q.B  N,&  fub  o.  q. 
triangulorum , A M G , G C N : vnde  dimidium  dimidio 
xquabitur,  hoc  eff  o.  qq.  trianguli,  ADC,  tantum,  xqua- 
biinturo.  qq.  BN,  & triangulorum,  AMC,GN’C,  ftmel 
tantum, vna  ciimd.fa«Ais  fubo.q.BN,&  fub o.q. eo- 
rundem triangulorum , A M G . G N C . Quoniam  vero 
* paraJlelogramma,  B D,  M F,  funt  fimiha,  idcd  o.  qq.  BD, 
ad  o.qq.  M F , habebunt  rationem  mulriplicem  rationis  7.  hu‘iu 
laterum  homologorum,  C D,  G F,(quxcfl  vt  2.  ad  i.) 
vt  cft  multiplex  vilitatis, numerus  exponentis  qq.  qui 
& 4,  vnitateauiAus, nempe  5.  Si  eigo  hat  yt  1.  ad  2 . ita  2. 

Mm  2 ad 
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ad  4.4.  ad  8-8.  ad  16.  & 16.  ad  32.  quintam  proportio^ 
nalcni  ipforum  i.  & 2.  conucrrendo,  o.  qq.  BD,  ad  o.  qq. 
MF,  erunt  vt32.adi.  Et  quia  o.  qq.  parallelogrammo- 
rum,  B A,  M F,  ad  o.  qq.  triangulorum,  A C D , A G F,  ha- 
bent eandem  rationcm.perfuppofitam  Piop.22.  Lib.Sec. 
Geo. Ind.  applicatam  o.p.  ideo  permutando,  & o.  qq. 
trianguli , A C D,  ad  o.  qq.  trianguli , A G F,  erunt  vt  3 2. 
ad  1 > vt  etiam  ad  o.  qq.  trianguli,  A MG  : vnde  eadem 
o.qq.  trianguli , A C D , ad  o.  qq.  triangulorum , A M G, 
GC  N, eruntvt32.ad2.  fcu  vt  i6.ad  1. 

Verum  o.qq.  A CD,. aquantur  o.  qq.  BN,&  o.  qq. 

• triangulorum,  AMGjGNCjvna  cum  6.  factis  fu  b o.q. 

BN, & fubo-q. eorundem  triangulorum,  AMG ,GNC, 
vt  probatum  clt;  ergo  ba;c  ad  o.qq.  triangulorum,  AMG, 
GCN, erunt  vti6.adi.  Etdiuidendo,o. qq. BN,vna 
•cum  6.  fadtis  iub  o.  q.  BN,  & fub  o.  q.  A M G , G N C , ad 
o.qq.  AM  G ,GCN,  erunt  vt  15.  ad  i.  Eft  vero  factura 
fnbo.  q.BN,  dclirbo.  q.  B D,adfadum  fubo.q.  BN,  & 
ji.  “‘us- j-yjj  eifdem  o.q.BN,hoccft  ado.qq.BN,  vt  o. q.BD, 
ado.  q.  B N,  ideft.vt  q.  D C , ad  q.  C N , nempe  vt  4.'  ad  i : 
& facium  fub  o.  q.  BN,&  iub  o.q.*BN,ad6.  fadta  fub 
o.'qjBN,&fub  o.  q.AMG,GCN,eft  vt  o. q.BN, ad 
n.  “““•  jupjyni  o.q.AMG,GCN,hoctdvti.ad2,quod 
»0, huius  /icprobatur.  Nam  o.q.  BG,  tripla  Hint  o.  q. trianguli, 
■AMG,&o. q.  EN, tripla  o.q.  GCN,  vnde  o. q.BN, 
tripla  fimt  o.  q.  A M G,  G N C,  ergoad  horum  fexcuplum 
. . j erunt  vt  3.  ad  6*  hoc  eft  vt  i.ad  2.  Et  quia  probatum  eft 
factum  fub  0.  q.  BN,&fub  o.  q.BD,  ad  facium  Tubo.  q. 
B N,  & fub  o.  q.  BN,  quod  eft  o.  qq.BN,  cfte  vt  4.  ad  x. 
Ergocx  arquali  fadum  fub  o.  q.  B N,  & fub  0.  q.  B D,  ad  6. 
fadta  fubo.q. BN,& fub  o.  q.  AMG,GN  C,eritvt4. 
ad  2.  Colligendo  igitur  confequentia , fadtum  fub  o.q. 
B N , & fub  0.  q.  B D , ad  factura  fiib  o.  q.  B N , & fub  o.  q. 
BN,vna  cum  d.  factis  fubo.q.  BN,&  fub  o.q.  AMG,' 
c:  GCN,critvr4.ad3.feuvt2o.adij.Sed&rupraoften- 

fum  eft  idem  factum  fiib  o.  q.  B N,  & o.  q.  B N,  ideft  o.  qq. 
B N,  cum  6.  factis  fub  o.  q.BN,  & fub  o.q.  AMG, GCN, 
ad  o.  qq.  A M G,  G C N,  cfTe  v 1 1 j . ad  1 . Ergo  denuo  col- 
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ligcndo  hc^c  confcqucncia , fadutn  fub  o.  q.  B N , & iub 
o.  q.  B D,  ad  o.  qq.  B N>  ad  o.  qq.  A M G,  G C N » & ad 
6.  fada  fub  o.  q.  B N>  & fub  o.  q.  A M G,  G C N , idcft  ad 
o.qq.  trianguli,  ACD,  qua:  ex  didis  confcqucntibiis 
componuntur,vt  fupcrius  probatum  eft,  erit vt  20.  aditf.  • 

Deniq;  cum  q.  D C , fit  quadruplum  q.  C N , etiam-, 
o.  q.B  D, quadrupla  erunt  o.  q.  B N.  Vt  veroo.  q.  BD,  cor.  i. 
ado.q.  B N,  itaCfumptis  vclut  communi  altitudine  o»q.  j hums. 

B D , ) fadum  fub  o.  q.  B D , & 0.  q.  B D , ad  fadum  fub  cor.  i, 
o.  q.  BD,  &fubo. q.  BN.  Ergo  fadum lubo.  q.B Dj&  1 lU^iiius. 

0.  q.  B D,  hoc  cft  o.  qq.  B D , erit  ad  fadum  fub  o.  q.  BDi 
&o.q.  BN,vt8o.ad  20.  Fadum  vero  fiibo.q.  RD,& 
fubo.  q.  BN,  ad  o.qq.  trianguli , A C D,  oftenfum  effe 
vt2o.  ad  itf.  Ergoo.  qq.BD,ad  o.  qq. trianguli,  A C D, 
vel , A B C,  erunt  vt  80.  ad  16. hoc  eft  vt  5. ad  i, nempe 
quintupla.  Quod ofiendendum erat.  • 

9 

COROLLAKIVM  1. 

* 

EX  dictis  in  principio  fnperioris  demon/iraiionis  circa 
Prsp,2z.  Ltb.  Sec,  Geo.  Jnd.  applicatam  ,paprt 
quorumcHnejy  parallclogrammorum  o.p.  ad  0.  p.  triangulo^ 
rnm . qu.e  a diametris  conftittttintur . ctnfdem  tamen  gradus^ 
tjfe  in  cademWattone . It  confequenter patet  illas  ejfe  in  ea- 
dem ratione  ad  0.  p.  etufdem  gradus  quorumcunq;  trtangu^ 
lorum  in  eadem , vel  aqualibus  baJibuSyCjr  altitudine  cum^ 
illis  exiftentium  ^regulis  bajtbus . Piam  fub  duobus  cuiuf  ■ . 

cunq\trianguli  latcrtbus.pottf  compleri paralltlogrammum^ 
vt  data  triangula fmt  cor.jhtuta  a diametro . Quapropter 
c.  p.  datorum  triangulorum  fc  habi  bunt  inter fe , vt  0.  p.  cir- 
cuwfcriptorum  parallclogrammorum,(jr  fubinde  vt  0 p.  quo- 
r-umcunq\ parallclogrammorum  tn  iifdern , vel  aqualibus  ba- 
ftbus^  e adi  mq ; altitudine  exifientium . 

COROLLARIVM  II. 

I , T Nfuper  ex  pracedenti  C or ollario  intclligimus  quacunq. 

X circa  o.p-  paralLlogrammorumoJlcrfa  funt  y eadem 

quo- 
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4]H0ijae  verificdti  circa  o.p.  triangulorum  cum  illis  in  aquali 

altitudine  exifienttum , regulis  ijfdem.  , 

2.  Igitur  in  illis  o.p -regulis  ba/ibus  y erunt  vt  potejl.ba- 
fium  y eiufdem  gradus . Immo  dr  faifa  fub  0.  p.  datorum , 
aquealtorum  triangulorum , erunt  interfe  vtfaita  fub  potef. 
bafium  y vtinCor.  i.(^  2.  Prop.  ^.dicebatur  de  o.p.  paralie- 
logrammorum . 

Similiter  eadem , vel  aqualibus  baftbus , regulis  exi- 

ftentium  triangulorum  op.  eiufdem  gradus  erunt  vt  altitudi- 
nes y velvt  latera  aqualiter  bafibus  inclinata  y fi  talia  fint» 
Immo , & fadafub  o.p.  triangulorum  in  eadem , vel  aquali- 
bus bafbus  e.xift  entium , regula  bafi,  vel  baftbus , erunt  vt  al- 
titudines yfeu  vt  diifa  latera , (jrc.  Vt  in  Cor.  Prop.  4.  dice- 
batur circa  parallelogramma . 

4.  ^Inorumlibet  quoque  triangulorum , regulis  btfibus , 0. 
p.  eiufdem  gradus  habebunt  inter  f e rationem  compfitam  ex 
ratione  altitudinum , vel  laterum  aqualiter  baftbus  inclina- 
torum , ex  ratione  potefi.  bafium  j eiufdem  gradus  cum  prf- 

dictis . • 

y.  Triangulorumy  regulis bafibusyquorum ipfarum bafium, 
potefi. eiufdemgradus  yaltitudinibus  y vel  Lateribus  aquali - 
ter  bafibus  inclinatis , reciprocantur  0.  p.  eiufdem  gradus , 
arunt  aqu.iles . Et  quorum  0.  p.  erunt  aquales , bafium  quoq. 
potefi  eiufdemgradus  cum  pradiilis  altitudinibus , vel  late- 
ribus aque  bafious  tneUnatts , reciprocabuntur . 

6.  Similium  triangulorum  0.  p.  regulis  homologis  lateri- 
bus y erunt  in  ratione  multiplici  rationis  laterum  homologo- 
rum , vt  erit  vnitatis  multiplex,  numerus  exponentis  potefi. 
ajfumpta , vnitate  auctus. 

7.  Cuiufcunque  trianguli  0.  p.  regula  quocunque  latere , 
ado  p eiufdem  y eiufdemque gradus , regula  altero  reliquo- 
rum laterum , erunt  vt  potefi.  i.  regula  ad  potefi.  Sccund* 
Exigentibus  ambabus  hifce  potefi.  eiufdem  gradus  inter fe, 
at  i n ne  di  at  e inferioris  gradu  ajfumpt.t  in  triangulo  potef- 
tatis . 


PRO. 
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PROPOSITIO  XXIII. 


In  quocunijue  p^rtOtlogrimmo i *t>/ > B D,  reguU  haj! 3 
CD  , fi  agatur  tp/i,  [Dy  quacunque  parallela , E F, 
gjr  ducatur  diameter  > ^ quam  illa  fecet  w,G i erit 

•vty  DAy  ady  AFy  itayCDy  njelyEF yady  FC» 

• Dicatur  autem » AC,  diagonalis  prima.  Kurfus  n/t 
q.DA,adq.AF,  ifafiat,  EF ,A Dy  FHy  ^ita 
whque fieri  inteHigitur  in  pardUelis  ipfiy  CDy  ita^vt 
omnes  homologa  ipfi , H F,  ter- 
minentur ad  curuamyAHC . 

*Tariter 'vtc.D A,  adc.AF y 
itaquoquefiat,€F ,ad , fil , 

(g^  fic  la  cateris  y defiripta  a»r- 
uaClA.  Et  '*vt  qq.  A 7>, 
ad  qq.  AF,  ita  fity  EFyad, 

FLy  hd  fic  in  catertSydefcripta 
- curua  y CL*A»  ^uod  (p'  io  reliquis  petefi.  fieri  fitp- 
poni  pote  fi  • Dicatur  autem , C HtA,  diagonalis  2. 
CIA,  diagonalis  ^.CLAy  diagonalis  4.  Gf*  c.  Simili- 
ter triangulum , AGCD,  •vocetur  1 • Jpattum diago- 
nalium parallelogrammi  > B 'D  j trilmeum  ,AHC  D, 
z.fpatium,  AlC  tertium  , AL[D,  4.  ^c. 
Dicoergo parallelogrammum yBD, duplum tjje  primi 
fpatijy  triplum  Jecundt,  quadruplum  3.  qumtuplum 
quarti,  irc. 


Q 


Vod  enim  parallelogrammum  ^ B D > duplum  fit  1« 
fpaiii , A C D,  patet  quia  per  Prop.  19.  o.  1.  B D , 

. dupl« 


zSo  ExercitAtk  tjf/arid 

dupl»  funt  o.  1.  A C D , & ided  per  Prop.  3.  Lib.  Secun. 

Geoir..  Ind.  B‘D,  duplum  cft  fpatij,  ACD. 

Q20dvc;6,BD, iit  triplum  fecundi  fpatij,  ALCD,  ’ 
probatur , quia  vt  q.  D A , ad  q.  A F , fiue  vt  q.  E F , ad 
q.FG,  itaeft,  EF,  adFH,  & lic in ca?teris , ergovt  o. 
ri.huins  q.  B D , ad  o.  q.  trianguli , A C D , Jta  erunt  o.  I.  B D , ad 
o.l.  fpatij  ,A  H CD,&fubindcita,B  D ,ad,  AHC  D^ 
o.  q.  vero , B D » tripla  funt  o.  q.  trianguli,  A C D,ergo  &, 

B D , fpat  ij , A H C D , triplum  erit. 

Eadem  ratione oftcndemuso.I.BD,  ad  oJ.tertij  fpatij'^ 
AI  CD,  effevto.  c.B  O,  ad  o.  c.  trianguli , AC  D ; idcfl: 
ti/u.us  ipfum , B D , fpatij , A I CD,  quadruplum cife. 

Sim  liter  prob  ibimus  o.  1.  B D , ad  o.  1.  fpatij , ALCD, 
»i.hums  y j o.qq.B  D,a  1 o.qq.  trianguli , A C D ; nempe  ipfum, 

B n,  fpatij,  ALcDyquintupIumeilc. 

Et  (ic  (rprobeturb.  p.  B D,  deinceps  fubfcquenteso.p. 
trianguli , A C D,cum  illis  ciufdem  gradus,  efle  fcxtuplas, 
n.huius  feptuplas, octuplas, &c.  eodem  modo  oftendeturparal- 
lcJogrammum,B  D.eilefextuplum  quinti  fpatij , feptu- 
plum  fexti , octuplum  feptimi , & (Ic  in  infinitum . 

COROLLARIVM. 

EX  his  inHotefeit  quoque  ratio,  BD  ,ad primum  fpatium 
refiduum  ,BC  A , fecundum , BC  H A , tertium , BC I. 
A quartum , BC  L A , dfc.  erit  enim , B D , duplum  primi 
rcftdui , fpatij  fexquialterum  fecundi  fexquitertium  tertq 
fexqufquartum  quarti  , (fc.  Similiter  habetur  ratio  inttr 
hac  refidua , (jrfuafpatia . Namque  primum  refiduum , A B 
CG  A , aquale  tfi  primo  fpatio  ,AGC  D fecundum  rfiduum, 
BC  H A , duplum  efl  fecundi  fpatij:  tertium  tertij  triplum: 
quartum  q uarti  quadruplum  ,'drc.  Inter  dt  agon  ait  s vero  ma- 
'mfjlum  efi  , A C effe  recfam  lineam  ,CHA,  parabolam 
CUIUS  vertex , A iper  conuerfum  Corollarij  Prop.  prima  Libri 
jQjtarti  Geomet,  I nd.  Eft  enim  ex  hypotheji,  C D,  ad,  H F,vt 
q.D  A ,ad,q,  A F . l pfa dcniq:ie , E F ,G  F , H F , I F , L 
,F,Cr:.Sunt  continue  proportionales  ,vt facile  ojlendi  potefi. 

SCJIO- 
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s c H 0 L 1 V M,' 

HAEc}  me  pr/tmiffaftmt  circA  UaeArAm,farallelo^4»h 
morum,  dr  triangulorum  foteflutes , cum  ijs  det egen. 
dis  occ  retonem  attulerit , vt  in  frafattone  dUium  eft , inejuiji-, 
tio  me  n fur  a fufi farabolici , pro  qua  mihi  erat  inuenienda  pro. 
portio  0 qq.  parallelonammi  datt  ad  o.  qq.  alterutrius 
triangulorum  per  eimjdem  diametrum  cenfiitutorum.  Licet 
autem  ad  hanc  inuenieniam  pauca  ex  demonfiratis  Prop. 
fu^cerenty  non  tamen  catera,  qua  hac  occafione  inuenta  fu^ 
circa  diitas  poteftates , negi^enda , vel  fupprtmenda  duxii 
tum  quia fcitu  digna  videntur,  dr  ad  alta  problemata foluen. 
da  forte  non  omnino  euadent  inutilia,  tum  vt  ampliaretur 
dolirinameaCeom.  Ind  eitf demque methodus  iUuJirior  ap- 
pareret . Inuenta  ergo  diUa  proportione  o.  qq  fequentem 
Prop.  circa  menfuram /uft  parabolici  immedtate  libuit  de» 
monjirare. 


• P RO  p b S I T 1 o XXIV..  ■ 

Si  paradelogramtnum  , ^ paral/oU  fuerint  in  eadem 
ha  fit  ^ etrea  eundem  axtm  s conuertantur  autem  eir» 
ca  bafim . Cylindrus  genitus  ex  paredltlogrammo  ad 
foltdum  genuum  exparaboU^qmdaKepleto  tkeiturfu» 
fusparaboUtuSitm^tl^.ad^,  • • ‘ 

Exponatur  <ienud  figura  Prop. ant.  in  qua  curua  CH 
A,  cft linea  paraboJica , vertice , A,  vidiclum  eft,- 
quapropter , A H C B , erit  planutn  parabolicum , fcu  fe» 
n /parabola.  Supponatur  autem  nunc,  AB,  axis,&con- 
ucrti  paraJidogrammum , B D , cum  femipai  abola , A H 
CDjCJfcarcmibalim,  BQ,  vtfianr  cx,BD,  cylindrus, 

Nn  &ex, 


2^2  ' Lxmitdtloqudrtd. 

&ex,AHCB> (cmifufus  para- 
bulicus.  Dicocylindrumadhunc  q 
fcmifufum^  ( vt erit cylindrus  " 
huius  duplus  ad  integrum  fufum) 
ciTevtiy.adS.CKteriscnim  ma- 
nentibus vt  in  ant.  Prop.quia,  E p 
F,ad,FH,eft  vtq. DA,ad  q.  A 
F,  hoc  elt  vt  q.  E F,  ad  q.  F G>  ergo  ‘ . 
q.  EF,  adq.  FH  ) erit  vtqq.  EF, 
adqq.F  G>  & (ic  odendemusefTc 
in  ceteris  qu  ibufcunq.ipfi  CD^an- 
. quam  regulf  parallelis.  Ergo  o.q.BD,  ad  o.  q.trilinei.AH 
«ihulus  ^ o.qq.triai^ul»,ACD,  hf c ver6  funt  in  raiio- 
I i.huius  hequintuplaicrg6>&  o.q.BD, quintupla  erunt  o.q.trilinei, 
AHCD.Sunt  veroo.q.BO,idcft  fa^mfab  0.I.BD,  & o.l.B 
»i.huius  D,ad  fadlum  fub  o.  1.  B D,  & o.  I.  A H C D,  vt , B D,  ad,  A 
HCD,ncmpctripIa,hoccft  o.q.BD, ad  factum  fub.o. 
I.huius.  ,I.BD,&rubo.I.AHCD,emntvt  ly.ad  j.Std  factum 
fub , o.  I.  B D , & fub  o.  i.  AHCD,a?quatur  facto  fub  o.  I.  A 
HCB,  AH CD, &o.q.  AHCD.  Ergoadhsc  o.q.B 
Djfuntvtiy.adj.Sed o.q.BD,  oflenfa  funt efle quin- 
tupla o.  q- A H C D,  ergo  o.  q.  BD,  adactum  fub.p.f.  A ^ 
HCB, AHCD, eruntvcij.ada.&adduo facta  , vtiy. 
ad  4.  Cumver6o.q.BD,ado.q.AHCD,fintvt  ly.ad 
ij.huius  3*  colligendo , o.  q B O,  ad  o.q.  A H C D , cum  2. 

& Cor.  factisfubo.I.AHCB,AH  CD,  vt  ly.ad/.  Ergoo.q.  B 
ithuius  D,adrefiduum,nempcado.q.  AHCD,  erunt  vt  15. ad 
E-^go&quodcunqucfolidum  fimilarcgcnirumcx,BD, 
adfibi fimilare  genitumex  ,AHCB,  enr  vt  15.  ad S. per 
t>rop.3j  L b.Scc.Geom.Ind.quarponifurmExcrc.  pri- 
ma Pag.d^.  Etfubindi  Cylrndrusex,  BD,  ad  femifufiim 
parabolicum  genitum  ex  femiparabola , AHCB,  vt  & 
dopfum  ad  duplum , hoc  eft  cylindrus  genitus  cx  par  alie- 
logrammo  parabola;  integrae  circumferipto,  quieft  pne- 
dicti  duplus,  ad  fufum  genitum  exipfa  parabola,  eritvc 
iy.adS.quod,&c. 
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COROLLARIVM, 

■ 1 ■ * 

" i 

COMfiat  ex  hdc  demonfirAthneinuentam  frifsrmnmi 
ad Z.  nedum  effetnttr ddUum  tjlmdrum yfir fu~ 
fum.ftd  etiam  inter  quacum^^f  «Uda  inuuemjmilariagtni- 
ta  ex  dicto parallele^ammOf&fArabelanyhteJmetA  B Jh 
axtsjme  t ani nm  diameter. 


S C H 0 L J r 2d, 

i 

■4 

HOc  demonflrato , ■vt  ctntinttetur  profata  dolirina , ^ 
ferentur  hic  eot^uad  meinnentis  fupaaddtdit pra^ 
nominatus  Jo.  de  Beas^rand,  ex  ijuibus  Lellor  inteUiget  ■ 
hanc  Ind.  methodum  ettam  apud injigncs  Geometras  •tfu  » 

ceptam , excultam fuijfe  , ^ui  tali  ratione  procedit , qualis 

in fequentihus  apparet , 


Primum  Lemma  Beaugtanrii 


Data  rtBa  lidta  hifiriam  hifariam  diuifi , itm- 

nite  CUI  fit  aquale  aggregatum  jntefiatum  eundem  ^ '■ 
gradus  fquuuuqiftaUefinaqualum  ' — > 

partitim*  . JL.,.  c'  t 


Sit  rcAa,R  Vjdiuifa bifariam  in ,S»  & nonbifanami  .. 

m,tT, portet  inuenire  cui  fit  xqualc  aggrcg^rt^n  ^ 
poteftatumeiufikm  gradus  ]■— *”-i— — [ ‘’ 
^ quicuR^)  fit  *Ile}panium  R • ' - S ' T V" 
inaequalium,  R T,T  V.  Ad  hoc  inquirendum  confidffa- 
bimus,R  T,veIuiifummam,&,TV,vduti  differentiam 
redarum,  RTjTV.  Vt  autem  breuiori  via  id  obtinea- 
mus, procedemus  per  Algebram  literalem , panem , R S, 

- r Nn  » rect». 


»84  Exerchath  qudrid 

rcctx,  R V,  vocantes,  a.  & partem,  S V»  b.  denominantes. 
Enc ergo, R T,  a t b, & , T V,  a — b . Volens  itaqjinue- 
nirecuixqueturq.R  T,adiundlum  q.T  V,  compono  fa- 
a binomia  radice , a f b , nempd  aafaabtbbi  nec- 
noii  & ab  a — b.  fcilicer  aa*~2ab,  fbb.  Hatc  q.  fimu! 
iuncta  faciunt  a a a t a b b.  Hinc  itaq;  colligitur  q.  R T, 
plus  q. X V,asquale  efsc  2 q.  R S , plus  2 q.T  S . Quod 
cR  illud  ipfum,  quod  Euclides  Lib.  Sec.  demonftrauit . 

Si  velim  fcire  cui  «quetur  c.  HT,  c.TV,  aggregatus, 
«militer  effingo  c.abs  radice  a fb,  qui  erit  aaatjaab, 
1 3 ^ b b,  t b b b.  Vt  & abs  radice  a — b,  & c.  erit  a a a — « 
32ab,t3abb— »bbb.  .Cubis  fimul  additis  oritur  haec 
lumma,2aaa,  f^.abb.  Vnde  manifeRum  eft  c.RT, 
additum  c.  T V , aequati  a.  c.  R S , plus  f extuplo  facti  ex, 
RS  ,in'q-ST.  £c  ita  in  quouis  poteftatum  gradu  pro« 
grediendo  optatum  confcquemurjvc  exemplis  fubicctis 
liquido  apparet. 


primum  in 
. h.r^jpuitratxutfSm 


-V  't, ; r.V 

qcubus  abs  a 4*  b 
* far  it 

qcubus  abs  a — b 
facit  " 

Summa 

qcubi  ex  a 4*  b 
& qcubi  ex  a— b 

if.  a' 

5 a*''  b 

4*  ' av 

— y a''^  b 

.fio  a"‘  b<» 

HE*  10  a”*  b” 

20  a'”  b'* 

•f  10  a”  • b"* 

mIO  a<>  b*'* 

^ j a b‘^ 

y a’  b«v 

•{.  10  a b” 

•1«  ••'-b*'- 

— • b'' 

r 
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Exmplum  fecundum  in 
Cubocubis, 


ccubus  abs  a ^ b 
facit 

ccubus  abs  a— b^ 
facie 

Summa 
ccubi  a if*  b 
& ccubi  a — b 

>h  av* 

•ft  avi 

•{•  a av* 

>f<  6 b 

— 6 b 

. 

15  a’’'  b“ 

* IX  a*''  b" 

4,  30  a*''  b»‘ 

4,  20  a*"  b'“ 

—.20  a‘”  b^" 

^ iS  a”  b*’' 

4.  ij  a”  b*’' 

4.  30  a”  b*» 

•{•  6 a • b^ 

r—  6 a 

'l 

4.  b’'* 

4.  a b’'* 

Euem^Uem  tertium  in 
: Cubocubocubis. 


i ^ 


* j 

ic^biisibsaiftb 

facit 

^ i.  ■ :•  ■ . ^ 

ccrabasabsa— b 
! ' facit 

Summa 
.cccubi  a*{«b 
8r  cccubia— b 

4.  1 a** 

4<  a>* 

i ! « * ■ ]♦ 

4.  9 av”  b 

— g a^»”  b 

't  i -*<*'s.4.vv 

t 

4.  35, a''"  b«>_ 

4i  36  a^" 

b" 

4.  7»  a^”  V* 

4.'§4  a"‘  b”i 

— 84  a''» 

b”' 

4i2tfV,'  biT 

4«i26  a'' 

b'v 

4*252  a’  b’^ , 

4-126  a'^  bX 

-126  a*^ 

b^ 

4-  84  a*” 

4.  84  a”« 

b’* 

4.168  a"‘  b^* 

4-  36  a”  b’'” 

—36  a“ 

b’” 

4*  9 a b»‘” 

« 9 a 

bvill 

4.  18  a b’”* 

4*'  b’* 

— 

bix 

SCffO. 


Per  pri- 
mu  exc~ 
pium. 


Cor.  i8. 
huius . 


ExmUdtioqutirU 


s c H 0 t i V M. 

Ex  his  ergo  Le£tor  harum  multiplicationum  Algehraicd- 
rumnon  ignarus  ,intelltget  hanc  viam  mulio facilio-^ 
rem  ejfe  quam  Euclidianam , cutus  longiorem  texturam 
Propof.  17.  (ir  18.  f rofec  uti  fumus . Sequuntur  nunc  tres 
Prop.  circ  a potejlates  qq, fucc  edent  eyeistfdom  Beaugrand, 


PROPOSITIO  XXV. 

- . . • 

Si  exponatur  qtiodcunqi  pHruUelogrUmmum \ Ot  eum  • 

^diametro t ^ fil  reguU » 0.  qc,  paralie- . * . ' 

logrammti  AGyfix  tuplt  eruat  0.  qc.  trtau- 

gulty  C Tr/,  CA^ 

SEcetur,  C C^b/f^riam  in , M,  & 
per, M, ducantur  redaPjDH, ‘ 

B F , h»c  ipfis , A Q,C  G » illa  vero 
ipfis,  A C,  Q G , parallela . Deinde 
extendatur  intra,  A G,  vbicunqj 
velimus  reda . R S T V , ipfi,  QG, 
a?4juidiftans  , Quoniam  ergo , q c. 

R T,  plus  qc.  T V,  ajqualis  eft  2.  qc. 

R S ,plus  20.  fadis  fob  c.  R S ,&  q. 

S T,  plus  lo.  faAis  f&b,  R S , & qq.  S T,  prartereaq;  duifla 
eft  vbicunqj  RVjfequitur  b.  qc.triangulorum , A QC, 
CQG,«quaIcs‘eflebiso.qc.  A F.pIuS  ao.fa^isfubo.c. 
A M,  8i  iiib  o.  q.  tnanguli,B  M C.plus  20.  faais  fub o.  c. 
D F,  & fi)b  o.  q.  triangu Ii,  QM  F , plus  1 o.  fti dt-s  fub  o.  1. 
AM,  & o.  qq.  B M C,  plus  1 o.  fadbs  fub  o.  1.  D F,  & o.qq. 
trianguli,  QMF.  ' ’ 'i‘1* 

Verum  o.qc.  AQC.xquantur  o.qc.  OQG.  Item 
factum  fub  o.  c.  A M„  & fub  o.  q.  B M C,  squatur  fadto 
. . fub 
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/ubo.  c.  DF,&  fubo.q.QjyiF.  Item  fa^um  /ub  o,I.A 
M,  & fub  o.  qq.  BMC , xquacur  fa<fto  fub  o.  1.  D F , fub 
o.  qq.  Q^MF.  Igitur  atqualia  aequalibus  fubftitucndoi 
b«s  o.  qc.  trianguli  ,C  QG,  aequantur  bis  o.  qc.  A P,  plus 
4ofadlisrubo.c.DF,  &fubo.  q.  QMF,  plusao.fadis  ^ 
fub  o.  I.  DF , & fub  o.  qq.  QM  F.  Et  factum  fub  o.  c.  D F, 

& fub  o.  q.  Q M F , ad  o.  qc.  t>  F,  ita  fe  habet  quemadmo-  cor.  u 
dumo.q.QMF,ado.'q.D*F,hoceftvti.ad3.l8itur4o.  u.hu  « 
fa<5ta  fub  o.  c.  D F , & fub  o.  q.  Q^M  F,  aequantur  y o.  qc.  *°***“  “* 
DF,  hoc  cft  y o.  qc.  A F, 

Rurfus  facium  fub  o.I.DF,& fub  o.qq.  QJMF,ado. 
qc.  D F , eam  habet  rationem , quam  o.  qq.  QM  F , ad  0.  , ,°h‘u  us 
qq.DFjhoceft  i.adj.  Quare  30. fa(5ta fub  o.l.DF,&  fub  »»Jjuui^ 
o.qq.  QMF,  aequantur o.qc.DF,  quater fumptis, hoc 
efl  bis  o.  qc.  A F. 

lam  xqualia  aequalibus  fiibrogcntur . Bis  o.  qc.  C QG> 
aequantur  bis  o.qc.  A F , plus  V*  o.  qc.  A F , plus  o.  qc.A  F, 
bis.  Ideo  addendo,  & triplicando,  fcxies  o.qc.CQG, 
aequantur  3 1,  vicibus  afTiimptis  o.  qc.  A F.  Sed  o.  qc.  A F> 
ad  o.  qc.  A G,  eam  habent  rationem , quam  qc.  QF , ad  Cor.  r.' 
qc.  QG  , hoc  efl  quam  1. ad  5 3.  Quaproptero. qc.  A F.j 3 3- 
vicibus  a(Tumpti,£quancur  o.  qc  A G.  Quamobrem  fexies. 
b.  qc.  C QG , aquantur  o.  qc.  A G . Vime  o.  qc.  A G,fex- 
«upltfunt  o.qc.trianguIi,CQG,veI,CAQ2,  Quodde- 
monflrandum  erat. 

Huius  ejuoque , & pr$xim}  pruceJentium  petefi.  futis  eU- 
gantes  mtfit  ud  me  demanfirutienes  per  Jndiutfdiitiu^inExerc, 

Mtt.  prunominutus  Roechu , quurum  methodo  ad  alias  pro» 

ttdi  potent 


pro; 
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Exercitatio  q»artd 


PROPOSITIO  XXVI. 

tn  eodem  Schemate  antecedenti  o.cc,  tACi 
j.  Je£tnfl$  funt  o,  cc,  tnangidty  C 

i • . Ci^vel 


NAmquc  cc.  R T , plus  cc.  T V , «quatur  2.  cc.  R S,' 
pJus  30.  fadis  (ub  qq.  R S,  & q.  ST,  plus  30.  faCtis 
piumfe-  4ubq.  RSj&qq.ST,  plus2.cc.Sl  , atque,  R V,duCta 
Cor*”i's’  vtcumque : pacet  ergo  0.  cc.  A QC,  plus  o.  cc.  C QG , 

tdw.'  ' «quales  enc  o.cc.  A F , bis,  plus  30.  fadtis  fub  o.  qq  AM, 
& fub o.  q.  B M C , plus  30.  fadis  fub  o.  qq.  D F , & lub 
o. q.  QM  F , plus  30. fa^s  fub  o.  q.  A M , & fub  b.  qq: 
BMC,pIus3o.fa(aisfubo.q.DF,&rub  o. qq.  QMF, 
plus  o.  cc.  B M C » bis , & pbis  o.  cc.  Q M F , bis . Idedque 
propter idcntitatcni  parallclogrammorum , A M,  D F,  nec 
non  & triangulorum, A QCjCQG,  actriangulorum, 
^ M C , QM  F ; n.  cc.  CQG , bis  xquales erunt  bisi  o.  cc. 
AF,plus6o.taCiis  fubo.  qqDFj& 
o.qq.  QMF,  plus  60. fadisftibo. 
q. DF,  & fub  o.  qq.  Q_M  F,plus 
quatero.cc.QMF.  Sed  vt  fa dum 

Cor.  I.  ^ 

11.  huius  ad  o.  cc.  D F : ita  funt  o.  q.  Q M F , ad 
• c.q.  DF,  hoccft  ita  i.  ad  3.  Quare 
60.  fa  da  fub  o.  qq.  D F,&  fu  b o.  q.Q 
M F,  f qualia  funt  20.  vicibus  afTum. 
ptis  o.  cc.  D F , hoc  eft  decies  o.  cc.  A F. 
Rurfusvtfadumfub  o.q.DF,& fub  o.qq.  QMF,  ad 
Cor.  I.  o.cc.DF, ita  o.qq.  QMF, ado.qq.DF,hoctft  r.adj. 
iiJiuius  Igitur6o.fadafiibo.q.DF,&  fijb  o.qq. QMF,  aequan- 
tur 12.0  cc.  DF,  hoc  eltd.  o.cc.  A F.  Iterum  cum  trian- 
7.  huius  gula,  Q M F ,C  Q G,  firii  fimilia,  o.  cc.  QM  F,  erunt  f qua- 
les 
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De  njfu  JndiulBh^lmm  iit  T^ote04tii.  Q>lftcit,  i ^ 
IfslxT  CQG.  Igicur  4.0.  cc.  C^mI»  xquantur 
^ a.  cc.  C QG . lam  zqualta  xqualSjt^^itbbftituanrur , 

2.  o.  cc.  C QG ) funt  arquajes  2.'  d:  cc.  II  Fi  pfu  j 16.  d.  cc. 
AF,plus6.o.  Cc.AF,  plus^o.  cc.GQ  G.^- Igitur  i 
d.  cc.  C Q G , atquantur  18.  o.  cc.  A F LOtnnia.diuId*^ 
tur  inp.  & ducantur  in  32;  manifcflum  c0  ergo  ^.d.  cc.  ‘ 
C QG  , a»quari  o.  cc.  A F . • Aft  o. cc.  A F , ad 6.  cc.  At> 
G Ita  fe habent  vt  cc.  QF , ad  cc.  QG , hoc  eft  vt  i . ad ‘ 
64.  Quapropter  o.  cc.  A G»  ?quantur  64.  o.  cc.  A F.  Ideoq.  ^ 
7. 0; cc.  A”QC  , arquanturb.  cc.  A'  G . Vtidd  o.  cc.  A G, 
feptupli  funt  o.  cc."A  QC  , vcl , C QG.  Quod,  &c. 

Ckm  effiet  fimiht  rati«  in  reliquis  pot^utihus , hic  non  in 
ulijs  contexuit  demonflrationem , *t  maioris  claritatis  gra- 
tia iu  cubocuhocubis quam' nunc  fabiungimus  y e ani  exa- 
rauit. 


PROPOSITIO 


XX  vu.. 


l 


\ ' In  eodem  Schemate  0,  cec.  A G , decupli 
* Junt  0,  ccc.  trianguli , C > 


STenim'ccc.RT»pIusccc.TVisequatur2.  ccc.RS,  Perexe- 
plusya.  fadtisfubqqc.  RS,&fub  q.  ST  ,plus  ayj;  pJumJ- 
is  fub  qc.  R S , & fub  qq.’  S T , plus  1 68.  fa^is  fub  c. 

R S > & fub  cc.  S T , plus  1 8.  fa^is  fub , R S , & fub  qcc; 
ST.prarttrcaq.  R V ,du(Sa  eft  vtcumqiie. 

Hinc  colligitur  o.  ccc.  AQ^,  plu*  o.ccc.  CQG , arqua-  ^or.  18. 
ria.o.ccc. AF,plu$72.fadis/ubo.qqc. AM,  &iubo.  huius, 
q. BMC, plus 7 2.  faCtisfub. o.qqc.  DF,&fubo.q.QM 
F,plus  2J2*  faClisfiibo.  qc.  A M , & fub  o.  qq.B  M C',pius 
252.  fiCtisTubo.  qc.  DF,  & fub  o.  qq. QjCl,  F , plus  168. 
fadisfub  o.c.  AM  , &fub  o.  cc.  BMC.,  plus  168. fadis 
fub  o.  c.  D F , & hib  o.  cc.  QMF,  plus  18.  fadis  fub  o.  1. 

• Oo  AM, 
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Cor.  I. 
5.  huius 


tf  •; 


Bmcitam  hhaHa 


%90: 

AM,&  Tubo. ccc>fiMC,plus}8.  fadisfub  O; l.DF> 
&^ubo.qc<;.QMF.  - v-  . 

Et  propcet  idet>firatctn  tManguIjO* 
rum , A QC , C Qp,  item  ciiangu- 
loFum,BMC»QMF,  ntcnonp»- 
rallclogramtnoruih  i A M ,0  F,  2.0. 
cc.  A Q C,  funr  xquales  2.0.  ccc.  A 
F,  plus  144.  fadiis  fub.o.  qqc.  D F: 

&rubo.q,QMF,  plus  504.  fadis 
ft b o.  qc.  D F , & fuh  tr.  qq;  QM  F>,  ^ 
plus  ji6.h6tis  ^ubo.c.DFi  iStlbb'  ^ 
o.  cc.  QMF/pluj^^.  fa^tsfub  0.1.  DF,&  rubo.qcc. 
QM,F.  - 

Verum  eodem , quo  fupra  vfus  fum  ratiocinio , conclu-' 
ditur  i44.fadia  fubo. qqc.  DF,  & fiib  o.  q.  QMTF,  xqua- 
ri48.o.  ccc.  DF,  hoccft24.  o ccc.AF.  Item  504.  fadia 
fub  o.  qc.  D F , & lub  o.  qq.  F , xquari  o.  ccc,  D 
F , feu  “-f  • o.  ccc.  F A . I tcm  336.  fada  fub  o.c.  D F,  & fub 
o.cc.  ^ aequari  48.0.CCC.’ DFj  \/cl  24.^  o.  ccc.  A F • 
Item  36.  fh  da  fubo.  l.DF,  &fubo.  qcc.  QMF,  aequari 
4.  o.  ccc.  D F , hoc  eft  2.  o.  ccc.  A F . 

Igitur  aequalia  aequalibus  fubrogando  2.0.  ccc.  A Q C, 
funt  xquales  2.  o.  ccc. A F,  plus  24.  o.  ccc.  A F,  plus 
o.  ccc.  A F , plus  24.  o.  ccc.  A F , plus  2.  o.  ccc.  A F , 

Igitur  1 o.  o.  ccc.  A QC , xquantur  512.  o.  ccc.  A F . 
Et  quia  o.  ccc.  A F , ad  o.  ccc,  A G j funt  vt  ccc.  QF , ad 
ccc.  QG  .hoc  eft  vt  i.  ad  J12 ; ideo  to.  o.  ccc.  A ' 
xquantor  o.  ccc.  A G . Ergo  o.  ccc.  A G , decupli  ftini  Os 
ccc.  trianguli,  A QC,  vel, CQG.  Qypd.&c. 


COJtqLLAR 

EX  demonfirdtis  <rgo in  fupp^tis  hucHfq-,  foteftasibus^ 
Cr fuhind<  in  omnibus^  cum  femperft  tadtm  rnito  ^pa- 
tet in  qHceunqipAralUlogrdmmo ydttila  diametra yregnUqi 
Affumpta  qHpcunqi  lattrnm  j 0.  p.  pAtAlleUgrAmmi  o.p.  ciuf- 
dtm  grAduf  cuinfkbtt  trtAngnlorum  A diAmttrt  eon^itnto^ 

rumy 
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Tum  ifor»  multiplices  ftcsmdmm  mtmerum  ^ numeri  grudut 
petefiAtis  vnitate  mniorem . Et  fuhiude  inmtifcit  Pr«p.  2 
fnperiustrAcUtAmpreo.p.pariter  verituri. 


S C H O L I V M. 

. I i I 

CFm  hucufq\  0.  p.  centempUti fiterimus  tam  ia  par  olle*- 
. legrammts , qaam  in  triaaguiit  ,fmperejl,  vt  nuncpa- 
« tallelogrammum  cam  trapeto  cenfiramas , confiderando  tn 
w his  quoqi  rationem  9 p,  eorundem . Hoc  autem  fuitungimut 
nedum , quita  id  ^ ordq , & cemplementum  hmus  dolirinu 
poft ulat , fed  quiajicuti  fu/i  paraboliH  menfura  pendibat  ex 
Prop\  2i.it  a menfura fermentorum  eiufdem fufi  feHi.planu 
asa  parallelis  y pendft  ex  nota  ratione  0 qq. paraiielogram* 
Pfi  ^ &jrapex,fin  eadem  altitudine , e/r  baji  cups  et  flantis^ 
H erum  autem,  ac  reliquarum  poteji  rationem  exhibet  iuxta 
nojlram  tnuentionemfubf eluent  Propoftie, 

' m 

• - • ' • • ■ r ‘ i 

V P,ROPtf  SITIO’ XXVIII. 

\ I 4 « • 

/o  quocunqi  paralJelogrammo  in  eadem  bafi > ^ aXtiluid 
■ ne  cumttape7{tbycutuf  oppofita  bifes  fiottnmem  pa^ 
^ ralleU , exifieate  , regula  /umpta  bafi : 0.  p.jtaraSelo^ 
gramm  ad d.  p,  irapezjft  Cfnjdem  gradus  , erurJ  V/ fa- 
Sium  fub  muittphes  dtfferentt*  dicarum  oppoKtarum 
■ hafum , jecundunt  numerum'  patefiatis  'vno  gradus 
motoris , c5*  /ub  poteflate  affumpti  gradus  maiorit 
bafis , ad  differentiam  potefi*tum  Vaa  gradu  matorum 
■ affumpta  pote  fl,  eorundem  oppoff tarum  ba^um, 

, 'I  ■ ' 

Sic  parallclogrammum ^ F A EC , in ea<Icni bali , A B, 
& altitudjnc  cum  trapezio',  A G I B , cuius  uppplit» 
O o 2 bafes. 


4-  hui$u. 

Cor.  17. 
huius. 


191  < '<‘£xtreit^^ttnru  ' 

bareS}  A B«  G I « fioe  paralJdie  iie  regula  ^ A B . Dica 

o.  p-paral^ogrammi»  F B»  ad  o^.  trapczij,  A G 1 B,  eiof^ 

dctngradus,c0e  vt  fa^umfub  multiplici difttreiuiaE  ip-^, 

faruxn,  A B,  GI,  qux  Of,  FH^fccundum' numerum  potcft. 

V no  gradu  maioris,  & * 

fab  pot.  alTumpcigra' 

dusipnus,ABiaddiffe>  ^ -j-D 

rentiampoteftatum  ip«  . y ^ v 
iarum,  Afi,GI,vnogra** 
du  maiorum  alTumpta^  . - ■■ 
poreftate  .• . linantur  -v. . , -.v.\v/r.  ^ 

pun^,A,H,re^,AH,'  -A  -~-{f  > ' ' 

& producantur,  A H,  . 

BC, vrqiadconcurfum  io,D,comp!coturqi  paralldo^ 
gramnium,EB.  Cuntergo,FH ,iica}i^erentiaipiaruiDt 
A fi , G 1 , ccit  ,4i  C , arqualis  ipH , G I , & o.  p.  quarcunqr 
trapczij , AGIfi , aequabuntur  o.  p.  ciufdem  gradustrape* 
zij , A H C B . Hoc  vero  oftendetur  eodem  modo , quo 
Prop.  ay.  Lib.  Sec.  Geo.  Ind.  polita  in  Eruere,  i.  Pag.  6o. 
probata  eft  de  huiufmodi  trapeziorum  o.  q.  Vnde  hoc 
fuppolito  fatiserit  oncndereo.p.  FB,ad  o.p. trapczij, 
A>H  CB,  habere  didam  rationem . Er  quoniam  o.  p.  F B, 
ad  o.  p.  trapczij,  A H Cfi,  habent  rationem  compofitaio^ 
ex  rationibus  o.  p.  F^  ad  o.p.  Efi,  o.  p.  EB,ad  o.  p.  trian>* 
culi,  DAB,  & o.  p. trianguli,  DAfi,  ad  o.  p.  trapczij,  AH 
CB  j Clufdcm  femper gradus  his  o.  p.fuppolitis.  o.p.  vero, 
FB,  ad  o.  p.  EB , fune  vt , CB , ad,  BD , vel , HF , ad,  AB. 
Et  o.p.  EB,  ad  o. p.  trianguli,  DAB , fune  inratione  mul- 
tiplici fecundum  numerum  vnO  gradu  maiorem  numero 
alTumptae  poteftatis , Vt  o.  I.  E B , duplae  funt  o.  1.  trian-^ 
guti , DBA : o.  q.  fiint  tripla : a c.  quadhipti , &c.  Si  ergo* 
totuplex  fiat , A B , vt  iplius , A K , quotupiices  lunt  o.  p. 
EB, o.p. DBA.  Ex  aequo  o.p.FB,ad  o.p. trianguli, 
DBA , erunt  vt , FH , ad , A K , ideft  vt  multiplex  ipHus, 
F H,  quotuplex  eft,  B A,  iplius,  AK,  ad  ipfam,  A B.  Itaq; 
o.p.FB,ad  o.p.DBA, erunt  vt  multiplex  iplius,FH, 
quotus  ell  humerus  poteftacis  vno gradu  maioris  afsupta 
I^cefiatcad,AB.  V(o.l«FB,ad  p.1. trianguli.,  DBA, erunt 

■ vt 
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De  njfu  IndtuifiktitHOk  io  Pate^ntik-  Co£icu.  i p 5 
vt  dupla,  F H,  ad,  A B ; o.  qi*  E B,  ad  o.  q.  D B A,  vt  tripla,* 

P H,  ad,  A B,  o.  0 &c.  vt  quadrupla,  F H ,o.*c.  vt  quintu- 
pla,  Scf,  Rcnianeui  comparandae  o.  p.  D A B,  ad  o.  p.  tra- 
pczij,  AhC  B.  Et  quia  triangula,  ABD,HCD,funt  fi- 
inilia,  ideo  o.  p.  trianguli,  DBA , ad  o.  p.  trianguli , DCH,  Ce  r.  7. 
funt  vt  pot.'A  B , ad  pot.  H C , ambabus  tamen  vnogra- 
du  irtajoiiBu'5  prjcaifiimptis  pdtefjiatibus Et  per  conucr,  cor' 
(ioitcm  ratioois  0-,  p.  PB  A,  ad  9.  p.irapezij',  AHCB , eru  nt  Secundi 
vtpotcftasxAA\additiercntiadnpotcftatum, ABjHC. 

Er  quia  prius  probaturrifuit  o.  p.  F B,  ad  o.p.  D B A , e(Tc 
vt  multiplex, FH\ fecundum  numerum  potcftatis  vno 
gradu  maioris  aflumpta  pot.ad,  AB,ideft(funfipta por. 

AB,  ciufdcm gradus  tanquam  communi  altitudine)  vt  fa- 
cium fub didta  multiplici,  FH‘,  & fub  por.  AB,  ad  fai^um 
fub,  AB,  & eadem  por.  A B , nempe  ad  po^.  AB , vno  gra- 
du^imaiorem  . Poftrctuo  vero  demonftratum  fuit  o.  p. 

D B A , ad  o.  p.  AHCB,  eife  vt  por.  AB,  vno  gradu  altio- 
rem  ad  dififerentiam  pot.  A B,  H C , vno  gradu  maiorum. 

Ideo  ex  xquo  o.  p.  F B,  ado.  p.  trapezij,  AHCB , & fubin'* 
deadowp.trapezijpropofiti,  AGIB,  erunt  vtiad^um^fub  , 
muItiplici»FH  jfecundumnumerum  por.  vno  gradu  ma- 
ioris , & fub  potk  A B , aiTumpti  gradi^s , ad  diffcrcnrfam 
potcftatum , A B , H C , vel , G I , vno  gradu  maiorum  af- 
flimpta poteftate Vt  o.  1. F B,ad o. I.  trapezij , A G I B, 
erunt  vt  fa^hunllib  dupla , F H »&,  A B ,ad  differentiam 
quadractrrum , A B,  H C.  o.  q.  FB,  ad  o.  q.  A G I B,  vt  fa- 
duin  fub  tripla,  F H,  & q.  A B , ad  differentiam  cuborum, 

A B,  H C,  o.  c.  ad  o.  c.  vt  fadfum  fub  quadrupla,  F H,  & c. 

AB , ad  differentiam  qqtorum , AB,  H C,  o.  qq.ad  o.qq. 
vt  faiaum  fub  quincupla,  F H , & qq.  A B , ad  differentiam 
qqc.  AB,HC.  Et  fic  deinceps  in  infinitum.  Quodoften- 
derc  oportebat . 

Refftndet  hdc  Propofitioni  28.  Lib.  Sec.  Ceo,  Ind,  qit» 
habetur  in  Exerc,  i.  Pag.  67.  tantumq\  attingit  e.  q. 


PRO- 


2P4'  ' ' Exirtitdtjd^iiuiU 

• • - ' - * - • . . t V , - M.-.  i - 

propositi  O'  XXIX. 

Bxpofiu  qnAcu»(ji  parabola ^ HBEy  f»i  ba/t,  HE  $ 
arca  axm  BGy  cum  tUt  ctrcumfcrtpto  paraSe^ 
iogrammoj  A Et  dmSiaq,  quacunqi  tn  E ^ tpfiy  BG» 

parallela  y^vt,  CF,  /tcante  paraboHcam  Itneam , B 
• EitnK. } fi i:onuertatur  ,AEi^  parabola  »HBEf 
arcibafimy  H £ , ex^  AEy  fiet  cy  indrux  y Qd  tx 

• paraboloy  HBEifufiu paraboluus Sed ex,C  E y fiet 
cyltndrus  pr  adipi  parsy  fjp’  ex  triltueOyKP  E yfiet 

figmentum  di6i t fufiyjeFlt  plano  per y CFf  duSIo , ^ ad 
axemy  H £,  di&tfufiereQo , Igitur  (i exponatur  qua- 

' cunqi  magmtudoyLy^svtfaSium/ubjriplay  FEi^ 

‘ tS’q-  EGyaddiffireniiam  tubormmy  E GyGF yita 
fiaty  Ly  adyM  O.Vt  'vero  fiaFlumfub  qU'intupla\  F Ey 
ip  qq,  EGi  ad  dtffirenttatn  qcuborum , EC  yGFy 

itaquoqt  fiateademyLyad,M N ,/umaturqi  i^fitON» 
aqualis , 0 P y^t  fiat; MP^qua  erit  imnoty  M ^ 
aquali  tpfiy  Ly  *vt probabitur . Dicoyt\Ly  ad 
ita  efie  cylmdrumex , C E iod  figmentum  genitum  ex 
trtUneo  y K F E , ' 

Cor  pri-  TtV  VcaiuT,  B E ,diamctcT,quam  fccct,  C F ,in,  I . Et 
mx  Lib.  I J quiacft,FC,ad,CK,vtq.DB,adq.BC,hcceft 
Vt  q.  F c: , ad  q.  c I , & idem  contingit  in  ca:teris  quibuf- 
Cor.  I.  cunq,  ipfi,  BG,  parallelis  in  parallclogrammo,  CE.  Ideo 
ij huius.  vto.l.CE,adal.  DCKE,quadrilind,itacrunc^.q. 
C E , ad  o.  q.  trapezij , C D E I . Similiter  quia  vt  q.  F C, 

adq. 
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Cor.  t. 
II.  huius. 


Per  anu 


^ De  'vfit  Indiuifibiltum  in  Poteflati^.  Cojfnis 
adq.CK,itadl<jq.FC,‘  ». 

ad  qq.  C J i ideo  vt  o.  q.  C 
£,  ad  o.'q.  quadrilinei , 

C D E K i ita  erunt  o.  qq, 

C E i ad  o.  qq.  trapezij  j 
C D E I.  Vr  verd  o'.q.  CE, 
ado.q.  trapczij.CDEI, 
ita  eft  fatuum  iiib  tripla , 

F I,  & q.  E D,  ad  differen- 
tiam cuborum , D E , C 1> 

& itaifadum  fub  tripla, 

EF,  & q.  EG,  ad  differen- 
tiam cuborum , E G»  G F, 
quia , F E , rcfpondct  ipii, 

’ F 1,EG,  ipfi,  ED,&,GF, 
ipfi,  C Ii  in  eadem  propor. 
tionc,ob  Ilmilicudinem  in- 
teriorum trtangaloru.  Ve 

verdrad^umKib  tripla,  F E,  & q.  E G,  ad  differentiam  eu» 
bot  um,  E G,  G F , ita  ex  hypotheO  eft,  L , ad,  M O . Ergo 
Ok  q.  CE,  ad  o.  q.  trapezij,  C D E I,  & liibinde  o.  1,  C E,  ad 
o.l.qiiadriIinei,CDEK,Icuo.q.CE,adfadum  fubo.I.  cor.  t. 
CE,&triIinci,CDEK, erunt  vr,L. ad,  MO.  Sedfaiftum  n^ums, 
fub  o.  I.CE,  CDEK  ,a?quatur  fado  fub  o.  I.  trilinei , FKE,  1.  huius . 
& quadrilinei,  CDEK,  plus  o.  q-  CDEK . Ergo  o.  q.  CE, 
ad  fadum  fub  o.  Lf  K E , KEDC , cum  o.  q.  CDEK , fune 
vt,L,ad,  MO,quod-ferua.  , - 

• Inluper  quia  o.  qq.  CE,  ad  o.  qq,  trapezij, CDEl,oftcn- 
falunt  cffe,vto.q.CE,ad  o.  q.  quadrilinei,  CD E K,& 
illa  funt  vt  fadum  fub  quintupla,  F E , & qq.  E G , ad  dif.  Per  ant. 
feremiam  qcuborum,  EG,  GF,  hoc  vero  eft  vt,  L,  ad,  MN. 

Ergo  o.  q.  CE,  ad  o.  q.  C KED,  erunt  vr,  L,  ad,  M N . Pa- 
tet autem,  cum  o. q. C E,ad  fadom fub  o.I. C E,& o.  I. 
CDEK,  probata  fuerint  effe,  vt,  L,  ad^M  O ; ft  iftum  au- 
tem fub  o.l.C  E,&  o.l.C  D EK  ,fiiperet  o.  q.C  D E K, 
cuoi  probatum  fbetit  aequari  faifto  fub  o.  I.  FKE , KCDE, 
&o.q.KCDE,ide6,MO,fupcrare,MN  • Sunrcrgoo.  q. 

CE , ad  fai^um  fub  o>  i.  triliaci  i FKE,  & quadrilinei , 

DE, 


/• 


Di(.i 
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D£,  vt,  L > ad,  NO , & ad  idem  fa^um  bis , vt,L,  ad , NP. 
Eadem  verd  o.  q.  CE , ad  o.  q.  quadrilinei,  KCDHt^ftea- 
•faruntefle,vt,L,ad,MN.ErgocoIligendo,o.q.CE,' 
ad  o>q.CDEK,&adbisfa£tum  lub,CDfiK,KEF,  erunt 
vr,L.ad,MP.  (^emadmodum  vero  dia  (untminbrao.q.' 
CE , ita , M P , minor  erit , quam , L vcl , M C^,  cidbm L, 
ajqualis.  Cumergo  o.q.CE,ad  o.q.CDEK,cumbis 
. fadto  fub  0.1.  CD£K,KEF,ncvc,L,ad,MPi  erunt  per  coa> 
cum*  i s!  uerfioncm  rationis  o.  q.  CE , ad  o.  q.  trilinei,KEF , vt,  L,' 
huius.  adjPQ^  Sic  pariter  erunt  omnia  folidaCmilaria,&  con- 
. * j^Exer-  feqaentcr  cti;'m  rotunda,  hoc  eft  cylindrus  genitus  ex/. 
*'  C E , ad  Tegmentum  Tuli  parabolicigehiium  ex , K EF.' 
Quod  ortendere  oportebat. 

1 * . 

• . • • . I ♦ i 

.CORO  L L A R J V ’ 

n • ■ W 

i. i ■ * . 1 

MAnifiJlum  ergo  eft  inuentam  proportionem  ver'ftc  ori 
pariter  de  omnibKsfolidts  fimilaribms  getmirtx  f* 
ralltlogrammo^  C E, trtlineo  ,K  E etiam  fi,  B G ,fit  tanA 
tum  diameter:  ejaa  proportio  nota  erit  fi, GB,  GF^F  cnm- 
angnlo,CFE,notafupponantMr,  . •, 

: • ; 

S C H 0 L I F M.  ■ ^ ^ 

Et  quoniam pranominatns  Se augr and ftmttl  eum  alUtis 
ab  eo  demonftrationibus , elegantijftmam  qneqne  mifit 
pro  menfura  fufi  paraboUct , illiufque  fiegmentorum , vtin 
Fr a/at.  innuebatur , idcirco  vt  LeEior  eadem  quoque,  perfrut 
* ,*eandem  hic  apponemus  , pramijfo  tamen  eiufdem  itfi- 

gni  Lemmate , quod  tale  eft , 

Secundum  Lemma  Bcaugrand. 

r 

Sei  aliam  ^ inquit  ipfe  ^ fatis  elegantem  y iF"  •vaiuerfal^ 

, mamt  quam  ’7rop,^p»  lab.  Sec,  Oeom,  lad*  delt^ 

••  l iteis 
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mis  rtSh  tantum  enuntiauit  ifubntRtre  tH  animus  • 
Hanc  autem  concipiam  per  modum  canonis , feu  regulx 
inueniendt(expo(itis  paratlelogrammis  ^ 
aquealtis  , Qd  duSa  dtametroy  ajfumptaque, 
DF i tanquam  commum regula ) rationem  faSit  fub 
o.p.A^iBF i adfaSium fub  o. p, trapes^q,  AD^ 
C trtangult m Dummodo fupponantur o.p» 
A^^eiufdem  ep gradus  cum  o.p,  trapeT^ij  tAT>^ 
Cs  &l  <f>p»'B  F t eiu/dem  gradus  cum  o.p,  triantulL 


PR6  primo  termino  ergo, Ceu  antecedente  rationis  quf- 
fitae  afTumatur  potcftasrca*,  DQ.,  quje  in  eodem 
gradu fubfiftar,  quopoteftatcs, A Q,  veitrapezij,  AD 
QC.  Deinde  componatur  potentia  abs,  DF,  minus, 
, in  prima  figura  j vel  abs , D F , plus , F O , in  fecun- 
da , qu2E  in  eodem  gradu  quoque  fit , quo  o.  m A Q , vej 
traperij,ADQC.  Quan-  -- 

titateSjd  qu  ibus  compo- 


netur potentia, ordinen 
tur  fecundum  ordinem 
in  Algebra  vfitacum  , 
atque  prima  quantitas 
diuidaturper  numerum 
vnkate  maiorem  nume- 
^ ro  gradus  o.  p.  B F , vel 
trianguli,  CQF  . Se- 
cunda quantitas  diut- 
datur  per  numerum  fe- 


,CI0 


a |T 


/HS 


a 


quentemin  progreffione  naturali  numerorum,  tertia  per 
numerum  in  eadem  progreflSone  fequentem,  atq.  eodem 
ordine  refiduat  quantitates  diuidantur.  Veluti  fi  prima 
quantitas  diuidaturper  y.  fecundam  opus  erit  partiri  per 
6.  tertiam  per  7;.  quartamperS.  &c.  Quo perafto  habebis 
fecundum  terminum* 

Pp 


Exempli 


ExercU4tkjii4rid» 

''  Exempti  gratia , iuxta  hunc  canontm , ajfero  faStum  fuh 

' o.q.  ^ B F , adfaFium Jub o.  q.  traptzjj > AT^ 
trtanguh , C , ejfs  yt  5.  *2)  , 4<^  f 

DFytatnui  %reSIanguli,DF ^,plus*q.^  F,tal. 
figura : 'Vtl ad '^q.D  F,plui  { rtSianguU , DF^  plus 
T?*  •€/»  infecundi  figura. 

CVm  autem  ftiH  parabolici,  illiufque  regmentorotn  • 
certa  ejuadam  ratione  refe^rum  dimcnfto  ex  boc 
Lemmate pcinieat.inftituto circa c.q.proptcrea  eius  dc- 
monftrationcm  extendere  volui.vt  hinc  etiam  pateat  quo- 
modo dcmonftrandae  fint reliqua: Propofitioncs,qus  ve- 
lut  6 fonte  CN  praecedente  canone  fluunt . 

Hfl  cr^o  fi^um  fub  o<  q.  AF,6F,  ad  fa^um  fub  o.  q-  A 
Cor.  5.  F , C Qi' » vto.  q.  B F , ad  o.  q.  trianguli,  C QF , hoc  cft 
II.  huius  vt  3.ad  1.  vel  vt  q.  D F , ad^  q.  DF.  Item  vt  bis  fatura 
21, huius  lub  O.  ta  A F , fle  o.  c*  B F , ad  ia^um  fiib  o»  !♦  A F , flC  o*  c* 
C C^F , ica  o.  c.  B F , ad  o.  c.  C QF , hoc  cft  ita  4.  ad  i. 
vcl ira  duplum  rtiftanguli.D F Qj^ad} rc^anguIiDFQ. 
Item  o.  qq.  B F ,ado.  qq.  C.QF,  liint  vt  5.  ad.  i.  hoc  cft 
vt  q.  QJ; , ad  ^ q.  Q^F . Sed  vt  faiJtum  fub  o,  q.  A F , B F, 
fi^huius  factum  lub  o.  I.  A F,  & fub  o.  c.  F B , ita  parallelo- 
11.  uius  grammum,  AF,adparallclogrammurni,BF,bisAimpium> 
hoc  cft  ita,  DF,aa  2.  F <^2^  vel  ica  q.  DF,  ad  a.rcdan- 
gula,  DFQ^  ErvcbisfaiftumTubos  I.  Af,  fltfub  o. c.. 
Cor.  3.  B F,  ad  o»qq.B  Fi  ita  2.  parallelogramma,AF,adparaJle^ 
n.  uius  jQgramrhum,BF,hoccftita 2.  DF,  ad,  FQ^vclita  a. 
refllangula , D E Q , ad  q.  F Q. 

Itaque  in  prima  figura  factum  fub  o.  q.  AF,  BF,  minus 
bisfa^ofubo.  1.  A F,fle  fubo. c.  BF,  pliiso.  qq*B  F , ad 
filium  fub  o.  q.  AF , fle  trianguli » C Q^,  tninus  bis  faifto 
fub  o.  1.  A F , & fub  o.  c.  C QF,  plus  o.  qq.  C QF , erit  vt 
q.DF, minus  a.rcitangulis,DFQ,plu3q.  QF,  ad^qi 
3.  sec.  DF,  minus {re<aanguli,DFQ, plus Iq.QF,. 
ticm.cu  Sed  in  prima  figura  fa^um  luK  o.  q.  A Q,  B F , aequatur 

k”  Cor.  f^^io  fub  0.  q.  A F , B F , minus  bis  lado  fub  0. 1.  A F , & 
ii. huius  fub 
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lub  o.  c.  B F , plusjo.qq. 

_B  G 

E 

Q/  F 
C B 


c.  CQF,  pluso.  qq.  C 
Q F.  Item  q.  D Q»_ 
tequaturq.  D F, minus  q ^ Or 

2.  rciflangulis , D F Q. 
pliisq.  FQ. 

Nunc  inanalogifmofuperiusexpofItoJcqiiaHa  a?quali- 
busfubrooentur.  Igitur fadlum  fub o.q.  AQ,BF, ean- 
dem! Iiabebit  rationem  ad  fadum  fub  o.  q.  trapezij  > A D 
QC,&  trianguli,  C QF,  quam  q.  D Q^ac?fq.DF>  ramus 
* I e.fianguli , D F Q , plus 4 q.  QF. 

Ordine  non  di/Hmili  concludetur  in  fecunda  figura^ 
fadium  fub  o.  q.  A Q,,B  F , ad  fa^um  fub  o.  q.  A D QC, 
CQF,  cflTcvt  q.  DQ^,  ad  f q.  DF,  plus  ^re^anguli,D 
FQ^plusIq.QJ. 

Porrd  ex  praecedentibus  colligitur  fa(5ium  fub  o.q.  A 
Q,BF,  ad  factum  fiib  o.q.  ADQC,CQF,‘fehabero 
vrtfO:q.DQ,  ad  20. q.DF,  minus  30.  rcctangulis,  DF 
Q,  plus  la.q.QF.  Verum  ijr.q.DQj  «quantur  ly.q. 
D F,  minus  3 (X rcctangulis,  DFQ^,  plus  ly.  q.  QF,  in  i. 
figura.  In  fecunda  autem  r 5.  q.D  Coaequantur  ly.  q.  D 
F,plus3o.rettangulis,DFQ_^plusiy. q QF. 

Itaque  in  viraque  figura  vtfactumlubo.  q.  A F,  BF,ad 
factumfubo.q.  AD  QC,  CQF,  ira  erunt  60.  q.  DQj^ 
ad5.q.DF,pIusiy.q.DQ.minus3.q.  QF.  Vdpolte- 
rioris  rationisterminosperfio.  diiiidendo,  itaq.  D Qi_ad 
i q.  D Q, plus  .jV  q DF,  minus  ^q.QF.  • 


or.  Item  tactum  lub 
o.  q.  trapezij , A D Q_ 
C , & trianguli , C QJF , 
aquale  efi  fa(^o  fub  o. 
q.  AF,'&  trianguli,  C 
QF  , minus  bis  fadlo 
fub  0.1.  AF,  & fub  o. 


I 


D 

A 


Pp  a 
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PROPOSITIO  XXX. 

» 

Um  tfiopAnboU , D *2  F » nSid , T>  F , hinc  incie  <vbl~ 
cunque  'volueris  ad  parabolam  terminata  t reSldt  'E 
e diameirii  paraboles  'vns*  Dico , ajfumpta  pri 
regula  communi  rtSia , “S  ^ o.  q.  paralielogrammty 
£F,  ado.q.trilineiy  B ^ ,fjfevt q,  D ad ^q» 
Duplus  q.OF yOnnus  ' 

. TT  Oc  autem  arte  , qtia  Caualerius  vfus  cft  Libra 
PfopV  - A.  -1  0»ai'toGcometrif  Ind.  veJ  forfiran  vtfeqbiturde- 
Libri  monftiari  potcit . Compleatur parallelogrammum,  A F', 
iunctaquCjCQ, ducatur  recta,  G HK,  vbicunque  vol- 
Ind!"^  ucrisintcrtectas,  B Q^CE,  modo Ht  eis  parallela.  Tura 


protrahatur  per  punctum , I , recta , L N M , parallela  or- 
';.Qparu  dinat^,  DE . Quandoquidem  natura  paraboles,  vt  rectan- 
/«com,  gulum,  D QF,  ad  rectangulum , D K E,  hoc  eft  rcctangu- 
" ■ Ium , L N M , ad  rectangulum , L 1 M , ita  elTc  conftat,BQ, 

hoc  eft,  Gk  , ad,  Hk,  Idcoq.  factura  fub  q.L  N,&  q. 

• N Mj 
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KM,adfaaiiinrubq.LI,  &q.IM,cric  vt  q.Gk,adq. 

Hk.  Cum  auccm,  G k,  ducta  fit  abfquc  ejectione  inter 
icctas,  BQ,  CF, -fcquitur  factum  fubo.q.  AQ,  BF,  ad 
factum  fub  o.  q.  A D QC , C QF , cfle  vt  o.  q.  B F , ad  o.q. 
trilinci , B QF. 

Sed  prior  ratio deraonftrataeftapqoalis ei, qua?  q.^DQ,  vti» 

ad  Jq.DQ, pius ^q.DF,  minus Ergo&po- 
fierior.  Porro  futus  paraboJicus  clt  iblidumcx  reuolu- 
tione plani  parabolicifupcrre<5la  ordinarim  ad  axem  ap- 
plicata . Igitur  redam , D F , clTe  ad  axim  ordinatim  ap- 
plicatam fupponamus.  Solidum  ergo  ex  reuolutionc  fi- 
gurx,'D  B F,  fiiper  reda,  D F , genitum  erit  fulusparaboli- 
cus  in  prima  nempe  figura . Solida  autem  ex  reuolutionc 
trilinei,  B Q F,fuperrcda,  Q_F  ,ex  pratccdcntibus  notam 
habent  rationem  ad  cylindros  redos  ciufdem  axis , & ba- 
feos,  camfcilicet,  cbnuertendo,  haber  cylindrus  adfoli- 
dum,  quam  q.  D ad  J q.  D Q_,  plus  q-  D P,  minus 
q.Q.F.  Sed  in  prima  hgura  ciufmodi  lolida  funt  frulta 
fuli  parabolici,quae*planisaxi  paraboles  parallelis  refe- 
camur.  Quare  ii  rcda,DF,  fedaclfet  bifariam  in,  Q., 
pundo, cylindrus  ex  reuolutione  redanguli.BF,  fuper 
reda,  QF,  genitus,  ad  foJidum  ex  trilineo,  BQF,  fuper  ea- 
dem reda , QJF , reuoJuto  procreatum  eam  haberet  ratio- 
nem,quam  15.ad8.vti  redasad  numeros  rcuocanti  pa- 
lam erit.  Verum  in  hoc  cafu  cylindri  pratdidi  duplus  efl 
cylindrus  redus , cuius  axis , D F,  & bafis  circulus , cuius 
radius  reda?,  BQ,  fira?qualis.  Item  folidi  vltimocommc*- 
morati  duplus  cftfufusparabolicus  ex  reuolutionc  D BF,. 
fuper  reda , D F , produdtus . Quamobrem  cylinAus  re- 
dus , cuius  axis,  D F,  & bafis  circulus , qui  radium  habeac 
reda’,BQ_,jequaIcm,ad  fufum parabolicum  ex  rcuolu- 
tionefigur.T, DBF,  fuper  reda,  DF, genitum  eam  habebic 
rationem , quam  15,  ad  8,  Igitur  non  tantum  fuli  parabo* 
lici,  verum  etiam  (cgmentorum,  quse  planis  axi  parabo- 
les parallelis  abfeinduntur,  dimenfionem  , iuxta  pro- 
pofita  fatis  fupcrqi  explicauimus,  & dcmonftrauimusr 
Qupdj&c. 


SCHOn 
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SCHOLIVM. 


HAte  elabor  db4t  viride  in^em^^mMs  cum  nec  dum  ex 
quodam  morbo  conualutjfet , quem  lethalem  Medici 
diiudicarant , cui  idcirco  pauto  pofi , maximo  Reip.  literaria 
detrimento  mors  fucce^t . Enimuero  cum  occiderit  floren- 
tibus annis , tantitmq-,  nihilominks  in  Geometricis progre/fus 
fuerit^  qua , (jr  qualia, fi  naturalem  vita  curfum  adimpleuif- 
fct,ab  eo f per  ari  poterant,  hacfedulo  perlndrans facile  quifqi 
poterit  inteUigere.  Huic  autem  fatis  probabatur  hac  Ind, 
methodus , vt  propter  ea  ad  me  It  ait  ce  fcrtbcns  fub  d.  8.  No- 
ucmbris , Anno  1 640.  hac  de  eadem  protulerit . La  fupplico 
di  fcriuermi  fe  lei  ha  applicato  la  fua  inuentione  di  dimo- 
ftrare  per  «l'  Indiuifibili  alia  r icere  a de'  centri  di  grauita , e 
[ ordine,  c)ie  tiene , al  che  giugnera  ,fe  gli  piace  qualchedun'- 
efempio  . Fer  ament  e altretanto  fltmoquefla  maniera  di  d> 
moflrare , poichee breuifitma  ,e procede  direttamente ,e non 
per  la(furdo , (fic.  Porro  iam  demofiratis  quadam  pauca  ad- 
huc fuperaddemus , finemq-,  tmponemus  prafenti  dolirina 
quatenus  nobis  licuit  exculta , alijs  immenfum  fpeculatio- 
num  campum  aperuijfe fat  indicantes . 


PROPOSITIO  XXXI. 


la^uocunqi  paraUelogrammo ^dtferiptis  iuxtaProp.  23. 
diagonalthus  d prtma  detneeps  quot  Itbuent , reten- 
ta eadem  regula , qua  defcribuntur  : 0,  p.  quacunqt 
dtSit  parallelogrammt  ad  o.p.  eiujdem  gradus  cutuf- 
cunq'y  fpatij  dtliarum  diagonaltum , erunt  <vt  faUum 
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Jub  numero  afumpu  poteflms^  nUmero  fpAt^^ 
yniute  MUuWt  eJ  tpfam  'vniutem . 


ASfumpto  quocunqi  paral- 
Iclogrammo,  B D , in  quo 
iuxta  di^in  Prop.  15.  iint  de- 
fcriptx  quotcunq;  diagonales , 

A G C , prima , A H C,  fecunda, 

A I C , tertia,  A L C , quarta,  &c. 
quoufqv  iiboerit , regula  latere, 

CD,  quod  hic  quoq;At  regula. 

Dico  0.^.  parallelogrammi,  BD, 
mccunq}  ad  o.p.  cuiu(cunq,ex 
di^is  fpatijs  eiufdem  tamen  ^adus,cfle  vt  fa  Aum  fub  nu- 
mero a flumpt»  potcftatis,& numero  Ipatij , vnitateau- 
Ao,ad  ipfam  vnicatem.  Vt  Ii  ex.  gr.  afTumantur  cubi, 
Quartumq;  fpatium,  ALCD,dicoo.c.BD,ado.  ofpati;, 
ALC  D,  eife  vt  faAum  fub  3.  qui  eft  numerus  cubi , & fub 
i^.quieft  numerus  Ipatij,  hoc  eft  vt  la.vnitatcauAutn.-, 
icilicet  vt  13.  ad  vnhatem.  DuAa  enim  in,BD,  qua- 
cunq-.  rcAa,  EF,  ipC,  CD,  tegulae  atquidiftante,  ac  Iccante 
diagonales  in , C,  H,  I,  L , quoniam  proportio  cubi , E F, 
ad  c.  FL,  eft  triplicata  proportioriis,  EF,  ad,  FL , fcu  com- 
polita  ex  tribus  rationibus,  EF,  ad,  FL.  Katio  autem,  EF, 
ad,  FL , componitur  ex  ratione,  EF , ad , FG,  FG , ad  FH, 
FH,  ad,  FI,  &,  FI,  ad,  FL,  (qua?  funt  aequales,  quia  cx  lege 
deferiptionis  diAarum diagonalium  hunthx  lineae, E P, 
G F,  H F,  I F,  L F , continuo  proportionales)  hoc  cft  ex  4. 
rationibus  iplius,  A F , ad , F G . Ergo  tres  rationes , E F, 
ad,  F L , aequabuntur  12.  rationibus  iplius , F Ej  ad , F G, 
qui  numerus  12.  habetur  ex  dudu  3.  numeri  potellatis, 
in  4.  numerum  fpatij . Er  confequenter  ratio  cubi , E F, 
adc.FLjduOdecupIa  erit  rationis,  EF,  ad,  FG.  Sed  etiam 
ratio,  quam  habet,  E F,  ad  cius  portionem  inrcrccptam 
inter,  AD, & duodecimam  diagonalem,  qua-  Ii t,  K F,  com- 
ponitur cx  1 2.  rationibus  iplius , E F , ad , F G , terminat 
e nim  illa  duodecimam  proportionem , xqualem  propor- 
tioni 


Cor.  tjt 
huius. 
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cioni  ipHus,  AF,  ad,  F G,  vt,  coonderanti  tnanifcfium  erib" 
Ergo  c.  E F , ad  c.  F L , eric  vt,EF,ad,FK,  fpe^amem  ad 
duodcdroam  diagonalem  . Et,  EF,  duda  eft  vccumq; 
iL  huius,  ergo  o.  C.  B D , ad  o.  c.  trilinei , ALCD , erunt  vt  o.  I.  B 

ad  o.  I.  duodecimi  /patij , & fubinde  vt , B D » ad  ipfusui 
fpatium  duodecimum . Sed  B D , eA  huius  fpatij  tredecu- 
pium . Ergo  & o.  c.  B D , ad  o.  c.  trilinei  .ALCD»  eruat 
vt  13.  ad  I.  fcu  eorum  tredecupli.  Redd  ergo  produco 
cx  3.  & 4.  additur  vnitas , vt  fiant  13.  qui  ad  i.  habent  dt. 
^m  proportionem . , , 

Sed  vt  vniuerfaliter  fiat  demon  Aratio  fic  procedemus. 
Quia  ratio  ipfius , £ F , ad  quamcunqi  eius  portionem  rc> 
fedam  verfus , F , per  diagonalem  afiumpti  fpatij , qpa;  fit 
cx.  gr.  F K , componitur  ex  tot  rationibus  ipfius , £ F , ad» 
FG , quotum  eA  ipfum  fpatium , nam  ad  diagonalem  cu<* 
iufqi  Ipstij  terminatur  vna  ratio,  zqualis  rationi  ipfius, 
£ F , ad , F G . AiTumpto  vero  quouis  poteA.  gradu , ratio 
pot.  E F,  ad  pot.  F ki  eiufdcm  gradus  totupicx  eA  eiufdem 
rationis,  EF,  ad,  FG,  quotus  cA  numerus  didiar  poteAatis. 
Ideofadum  fub  numero  afiumpti  fpatij,  & numero  pot. 
exhibebit  numerum  proportionum, AB,  EF,  in  rationc,£F» 
ad,  F G , continuatarum , numerumqi  fpatij , ad  quod  pa- 
rallelogrammum,  BD,  oAenditur  efie,  vt  ipfius,  BD,  o.p. 
ad  o.p.  afiumpti  fpatij.  ScdparalIelogrammum,BD,ad 
inuentum  fpatium  eA,  vt  numerus  eiufdemmct  fpatij, vni- 
tate  audius,  ad  vnitatem . Ergo  o.  p.  B O , ad  o.  p.afiiim- 
pti  fpatij  erunt  vt  fa^um  fub  numero  afiumpti  fpatij, 
& numero  poteA.  vnitate  audto  ad  ipfam  vnitatem. 
Qupd,&c. 

PROPOSITIO  xxxir. 

In  eadem  figura  propofiio  quocuop  /patio  , regula  ea- 
dem yCDy haletur  ratto  o.p»  parailelogrammi yBD, 
ad  0.  p.  propofiti  fpatij  ( etujdem  tamen  femper  gra- 
dus cum  pote  fi.  BO>)  a prtma , ^ demceps  in  infini^ 

tum 


\ 


Digilized  by  Google 
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iftm  continuauspoteBdtihus } fi  exponatur  feries  nu- 
merorum a numero  dati  fpat^  wnitate  auUo , deinceps 
eodem  numero  fpatij  fefe  excedentium  ffingultqi  refe- 
rantur ad  rvnitatem . 

VT  fi  proponatur  tertium  fpa* 
tium , A I C D,  numerus  c- 
iufdem  efi  3.  addita  vnitate  fit  4. 
primus  numerus  huius  fcrici,  in 
Qua  numeri  fele  deinceps  per  3. 

(emper  excedunt.  Dico  ergo  o.I. 

B D,  ad  o.  1.  huius  tcrtij  fpatij, B I 
CDjcfsevt  4. ad  i.o.  q.  ad  o.q. 
vt7.ad  I.  o.  c.ado.c. vt  lo.  ad  i. 
o. ^q.  ad  o.  c^q.  vt  13.  ad  i.&c. 
retenta  femper  vnitate  pro  communi  omnium  proportio- 
num termino  confequente.  Hoc  autem  facile  ex  prece. 

denti  Prop.  deducitur,  »»  — • . 

nam  fi  ducamus  3.  nu-  4 7 10  13  ip  &c. 

merum  fpatij  in  nume-  i i i i 'i  'i 

rum  prima?  pot.feu  Ii-  ■ ' — 

nea?,  quieft  1.  fiet  3.  & addita  vnitate,  fiet  4.  pro  ante- 
cedente proportionis  termino, qui  ad  i.  erit  vto.  I.  B D, 
ad  o.  I.  fpatij , A 1 C B . Similiter  dudo  3.  in  numerum  fe- 
cunde pot.  hoceft  in  2.  fiet  6.  & addita  i.  fiet  7.  qui  cft 
in  fecundo  loco  ferici,  oftendens  o.q.  B D,  ad  o.  q.  tnlinci, 
A I C D , cfTc  vt  7.  ad  i.  Pariter  ducendo  3.  in  numerum 
tertie  poteft.feu  cuborum,’  qui  eft  3.  fiet  p.  & addita  t. 
fiet  numerus  10.  qui  eft  in  ferie  tertio  loco,  oftendens  o.  c. 
BD,  ado.c.  AICD,efTevtio.adi.  Et  fic  patet  ratio  nu- 
merorum didie  ferieij  qua  arte  & relique  feries  pro  reli- 
quis trilineis  pariter  extendi poffiint . 

S C H o L J r M . 

EX  hibernus  ergo  i»  fequent  i Tabella  feries  numerorum^ 
pro dignofcendss proporstonibus  o.p.SDy ado.p. eiuf. 

^ Qjj  dem 


^o6  Exercitatio  quarta:  ' ■ 

dem  gradus  fpatiorum  primi  ^ fecundi , tert^ , ^c.  vfq\  ad 
decimum  ^incipiendo a prima potejl.  & progrediendo pir  illi 
f accedentes  pariter  vfq\  ad  decimam  potejf.  qua  efi  cccuho~ 
rum . ^i  tamen  numeri  poterunt  facile  per  aquale  eorum 
incrementum  in  infinitum  tam  in  fpatqs^uam  in potefi.con- 
tinuari,  vt  per  fe  patet . 

Vfus  vero  fequentis  T ahella  tatis  eft . Si  volueris  feirt 
quam  profortionem'  habeant  o.p.cutufdam  gradus  a primo 
^ vfq-y  ad  to.  parallelogrammi  ■,  B D , ad  o.p.  eiufdem  gradus 
cuiufcunqfpatij  a primo  vfq\  ad  decimum , quares  in  fronte 
numerum  potefi,  (fi fpatiu  later  alit  er  in  prima finijlra  colum- 
na^ in  direilumqi  habebis  numerum  ^ qui  advnttatem  erit' 
in  eadem  ditiarum  potefi. proportione . 

Vt  volens  feir e quam  rationem  habeant  o.qc.  BDt  ad  o.  qe. 
feptimi  fpatij . Sj^oniam  qc.  efi  ^.potefi.  ideo  quarens  y.  in 
fronte , <fi  later  aliter feptmum  fpatium , accipio  in  area  nu- 
merum i6.  qui  ad  vnitatem  efi  vt  o.  qc.BD^  ‘ad  o>  qc.  fepti- 
mi fpatij. 

Sed  ijdem  numeri  areales  facile  fine  T abula  habentur  du- 
cio  numero  frontali  ,feu  potefi.  in  numerum  lateralem  ^fem 
fpatij  .addita  enim  vnitate , vtin  ant.  Prop.  dicebatur  fipfi 
produUoj  'illico  habetur  diilus  numerus  arealts  quafitus , 


•\  s \ 3 1 '^1  / l ^ 1 7 1 ■»  1 " 

Primum  fpatimii 

1 1 i 1 4 1 1 l «1  7 1 8 1 5 l IO  l «1 

Secumlum 

i 1 5 1 7 l 9 1 II  1 IJ  1 15  1 17  1 19  l XI 

'Icrtium 

4l  7 l IO  1 l I6  1 19  1 IX  l »5  1 i8  1 3> 

<^iartum 

I 1 9 1 JJ  1 '7  1 XI  1 X5  1 19  I 33  1 J7  1 41 

i Quintum 

1 6 1 II  1 i5  1 11  1 xtf  1 3'  1 3<S  l 41  1 4«  1 51 

1 Sextum 

7 1 13  1 '9  1 X5  t 31  I 37  l 43  1 49  1 55  1 <1 

1 Septimum 

8 1 l<  1 11  1 19  1 36  l 43  1 50  1 57  1 64  1 71 

Octauum 

9 I '7  1 X5  1 33  1 41  l 49  I 57  l «5  1 73  1 81 

Nonum 

IO  1 19  1 18  1 37  1 46  1 5 5 1 C4  1 73  I «1  1 91 

Uccimum 

11  1 XI  1 31  l 41  1 51  1 «I  1 71  1 81  l 91  1 101 

CO- 
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De  *yj!t  Inebml$bltium  h PetefUtib,  Cejftcis,  $ 07 

COROLLARfVM  I. 

SI  iHiiilid  TAhelU  confideremus  ftriem  numerorum  irt-j 
columnis  defcendentium , ilLico  intuebimur  i»  columna 
frima  jtotefi.  o.  l.  par  alie  logrammi  ,B  duplas  ejfe  o.  L pri- 

mi fpatij  ^ triplas  o.l,  fecundi  fpatij , quadruplas  o.l.tertij 
fpatij , (^c.  At  ex  columna  fecunda  potefi,  percipiemus  o.  q, 
B D,  tripla  effe  0.  q.  primi  fpatq , quintupla  e.  q,  fecundtfpa- 
tif  ifeptupla  0.  q.  tertq , ^c.  Similiter  ex  tertia  columna  pa- 
tebit 0.  c.  B D,  quadruplos  effe  o.  c. primi  fpatij  feptuplos  o.  e, 
fecundi,  vndecuplos  o.  c.  tertij , &c.  &Jic  in  cat.tris . / ta  ut. 
in  omnibus  columnis  appareat  progrefiionem  ,fcu  incremen- 
tum fieri  iuxta  numerum  potefi.  propria  columna . 


0 

c 0 R o L L A R I V M //.  r 

Et  quia  ex  Corollario  procedenti  habtttnordinatint  ra- 
tio o.  q.  B D,  ad  0.  q.f patior um , primi  ‘nempe  fecundi., 
tertq , efic.  ideo  eandem  rationem  habebunt  nedumfoltda  ro- 
tunda genita  ex  par  s^eiogrammo,  B didis  fpatijs  reuo- 

lutis  circa,  A D , (tunc  autem,  A D,  debet  fupponi  perpendi- 
cularis ipfi,  AB,) fed  (fi  quacunq-, folida  ad  inuiccmjimilaria 
genita  ex  ijfdem  luxtq  communem  regulam  ,C  D,  quomodo- 
cunq,D  A fit  ipfi,  AB, inclinata.  .. 

PROPOSITIO  XXXIII. 

Si, propofito quocunqi  ex ttfidMs fpttiijt »BD, inant.fi- 
' gura , tiufdem  numeri  /patium  quaratur  in  latere  T a- 
beUa  pracedenut  Prop,  e regione  cuius  fumantur  t». 
. prima , (y  fecunda  poteiiatum  columna  refpondentes 
• numen*  Erit /aSum fith  his  duobus  aumeris , ad 


3o8  ExtrcitaHoquartd  • 

tiufdtm  fiSit  rtjidtmm , ab  eo  dempto  duplo  differen> 
tu  dt filorum  numerorum  ^ cum  numero  minora  vt 
o.q.B  Dfud  0,  q,  refdutJpAtij  propojtti»  ajfumpu  ea- 
dem 'vtmf 4pertortbus  regula . 

EXpofita  denuo  praecedenti  figura  afTumatur  ex.  gr. 

primum  fpatiuin  rcfiduum,AGCB,&  in  Tabella 
praecedenti  c regione  primi  fpatij  fumanturin  prima,  & 
fecunda  poreft.  columna  numeri  2. & 3. qui  inuiccmdu^ti 
facient  6.  Eorum  differentia  i.  duplicetur,  fitq;  2.  qui 
jiumcro  minori  2.  additus  facit  4.  quo  dempto  ex  6.  re- 
manent 2.  Dico  ergo  vtd.  ada.ita  efleo.  q.BD,ad  o.q. 
AGCB,  regula, CD.  Quod  verum  efle patet  ex  Prop.20. 

Sumatur  nunc  fecundum  refiduum  fpatium , & cum  fe- 
cundo fpatio  ex  dida  Tabella  accipiantur  numeri  col.pri- 
mar,  & fecunda;  pot.  trempe  3.&  j. 

Ab  his  fadum  eft  15.  eorum  difl 
ferentia  2.  dapiicara  , iundaq» 
ipfi  3.  facit  9.  qui  demptus  ex  ij* 
relinquit  8.  Dico  ergo  vt  I jr.  ad 
ita  ede  o.  q.BD,ad  o^q.refidui  Ej 
fpatij,  feu  fcmiparabolae,  AHCB. 

^uod  verum  efle  oftendit  Pro-  ___ 

pofit.  24.  C ’ 

Deniq;  vt  hoc  vniuerfahtcr 
oftendatur;  affumemus  ex.  gr.  quartum  refiduum  /pa- 
iiaiunis.  tium.ALCB.  Sunt  ergo  o.q.  BD,feufadumfubo.  f. 

BD,&o.LBD,ad  fadum  flib  o.  1.  B D,  & fub  o.  I.  fpatij, 
*j.hum$  ALCD,vt,BD,ad,  ALCD»nempcvt5.ad  i.ltcia^ 
o.q.  BD,ad  o. q.  ALCD,ex  eadem  Tabella, qua?fira 
poteft.2.  (pro  quadratis)  in  fronte, & lateraliter  fpatio 
quarto,  dignofeuntur  ex  numero  areali  efic  vt  9.  ad  i-* 
Sed  vt  y.  adi.ita,dudo  vtroq;in'9.  eft  fadum  45.  ad 
‘ fadumg.  Et  vt9.ad  i.ita,dudo  vtroqj  per5.  eft  fadum 
45.  ad  fadumj.  Ergo  redegimus  has  duas  proportiones 
ad  communem  terminum  antccedenKin  45.  Quoniam 
crgoo.q.BD,ad  fai^um  fubo,I.BD>&  o.lALCD» 

fune 
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V. 


De  V/&  Indimfthtlmm  in  PotepAtib*  CoJJicis.  3 o ^ 
funt  vt  45.  ad  9.  Et  ea- 
dem o.  q.  B D , ad  o.  q.  _ Pro  Qy^‘^*’atis 

AL  CD,S  funt  vt  4J.ad  5. 

Ergo  o.  q.  B I) , ad  fadum 
fub  o.  J.  B D , A L C D, 
minus  o.  q.  A L C D > hoc 
di  ad  fadtum  fub  o.  I.  A L 
C B,  A L C D , erunt  vt  » 

45.  ad  differentiam  nume-  g 
rorum  5.  & 9*  nempe  ad 4,  g 
£t  ad  eandem  bis  suptam  ^ 
erunt  vt  4f.  ad  8.  Sed ad  ^ 
o. q.ALCD,funt  vt45.  p’ 
ad  5.  Ergo  colligando  o.q. 

BD,  adfadum  bis  fubo.  I. 

ALCBjALCD)  plus 
o.q.  ALCD,  erunt  vt45.ad  i5.Demproaurem  15.6x45:.' 
remanent  52.  Igitur  o.  q.  B D , ad  o.  q.  A L C D , erunt  vt 
4J.  ad  52 . Hoc  cft  erunt  vt  fadum  fub  5.  & 9.  numeris, 
coi.  1.&  2.pot.eregionequartifpatijcopliitutis,adrefi- 
duum  dempto  ex  45,  numero  13.  qui  conflatur  ex  dupla-  • 
diff.4.  didorum  numerorum , nempe  ex  8.  & numero  mi- 
nori y.  fcilicet  vt  45.  ad  3 2.  Quod , &c. 

Videfroportionem a.q.BD, ado. q.  refidMorum fpMtierum 
•yfq.  ad  decimum  in pue  edenti  Columella» 


COROLLARIVM, 

CVmergoJitnotaratioo.q.BDt  Ado.q.rejiduofumfpa- 
tierum  eiufdem,  B D , euadit  quoque  nota  ratio  omm-  i? 
umjimilarium  folidorutp  ex  dictis  fputiit , tuxta  datam  regu- 
lam, genit  orum. 


Propor- 

tio. 

1 

6 

2 

2 

15 

8 . 

3 

28 

14 

4 

45 

32 

5 

66 

50 

6 

91 

72 

7 

120 

98 

8 

153 

128 

9 

190 

162 

10 

231 

200 

PRO- 
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310  ExwdutioqMurH 

PROPOSITIO  XXXIV. 


Cor.  I. 
] 1 .huius 


In  tddtm  tntecedenii  figura  y regula  eadem y 9»c,B*I>y 
ad  0.  f.  cuiufmnque  refidut  fpattj  y eruat  •vt  faSum 
fub  numeris  prima  y fecunda  , tertia  columna 
potefiatum  eiufdtm  TabeDay  eregtone  fpattj  exiflen~ 
tibus  y ad  eiu/dem  rejiduum » ab  eodem  dempto  faSo 
fub  triplo  digerentia  numerorum  primay  fecunda 
columna , fub  numero  tertta , plusfabio  fub  etfdem 

numeris prtma  y ^ fecunda  columna. 


VT  cx.gr.  allumpto  primo  refiduo  fpatio,  e regione 
primi  fpati;  in  dida  tabella  fune  in  i.  a.  & 3.  coi. 
poteAatum  hi  tres  numeri,  2. 3.4. 
fadum  fub  quibus  eft  24.  DifTc* 
rentia  inter  2.&  3.  efti.  ciustri- 
plum  3.  factum  fub  hoc  triplo , & 
iub  4.  eft  12.  fa^mfub  2.  & 3. 
cA  d.qui  cum  12.  facir  18.  quo 
dempto  ex  24.  remanent  6.  Dico 
igitur  o.  c.  B D , ad  o.  c.  primi  re- 
lidui  fpatij , A G C B , cAc  vt  24. 
ad  6.  Quod  patet  per  Prop.  2 1. 

Sedvc  vniuerialitcr  fiat  dcmonfiratioxaflumatur  ex. 
gr.  quartum  refiduum  ipathim , A L C B . Quoniam  ergo 
in  Prop.ant. oAenAim eA,  o.q.BD,  adfadumfub  o.l. 
ALCB,ALCD,  eAe vt fadum Aib  numeris 5. & 9.  t, 
& 2.  columnae  e regione  quartifpatij , fcilicet  4;.  ad  dj  Ao- 
rrntiam  inter  5.  & 9.  nempe  ad  4.0.  q.  ergo , B D , ad  tri» 
plumfadlifiibo. I.ALCB,  A L C D.cruxK  vt  4j. ad  la. 
Sed  vt  o.  q,  B D , ad  triplum  faCh'  fub.  o.  1.  A L C B , ALC 
D,  itacA  /adumfubo. I. BD,*dSrfub  o.q.BD,  hoc  cA 
ita  funt  o.c.  B D,ad  triplum  fadii  iub  o.I.B  D , & fub  dudio 
o.l.ALCBjino.I.ALCD.  Ergoo.c.  BDj  ad  tria  fa  (fta 

fub 
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De  'vfu  laJmi/thilium  ia  Totefi^uif.  (o/jficis.  5 i i 
fub  o.  1.  B D j o.  I.  A LC  B , & o.  I.  A L C D , erunt  vt  45. 
ad  12.  quodfcrua.  Itcino. c.BD, ad o.c.ALCD, quarti 
fpatij,fu  nt  vt  1 3.  numerus  tertiae  coi.  ad  i . Ergo  o.  c.  B D > 
ad  tria  fadla  fub  o.  1.  B D , A L C B , A L C D , plus  o.  c.  A 
LC  Dt  erunt  vifai^umAib  13.  &4J. nempe  5 S5.ad  loi. 
Nam  n proportionis  4j.ad  1 2. commutemus  terminos, du* 
cendo  vtrofqucpcr  13.  fiet  pro antcccd.  numerus  585.  & 
pro  confequente  ij6.  fimilitcr/i  alterius  proportionis  ter- 
minos 13.  & 1.  ducamus  per  4;.  Hetpro  antcced.  58;.  & 
pro  confequentC4y.Retentoergocommunianteced.  5:85. 
& iuni^is  confequentibus  156.  & 45.  fiet  confequens  201. 
Quapropttr  o.  c.  B D , ad  tria  faiifa  fub  o.  l.B  D,  A LC  B, 
ALC  D.pluso. c.ALCDj  erunt  vt58j.  adaoi.  o.c. 
verojB  D,asquanturo.c.ALCBj  ALCD,&  3.  faftis 
fub  o.I.  B D,  ALC  B,ALCD,iuxtadi6ta  ad  partem  pofte. 
riorem  Prop.  14.  Ergo  per  conuerfionem  rationis  o.  c.  B 
D , ad  o.  c.  A L C B,  erunt  vt  j8j.  ad  refiduum  384.  nem- 
pe ab  eo  dempto  201. 

Porro  5 85.  fit  ex  du  iSu 
13.  in4j.  &45.  fit  ex 
duAu  j.  in  9.  (^are 
antecedens  j8j.mex 
tribus  hifce  numeris  s. 

9. 13.  prima?,  fecundf, 

& tertia?  coi.  confe- 
ques  vero  cfi  refiduum 
numeri  20 r.  qui  con- 
flatur ex  numero  i$6, 

& 45.  quorum  ilie  fit 
ex  triplo  differentif  nii 
merorum  y.  & 9.  qui 
eft  12.  dudo  in  13.  hic 
vero  fit  fub  y.&  9.  Pa- 
tet ergo  propofitum  ex 

hoc  fimiiiter  in  reliquis  refiduis  f^iatijs  quibufeunque. 

V ide proportioHtm 0.  c.BD  ^4d 0.  c. refidMorum f patior Mm 
'vfijue  ad dteimum  in practdenti  columella.  ‘ ' 


Pro  cubis* 


w 

n 

cr» 

Cl 
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Propor- 

tio. 
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1 

24 

6 

2 

loy 
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3 

280 
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4 
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6 
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1 
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ji.  huius 


I4.huius 
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Sxerciutio  quarta 


3ti 


s c iro  L I r M /. 

MEthodo  igitur  conjhnili  procedendo  ^ expen^s  alijs  /i*. 

quentibus  poteft.  poterit , qui  voluerit  o.  p.  quarum- 
cunque ipfius , B D ,ado.p.  eiufdem  gradu i refiduorum quo- 
rumlibet/patiorum  proportionem  indagare » Quoniam  enim' 
mihi  non  vacat  circa  huiufmodi  dolhinam  amplius  immora- 
ri , proptcrea  hac , (jr  alia  huiufmodi , qua  circa  hoc  facun- 
dijjimum  theorema  de  infinitis  diagonalibus , vel,  vt  alii  vo- 
carunt, infinitarum  parabolarum,  inquiri  poffunt, aliis , qui- 
bus plus  eft,  quam  mihi,  otii,  (fi-  fanitatis,  ad  alia  properanti, 
indaganda  relinquam . 


SCHOLIVM  II. 

NOn  reticendum  autem  duxi  hoc  infigne  circa  potefidtes 
circuli, vel  ellipfis,eas  deduci pojje  ex  pot.parabola^ita 
vt  habita  in fuperiori  figura  ratione  o.p.  BD,  ad  o.p.  A HE 
B ,fcmi parabola , regula  ,C  D , incioiendo  d prima,  per  re- 
liquas deinceps  progrediendo  in  infinitum , habeatur  quoque 
ratio  o.p.  quadrati  circulo,vel paralletogrammi  ellipfi  circum- 
fcripti,  ad  op.  eiufdem  gradus  circuli,vel  ellipfis.Jinon  in  om- 
nibus ,f  ait  em  in  aliquibus  pot.  gradibus,  quod  ex  fubteifa 
figura  clarius  percipietur. 


Digitized  by  GoogI 


7)^ fvpt Indiul/ibilmmih  Poteflitik Cojjicis,  $tf 
Sit  eHtmfemipdraboU  ,AEB^  dUmeter,A  B , vertex , >#, 
&prodttad , AS.in^C^itavt.  BC^fit dqudUs ^BE^jit 
defcripttts quadrans ciremU y veleUipfis^  EBC^  quacunque 
exijlente  tBC  ,&  compleantur  paratlelegramma  ^DB^BF: 
dulfa  quoque  fit  quacunque  ipfi AC,  {quidifians,  G Lfiecans^ 
AEiin,H,(jr^E'C  ,iH-,TC ,&fit  communis  regula^AC , 
Quoniam  ergovt  ^GI  ,ad,l  H ,ita^  q.Lj  ,adq.l  K 

GE,ybilibet  duliae^  ,o.l.D  B ■,  ado.l,A  B E ,erunt  Vt  o.(j.  cx.quaf. 
T B fiado.q.EBC . Similiter  vt  q.G  1 , ad  q.I  H , ita  erit 
qq.L  T ^ad  qq.lK . Ergo  vtd.q.  D B ,ad  o q.A  BE  ita  ind!"’* 
erunt  o. qq.F B, ad o. qq,EBC ■, &fubinde vtJ^.adS.  Pa-  Cor.  14. 
riterquia vt  c.G  I ,adc.I Hy ita ^cc. L /,  adcc.  1 K: nam  *’“'“** 
e.G  J ,ade.  I habet  triplicatam  rationem  eius , quam  ha-^ 
bet  tG  I ,ad,I  H , hoc  ‘eft  quam  habet  q.  LI , ddq.  1 K,  qua 
eft  duplicata  ipfius  .,LI , ad,I  K , & ideo  ratio  c.  G1  ^ adc. 

I H , erit fextuplicata  rationis  yLly  ad,  IJir . Erit  ergo  vt 
cc.Ll  ,adcc,l  K . Efi  enim  cc.  fexta  pot.  & ideo  in  ratione 
fextuplicata  ipfius  ,L  I ,ad,t  K . Vt  ergo  o.c.DB,ad  0.  c, 

ABE,  ita  erunt  0 ce.  F B,  ad  e.  cc.  EB  C,  nempe  vt  ad  \6. 

Habemus  ergo  rationem  o.l.  FB , ad  o.t,  ES  C,  proxi- 
mi vt  14.  ad  Li.  Similiter  0.  q.  F B , ad  0.  q.  SBC , 'funt 
vt  3.  ad  2.  per  Cor.  Propofirknis  u ldb.  Tertf  Geom.  tnd. 

De  ratione  cuborum  ntl miht  condat.  De  qq-.  iam  fcimus  o.qq.'  ' • 

FB,ad  o.qq.EBC  ,efievt  i$.adi.De  ceteris  pot.  vfque  ad 
ce.  nil  inquifiui.  o.cc  F B, ad  o.cc. E BC , di^um  tfi  ejfe  vi 
ad  16.  Ex  reltquarum  ergo  pot.  deteifa  rationem parabo^ 
Uypojfuut  eadem  rationes  dertuari  in  pot.  ehcutitVtlelfipfis, 

Et  ita  confiderato  orsUhe  harum  pot.  incitculo  ,Piteritfi$tdio- 
fus  attentare  nutn  emergat  nota  vera  ratio  0 iFh  s'ad$'.t.  -jS* 

B C .primapotefiatis ; hoc  efi  ratio  parallelogrammi , FB  ,ad 
quadrantem  circuli',  vel  eUipps  ,EBC',  feu  vera  circuli  qua- 
dratura . Slupdfedulo  Leilorifu^oiat  hac  occafione paucis 
indic ajfe . . < 

Denique , tanquam  coronidem , addimus  menfuram  fufi 
hjp<-  rbolici  eikfdemq. figmentorum  qua  fiunt  planis fecanti- 
bus  axi  hyperbole  parallelis , fuppofita  tamen  eiufdeth  hyper» 
boia  quadratura,  vt  vidcrelicet  tn  Prop.fubfequcntibus. 

■* 
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P R O P O S ITIO  XXXV. 


ExpoJit4t}ugcifh(ji  fimjjyperjMtUyCjyFiCums  Jtirvtr^^ 
' tex ) C ,axts yOC% Utus trxafitef/um, C A > ordtnatim 
• dd axtmt  DCy  dpplicdtdy  DFy  centrum y B,  notifq}  B C^ 
C DyDF y(i/ fuppofitddjjperhoU quadrdturd i.  £>ic0 
notdtn  euddere  thenfurdm  fufi  byperbolut  ex  inteprA 
hyperbata  penite  per  reuoluttonem  arca  bajimetufdem 
' bjfperboUycmus  dimtdta e fiyDF»  . • \ V \ \^  . \ 


lOmpietoemmpa-.  . 
railclogrammo, 

14  D}  Himptaq»  tegula, 

A D , & duetp  afym- 
ptoro , fi  G,  quoniam  . 
o.q.DH,ado.q.quar_ 
EKdrur  dtiJinci , B C F H , funt  i 

Quinti  yf  q.  D B , ad  q-  fi  G , 
plus  f q.  H G , feu  plus 


A 

B 


Geo. 

lad. 


.\ts<i  w, 


iredanguli  rub,AD, 
b c.  tfi  autem  notum 
a fi  C , propter  notam»  ■ 
fiC>  & nottm  re^^tv  .. 

^lum,AO^^  & fub* 
iodeoQta  quoqiillius^, 
propter  notas,  A D,  MSMRO 
D C,  notumqi  eft , B F>  ' .* ' •'..VJ 

propter  notas  , B D , ’ ' 

b F»  erit  nota  propor>  c 

tio  o.  q.  D H , ad  o.  q.  B C E H . Si  ergo  vt  o.  q.  D H 
ad  o.  q.  B C F H,  ita  fiat  quarcunq}  expofita  mapni 
tudo  nota,  MO,ad,  OK, etiam  rano,MO,ad,OR 
nota  ent.  Infupcr  o. q.  DH , ad  faiitum  iub  o.  I.  l - H 

& qua- 
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'Dt  •vfu  in  Coficis,  j i { 

& quadrilinei,  B C F H,  funt  vt  o.  I.  D H , ad  o.  1.  B C F H,  Cor.  i, 
hoc  eft  vt,  D H , ad  quadrilincum,  B C F H;  cum  ergo  fup-  " 
ponatur  nota/pniihyperbolai  CDF,  & notum  fit  parallc- 
logrammum,  D H , erit  quoq;  nota  ratio  ipfius , D H , ad, 
BGFH>&  Tubinde  notaratio  o.  q.  D H>  adfadutnTub.o.it 
DH,&,BC  FH.  Fiat  vt o.q» D H,ad  factum  (ubo.l. 

DH,  fic,  BCFH,  ((quod  cft  maius  o.  q.  BCFH,  quia  atqua- 
tur  facto  fuboJ.  BCFH,CFD,  & o.  q.  BCFH,;  ita,MO, 

ad,  O N,  quiidcirco  critmaior  ipfa , O K . 'Erit  ergo  nota 
quoq;  ratio  ipfius,  MO,ad,ON.  Sumat  ur,S  N,  aequalis 
ipfi,  NK . Quia  ergo,  o.  q.  D H , ad  o.  q.  BCFH , funt  vt, 

M O,  ad,  O H , & eadem  ad  fa(ium  fub  o.  1.  D H,  B C F H, 
funt  vt,  MO,ad,ON  : ideo  o.  q.DH,;ad  differentiam  o.  q. 

B(  FH,&  facti  fubo.  I.  DH,  &,BCFH,  erunt  vt,MO,ad, 

N Rjhoc  efto.  q.  DH.ad  factum  fub  o.I.  D FC,BCF  H, 
erurit  vt, Me),  ad, NK,  notam.  Vndeo. q.  DH,ad idem 
fadtum  bis,  erunt  vt,  MO,  ad,  SR . Ergo  colligendo,  o.  q. 

DH,  ad  bis  faCtum  fub  o.I.  DFC,  BCFH,  plus  aq.BCFH,  ^ 
crunty^,MO,notaad,  OS,  notam.  Ergo  per  conuerfio- 
nem  rationis  o.q.  DH,  (quae  funt  aequalia  o.q.CDF,o.q. 

BCFH, plus  bis  fadofiib  o.I.  DFC,  BCFH,)  ad  o.q.  GI  F,  i;.huiui, 
cru  nt  vt,  OM,  nota  ad,  MS,  notam . Sed  vt  o.q.  DH,  ad 

o. ,q.  C D F , ira  funt  quaecunq;  folida  ad  inuicem  fimilaria  jj.Exa- 
genita  ex,  DH,  CDF,  luxta  regulam,  AD , inter  quae  repe-  «t.  i. 
riumur  cy  lindrus  genitus  ex , D H , & femifu  fus  hyperbo- 
Jicusfaiitus  ex,  CDF.  Ergo  dictus  cylindrus  ad  diCtum 
femifufum,  & fubinde  integer  cylindrus  (qui  fieret  ex  du- 
plo parallclogrammi,  D H , hypcrbolam  integram  com- 
prehendente, cfiTcrq-,  illius  duplus)  ad  fijfum  hyperboli. 

cum  genitum  ex  integra  hypcrbola  (qui  ellerquoqjdu-. 
plus  fcmifiifi)  erit  vtjOM  »ad,  MS , hoc  cft  in  ratione  no- 
ta. Sed  ille  cylindrus  notus  cft,  propter  notas , B D , D F, 
ergo&fufus,  Quod,&c. 


3 15  Exercitat ^ v 


COROLLARtr  Ji/.  . ’ 

. . t . ■/,■..  v;if. l»?': 

INteBigititr pdriter  ex  demonfirMtis  Hedxm  cylixdnm  Jk* 
frAdUium  Ad  fufxm  ^fed  etUm  qxAeuutfi  feUdA  fimitd- 
ttA  A ex  diiio  pArAllelegrAmmo  hyp^elAm  e^mpre- 
hendente , & ex  hyferUU  ^fitte  f'AD  Jit  AX$sJute  dtAmeter^ 
exrrit  enim  eadem  demenftrath  angedus  ^BDf\  tnnt 
notus fupfonatur^  tegula,  A D,  tjfe  i»  rattone  nota : & fuktn- 
de  cum  genitum  ex  jsAraUelogrAmmo  notumfit  retiam  genttd 
ex  hy^erbolaeuadereatta.  . ’ 


P R O P O S,I  T I o xxxyi«' 

t / . • , 

• In  tddem  dnt.figurt , ijfdtm  Jk^pefitis , fit  in/nper  inttr, 

B Di  HF,  duSld  qudcunqi  l EfpdraBeld  ip/t,  A D ,/f- 
cdBs curuan/y C FytnyL»(^i BC, i», 7*.  Duotfi pret- 
ttrfuperius  notdjupponantur  quoqi  notu  ,DEyEPj 
notam  tuadere  menfuram  ^tnnfqj  /egmeoternm  fufi 
hyptrbpliciigenitt  ex  prdfata  byperhoU  > qua  fiunt  pla- 
no axtyC  D,pardIlelo  y ac  pgrrfSamilEytrdnfiunti, 

■ • ■ • ' .•)  liii  . .. 

ETentm  fimili  methodo  fiet  demonftratio  . 

du  fta  per , L , ipfa , X L , itqu  idifta  nte  ipfi , D F,  ma« 
jciw  nifeftum  cft  o.  X I , ad  o.  <j.  quadrdmei , B C L'l , efse 
Quinti  viq.XB,adq.BG,pJusf  q.IT, veJpJusf  redangalin. 
Oco.  A XC,quod  ierua.  Et  quia  nota»  funt,  FE,  E D,  notf 
quoq> erunt, FDj  DE,  vel, XL,earumqj quadrata < Sed 
39.  Pri-  vtq.DF,adq.XL,itaefire<SanguIum, ADC',adrc^lan- 
AXe, & notum  eft  rcdtangulum , A D C,  ergo  &, 

” ’ aXC,  & cum  fit  ftota,  AC, etiam,  CX,  nota  erit , vnde  &, 

B X , nota  erit,  & fubinde  q.  D B , & q/B  X , nota  erunt . 
j “huius  q.Dl,ad  o.  q.  XI,  (qua:  funt  vt  q.  DB,ad  q BX,) 

ha- 
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vy&  InMui/thiUitm  in  h>tePs$ib.  C officis,  317 
habebunt  ro.tionetn  nocami  fcd  & o.  q.  XI>  ad  o.  q.  BGLI, 
habent  rationem  noram,  quia  funt  vt  notum  q<  XB,ad  no. 
tum  q.  BC)  vna cum  f rectanguji,  AXO,nora>  Ergop.  q^ 
DUad  o.q.BCL  l,habebunc  rationem  notam  . Sit haec 
quam  habet  quxcunqi  magnitudo  nota , M O , ad , O R; 
Infupcro.  q.  D I,  ad  factum  fub  o.  1.  D I,  B C L 1 , funt  vt, 
DI , notum,  propter  notas,  BD , DE,  ad  fpatium,  BCLI, 
notum>  propter  notam  femihyperbolam,  C X L , cuius  eft 
i;eEduum,  & ideo  in  ratione  nota . Sic  ergo  hat , MO,  ad, 
6 N,  & ip(i , N R,  fumatur  «qualis,  NiS  Concludemus 
ergo  vt  in  ant.  Prop. 
o.q.  D I,  ad  o.q.  BG 

L I , plus  facto  bis  fub  ^ I H 

0.I.BCLI,  CDEL, 

(qua?  omnia  nota  funt) . 
effe  vt , M O , ad , O S, 
qua?  enr ratio  nota.  Ec 
ideo  per  conuerlionem 
rationis,  o.  q.  D I ad 
o.  q^CDEE,  erunt  vt, 

OM,ad,MS,boc  eft 
in  ratione  nota . Cum 
vero  o.  q.  D H , ad  o.  q. 

DIjiint  vt,  FD,  ad, 

DE,  hoc  cft  in  ratione 

nota : componendo,  o.  MSlilRO!'.  3?)  K o o 
q.  D H , p us  o.  q.  D I , ' * * * ' "* 

ad  o.q<DI,bai:Hbunc 
rationem  notam.  Ergo 
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o.q.DH,  plus^o.Q.  Dl,  hoc  cft  o. q.  parallelograrnmi 
comprehendentis  wuftum  hypcrbola*  rcIcCtum  pcr,I  E, 
verfus  partem, D, erunt  ad  o.q.  ciiifdeni  frufti  in  ratio- 
ne nota  , nam  ad  o.  q.  femihypcrbola?  deficientis  funt 
quoqj  in  ratione,  nota  . Similiter  q.  fl.  D H , ad  o.  q. 
CDEL,  habebunt  rationem  noram,  fit  autem  ha?c, 
qu  am  habet , QM , ad , M S , & cadcnro.  q.  D H , ad  o.  qw 
CDF,  habent  rationem  notam,  fit  autem  hjec,  quam  Perant* 
habetj  Q_M,  ad,  M P.  Ergo  o.  q.  DH,  ad  o.  q.  L Ef»  erunt 

Vtj 
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;j.Exer. 

cit.  I. 


^j.Exer- 
cic.  x« 


t g V "i  '-^xerMdriff  t^UirU  “ *• '' 

vtjMQjadiSPids  tataridncnttta.  Et  o.q.-DH ,ad 


V,.  qjtmy^a  o.  q. 

P,  efum  v^i  OQifld,  S P>'boc  c®in  ratidweno^^  Vc 
veroo.q.adaq. ita  funtfolida  fimi'la^ia,&c.  inter 'qUa? 
iunt  cylindrus^ertituidx/E HiSbftJgincnruni  fijfi gertiti 
exfruftq  b)  perbola? , LEPi  'Ergo  rtbta  erit  ratio  cylindri 
geniti  eitj  EHi^l^tnentuoi  AilJ-gietiitviTi  cx  i.LFFi  Sqfl 
cyiindltis  ex^  E H^g^ittta'l>dfU^eA  i .Ergo,  &^la^e.  fo- 
mentum fufi  notum  erit.  Eadem  r^tidne  ^ftcndmiusre- 
Jiquum  eiufdem  fufi  fegmemum  notum  cffel  'Quod ,&c| 

-jT^n.5 

COR  01  LLAR  / r 'a/>. 

’ T Jf' ,iv3fb 

PRr citimus  infimitl  tandem  ratidt}tm''iffe  inter' ftlidh 
milarU  ,gtnifatx  f>ortionihusfMegripnrntt^dgri$tiHMi 
hyferboU  circunffcripti . & ex  frufii&etMfd^  hyperhvlit  fe^ . 
iiisper  r citam,  1 E,  e'amej}riotam  eJfeK&  VUm  aetajmi  y qu4 
fiunt  ex  partibus  di£H  parallelogrammi, fiui,  C Jii  sit  axisi  sii. 
ue  dtameter,  tunc  autem  anguius  C Z>Fy  netUs  efftfd^et^ 

nota  euadent  pariter pradtlt a similartafbiidAigenitAabeif- 
demhyptrbolafn^tSm 1 «>-•  « ' ' ’ 


» 

r 


c 0 R 0 C '-L‘  a"' R 1 M //, 


. ! (. 


M . • ' l 


CFm  ergo  proposita  in  hac, & Pr^p,p'racedenti,notCJ 
euadant  ,fupposita  hyperboU  quadratura  ^ hinc  mai 
ntfefium  efi  e conuerso^  st  abfolute fust  hyperbolici  altquanda 
repenatur  mefura,  tlUcb  notam' for  e hyperbata  quadraturam. 


•S  C ff  'o  L I VM. 

■ ■s'  'r.  i 'i  <■ 


Ha  et  circa  vptnif  ndiuisibiltum  in  pot.  c afficis  apprimi 
nofirt  Jnd.  Geometria  congruere \retteq', poJt  ilUus 
traditam  Epitomam  in  prima , dr fecunda  Exercit.  ac  de  hac 

me* 
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De  "pftt  ladmi^hilmm  in  Poteffatik  Cofjtch,  ^19 

mtthede  SfstrtMtionem  habitam  i»  Exetc.  tertia  fubiungi 
MiitMcatii:  tum  quia  per  hucMfcf.,  tradita  i»  hac  Exerc,  ifuar* 
tain  nehitij^mo  MathereosfxbieSfo , ijHales  fnnt  ccjftca  pot» 
ampHas  hMixCmodi  do£trina  elxcefcit  j txm  etiam  qxia  per 
hac  aperti  eiufdem  riuttliin  immenfum  campum  diffit uden- 
tur . Cum  enim  rudiora  tantum  huius  artis , communiora 
tb  tenuitatem  noftram  attigerimus  ^fperamus  eos , qui  <vt  di- 
ximus, maiori  otio^  ac  meliori,  quam  ipfe  ,fanitate perfruun- 
tur , illius  penitiora  in  lucem  e^e  prolaturos . ^ibus  ideo 
hanc  prouinciam  relinquentes,  hic  ia^a  ane  hera , huiufmodi 
fpeeulqtioni  finem  imponimus  - 
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EXERCITATIO 


Q;  V I N T A. 

In  qua  de  vniformiter  difformiter  grauibus 
per  Indiuiiibilia  inflituitur 
contemplatio. 


Geometria  mn  nift  grauitatem 
"voifermem  m eodem  grout  fuppofktt^ 
ac  examiuauit:  quamuis  autem  m cor- 
poribus  diuerjtt  rvarios  quoqi  eiufdem 
gradus  admi/erit  > attamen  qua  circa 
eandem  grauitatem  /ymptomataeuenU 
rent , (i  in  eodem  graui  non  nsai/ormner  ^fed  'vntformiter 
dtfformtter  tUa  tUffunderetufinemoy  quod fciam^  bucufqi  in 
luce  m protulit . Rem  tgitur gratam  (ludio fis  fperans  me  fa- 
Rurum  ejfe  j ad muam  hancdoRrinam  excolendam  non  fi- 
ne magna  curiofitate  antmum  applkuiyduoq'^  pracipue  ia  hae 
Exercitatione  circa  n/mformiter  difformiter  grauta  ( ^rout 
fcilicet  d me  ia  fequenlibus  definiuntur  ) meditatus  fum  i 
nempe  quodaam  fit  eorum  centrum grauitaiis  quam  ra- 

tionem habeat  graaitas  <vntformis  ad  difformem  tn  fiagulis 
grauibus,  Virumqi  mihi/uppedftamnt  Indiuifibilia  , 0* 

Ss  hoc 


Dff.g.Sc 
p.  (iibA;- 
qucu:e$- 


■ Dif 


■O'.- 


CJ 


5 22  Exercitam  quinta^  ■ 

hoc faltem  in  inpgmorilMts  fignrts . Decreturam  qcucunq» 
hic  ptreao/lenditntnry^vtlndtiiifihtlmm  parum  amico  am^ 
pltut fatis  fieret  > etla  m flylo  tArchtmedeo  detmnP.rarCy  nse- 
iuli  in  Trop.  8.  ^ io,fubfcquenttbus  fludtofus  animad- 
merlet : fid  quia  nimis  longa  hac  Exerc.  euadfitt  > ac  ne  ttbi 
prariperenty  benigne  LeSloryOccaponem  periculum  faciendi 
ytrum  eat  nec  ne  vera prodtderinty  conj ulib  ab  boc  abtiinui . 
Inanem  forte  aliquis  putabtthuiufmodidodrind  exeo  quod 
bis  fuppofittombus  natur a infuis  operationibus  nequaquam 
forte confintiat.  Huictamenputo  refponderi  poffe  non  om~ 
nUy  qua  a Geometris  confideranturyneceff:  efie  Vt  ad amufi 
fim  in  rerum  natura  reperiantur»  qua  plerumqi  materia 
fordihusy  acimperfeShombus  inuolutaytanquamiaconfian- 
tes  agri  fub fitentiam  cadere  paffunt,  Quapropter  cogun- 
tur Mathematici  ab/irahere ab  tpfa  materia  fenfibtli  y ac  in 
puri(fimis  (gf fimplicffimis  figuris, eodem fimper  modo fe  ha 
bentibus , fuas  co  ntempUtiones.  inBituere . Sic  tArcbi* 
medes  doSirtnam  de  Spiralibus  tradidityCtiam  fi  forte  nul- 
la butufmodi  linea  in  mundo  reperiatur . Sic  Galileus  y 
ac  nou  ffimi  T orrtcelUusy  motus  localts paffiones  iuxta  abijfi 
dem fuppefitionesfaUas  examinarunt  y quomodocunqs  na- 
turainipfi  motu  lacalt operetur.  Qua  omnia  etiamfiadbu- 
manos  vfius  minimi  dtfirmrent  > ea  tamen  Vt  contemplatri- 
cis noHra  •virtutis  alimenta  neutiquam  effient  negltgenda . 
Frufiraenim  altoquin  tam  anxu  quarerent  Geometra  exa- 
diffimam  circuli  quadraturam  y duarum  mediarum  inter 
duas  datas  linearum  quantitatemyanguli  re^ilwei  trife^to- 
nemy  fimilta  j cum  in  eo,  quod  fipebiat  ad  phyficam  •vti- 

Ittatem fiatis  fiuperqifiutrtt  bac  propinqui  adinueniJfe.Vndi 

egregii 
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7)^  yf  * Ittd.  ia  •vhtf.  dtffor, grduihs 525 
Igregie  Proclus  ia  Com.  ia  Euclidem  Lib.  i .Cep.p,  de  huiuf- 
modi^vtiltute  ab  ip/u  Mgtbe/i  ia  iatelleSlum  reduadaate 
fic  locutas eSi.  Eius  autem  rurfus  vtilitatem  non  ad 
humanos  vfus  refpicienteS}  neque  necefsitati  (lu« 
dentes  iudicare  aequum  ducemus : (ic  enim  ipram 
quoque  contemplantem  virtutem  inutilem  effe  fa- 
tebimur) quae  feipfam  ab  humanis  feparac  > hxcque 
minime  refpicere , nec  cognofcere  appetit . Quod 
fan^  Socrates  etiam  in  Theaeteto  de  proceribus  fa- 
tidicis exiOentibus  afhrmanS)  abomni  quidem  ad 
humanam  vitam  refpcdiu  eos  auertit ; ab  omni  ver6 
necefsitate , ac  vfu  ben^  folutam  ipforum  cogitatio, 
nem  ad  omnium  eorum,  quae  funt  actollitcacumen. 
EtUmfi igitur  nihil tale^  c^uate  bicjuppontmus , reperiripo/^ 
Jet  ia  rerum  netura^  idumen  'Vtt  ad  meatis  direSlum  'Vti* 
htatemyt^  obUQamentum  (ludiofo  excipiendum  ejfet . Per- 
inde eoioi  ac  Reihores  iufuis  decUmattmibus , aut  docendi 
alioSiaut  exercendi fe gratia  fiSia  caufam  agunt y^vt poflea  in 
meris  caufis promptius  orare pejfinti  (ic  tpfe  ettami^quo~ 

damodo filiam  materiam  propofit^emt  hoc  tamen  O' ad  tu-> 
gen^  exercitium  ad yfum  ladmifibiUum  ampltus  cape- 

Jceadum^plurimummalere ttuDus puto  dubitabit.  J^odfi 
ex  alia  parte  ipfius  naturx  operationes  attentius  infiictamus, 
an  non  mbtque  hmufie  ym/ormis  difformitatis  illtco  mefit- 
gia  apparebunt?  Qum  experiamur  aHiones  naturales  quo 
magis  mirtusd  fuo fonte  elongatur ^ eo  magiSy  ac  magis  elan- 
guejcereydonec omnino euanefeat»  quacunque  rattonerejpe- 
£iu  did antiarum  ab  eodem  fonte  id  contingat : ita  Vt  fi  natu- 
ra hiS  nodris  fuppoptiontbus  ad mnguem  non  confetiat , nec 

Ss  2 tamen 
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tawen  omnino  dtffentireytdeatur , Pr ater  eo  bac  occafio- 
ne  hic  quoque  diuerfa  ob  ahjs  ratione t inueniri  centra grauu 
tatis  lo/fgntorum  tam  planarum , quam  foltdarum  figuror 
rum’9ntformtter  gramum^  nonnuliaque  in  fine  attingt  circa 
materiam  momentorum gramum^qua  a fulcimento fufimen'- 
tur  ( :um  ajfine  qutd redoleant  diSia  momentagrauitali  dif^ 
formt)  'vthac  Exerc.  [altem  quoad  hanc  partem  non  omni- 
no tn  phydcts  /pernenda  Vttltiatts  cenfert  po/fit . Denique 
quahjcunque  (it  hac  doSrtna , eam  tuo  iuduio  fiudiofe  Le- 
flor /ubijcere  'Volui , cut  fi  haud  dt/plicutjfe  cognouero  ad 
eam  accuratius  elaborandam.^  (i/Deus  vttam, miiioremqi 
agritudtnem  concefierit,  omnes  neruos  contendam , n/t  bac 
tibi  melius  concinnata , ac  graphice  defcripta , amplius fatifi 
facere  po/fint.  Sed  ommt/fis  parergis  nunc  ad  ipfam  rem 
proptus  accedamus , 
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DEFINITIONES. 

I. 

GRauiras  eft  vis  eam  habentis  abfolute  defcenfi^ 
ua. 

II. 

GRaue  dico,  quod  grauicatem  habet,  vel  habere, 
concipitur. 

Skb  nomine  orams  hic  cem^eh^duntur  nednm  corpor4,qui^ 
bus  tantum , phyfiee  loquendo  ^grauitas  competit ; fed  etianui 
fuperftctes , l$ne<e,  ac  punSla . His  enim  perinde  ac  fi  k corpori- 
busfetunSla  ejfent  ,grauitatem  af signat  inteUeSius , vt fubin  - 
de  ab  alijs  ad  tpfa  corpora  commodius  tranfieat . Non  ita  tamen 
vt  torum  grauitates  promtfcue  fint  icomparabiles , fed  illorum 
tantum , qua  erunt  eiuf dem  generis  vt  Irnearum  mter  fe  ,fu- 
perfiettrum  inter  fe,  &c. 

' III. 

Momentum  grauis  eft  illius  conatus  ad  dcfccndcndum, 
cx  quacunquediftantia  furpcn/i . 

Cum  hic  conatus  fit  in  diuerfis  difantijs  diuerfus , vt  in  fe» 
q nentibus  patebit , hinc  intelligitur  idemgraue  diuerfa  quoqi 
momenta  habere  pojpt . 

IV. 

SI  grauia  3Equalia(vc  & eorum  qu^cunqi  partes  aquales) 
ex  aqualibus  diftantijs  rufpenfb  aequeponderent : illa 
inter  fe  comparata,  ( vt  eorum  vnumquodq;  in  fcipfo)  di- 
centur eiufdcmgradusgrauitatis,  vel  vniformiter  grauia . 

V. 

SI  grauia  arqiialia , quorum  vnumquodq;  ftt  vniformiter 
graue,  ex  aequalibus  diftantijs  fufpcnra  non  arquepon* 
derent.  vcl  ft  grauia  inxqnalia,  quorum  vnumquodq; ftc 
vniformiter  graue,  cx  xqualibusdiftantijsfurpcnla  arquC' 

pon- 
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ponderent , dicentur  inter  fe  comparata  diucrH  gradusgra^ 
uitatis. 

Alij  vacAHt  hos  gradus  diuerfas fpeciesgrduitasisi  quomodo-, 
cuuqi  tamon  eos  velimus  appellare,  ntl  refert , dummodo  iu  ipfa. 
re  conueniamus,  vt puto  nos  in  hac , & fuperioribus  definitioni- 
bus  cum  alqs  huius  doffrina  Angoribus  concordare . Cum  ve- 
ro , quicunqi  alJignetur  gradus grauitatis , eo  maiorem , (fr  mi- 
norem quantumcunq-,  concipere pofftmus , non  fecus  ac  in  omni 
quantitate  continua  licet  quacunq-,data  maiorem,vel minorem 
ad  libitum  af signare  i ideo  patet  a dato  gradu  tam  af condendo, 
quam  defcendtndo  ,per  infinitos  gradus  deinceps femper  maio- 
res, vel  deinceps  femper  minores  ,proceffum  fitripofife.  Vnde 
manifefium  eft  dari  poffequoq-,  progreffum  a nullo  gradu  femper 
afiendendo  per  infinitos  gradus  grauitatis . 

VI.  ' 

Icitur  limitem  quotcunq*,&  quotumcunqigraduum  gra- 
uira  tis  appello  nullum  gradum  > feu  illud  quod  fupponi* 
tur  nullum  habere  grauitatis  gradum . 

Hic  limes  tn  fequentibus  erit  punitum , vel  linea,  vcl  fuper- 
ficies . * 

VII. 

CVm  a limite  graduum  grauitatis  ad  datum  quemcunq; 

gradum  continuo  afcendcndoiuxta  diuerfas  propor- 
tiones incrementum  graduum  fieri  po(rit,nunc  tantum  illud 
fupponemus,  quo  gradus  grauitatis  iuxta  proportionem 
dihanciaruma  limite (fiuc  is  fit  pundum,fiud  linea,  vel 
fuperficies)  augentur.  Hoc  autem  incrementum  vnifbrme 
giauiratis  dicetur. 

Es  hoc  vero  patet  hoc  incrementum  vuiforme  grauitatis fie- 
ri iuxta  incrementum  parallelarum  bafi cuiufcunque  triaugu- 
It  ,conflituto  limite  eiufdem  vertice  ab  eo  vtrfus  bafim per 

aquales  dtft  antias  progrediendo.  Vt  in  triangulo,  A F N , ducta 
ah,A,  vertice , qui  fit  limes  ( fubiutellige  femper  limitem  gra- 
duum grauitatis , etfi  hoc  non  exprimatur  )fuptr  bajm  ,F  N , 
perpendiculari , A E,fccetur  alterum  laterum,  vt , AF ,in 
quotcunq  partes  aquales,  A l ,l  H ,H  G ,G  F ,(fr  per  punita , 
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C,  H tl , Agantur  eidem  bap,  , 

F N, parallela,  GM,HL,1K, 
fec antes,  A E,  A N ,in punllis, 

D ,C ,B  -,M  ,L,K . Si  crgoin- 
teUexerimns ab.  A, limite con-  , 
tinuo procedere  gradus  grauita  • 
tis  vfq\  ad  maximum  in  ,E,per  ■ 
incrementum  vniforme , idem 
procejfus  erit  tinearum  di£li 
trianguli  ipfi,  F N ,paraUelaru. 

Etentm  Jiex.gr atia  in  continuo 
graduum  grauitatis  incremento  habeatur  in  di/iantia,  A B,qui. 
dam  gradus  grauitatis  ,in  ,C , habebimus  alium  gradum  du- 
plum primi  ex  hypothcji,  ^uia  di/iantia  ,C  A,  dupla  efl  ,B  Ai 
in,  D,  triplum  ,&  in.  E,  quadruplum,  vude  di i gradus  pro- 
cedent vt  tinea  pradifla  ,I  K ,H  L,G  M ,F  N . I mmojiipfa, 
J K , ajfumatur  pro  ipfomet  gradu  grauitatis , qui  ejl  in  dijtan- 
tia , AB,  reliqua  ,H  L,G  M ,FN , referent  reliquos  gradus 
dip antiarum ,AC,AD,AE,  Et  vniuerf aliter  quacunq-, in 
triangulo  ,A  FN,  ipfi,  F N,  parallela  connotabit  gradum  gra- 
uitatis qui  erit  in  eiufdem  parallela  ab.  A,  difiantia . Igitur 
dilii gradus  nedum  progrediutur  vt  di£la  parallela, fed eadem 
parallela  pro  ipfifmet  gradibus  afiumi  po/funt . 

Infuper  cum  inbjfi  aquali  ipfi,  F N , pofsint fieri trianeula 
maioris,  & minoris  altitudinis,  quam,  A Ei  fi  eorum  bafes 
ajfumantur  tanquam  idem  gradus  grauitatis,  quorum  vertices 
Jiat  limites  patebit  d limite  vfq,  ad quemcunq,af signat umgra. 
dum  grauitatis  per  omnes  gradus  intermedios  fumptis  eorum 
altitudinibus  tanquam  dipantqs  ,&fubinde  per  quacunq,  di- 
flant iam  eadem , A E,  minorem , vel  maiorem  ,proceJfum fieri 
pojfe. 

VIII. 

SI , expofica  quacunq>  rcfta  linea  tanquam  limite,  ac  re- 
gula , in  eodem  cum  ipfa  plano , & rota  ad  eandem  di- 
ctat lincx  partem  fit  qufcunqiplana  figura, in  qua  durarum 
quot cunqi  linearum  ipfi  regulat  parallelarum  ,&  in  fcipfis 

vniformitcrgrauium,gradusgrauitatisfintinrationediaa- 

tia- 
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tiarum  ab  afliignato  litnice.Di^a  ti^ura  vocetur  vnifonniter 

diflormitcr  grauis  iuxtadatum  liroiccm . 

IX. 

ST cxpofito  quocunq;  plano  canquatn  limite, ac  r^Ia 
eidem  atquidiftantium  planorum,  tota  ad  eandem  iJIius 
partem  Hc  quxeunq;  figura  folida;in  quaduCtorum  quot* 
cunq;  planorum  ipu  regular  xquidiflantium,  & in  fcipfis 
vniformiter  grauium, gradus  grauitatis  fint  in ratione  di- 
ftantiaruni ab adignato  limite.  Di<^  fblida figura  vocetur 
vniformiterdifformiter  grauis  iuxta  datum  limitem . 

VtfifityABjteiia  Une*  Umes,  _ 
cJ*  regula  pro  figura  plana,  DL  ® 

£ f , tn  eodem  cum  ipfa  plano , 
fir  fota  ad  alteram  eiufdcm,AB, 
partem  exijlente  i ducantur  au- 
tem in  ea  ejaotcunque  ipd,  AB, 
paralleUjuempe,  l H,  KG,  L F, 
fingula  in  feipfis  yniformiter 
graues ; (jr  fint  earum  gradus 
grauitatis  in  ratione  diftantia-  - 
rum  d limite , A B nempe  ipfa-  ^ 
rum  ,CM  ,CN  ,C0  i illa  dicetur  yniformiter  difformit  er  grauis 
iuxta  limitem  reilam  ,A  B, 

Itaquoejfi,  AB  fit  planum,  limefqi  ac  regula  pro  figura  f oli- 
da, DLF.F,  in  qua  gradus  grauitatis  quotcunq  -,  planorum  i^, 
AB, aquidtfantium,nempe,IH,  KG,LF,fingulorumq\  infeipfis 
yniformiter  grauium  ,fint  in  ratione  dtft antiarum , CM,  CzY, 
CO:  illa  dicetur  yniformiter  difformit  er  grauis  iuxta  limitem 
planum , AS. 

Alio  modo  poffent  figura  tam  plana  ,quamfolida  yniformiter 
dffjrmiter  graues  definiri ; fciiicet  eas  effe , quagignt  intclli- 
guntur  per fluxum  retia  Itnea,  vel  plani  eidem,  AB,  limitifem- 
per  aqutdijlantis , cuius  gradus  grauitatis  continuo  a(>,  AB, 
d fcendendo  augeatur  iuxta  incrementum  dtfiantiarum  ab  eo- 
dem limite , A 3. 

Br  e ut  tat  is  tamen  caufa  figuras  uniformiter  differmiter  gr  a- 
nes  tantum  difi.rmiter  graues  appellabimus,tactt'e  uniformiter 
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ptiinteUigentes . Similiter  cum  limes  erit  reda  linea , vel  fla- 
num , ipfum  femper  qntqi  f apponemus  linearum , vel  piant, 
rumaquidifl antium,  quorum cendderahunturgrauitates,  efft 
tegulam,  licet  nen  addetur  nomen  regula . 


CEntrumgrauitatistamin  vniTormicer,  quam  indifTor- 
miter  grauibus,  eft,  ex  quo , vel  fola  cogitatione , fli« 
rpcnfum  graue,  quemcunque  Htum  dederis  illum  retinet. 

Hae  cfl  Steuinif  defissitio  pro  vniformiter  grauibus,  quam  rjf 
nos  pro  diffbrmiter  grauibus  pariter  retinemus . 

XI. 

CEntrumsquillibrijdatigrauis,  vcl  duorum  datorum 
grauium,  eft  pun^um  > a quo  fufpenditur  datum  gra- 
ue, feu  aggregatum  ex  datis  grauibus , per  eorum  centrum 
grauitatis. 


XII. 

GRauia  plana  , vel  folida  proportionaliter  analoga  in 
grautcate  dicentur,  qux  in  eadem  erunt  altitudine, & 
inquibusdudtisquotcuque planis  didtam  altitudinem  per- 
pcndiculariter  fccantibus.gcnitarum  in  alterutro  grauium 
magnitudinum  (iiue  hx  (int  lincx  reAx,vcl  plana)  grauita- 
tes  erunt  inter  fe,  vr  grauitates  genitarum  in  reliquo graui, 
indiredumprxdidisrefpondentium . £c  cum  illorum  ho< 
mologx  erunt xquales,  xqualiter  analoga ingrauitate.fi 
bbuerir,  etiam  vocabuntur. 

Communis  q?  bac  definitio  tam  vnifirmiter , quam  differ  mi- 
• ter  grauibus . Similiter  nedum  conuenit  grauibus  eiufdem  ra. 
tionisffed etiam  diuerfa : vt  cum  inuicem  comparabuntur gra. 
uia,  quorum  vnum  erit f gura  plana,  alterum  vero  folida . 
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POSTVLATA 


I. 

rl  quocunque  Hue  vnifonniter»  iiu^  diffanniter  graui,  . 
vnicum  cne  centrum  grauitatis . 

II. 

Molium  arqualium , & in  fcipGs } ac  inter  revniibmii* 
ccr  grauium,  e(fc  sequaks  grauitates . 

III. 

Molium  quarumcunque  aequcgraulum)  & ab  eadem, 

V cl  «qualibus  diftantijs  fiilpeofarum , «qualia  cfTc 
momenta . 

IV. 

ST  gradui  gmuitatis  cuturcunque  moKs  in  f^fa  Tnifbnni. 

tergrauis  fuperaddi  «qualis  prxdiAo  gradus  grauita> 
tis  intcliigatur  , eiufdcm  molis  grauitas  duplicabitur.  Ec 
ita  tres  gradus  dabunt  inpiam  grauitatem,  quacucM-  qua. 
druplam , &c.  cum  in  eadem,  tum  etiam  in  «qualibus  figo, 
rts , quarum  vnaqu«que  fit  in  fcipia  voifbnnita  grauis. 

V. 

J*er 

TDemefife centrum  grauitattscnrarcunqpe  figmphoar» 
M Ac  omnium  Itnmrum  chiidemi  ac  cuiufcun^c  fieuiz 
iolid«,&  omnium  planorum  emldem,  regula qoaosa^ 
fampea,  fini  f%ucr  vnilbnxucaa  fini  difionniter  goiics 
Ibpj^naQtar. 
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PROPOSITI^  i; 

Sidu§  qM£cnnqi»ipMMUfiinintmfeiffpSy^  itittrfieom^ 
f4f4t4  f n/mfirmittr  ir4tiU:  eru  yt  mlts  4d  mUm» 

U4  p4uit4s  adgr4Mt4Um  • 

SIacduoquccunque  grauia>  A^Dyia 
feipfls,  & inter  Te  comparata  vnifbr- 
micer grauia . Dico  molemj A,  ad  moletUa 
D,c^evcgrauitacem,A>adgrauitatem,D. 

Acdpiantur  ipH , A > quotcuoque  moles 
xquales,  B,  C , in  feipns , & cum  A , vni- 
formitergraues . Similiter  fumantur  ipn> 

D>quoccunque  roolcsafqualcsainfeipnsa&cum,  A,vni- 
formitcr  graues,vt,  E . Quoniam  ergo  moles,  A,B,  C,  funt 
inter  le  aequales , necnon  in  fciplis , & inter  fe  vniformiter 
graucs,  earum  grauicaces  erunt  aequales.  Eodem  modo  o*  Pofi.t. 
rtendemusgrauitarcsiprarum,D,c,e(re aequales.  Quotu» 
plex  ergo  ellaggregacummoIium,ABC, molis, A,  totu* 
plex  erit  aggregatum  grauitatum»  ABC,  grauitaris, A. 
Etitaquotuplex  dl aggregatum  molium, DE, molis, D, 
.totuplex  erit  aggregatum  grauitatum,  D £,  grauiratis, 

D.  Habemus  igitur  aeque  multiplices  primae,  & tertiae, 
nempe  molis  , & grauitatis,  A,  vt  & fecundae , & quartae, 
nempe  molis,  & grauiratis,  D,  ii  autem  aggregatum  mo- 
lium, ABC,  fuerit  aequale  aggregato  molium,  D E,  fcili- 
cet  multiplex  primae  multiplici  fecundae;  etiam  aggregatum  Def!’*.' 
grauitatum , A B C , erit  aequale  aggregato  grauitatum , D “ * 
E,  nemp^  multiplex  tertiae  multiplici  quartae,  & H illud  erit 
maius, & hoc  maius,  vel  fi  minus, & hoc  minus . Ergo 

firima  ad  fecundam  erit,  vt  tertia  ad  quartam . Hoceft  mo- 
es,A,ad  molem, D,  eritvtgrauitas,  A,adgrauitatem, 

D.  Quod ofiendendum erat . 


□ 
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PROPOSITIO  II. 

Sidtto  quxcunque  grau/a  futrint  mote  aqualta)  fy*  eorum 
'vnumquodqi  in  feipfo  'vniformiter  graue , at  inter  ft 
comparata  nonwntformiter  grauia:  erit  gradus  graui- 
tatis  ad  gradum  grauitatisi^vtgrauitas  adgrauitatem, 

Sint,  A , B,  moles  ajqualcs,  & 
earum  vnaquaequein  feipfa 
vniformttergrauis,  ac  inter 
comparar^  non  vniformiccr  gra* 
ucs.  Dico  grachim  grauicatis, 

A , ad  gradum  gauitatis,  BiCffe 
vt  grauicaccin.  A,  ad  grauira* 
tem,  B.  Aflumarur  moles,  C, 
sequalis  ipH , A,  fed cuius  gradus  grauitatis  fit  vtcumq;  mul- 
tiplex gradus  grauitatis.  A,  vtcx.gr.  triplus.  Similiter  ac- 
cipiatur moles,  D , aequalis  ip/i,B,fed  cuius  gradus  gra- 
uicatis  fit  vtcunq;  multiplex  gradus  grauitatis,  B,  vtex.  gr. 
duplus.  Quoniam  ergo  ip(ius,C,  gradus  grauitatis  triplus 
cfl  gradus , A , etiam  grauitas , C , tripla  erit  grauitatis , A. 
Sic  quia  gradus,  D,  duplus  efl  gradus, B,ctiam  grauitas,  D, 
dupla  erit  grauitatis,  B.  Habemus  igitur  xqud  multiplices 
primx , & tertix , nempe  gradum  grauitatis , C , & grauita- 
tem , C , gradus,  A , & grauitatis , A . Similiter  gradus,  D> 
& grauitas , D , Aint  xqucmultiplicesfecundx , & quattx, 
nempe  gradus , B , & grauitatis,  B . Si  autem  multiplex  pri- 
rax , nempe  gradus  , C , fit  xqualis  multiplici  fecundx,hoc 
efl  gradui , D , etiam  multiplex  tertix , hoc  efl  grauitas , C , 
erit  xqualis  multiplici  quarrx,  fcilicec  grauicati, B,quia 
moles , C , D , funt  xquales , cumadxquentur  xqualibus , 
A , B.  Et  (i  ille  fuerit  maior,  &hxc  maior  erit , vel  fi  minor, 
& hxc  minor.  Ergo  prima  ad  fcaindam  erit  vt  tertia  ad 
quairnm  . Hoc  cfi  gradus  grauitatis,  A , ad  gradum  graui- 
tatis , B,  erit  vt  grauitas,  A , adgrauiracem,B.  Quod,  &c. 
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PROPOSITIO  III, 


m 


Sidas  qu£cunqttt gf4uU fuerint  i» fetffs  •vniformiter grit^^ 
uia,  At  inter  fe  dimrfi gredus  gremtAUs : erunt  eoruo» 
dem  grAMtAtes  iter  fe  in  rAtione  compofttd  ex  rAtione 
molium  y O*  tx  rAtione  grAduum  gTAuttAtU  ^ 


Sint  duoquxcunque  grauia, 

A , B , infcipfis  vniformiter 
grauia,  fed  inter  fc  diuerH  gradus 
grauitatis.  Dicograuiratcm, A, 
ad  grauicatem,B,  habere  ratio- 
nem compofitam  ex  ratione  mo- 
lis, A , ad  moltm,  B , & ex  ratio- 
negradus  grauitatis,  A,  ad  gra- 
dum grauitatis , B . De  foris  enim  fumatur  moles , C , arqua- 
lis  ipfi,  B,  in  fe  vnif.grauis,fedeiufdem  gradus  grauitatis 
cum,  A.  Grauitasergo, A ,ad  grauitatcm,B, habebit ra*  Def.n.' 
lionem  compofitam  cx  ratione  grauitatis.  A, ad  grauita- 
lem , C ,& grauitatis, C , ad grauitatem ,B, fed  grauitas, 

A ,ad  grauitatem,C,eft  vt  moles.  A,  ad  molem,  C,fcu  i huius, 
ad  molem,  B,cx  hypothefi  ipfi,  C,  squalem.  Item  gra- 
uitas, C,  ad  grauitatem , B,cft  vt  gradus  grauitatis, C,  Prop.ant. 
feu.  A, ex  fuppofitionc,  ad  gradum  grauitatis, B.  Ergo 
grauitas, A, ad  grauitatem, B,  habet  rationem  compofi- 
tam ex  ratione  grauitatis,  A,  ad  grauitem , B , <Sc  ex  ratio- 
ne gradus  grauitatis.  A,  ad  gradum  grauitatis, B.  Quod, 

&c* 

D 


Exirtium  quims  ' ^ o 

propositio  IV. 

SiJuotjmieMnqi  fitti  nfntfor,fm}  d^«r.  gr^tU^eddim  i 
^veldqttdUbus  difidntijs/ufpenddntw  i tirttmmomtn» 
td  truot  ia  rdthafgrdM$tgtam  euruttdtmgrdmxm . 


B 


/■'0' 


"-■ ' 'S  ■'* 


•;\  . ;T1  :t-'.r‘. 
.«*-  ■ J*  -•  ■^ 


Poft.J. 

. T>cf.  f . 
Qumci 
Elcm. 


*■* 


Sint  duo  qux* 
cunq;  grauia, 

D)F,  ab  eadem, vel 
(qualibus  diftacijs, 

AC,  AB, in  libra, 

BCjfufpenfa.Di- 
, co  eorum  momen- 
ta eflV,  vtipforum. 
mecgrauitates.su- 
maturipfi,F,quot- 
cunquc moles (ingulz  xqu^graues,G,Hi&ipli,D,aHs 
quoccunqucHnguIxxquegraucs,  vt,£.  Quoniam  ergo, 
F , G , fu nt  moles  zquegraues , Sc  ab  eadem  diUantia,  AC , 
lufpcnfx , ideo  erunt  zqualtum  momentorum . Eadem  ra- 
tione odendemus  momentum  iplius,H,£quari  momento 
ipnus,F.  ^ocuplcx  ergocftgrauitas  ipforum  grauium, 
FGH,  grauiratis,  Fjtotuplex  eft aggregatum  ex  momenti^ 
HGF,feumomentum,HGF,momcnti,F.  Eodemmodo 
oftendemus  quotuplex  eft  grauiras  iprorum , ED , grauiro- 
tis , D , totuplex  cfte  momentum  ipforum , ED , momenti, 
D.  Si  autem  grauitas,FGH,  multiplex  primx , xqualis 
cft  grauitati , £D, multiplici  fecundae,  etiam  momen- 
tum , FGH , multiplex  tertix  xquabitur  momento, ED, 
multiplici  quattz , & ft  illa  erit  maior , & hoc  maius  erit,  & 
fi  minor, minus.  Ergo  primaad  fecundam  erit  vt  tertia  ad 
quartam.  Hoc  eft  grauitas,F,ad  grauitatem,  O,  erit  vt 
momentum,  F,  ad  momentum,  D.  Quod,&c. 
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PROPOSITIO  V. 

Si  quitcunqi  nqucgr^uU  *b  inequiUbus  difiMtqs  ftfptn- 
dantur:  truot  torum  momenta  io  ratione  difiantia» 
rum» 


Slhc  xqu^grauia , EF  > 

D, quacunque, ab  io{- 
qualibus  diftantijs»  AC» 

AB>  furpenfa . Dico  eorum. 

. momenta  eiTe  in  ratione* 
diftantiarum  > AC  , AB. 

Incdhgarut  ab  i,  EF , maio. 
ris  di(^ncix  abJata  moles  » 

E»adcuius  grauiratem  fic 
grauitas , A , reciproci , vt  diftantia , CA , ad  AB  . Moles 
crgOjEjXquiponderabit  ipfi,D»  perohenfa  ab  Archi* 
mede  in  Prop.  6.  Libri  Primi  Aequepond.  qux  vt  ibidenu. 
ait  & Guid.  Vbaldus  ad  omnes  quoque  moles  trasferuntur. 
Igitur  momentum  ipfius,  E,eritxquale  momento  ipHus , 
D . Eft  autem  momentum , EF , ad  momentum , E , hoc  eft 
ad  momentum , D , vt  grauitas , EF , feh , D } ad  grauita- 
tem ) E : & grauitas , D , ad  grauitarem , E , eft  vt , C A , ad 
AB  > ex  hypotheft . Ergo  momentum , EF»  ad  momentum) 
D , eft  vt , CA , ad  AB . Quapropter  xquigrauium  mo^ 
menta  fune  in  ratione  diftaotiarum^  i quibus  rufpenduntur. 
Qupd } &C. 


Frop.am. 


PRO- 


3 Exeratdtkquiatd, 

PROPOSITIO  VI* 


J^ommitaijaegr4uiuma  quibuslihtt  diildntijs  jujfenfth 
r»B»,  momenta  funtmrattone  tompofiu  ex  ratione  di^ 
Hanturum , (g^  gramtatttm-, 

Sint  a diftantijs 
9uibusIiber,A 
C , AB , fufpcnfjL* 
quxcunq;  grauia» 

EjD.Dko  eorum 
momenra  cfFe  in_i 
ratione  comporta  ex  ratione  dinantiarum,&  grauitatum.' 
Deforisenimfumpra  moIc,F,ipfi, E ,xqu^graui, illafu- 
Def.ii.  Ipcndaturin  difiantja,AG  ,ipH,  AB,xquali.Momcntimi 
Primi  ergo , E , ad  momentum , D > habet  rationem  compoiitana 
Gco.ind.  ex  ratione  momenti, E, ad  momentum, F,(cilicet,C  A, 
Prop.aut.  iid  AG,  vel  AB , quia , H>  F,  funt  moles xquegrauesj&  cx 
ratione  momenti , F , ad  momentum , D , Scilicet  ex  ratione 
graiiitatis , F , leu , E , ad  grauitatcm , D , nam , GA , AB , 
4.huius.  xqualcs  diBantix . Ergo  motnentum , E ad  momen- 
tum , D , eR  in  rationeeomponta  ex  ratione , CA , ad,  A B , 
& exfationegrauitatis,  E,  ad  grauitatcm,  D.  Quod,&c. 

S C H 0 L I V M, 

SI  ergo  ofltnfa  oh  Archimede  loco  fu  praeit  at  o ad  omnis  ge- 
neris  grauia  transferantur , patehit  has  tres  proximas 
Propofitiones fuperiores  de  ijs  quoque  ver  f cari.  Reptinifeotitr 
autem  Jludiofus  hoc  ,quodinprafenti  Prop.  demonjlratur  fup^ 
pojitum  fuiffe  in  Ex  er  e,  T ertia,  Cap  /f.  Pag.  2 J I . Jlli  ergo  per 
hac  defcliui  nunc  fuppleri poteji , 


PRO- 
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PROPOSITIO  VII. 


Si  re£ld  qtuddm  linet  mdtfioiu  trdnjidt  ptrantrdgfdtA^ 
tatis  quotcnnque  molium  eiufdem  generis : eentrumgra^ 
mitdtts  dggregdti  ex  omnibus  tStt  ertt  ia  sedem  rtSd 
tted,  in  edip/ius  portione , qua  tangit  centra  greni* 

tdtis  moliam  extremaram . 

HAcc  Propofitio  maniTcfta  cftifi  «n>m  ex  propoHtts 
molibusduas  qua PcunqucacMperimus,  earum  cen- 
trum grautratis  erit  in  redia  lungentc  ipfarum  centra  gra- 
iiitatis  . Rurfus  alTumpta  alia  quacunque  mole»  in  in> 
Cercepta  inter  huius  centrum  grauitatis  , & centrum  prae- 
dirarum duarum,  erit  harum  trium  centrum  grauitatis. 
Idem  verd  oftendetur  de  quatuor  , quinque,  &c.  Ergo 
omnium  centrum  grauitatis  erit  in  iungente  centra  gra- 
uitatis extremarum , in  hac  enim  erit  centrum  quotcunque 
aflumptarum  mo/ium . Quod , Sic. 

Harenus  (ine  Jndiuilibilibus  nunc  vero  per  illa  proce- 
demus. 


Vtt 


PRO- 


5 5 8 Exereiutio  quku 

PROPOSITIO  VIII 


1 


Poft. 


Poft,  i. 


si  titiCA  indefiniu  trAn/eAt  per  centrum  grAuitAtis 
euiu/^ue  ornatum  IhieArum  figunt  pUnA , "vtl  cuiu/^ue 
omnium  planorum  /olitUy  regula  tfuauis  afiumpta:  m 
eius  portione  it»  figura  eompreben/a»  erit  ipfius  fgurA 
centrum  gramtatis  . Dicatur  autem  talts  reda  axis 
grauitaus  etufdem  figurx . 


INfigura  quacunq: plana, 

ABCjtranfeat  rcSta  inde- 
finita , ML , per  centra  graut- 
tatis  cuiufcunque  omniuni  li- 
nearum eiurdem,  regula, BC, 

Tt  per , H , I , K,  centra  gra- 
uitatis  redtarum,  FG,  DE, 

BC , ipfi,  BC , parallelarum , 

&ficin  exteris.  Dico  in,  AB 
K , qux  concipitur  in  figura , 
eircccntru  grauitatiseiufdem 
figurxjABC.  Quoniam  enim 
in,  AK , funt  quarumlibet  linearum  ipfi,6C,  paraliarum  fin- 
gillatim  centra  grauitatis,  ideo  in  eadem,  A K,  ci  it  omnium 
centrum  grauitatis , colledliu^  fumptarum , hoc  enim  patet 
per  methodum  antecedentis.  Atidem  eft  centrum  omnium 
linearum , & figurx  planx  ABC  • Ergo  in,  AK,  erit  figur;, 
ABC , pariter  centrum  grauitatis . , 

Quod  fi  roppofucrimus,  ABC,  cfiefolidum , in  quo , re- 
gula bafi , BC , fint  quotcunqueplana  ipfi , BC , parallela, 
DE , FG  a & per  eorum  centra  grauitatis,  I , K , tranfire , 
A K,*ofiendemuseodem  modo  in,  A K,cfTe centrum graui- 
tatisomnium  planorum  folidi , ABC , regula, BC,&  fu- 
binde etiam  ipfius  folidi . Quod , &c. 


M 


SCHO- 
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SCHOLIVM. 

HOc patet  veriftcarifiae  figuratam  plana ^ quam  f olida ^ 
fupponantur  vniformiter  ,Jiue  differmiter grauet , quia 
Pojlulaeum  y comprehendit  vtrunque  genus  grauium . 

Si  quis  vero  abhorreat  ab  Indiuijibiltbus , recolat  ojlenfa  cir- 
ca vniformiter  grauia  a Luca  Valerio  Lib.  Primo  de  cetrograu. 
folidorum , Prop.  iz.ibi  enim  probat  j Omnis  figurx  circa  dia- 
metrum in  alteram  partem  dcHcientisin  diametro 
ftt per  centrum  grauitatis  t uiufcunq-,  linea  ad  ipfam  ordinat im 
applicata , quia  illam  bifariam  fecat ) tflfe  centrum  grauitatis. 
J de mq, colligit  in  Corollario  eiufdi  m Prop,  pro  omni f olido  circa 
aximf  qui  tranfit  per  centrum  grauitatis  cuiufcunque  plani  ^ 
tangenti  folidion  tn  vertice  aquidifi antis ) hoc  tft  tn  axe  efpt 
centrum  grauitatis  dt£iifolidt . V niutrfaliter  autem  conflat  ex 
ibidem oflenfisionxnis  hguite  plana;, /iuefolidx, cuius  ter- 
mini omnis  cauitas  Iit  intenor,  atque  ideo  intra  terminum 
centrum  giauiiatis;&  cuius  pars  aliqua  effe  poflit,quxa 
tota  figura  de  ficiens  minori  difeiSu  quacunque  magnitudi- 
ne prnpofica, habeat  centrum  grauitatis  in  aliqua  certa  linea 
rc6ta  intra  terminum  Hgur£  conflituta,cnTein  ea  rr^a  linea 
totius  figiux  centrum  grauitatis.  Per  hac  ergo  habebit 
fiudiofus  modum , quo  ftbi  amplius  fatisfaciat  in  qs 
omnibus  figuris , quas  hutufmedi  conditionem 
habere  comperierit  . M vniuerfalif- 
fime  pro  omnibus  fgttris  id  demon- 
, . flrare , aliter  quam  per  In- 

diutfibilia  difficti-  , 

Umum  puto . 


Vv  a 


PRO- 


Pef>  >1. 

Def.  iit 
Pc£ij. 

#.  huiut. 
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PROPOSITIO.  IX. 

^ qtM cunque gTAuU  fuerint  proportionAliter  enelegu 
ingreuiutti  eorum  centregtAMUtis  eberunt  tquiMter 
i verticibus  eorundem . 

Sint  prius  inter  paral- 
lelas,& horizdtiper* 
pendicularcs , AG , BH , 
in  earumque  plano  con* 
ilituta;,hoc  eftin  eadem 
ahitudine,  dux  quxlibet 
figurx  planx,  ABC,  DE 
'Fjfiue  vniformiteramb^, 
iiud  difformiter  graues, 
vel  vna  vniformiter,alte- 
radiBbrmicergrauis,quf  ^ 
fint  proportionaliterana 
logx  in  grauitate.  Dico 
carum  c<;cra  grauitatis  xqualitcr  abelTc  a verticibus  earun^ 
dem . Dudis  ergo  quorcunque  lineis  rc^is  didiam  com- 
munem altitudinem  lecantibus,  & fubiodeip/is , AG , BH , 
parallelis , fint  ex  eifdera  in  figuris  interceptx,KN,LM, 
RV,PS,&  fit,KN,indiredium  ipfi,RV,&,LM, ipfi, 
PS . Erit  itquegrauitasipfius,KN,ad  grauitatem,LM, 
quemadmodum  grauitas , R V , ad  grauitatem , PS , ex  by- 

fothefi.  Supponantur vtrxquefigurx  lufpcnfxapun^o, 
, a quo  defeendat  reda , lOQT , ipfis , AG , BH , paralle- 
la , & fubinde  horizonti  perpendicularis,  & fit , I , centrum 
xquilibrijalterutriusdidkrum,  vtipHus,  ABC. Dico  idem, 
I , efle  centrum  xquilibrij  rcliqux  figurx , DEF . Namqud 
dida  Egura, DEF, manebit  in  hoc  fitu,in  quo  paralielf,RV, 
PS,  funt  horizonti  perpendiculares,  quod  fic  probatur. 
Etenim  momentum  ipfius,  KN,  ad  momentum,  LM , habet 
ratioQcm  compofitatn  ex  ratione  diftantix  redif , KN,  ab,  I, 
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ad  diflantiam , reda: , LM , ab  eodem , I , & cx  ratione gra- 
uttatis,  KN , ad  grauitatem , LM , hoe  cft  cx  h}  potheli  cx 
rationegrauitatis, RV,ad  grauitatem,PS.  Sedexijfdcm 
componitur  ratio  momenti,  RV  > ad  momentum,  PS . Ergo 
momentum,  KN , ad  momentum, LM,  erit  vt  momentum,  ^*  "“*“*• 
RV,ad  momentum, PS.  Idem  quoque  eodem  modo  de 
momentis  quarumcunque  ipfi,  AG  , parallelarum  libi  re- 
Ipondcntium  oftendetur,  quod  nempe  fint  proportionalia. 
Habemus  ergo  duos  magnitudinum  ordines,  nempe  mo- 
menta omnium  linearum  figurjp.ABC,  & mometa  omnium 
linearum  figurae,  DEF,ita  fibi,  fe  habentia,  vtvnicuiquc 
momento  lincff  fumptaein,  ABC,  rerpondeat  momentum 
linetp  indiredum  cum  illa  exifientis  ,fcilicct  habemus  tot 
momenta  in  vno  ordine,  quot  in  alio.  Cum  vero,  ABC, 
per , IT , fccetur  in  figuras , AIO , 1 BCO,&,  DEL , in  figu- 
rasjDQT ,QEFT  ; totque  fint  omnia  momenta  figura?  ,I 
BCO,  quot  omnia  momenta  figurae  QEFT : fimilitcr  cum 
fint  tot  omnia  momenta  figurae , AJO  quot  omnia  momen- 
ta  figurae,  DQT.  Ideo  omnia  momenta , IBCO,  ad  omnia 
momenta,  AiO,  erunt  vt  omnia  motnenta,  C^FT  , ad 
omnia  momenta , DQT , per  demonftrara  in  Exercitatio  . 

Quarta,  & eius  Scholio  Prop.  10.  Sed omnia  momenta , IB 
CO , a?quantur  omnibus  momentis , AIO,  cum  enim , I,  fic 
centrum  .Tquilibrij  figura? , ABC , erit  in  reda , lOT  ,tam  Def.  u. 
centrum grauitatis  eiufdem , ABC , quam  omnium  lineatu , r« 

ABC , quarum , I , erit  quoque  centrum  tequilibrij . Igitur 
& omnia  momenta  , QEFT  , xquabuntur  omnibus  mome» 
tis,DQT.  Igitur,  I , erit  centrpm  iquilibri;  omnium  li- 
nearum figur® , DEF . Vnde  in  IT , erit  earum  ccntruiru. 
grauitatis,  &fubinde  centrum  grauitatis quoq,- figura?, D Def.  u. 
EF.  Igiturccntra  grauitatis  figurarum,  ABC,  DEF,squa-  Poft.j, 
lirer  aberunt  a verticibus  earundem , A , D . 

Vt  veto  intclligatur  hoc  verum  c/Tcde  quibufeunque.* 
magnitudinibus proportionalitcr  analogis  in  grauitate,fup« 
ponemus  poflerius,  AG,BH,cire  plana  parallela  ,hori- 
zontiqueperpendicularia , & in  ijidem,  nempe  in  eadem  al- 
titudincconftituta  quccunquegrauiaproportionalitcrana- 
lega  in  grauitate,  vt  ex. gr.  ABC , figuram  fdidam , &,  D 

EF, 


Exercitatio  quiHtHj^ 

Traicdis 


i C,  f IC 

P Q 

F 

B 

■ 

1 

J4Z 

E F,  planam 
autem  quorainqijc  pla- 
nis ipfis  , AG,  BH  , para- 
Iclis,  fiipponcrniis  (jiioq; 
ab  ipfis  fieri  in  folido , A 
BC  , plana , LM,  KN,& 
ia  figura  plana,  DEF» 
rcctas,  PS  , RV,  ita  vt 
planum , LM  , & re^a , 

PS  ,fia  nt  ab  eodem  pla- 
no, & a b codem  planum, 

KN,  & rc(aa,RV  . Sint 
infiipcr  ab,  I,  quod  fit 

centrum .tquilibaj  grauis,  ABC, rufpcnfa  vtraquegrauia, 
defeendente  pariter  ab,  I,rc(Sa,  IT,honzonti  perpendi- 
culari, quas  Ijtin  plano  figurae , DEF  .Vel  fi  non  fit  in  cius 
plano, intclligemus  tamen  illam  rufpenfam  in  plano  per,  I 
T , tranfeunte , ac  ipfis  planis , AG  , BH  aequidiftantt/ . 
Dico  autem  fig  iram , DEF, Ita  furpenTam , manfuram  efie, 
exifientibus , PS  , R V , vel  cafdem  efficientibus  parallelis 
planis,  ipfi  horizonti  perpendicularibus.  Oftendemusenira 
vtfupra momenta  planorum  ,KN,LM,cfle  vtmomenta 
rectarum , R V,  PS^  funt  enim , KN , RV,  zqualiter  diftan- 
tiaaplano,  IT,&fubindedpun(5to,  vel pundtis fiirpenfio- 
nis  i & fic  decaeteris . Vnde  concludemus  omnia  momenta, 
IBCO  ,ad  omnia  momenta,  AIO , efie  vt  omnia  momenta, 
QFFT , ad  omnia  momenta,  DQT : oftendcmufque  omnia 
momenta,  IBCO,  A IO,  adaequari,  cum  , I , fit  centrum.» 
aequilibri;  grauis, ABC-  Quare  patebit  omnia  momenta 
figurarum  ,QEFT , DQT , effiearqualia , & fubinde  vel , I, 
cflecentrura  «quilibrij,  DEF,  vel  hoc,fimuI  cum  centro 
grauitatiscurdem  , DEF,  efie  in  plano  per,  IT,  tranfeun- 
te , ipfis , AG , BH , parallelo . Qn^aproprer  centra  graui- 
tatis  grauium , ABC , DEF , aequaliter  aberunt  ab  eorutn 
Tcrtidbus, AD.  Q^od,&c. 
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PROPOSITIO.  X. 


Si  duo  t^uucunquc grauU pinna ^yelduo/oltdo/utrintprd» 
porttonaltttr  analoga  ingramtate : eorum grauitatts  trut 
inter  fe  t o>/  grauitatts  bafium^  ftu  quarumtunque 
molium  ^ in  ipfistx  traieSione  euiujcunque plani ycornm 
munem  altitudinem  perpendiculanter  Jecantis  ytffiGa^ 
rum. 


Sint  prius 
duoquf 
cunq;  plana 
grauia,  C 
n,C*r,pr 
portionali* 
ter  analoga 
ingrauirate, 
in  communi 
altitudirtj 
Cr,i 

bus  fiat  in  , C n r , y & , 

a,QS,H  K ,& fitgrauitas,’_^ 

V t grauitas . O Qj  ad  grauiiatcm, QS  &c.  Dico grauitatcm 
fieurx  j C n r,  ad  grauitatcm  ,C  r ♦,  cfiTevt  grauitas  bafis> 
nr  , ad  grauitatcm  bafis , r* , vcl  vt  grauitas  y &,  ad  graui- 
tatcm , & 3 &c.  Supponemus  autem  primo  eas  efle  vnifoP' 
miter  graucs  in  fcipfis  , & imer  fc . Erit  ergo  vt  grauitas,  nr,  Def.  if, 
ad  grauitatcm  , r*,ita  grauitas cuiufcunque,  vt , y & ,ad 
grauitatcm, & 2 ,&ficdc  fingulis.Igitur  vt vnum advnuin  cor,4. 
iic  omnia  ad  omnia.  Ncn  pe  vt  grauitas,  nr,  ad  grauita-  E*erc.i. 
tem  , r«  ,ita  erunt  grauitatts  o.l.C  nr,ad  grauitatts  o.I. 

Crn.  Cum  vero  vtgrauitas, nr,ad  grauitatcm. , > ita 

fit , nr,ad r*,&  ficir  exteris : erunt granitatcso.).(  nr,  i.huiui, 

ad  grauitates  o.J.Cr*,vt  o.l.Cnr,ado. J,Cr#-,fciIicct 

vt. 


Di-  - 
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i.huiu«. 


Oe£ft. 


■•huiui. 


|Jll|j||C. 


^44  ExercUatio  qwntd^ 

vr,Cmr,aJ,  Cr*,hoccft  vtgrauiras  ffgurar,C*ir,adgrtU 
tthatcm  figurx , C r ♦ . 


Si  ver6  di 
6tx  iigurx 
fuerint  in  fei 
pHs  quidem 
vniformiter 
jacies , fed 
inter  fc  di» 
ueriigradus, 
nec  Hnepa- 
rallelogram 
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ma , conftituctnus  in  eadem  altlfudine,Cr,&  inbafibus,’ 
nr , r» , parallelogramma , Ar , rE , ita  vt , A r , fit  vnifoi> 
mitergraueeum , Cnr,  & Er,  cum,  Cr* . Supponemuiq; 
traie^a  plana  in  ipfis  efFeciiTe  retflas , X& , MQ , FH , in , A 
r,&,& j,oy,HL,in,  Er.  Eritergograuitas,nr,ad 
grau.ydc,  vtgrau.r«,ad grau.&  z:  quapropter grauitas, 
X& , ipfi , nr,  grau.  xqualis , ad  gr.  & y , erit  vt  grau.  3 & , 
ipfigrau.r*,xqualis,adgrau.& i,& ficincatteris.  Ergo 
grauitateso.  I.  Ar,adgrau.o.l.Cnr , erunt  vt  gr.o.1.  Er, 
adgr.o.l.Cr*.  Quoniam  vero,  Ar,  Cnr,  funtvniformb 
ter  graues , ide6  vt  grauirates  o.  1.  carundem , ita  fiint  o.  L 
& vt  0.1, ira  figura*,  & vt  figurj  ita  earum  grauirates. Eodem 
modooilendemus grauirates  o.  I.  Er , Cr*  , ciTe  vtgrauita» 
tes  figurarum , Er , Cr* . Ergo  grauirates  tpforum , Ar , r 
E , adgrauitates  figurarum , Cnr , Cr* , eruntin  eadem  ra« 
tione . Q_i.aregrauicas,  Ar,  ad  grauitatem,  Er , erit  vt  gra» 
uitas , Cnr  ,ad  grauit.  Cr* . Sed  grauitas , Ar , ad grauit* 
Er,habwt  rationem  compofitam  ex  ratione  plani,  A r,  ad 
planum,  E r , fciliccc  ex  ratione,  n r , ad , r *,  & ex  ratione 
gradus  grauitaris  ad  gradum  grauitacis  , tam  in  planis,  A r , 
r E , quam  in  lineis , n r , r * : hoc  eft  grauirates,  A r , r E , 
funr  vt  grauirates,  n r,  r* . Ergo  & grauirates  figurarum, 
C n r,  cr*  jcrunt  inter  fe,  vt  grauirates,  nr,r*.  Quod 
patet  de  illis  quoque  fi  fuilTentparallelograma . 

Denique  alteram  ipfarum,  vt,Cr*,fupponamus difi, 
fonniter  graucm  iuxea  limitem,  CE,  vd  illi  panllelam* 

extra. 


I 
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' lieyfrhd,inn>ny*diffor,grdutiMs\  ^45 
extra  du^m , fed , E r , vniformiccr  graue . Ofiendcmus 
ergo  modo , quo  fupra » grauitates  o.  1.  A r , ad  grauirates 
omnium  linearum , C n r ,efl'c  vt  grauirates  o.  1. £r,ad 
grauitates  0.1.  Cr».  Sed  vt  grauitates  o.l.  ita  funt  graui- 
tates figurarum  etiam  in  vnif.  grauibus  > vt  mox  probabi-  v 
tur . Ergo  grauitates,  C n r,  C r ♦ , erunt  vt  grauitates , A 
r,  r E , feu  vt  grauitates , n r ,r  « , &c. 

Praefuppofitum  vero  fic  oftendetur.  Nam  quateunque 
figurx  vel  planae,  vel  folidae , aequaliter  analogae  in  graui» 
tate  fiue  vniformiter,  fiue  diffbrmitergraues,  funt  xqu^- 
graues . Si  enim  cx  illis  accipiantur  dua:  quaecunque  vel 
ambo  planae,  vel  ambo  folid«,&  in  libra  fufpendantur, 
grauitates  o.l.carundcm  in  planis,  fcu  o.  planorum  in  io- 
lidis , erunt  inter  fe aequales,  cum  fint  aequaliter  analogae  in 
grauitate:&  vtvnum  ad  vnum  fic  omnia  ad  omnia.  At  Def.iiJ 
centrum  grauitatis  o.  1.  (icti  o. planorum)  cum  fint  aeque- 
grauia  erit  in  medio  re^ae  iungentis  carum  centra  graui- 
tatis, & hoc  commune  eft  ipfis,  & figuris  . Ergo  figu»  Poft.  j, 
rae  xquepondcfabunt,fecus  enim  carum  centrum  gr.  non 
efiet  in  medio . Quapropter  erunt  inter  fcacquderaucs.  Si 
c^o  velimus  cx.^r.  probare  grauitates  o.  1.  Cnr,Cr4, 
cfle  vtgrau itares  figurarum, fupponemus  quandam  tertiam 
figuram  vniformiter  graucno  cum,  C nr,  fcd  aequaliter 
analogam  in  grau,  ipfi , C r ♦ , cui  idcirco  cx  dcmonllratis 
erit  ^quegrauis,  ficuti  & grauitates  o.  1. a:qualcs  erunt. 
Grauitatesautem  o.  1.  huius  t ertitefigurae,  & ipfius,C  nr, 
eruntvr  grauirates  ipfarum  figurarum, quia  erunt  vto.l. 
&fubinde,vr  figura>,carumq; grauitates.  Ergo&graui-  i.huiiu. 
tates  o.  1,  C n r , C r ♦,  erunt  inter  fe , vt  grau  irates  carun- 
dem  figurarum . Quod  & dedifFormiter  grauibus  inter  fo 
comparatis  manifeftumcft,confercndo  cascum  vniformi- 
ter graui  ,vcrificari. 

In  folidisaurem  eadem  fiet  demonfiratio;  vt  in,C  nr, 

C r*,  fi  nuncfolidjB  intelligantur  , & A r , r E , fint  cylin- 
drici , & fi  pro  rc(Sis  plana  llibintciligemus.Quod  tanquam 
intellcdiu facile Lcdorisinduftriae relinquemus.  Admoneo  Def.i^ 
autem  hic  quoq, verificari  quf cunqjfit  diiTormitasgrauita-  Poft.sch, 
cis,  vt  fi  eifet  qualem  explicamus  inDef.  I4.quia  currunt 

Xx  cedem 


54^  E xtrcUiUio  quinti  , 

eacdxm  rationes, vtconfidcraoti  manifeftum  fiet  fi  modo af- 

iumamus  Pod.  5. qiialifcunquefit difformitasgrautcatis  • 


COROLLARIVM^ 

PAtet  igitur  ex fruofitnjh gruuitates  0.  l i» pUuit^  dr  t.fl*, 
norum  in  foUdis  fiue  vuiftrmiter  ^fiu'i  diffkrmiter  graui. 
bus , ejje  »/  gruuitates  ifferUm  f Iduorum,  velfoltderum . Crd- 
uitates  autem  0.  l.feu  0.  planorum , nonfunt  vt  0.  l.  vel  e. pla- 
na , uifiin  yniformiterinfeipfis , dr  inter  fegrauibus,  in  qutbut 
tamgrauitatet  0.  l.  inter fe , quam  0.  linea  inttrft^dr  ifj*figu- 
raydc  tarum  grauitates  ,funt  in  eadem  ratione . 

SCHOLIVM, 

VOUnti 
autem 
fne  Itid.  pro- 
cedere modi 
tjledit  idem 
ichtma  in-i 
quo  apparet 
eir  cum  feri- 
ptio.dr  inferi 
ptio  figurari 

ex  parallelogrammis  compofitaru  in  figuris  planis , vel  ex  cylin- 
dricis in  foltdis  cum  exceffu,>el  de/elfu,  4*  > qu*  iuxtafiylum 
Archimedeum fup ponitur  ^eRa,fi  ipf a figura  huic  idonea fint  • 
Modi  Euclidcts,dr  Archimedeis  virts  nottfsimum  non  expono , 
ftd  tantum  hoc  admoneo , eum  figura  ,CnT  yfupponitur  vni- 
firmiter,  dtffornater  grauis , ipf  a tamen , A T,T  E y 

deberefupponi  vniformiter  grauia,  & grauitates  bafiumy  n r , 
r ♦ , communesyam  parallelogrammis  ,AT  ,t  E,  quam  figuris^ 
cTlT  ,CT  Tunc  enim  cum  fafia  prius  circumferiptione , d" 

infer ipt  tone  ipfi,  cnx,ac  deinde  ipft,CT*  , probatum  fuerit 
grauitatem,  A t,  ad grauitatem  figura  ex.gr.circumfcripta  ipfiy 
C n r , maiorem  habere  rationem , quam  grauitatem  ,EV , ad 
grauitatem  ipfiusjC  r o^Jlendemus  tali  ratione  hoc  falfum  ejfe . 

Pro- 
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Trobabmns  enm^*nit*ttm , EH , HD , tjft  ^tgtd. 
mitgttm , AET  , //5  JicMti  ftiHtgraidtdtts  bapttm  ttrtitf 

dem . V er $tm  fKffoncmns , D// , >nifotmiter grMMe , cemminti 
txifiente  grdttitMte , //JT , tam  ifJi^DHy  tjuam figura , C/^JT , 
rivm  deficientia granitatij  ertt  a,  r,  »«/*/,  C.yJir  emtfuj 
fotebit  grani  tat  em , DH , m aror  em  tffe  granitate , ^ 

fctotins  eircnmfcrifta  granitatemeffe  maiorem  granitate^  t 
C r ♦ . C*w  vrrfl  defierent  ia  granrtatis  erit  d ,Cy  yerfus , r', 
vtemKrfignris,ACH,(jr  CEn,tanqnd  dififinmitergranibnsy 
rjnibns  eircnmfcriftionem , ffi  inferi ftionrm  fallam  fnfgone- 
mnsy  eodem  enim  modo  ojledetnr  granitate  circnmferrfita  mai». 
rem  tjfe granitate , C r « . Sienti  granitatem  qno^i  in f cripta 
eadem  ejfe  minorem  itidem  patefiet . C ater  a vero  artificibns 
ad  demonftrationem  complendam  nota  fnnt . Per  hnc  ergo  mo- 
dum poterit  fiudiofns  contexere  demonftrationem  in  omnrbns 
allatis  ea/tbns , tam  in  planis,  qnam  in  f olidis  hnie  eircnnftri- 
ptioni,(^  infer iptioni  cengrnts.  Slmod  (fi de pracedentt  Pro- 
potione,  ac  alfis  hninfmodrpen  Indtnifibilta  hir  procidentibnsy 
(ne  nimis  longa  enadat  hae  'ftyereit. ) diUnm  volo , tinas  cni 
"Obnertt tMfCta  httnc  moduM  Archimedenm  demonftran» 
das  relrnqno.  His  vero (rarr^tf sis  nnne  accedtmns 
ad  inneftiganda  centra  granitatis  alienaram 
planarnm  , ac  ftltaarnm  fignrarstrt^ 
diff»rmitergranin,proqnibns  vni- 
formittr  graninm  centra  gr, 
iam  innetafnpp  nemnty 
^tjnepront,Mpe> 
diet  infe. 
qnentibnt  vte* 
ntnr. 


X*  i J?R<S 
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54»  ■ Exirciusif  qmnu 

PROPOSITIO  XI. 

SiqtKdcun^iparaUelogrAmmum/ftdtfformiter grdue  tMxts 

limttem  qttodms  ipfius  Utus:  centrum  graututh  eiu/- 
dem  diuidet  diametrum  Itmiti  iajifieaeemyiu  ytpars 
ud  limitem  fit  reltqux  dupla . 

Sit  parallelogrammum 
quodeunq;  ABCD,  » 

& in  co  quoalibet  lace- 
rum,-AB,  fumatur  tan- 
quam  limes , & regula , 
penes  quod  fit  vniformi-  » 
terdilFormkcrgraue  .Di- 
co ccncrugrauitacis  ipfius  K 
fecare  diametrum  limiti  w 
infiAentem,  ncmp^,KM, 
in  pundo,I,ita vt,Kl, 
fit  dupla, IM.  Extendantur  indefinite, 6A,  CD,paraI* 
ielx,&  inijfdem  fit  conAitucum  quodeunq; triangulum, 
£FH,vniformitcrgrauc,in  quo  diuilabafi,FH,  bifariam  in, 
G,&  iuniAa,  EG,maniieAumeA  centrum grauitatiseAe 
in,  R,  in  quo  fecatur  ,EG,  ita  vc  fit,  ER,  dupla,  RG.  Nunc 
inter , EB , FC , extendatur  per,  R , indefinita , ST , & alia 
quxcunqiQN , ambse  zquidiAantes  ipfis,  EB,  FC : ipfius 
vero , QN , portio  concepta  in  triangulo , EFH , fit,QP , & 
inparaIIdogrammo,AC,ipfa  ,ON.  Cum  ergo,  AB,fic 
limes  grauitatis , & regula , cui  xquidi  Aant , DC,ON , erit 
grauitas  ipfius , DC , ad  grauitacem  ipfius , NO,  vt  diAan* 
ria  ipfius , DC,  d limite,  AB , ad  diAantiam,  ON,  ab  eodem 
limitc,hoceA  vt,MK,ad,KL,  vcl,  FE,ad,EQ^fciIi- 
cct  vt,  FH  ,ad,QP  ,&  fiibinde  vt  grauitas , FH  , adgraui- 
tatem  ipfius,  QPi  & hoc  vbilibet  intra  parallelas,  EB , FC, 
verificabitur.Ergo  parallelogrammum,  AC,erir  proportio- 
nal  iter  analogum  ingrauitateipfi  triangulo,  EFH . Qua. 

‘ . V i pro- 
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propter  centrum  grauitatisparallcIogrammi>AC,erit  ia 
eadem  rcdla,  ST , in  qua  eft  centrum,  R,  trianguli,  EFH,  vt  ^ 
aequaliter  abfint  a verticibus,  E , A£ , ditiarum  figurarum . 

Vndc  illud  erit  in  concurfu  cum  diametro,  KM,(  eft  enim  , ^ , 
qooqiin  diametro , KM,)hoc  eft  in,I,  in  quo,  KM , propor- 
tionaliterfecaturvtjEG  ,in  R,  propter  parallelas,  EB,S 
T , FC . Cum  ergo , ER , fit  dupla , RG , etiam , K I , erit 
dupla , I M . Igitur  centrum  grauitatis  parallelogrammi, 
AC,fecat  diametrum, KM, ita  vt  pars  ad  limitem ,AB> 
fit  dupla  reliqux . Quod  erat  demonftrandum . 

COJtOLLAJtJFM  /.  1 

EX  demenftratis  confiat  punitum  ^ J , nedum  e/fe  ethtrum 
grauitatis  parallelogrammi , AC,fed  etiam  cylindri  eircd 
axem , KM  ,feu  in  vniuerfum  cuiufcunque  cylindrico  circd 
axem  grauitatis , KM  ,fihac  difformia  iuxta  limitem  planum  , 

'ab  , vel,  EB , dilta  f olida  in  vna  oppofitarum  bafium  >/ , AB  , 
tangentem  fupponantur . Sit  enim , SiM , planum  Trt cunque 
■'dultum  aquidiftans ipfi plano , E B,&  exciens  in  cylindrico,  A 
C f figuram  ,0  N ^irt  ex.gr.  in  'cylindro , AC , circulum , ON . 

‘ Erit  ergo grauitas  circuli , DC , adgrauitatem  circuli,ON,yf, 

MK , ad,  KL,  idefi  yt  grauitas , Z>C , tanquam  lateris  parat'  t>c£  $l 
lelo^ammi,  AC,  adgrauitate  relia,  ON.Bt  quia , filN , planum 
inter,EB,FC,abfq-,eleHione  duUum  efifiequitur  parallelogram* 
ntum,AC,  & cylindrum,AC,  tjft  magnitudines propor tionalit er  ‘ 

analogas  in  grauitate . Habebunt  ergo  centrum  grauitatis  i»  huius 
eodem  plano  parallele  ipfi,  ES.  Cum  vero  centrum  grauitatis 
cylindri,  quippe  qui  efi  folidum  circa  axem  grauitatis  , K 
M ,fit  in  , K M , neceffarto  erit  in,  I . Per  hanc  ergo  ra~  *, huiijsJ 
tionem  explicatam  fingulariter  in  cylindro  patet  yniuerf ali- 
ter in  omni  cylindrico  circa  axem  grauitatis , KM  , cen- 
trum grauitatis  cjfe  purMum , 1 . 


COR- 
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CO  R 0 L LARIF  M //. 

COUigitthr  infufer  fi 
intra,  EB,FC, plana 
far  alie  la  ducatur  quod 
cunqi  planum  ipfis  aqui- 
difiant,^N;  centrurrua 
grauitatit  parallelogrum-  * 
mi , OC , drfubindt  cuiufi 
cunque  cylindrici  circos  K 
axemgrauitatii,  LM,( fi  m 
hac  omnia  ejfe  difformitcr  ® 
grauia  fupponantur  iuxta 

limitem , EB)fecare,  LM , quemadmodum  centrum grauitatit 
trape\ij , ^FHP , •rnifirmiter  grauis  fecat , VG , Mametrum 
tttydem  trape\q . Sunt  enim  ha  magnitudines  ex  demonfiratis 
LT>.  I.  de  proportionaUter  analoga  in  grauitate . Etquta,VG  ,ita/eca* 
Aeque*  fur  d centro  grauitatis  trape/^ , , vt pars  rerfus, 

^op.i  r.  reliquam  fit , »/  dupla , FH , -rna  cum , ^ , ad  duplam ^ 

Luc.  Val  , vna cum , FH : eft  autem  vt , FH , ad,  ^P,  ita , F£  , ad, 
&,MK,ad,KL,&  fubinde ^t\dupla , FH , cum , 

■ ad  duplam , £iP  , cum , FH , ita  dupla , MK , cum , ICL  , ad 
duplam,  KL,  cum  , MK.  Quapropter  centrum  grauitatis 
paraSetogrammi , AC,ftu  cuiuslibet  cylindrici  circa  axem  gra. 
mitatis,  LM ,im'o  cQ  ipfius ,LM , ita  fecabit  ipfum,LM , ># 
pars  rerfus  limitem , AB  Jit  ad  reliquam , yt  dupla , MK^ 
cum  ,KL,ad  duplam  ,KL,  cum,  MK  ,fcilicet  >t  du* 
pia  dtftantia  a limite  remotioris  basis , ynoa 
cum  dfiantia  propinqioris , ad  duplam 
difiantia  propinquioris  rna  cum 
dfiantia  remotio^ 
ris  basis. 
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PROPOSITIO  XII. 


Si  proponitur  quodcunqut  triangulum , per  cuius  'Vntl» 
cem  aCla  etufdem  bafi  parallela  fit  Umes  > tuxta  quem 
fupponatur  dtfformtter  graue : centrum  gramtatis  dtSi 
trtanguU  ettt  to  Irnea  re^a  duSia  d yerttce  ad  medium 
puniium  bafis , tpfam  ita  diuidens^^t  pars  ad  •ver» 
tuem  fit  reliqua  tripla. 


Sit  quodcunq:  triangu- 
lum, ABC , per  cuius 
verticem,  B,du^a,  DE, 
bali,  AC  , parallela,  ipfa 
eligatur  tanqua  limes, iuxta 
quem  fupponatur  ipfuK^ 
triangulum  , ABC,  diffor* 
miter  graue  i icCU  autem, 

AC , bifariam  in,  F , iunga- 
tur,BF,  quar  fecetur  in,I,  ita 
vt.Bl ,fit tripla ipfius, IF.  Dico pun(5Ium, I, efTc centrum 
grauitatis  trianguli, ABC.  Ducanturper  punda,A,C, 
ipfi,BF,parallclx,AG,CH,&  circa  axim,BF,in  bafi 
circulo,  AC,  int.elligatur  Conus,  ABC,  vniforiniter  gra- 
uis.  infuper  ducatur  quod^nq,- planum  bafi  circulo,  AC» 
arquidifians,  & efficiens  in  cono  circulum , LM , in  paralie, 
logrammo , GC , reftaro , KN , & in  triangulo , ABC , re- 
Ctam , LM  ,acin,  BF,  punitum , O.  Igtur,  KN , erit  paralle- 
la rpfi,  ACjfupponcmus  aurem &paraIlclogramn;um,G 
C,difformiter  graue  iuxta  limitem , DE . Grauiras  ergo 
redi  e,  AC,  ad  grauitatem  redta»,  KN.crit  vt,  FB,  ad, 
BO.&  grauiras, KN, ad  grauitatem ,LM, erit  vt,  KN, 
ad  LM  , ( quia  rcdfa,  KN  , fupponitiir  in  firipfa^ 
vniformirrr  qrauis  ; fcu  vt , AC,  ad , LM  , hoc  cft  vt, 
Ffi,ad,BO.  Igitur  grauiras,  AC,  ad  grauitatem,  LM, 
' ha* 


4>t.C«iui 

De£8. 

I.  huius. 
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habebit  rationem  compofitam  ex  xiuabus  rationibus  ipfiu^  i 
FB,  adJBO,  nempe  erit  vt  quadratum,  FB , ad quadratuQ]^ 
«Ihuius.  BO . Rurfus  grauitas  circuli , AC , ad grauitatem  circuli , 

LM , cft  vt  circulus , AC , ad  circulum , LM , ( quia  conus 
iupponitur  vniformiter  grauis)  hoc  ell  vt  quadratum,  AC, 
».uJ!en.  ad  quadratum,  LM , & mbinde  vt  quadratum,  FB,  ad  qua^ 
dratum,BO.  Ergo  grauitas,  AC,  rcdlz  linea*  ad  grauita* 
cm  rc(3ar , LM , erit  vt  grauitas  circuli,  AC , ad  grauitatcai 
circuli, LM ,&,LM,  ad  libitum du^a eft:  igiturtriangu- 
“*  Ium , ABC , & conus , ABC , erunt  magnitudines  propor. 
tionalitcr  analogae  in  grauitate.  ER  autem  centrum  graui* 

I. huius,  tatis  trianguli , ABC , cum  fit  figura  circa  diametrum , BF, 
luc.  VaU  BF,  in  qua  pariter  eft  centrum  grauitatis  coni.  Ergo 

commune  habebunt  centrum  grauitatis.  Sed  centrum  gra» 
ftop.}}.  uitatis  coni  eft  pundum,!,  ergo, I, erit  quoq,-  ceotruio 
grauitatis  trianguli,  ABC , Quod , &c. 

COROLL  ARI  V_M.  i 

Liquet  ex  demonfirutit 
trupezAum  quedcuuqi 
ftfeiium  line* , vel  plano  bd- 
sttAC  ^pardUelOt  ft^ALM 
C,  e(fe  proportiondliter  ana-  ^ 
legum  in  grauitate  cum  /ru- 
fio com , LACM , eodem  pla- 
no fe£io , '&  ideo  hae  habere 
etmmune  centrum  grauita  E 
iis . Verum  centrum  graui» 

tatis  frufli  coni  habetur  ( signate , ^centro  grauitatit 
coni , LBM  ,)si  fiat  yt  excej/us  cubi,  FB  ,fuper , 

• BO^ad  cubum  ,BO,ita,jSH,adlP  ^eff  enim 
pun£lum,  P . Ergo , P,  erit  centrum groa 
uitatis  trape^,  ALMC , d^errnim 
ter  grauis  iuxta  Urnim 
tem,DE, 
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PROPOSITIO  XIII. 

Si  quodcunqi  triangulum  fufponatur  d^ffvrniiur  graue 
tuxta  limtem  hafim  : antrum  grauitatts  erit  m pun~ 
Ho  medio  re^et  Une*  t qtkt  ^^ttur  a •vertice  ad  me- 
dium pun^ium  Uaps  eiufdem  trianguli . 

‘ 1 

Sit primd  triangulum , AB 
C , xqualium  laterum,  A 
C,CB,&  difTormitcrgrauo 
iuxta  limitem,  AB,  Icdiaque 
AB,  bifariam  in,D,  iungatur, 

CD,quaf  pariter  bifariam  fe- 
ceturin,E.  Dico  punitam, 

EjelTccecrumgrauitaristrian- 
guli , ABC . Fiat  circa,  DC, 
tanquam  citea  axim  fphxra , 

CKDN,qux  intelligatureP 
fe  vniformiter  grauis  • Per 
centrum  infiiper,  E ,traijciatur  planum.redic  fecansaxem, 
DC,&  efficiens  in  fphxra  circulum  ,KN , & in  triangulo 
re^am,LM.  Similiter,  ducatur  aliud  quodeunq; planum 
ipfi , DC , eredtum , efficiens  in  fphxra  circulum , FI , & in 
triangulo  redtam,GH  . Etunt  ergo  ambo  hxc  plana  par* 
rallela  plano  per , ABjtranfcunti,  Iph^ramq^tangcnti,  cum 
CD , propter xqualia  latera  ,CA  . CB,fit  ipli,  AB,per* 
pcndicularis.  Deniq;  ex  rci^a,  GH,  abfeindatur,  GO» 
«qualis  iph,LM.  Grauitas  ergo  re^x,LM ,adgrauita> 
tem  redtx , OH , de  foris  fumpta  grauitate  rcdlx , GO , ha- 
bebit rationem  compontam  ex  ratione  grauitatis,LM,  ad 
grauitacem ,GO,hoc  eftex  ratione, £D, ad, DP,&  ex 
ratione grauitatis , GO , ad  grauhathn , GH,  nempd  cx  ra- 
tione , GO , vcl , LM , ad , GH , Quia , GH , ponitur  in  fei- 
pfa  vniformiter  grauis . vt,  LM , ad,  GH , ita  eP , EC, 
•d>CP.  £rgograuitas,LMv>d;grauttatem,CH, habet 
-..vj  ' Yy  tatio- 
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rationem  compofitani  exra* 
tione,  EDyad,  DPx&  ex 
ratione,.  £C,ad  CP  . Hae 
verd  duae  rationes  cotnpo* 
nunt  rationem  rcdanguli » 

DEC,  ad rct5^nguiumyDP 
C.  Ergo  grauiias,  LM,ad 
grauitatcm,  GH,  eft  vt  rc- 
daQguhim,  DECyadredanr 
gulum,  DPC.  Sed  vc  reftan- 
gulum,DEC,ad  re^ngu- 
fuin  y DPC  * ita  eft  quadra-  , 

tum,  £K,ad  quadratum, PF,&iracircufus,KN!,adcir> 
culum, FI, & iragrauitas  circuli, KN,adgrauitatem  cir* 
culi , FI , quia  fphaera  fupponitur  vnifotmiter  grauis^  Igk 
ittrgrauitas,EM,ad  grauitatcm, GH, eft  vcgrauitasdr.' 
culi , KM , ad  grauitatcm  circuli , FI , & planum , FI , adii- 
bitum dudumeft  ^ Ergo  triangulum , ABC , Sc  Iphxra , C 
KDN»  erunt  magnitudines  proponionaliter  analogae  ia 
grauitate,&  fune  circa  eandcm,CD,quae  eft  diametet  trian- 
guli , & axis  fphxrar , habens  idciredin  reipfa  vttiulq;  cen- 
tra grauitatis  - Ergo  in  eodem  pundo  ipiius , DC , eft  cen- 
trum grcuitatistrianguli,  ABC,  & fphaerae,  CKDN . Sed 
centrum  grauitatisfphxr;  idem  eft  cum  centro  figura;, nem- 
pe eft  puodum , E,  ergo  & , H,  erit  ceturom  geauiratis 
trianguliyABC, 

Q^od  fi  triangu  lom  propofitiun  eftet  quidem  ia  bafi , A. 
B,  & ia  eadem  altitudine,  fcd  duda  aB  illius  vertice  ad 
pundum,  D,non  cftet  ipfi,  AB,  perpendicularis  : tunc 
aftumptotriangulQeiufdemcumeoaltitudinis  ,&  bafis,  vt, 
ABC , cuius,  CD ,eft  pcrpeadicularisipfi,AB,prius, vc 
ia  dum  eft,  oftenderemus  centrum  grauitatis  iftius  efte  ia 
medio  redae, CD  ,deinde  concluderemus  centrum  grau»> 
tatisillius  ciTe  in  medio  tedf  venicemciulHem  cum,D,  con* 
iungentis,  exeo  quodhareduo  triangula  eftent  proportio* 
naliter  analoga  iagrauitate, propter  aequaiiutem  redarum 
ipfi , AB , parallelanim , & ab  eodem , AB,  aqui  remota- 
xuffi , & fubiadcptopcctcariiiaicquales^iittaces  . 
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dijuidiftdnte  feccntur , ctnftdt  centrum  grdniutis /e- 
gmenti  trUngnli , & ffherd  eidem  contern»n*ntis  ycommn- 
ne  ejfe^  quin  funt  magnitudines  frofertionalittr  analogam  9-  hw»' 
grauitate  . Sic  igitur  ex,  gr.  centrum  grauitatis  pertitnis 
ffhara^  FDI  ^ erit  & centrum  grauitatis  trapT^  ^ ABHG^ 

C^*  ne  res  fe  habebit  in  reliquis  huiufmedi  jegmentis  trian* 
guli  frepofiti  , Cr  fphara  siue,  CD,  sit  ipsi,  AS , perpendi- 
cularis , fiue  non , dummodo  triangstlum , & fphara  sint  in  ea» 
dem  alti  t udine  rtfpedu  ipsius , AS . Cum  ergo  ex  Luca  V ale^ 
rie,&  alijsfed  pracipue  ex  7 erricellio  compendiefjjima  rom  5ch«I.i. 
tione , yt  ipfe  palam  faciet  ,&txme  in  fequentibus  confient  J*- 
etntra  grauitatis  harum  fphara  portionum , ideo  hae  quoq\pr$ 
fegmentit  propositi  trianguli  recipiemus. 

PROPOSITIO  XIV. 


St  propoftum  quodcunque  triangulum  fupponatur  dtffor^ 
miter  graue  mxta  Imitem  reGam  lineam , "verjus  ’ver~ 

' tieem  extra  triangulum  duldam  hofi  parallelam  : fe~  > 
fla  autem  hafi  bifariam  ^d  punUo  ftGtonis  perntertim 
eem  reffa  linea  •vfqt  ad  Imtttm producatur : centrum 
grauitatit  diSii  triangule  dtmdtt  etus  diametrum  •ver^ 
tkalem , ficuii  centrum  grauitatis  conoidts  byptrboltd > 
eirta  axem  altitudinem  triangule , ac  hyperbola  de* 
Jcriptiyeulus datus tr an fuerjum  fit  intercepta tnttr  yer* 
ticemfi^  limitem  i dtuidet  ipfius  conoidts  axem. 
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Sit  triangulum > A B 
Qdifformitcrgra- 
ue  iuxta  limitem  re^ 

£G » ipfi  > BC,  paralle- 
lam, verfus,  A,  extra 
triangulum  du^m,  & 
primo  arquicrure  , ira 
vr,  AB,  ACjfint  squa- 
les. Seda  autem  bifa- 
riam, CB,  in,  D,  du- 
catur a,  D,  per,  Ajvfq; 
ad  limitem,  EG,  reda, 

DAF . lofiiper  circa.^ 

■axim,  AD,  fupponatur  conoides  hyperbolicum,ABC,  vni- 
formitergraue,exiftcnte,AF,  latere  cranAierfo  hyperbolae 
conoides  defcribentis . Dico  centrum  grauitatis  di^'  conoi- 
dis& centrum  grauiratisprs^ti  trianguli  fccarc,AD,in 
eadem  ratione.Ducaturinter,A,&,BC, planum  quodeuoq; 
bafi  conoidis  parallelum, quod  efficiat  in  conoidc  circulum  j 
HK,&in  triangulo,AfiC,redam,LlM:&  fumatur  io, 
LK,produda  portio,  LN,  squalis  ipfi,BC.  Grauitat 
ergo  redar,BC,ad  grauitatem  reds,LM,crit  in  ratione 
compofita  ex  ratione  grauitatis,  BC,ad  grauitatem  libi 
squalis ,LN , hoc  cft  ex  ratione,  DF , ad , FI ; & cx ratio- 
negrauitatis , NL , ad  grauitatem , LM,  hoc  eft  ex  ratione, 
NL,fcu,BC,ad,LM,(quia,LN,  fupponitur  in  feipfa- 
vnifbrmitergrau is)  hoc  e(I , DA  ,ad , AI . Dus  autem  ra- 
tiones, DF,  ad , FI , & , DA , ad , AI , componunt  ratio- 
nem redanguli,FDA, ad  redangulum,  FI  A,  hoc  cft  qua- 
drati, BC,  ad  quadratum,  HK,  vel  circuli,  BC,  ad  circu- 
lum, HK,  hoc  cft  grauitatis  circuli,  BC,  ad  grauitatem 
circuli, HK , nam  conoides  fupponitur  vnifbrmitcr  graue. 
Ergo  grauitas  reds , BC , ad  grauitatem  reds , LN , cft  r t 
grauitas  circuli, BC, ad  grauitatem  circuli,  HK,  & pla- 
num per,  HK,du  dum  eftadiibitum.  Igitur  triangulum , 
ABC , difFormiter  graue,  & conoides  hypcrbolicum,  ABC, 
Tniformiter  graue,  funt  magnitudines  proportiona  liter  ana- 
logsio  grauitate . £ft  rao,  AD»  diameter  trianguli,  & axis 

COQOi- 
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concidis,  vndc  in,  A D,&  in  eodem  illius  punftocfi  cen- 
trum grauitatis  tam  concidis , <juam  trianguli.  Qi_pd  fi 
triangulum  fuerit  fcaltrim  colligemus  propofitum  iuxta 
modum Prop.ant.  Quod,&c. 

Porri  OM  Luca  Valerio  Lib.  Secundo  Prof>  fSr  l-ib.  T ertio 

Prop,  7.  centrum  grMMttMtis  conoidts  hjfetboLici  eft  funliumA» 
lud,  in  <}H0  duedecimn  furt  uxis  ordine  quurtn  *b  en , qu*  bd‘ 
fm  Atttngit.Jic  diuidituryirt  pars  b*fi  propinquior ftt  ud  relo- 
quam , vtfexquiaUera  tr an fuerji lateris  hyperboles , qua  conti' 
des  dtftrthit , ad  axem  conoidts . 

COROLLARirU  i. 

EX  demonflratis  colligttur fi  triangulum  diUurn  eotm- 
desfecenturquemcdetunqi  planis  bafi  ficu  Itmtti par aBe- 
hs ^ figmentorum  trianguli, & conoidts  stbi  refipendentium,  i.huhitf 
idem  t(f e centrum  grauitatis , cum  iOa  sint  magnitudtnes  pro- 
portionalittr  analoga  tngrauitate . Centrum  autimgrauttatis 
hmufmodifegmtnti  cenoidis  hyperbolici  docet  idem  LueaVal- 
Ltb.  Secundo  Prop.  45 . 

CO  R 0 LL  AKir  M II. 

SI  trapt\ium,OVRP , habens  oppositas  bafies,  oy , mino- 
rem ,&,PR,  maiorem  . parallelas , tangatur  a limtte , E 
CyiUyOV  ,&  sit , S^bijfecans  tpfias ,0V  ,PR,  eidem , EC , 
perpendicularis,  intelltgaturq,  trapt\ium  difiormtttr  granea 
iuxta  limitem , EC . Ertt  centrum  grauitatis  huius  trapezqiUt 
& tn  eo pun{lo,quod  eft  centrum grauitatis  concidis  hyper- 
• bolici  etrea  axem , latere  tranfuerfo  ,TS,  reliqua  ipsius  , 

^ , ad  rerticem  trianguli  , PT  R , hyptrbola  diiJtm^ 
conotdes  gignentes . Hoc  autem  efiendetur , infiituta  eaaem 
pracise  demoftratione  fuperiori . Hua peraHa  concludemus  hoc 
tdem  dequouts  trapeTfio  cum  hoc  aque  alto  quod  basi  mineri 
quemodocunq;  aaiaceat , limiti,  EC , nert.pt  quod  centrum  gra- 
uitatts illius  erit  in  bififecante  oppofitas  bafies,  in  eadem  limi- 
ti, EC  .parallela, tranfieunte  per  centrum  grauitatis  conoidh 
kyptrboltci, circa  axm,S^deferiptu 

. ...  SCH(h> 
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SCHOLIVM, 

SI  tfMts  ettfiat  cuutfcunf-  fropofiti  rtfiiUmei  difftrmttr  gfd» 
mis  tHxtd  U mitem  reBam  ^udmlibet  tMigentem  ipfttm,vet 
tdagenti pardMam , extrd  figmrAm  '•bilibet  c$»ftitiUdm , ce»> 
irum grdxitdtis  iaxenire  lidetUeebit  ^dtdem  iHttidngxtdu» 
ftl»to,iMxtd  midumia  uniformiter gtdmbitstdnfxetxmjitmp^ 
deteBd  rdtionegrduitdtmm  difforminm  eorMdem  tridngnlorMm 
per  Cor.  2.  Prof.  yi.fnhfeifueHtis.fium per fuperhrdinMUfcdt 
fientrum  grduttdtis  cuisfeu»q\tridnguU  iuxta  apignutumti. 
mitem di^rmitergruuit.  ^od&in fUnis non reBilineu^& 
infobdiedifftrmiter  grduibus pariter  LtBor  inteUigetfitri pef, 
fe , eum  eorum  fuerint  eentrd  gruuiutis  iuutntd  , ddhibite 
eodem  Cor.  2.  diBu  Prop  37. 

Ad  h.te  enim  foft  reBilineds  fgurds  ttdufire  equum  effit  .i  ve» 
tum  hic  dliqudutulum  cogimur  differre^  >/  »/4»»  qududdm  dd 
rimdndd  grduitdtis  eentrd  in  d^armiter  gruuibus  yprddUdtd 
vuiuerfdlierem  perure  pofsimus , quum  tumen  , vt  quoddum, 
exempler  huius doBrinu fiudiofo  prubeemsu  ^eireuinfigniores 
tuntum  fgurds  profequemm . 

J mmo  9t  hdc  ditius promeuedlttr , cum  infinitis  modis  gru» 
Jtitdtis dbfoLutadtfpormstds  ruriuripopit fub  his fint pdri» 
ter  infiniti  medi  vuridads  rnifdsfformiter  eundem  gruuitutem, 
quorum  hueufq\  vnum  tutum  dtttgimusfixhisnonnuUos.&  eos 
quoqi  infinitos feliger e t dc  expendere  deereut,qui  ex  dnubus  de» 
finitionibus  fubfequentibus , cum  dUdtts  in  hutus  Exere.  initid 
mumero  eontinudtts^  PffUogeomctru futis, puto. innotfcent. 

DEFINITIO  XIII. 

Slgradusgraujtatisa  limite  ir.tclligantur  coDtinuo  pro- 
gredi ( vx  hucufq;  fuppofitum  cfl)  in  ratione  diftamia- 
rumab  eodem  limite  i hoc  dicetur  incrementum  difforme 
(fubaudi  femper  vniformiter  difforme;  grauitatis,pnm« 
^eciei . At  fi  ijdem  gradus  fint  in  ratione  quadrarornm  . 
carundem  difiantiarum , vocabitur  incrementum  difforme 
lecundacfpeciei.  Si  in rationccuborum, tertias  fpccici.  Si 
quadrato^uadratonun  j quarta; . Et  fic  deinceps  in  potcfta. 
tibtis  colficis  fubrequattibus  io  infinitum. 


XIV. 
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XIV. 

HVic  ergo  confcquentet  quamuiq;  figura  plana  , la 
qua  du  Aarum  quotcunq^re^arum,  in  figilla- 
cun  vniictfonitergrauium , limiti  parallelarum  »&qtt«euoqi. 
folida  ,in  qua  dudorumqootcunqfplanorummfeipfisfiiK 
giliatim  vniforiniter  grauium,limitjpara]rclorum>gradus 
grauiratisfuerint  in  ratione  difiantiarum  a cfato  fimite ; vo> 
cabitur  diffotmiter  grauisin  prtmafpecie  diffbrmitatis : & 
eius  grauitas, prima  gtauitas difformis eiufdem appellabi* 
tur>  Quod  fi  rediarum,  vel  planorum  gradus  grauitatir 
fuerint  vt  quadrata  difiantraruma  limite,dicetuifiguradi£^ 
fbnDitergraui$in.recumfa  fpeciet&  ciu sgrau itas,  fecu uda 
grauitasdifibrmis.  Si  vcroilli  fuerint  vt  cubi  difiantiarum» 
dicetur  difibrtnitergrauis  in  tertia  fpccicj&ciusgrauitas» 
(crtrrgrautusdiftormis . £cfic deinceps  in  infinitum, 


1 CORai^L.  A Rtr  M. 

. K 

Hinc  ficMti  incrtmenfnf»  iifformt 

frinufptcici  tfiendehatmrirfdrdUelis  bdJicMUifeiiiUfmt: 
trtAif^nli , (tansdjfex  ejjet  limes  itn  vt  tridugnitmsfe  hdktref 
veliiti  ijMddam  fcalAgrAdit$tm«ntmitdth  inipf*  di^irmiteuir 
frimAfpetie\ pdritergrddMum  grdmitdtis  mfectmdd/peciefirg 
fcdUm  fecmndstmfpdtimmf  di^Ulogtdmmi  ,fek  trilmenm pn. 
tdboU  (fteAdrAticA^intertUt  cmbicA ,in  qnetrtA  «jmddrdteqndf 
drMticA , &c^  Vnde  fi tmnU  k*c  ynUmen  dttpliettnr  enm  di8§' 
tridngnlt  trilinecrnm  prime  fintqdf*  eemmnni  bdfiddti  cainfqi, 
nddns grdmtdtts^  dr  ctrcdCdneCun  didme/rnmt  vertice  limita, 
hdbebimnsinijfis.  omnes fcdtds prp  d^mdtis/petitbtis  diffw-, 
mitdtis  ipfimsgTdttitdtis . Vt  cnimfe  hMkentgrdslttsgrdmtAti* 
in  qndUbetfpeeie^  it*  qptqs fiunt  dpphcdtddddidneutimtfi^ 
baeieinfidem  nMmericmmnnmere/pecieiiVt  pdtmtimExtrc^ 
^dftA , Prep.  2 

filntnidm  veridd  ianefiigdndnfgttrdsnmeentrctgrdiitdtit^ 
in qpdiiisfipecudifiormttdtu,  dr  inxtn medii  qneminnnimn/,, 
prdm^aynimejfitlterfmj  quibnfidcfm  Rrep^ttembns  Lemmati^ 
tirindigemns-y  ided  hdfitmp  ntkn  pfins  ^meqfinmdni  qmd^ 


InDc^^ 


Vide 

Prop.  jji. 
iniacfl^ 
4. 
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ExircitMtio  quinu  • 

PROPOSITIO  XV. 


' Si  in  pr9pvf$(o  qttnunqi  ex  (ft^is  triltneisy  eiufiem  iftfi 
paraliclts  qitilut/eunq;  dn^is  > compleantur  pArttUelo- 
^r*mmx[ub  tpfis^  ^ portionibus  diametri  ab  etfdem 
abfctfjis  ^erfus  •verttcem  : ctrcumfcrtpta  fadis  trili- 
nei  fegmentis  paradelogrammt  ad  eadem  figmenta  ean- 
dem rationem  habebunt.  Et  hoc  tdem  continget  in 
iiufdem  trilinei  refiduj  fiatio » fin  fimipeuraboU  • 


A 

H 1 

K 1 

L -1 

1 

IN 

F 

1 

L 

•I.lxcrc. 
4*  > 

' t * .■ 


SIc  vnum  quodiibctex 
di^is  trilincis,  ABC , 
ia  quo  dudiis  quibufcOq; 

LE  > in  baii  > CB , paral* 

Idis  compleamur  paral- 
lelogramma , ABCD, A 
LEF,  AING.  Dicopa- 
raUelogrammutn,  FL,  ad 
fegmencum , AL  B , eJTe , >. 

vtparallclogramtnjtn,  GI,  ad  fcgmenrutn , AfN.  Duflls 
enim  in  triline»,-  ALE,  AIN  , qmbufcunq;  bafihus,LE, 
IN , parailclis , ncnpc , KM , HO , erit , LE , ad , BC , con. 

• gradus  nempd  trilineo; 

ABC  ,_congrucntis;  & , BC , ad , KM , vt  pot.  B A . ad  por. 

. AK.cmldem  gradus.  Ergo  exarquali,  EL,ad  KM.crit 
' tff ^ j gradus . Sic  odendemus, 

*.  j’  ?“  ’ eiii  vt  pot.  IA > ad  pot.  AH,  pr.edi(di  gradus . 
Sed  in  omnibus  huiuunodt  trilincis  oftenditurin  Excrc.  4. 
Prop.  J3.  circumrcripca  parallelogratn  na  ad  Oia  trilinea- 
auandamdcrcrminatani  rationem  habere . Vt  in  primo  tri» 
lineo  ,<eu  in  triangulo,  parillcfogrammum  efle  duplum  tri. 
linei, m lectindo  efle  triplum, &c.  Ergo  quam  rationein 
habebit  ^arallelogrammum.  D B , ad  trilincum , A B C 
eandem  habebunt  parallclogramma,  FL,CI,ad  fuatrili* 

nea» 
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oeajfbu  figmenta ) ALE}  AIN.  Quia  verd  permutando 
vt  torum , FL , ad  totum , Gl , ita  cft  pars , ALE , ad  par- 
tem , AIN , ideo  reliquum  ad  reliquum , nempd , femipara- 
bola  ,FAE  y ad  femiparabolam , GAN  > erit  vt  totum,  FL,  ij.Quimi 
ad  totum , GH : vnde  permutando,  & conuertendo , paral- 
lelogramma,  FL,  GI,  ad  femiparabolas,  fcu  feiniparabolat, 

DC , Tegmenta , AFE , AGN , eandem  rationS habebunt. 

PROPOSITIO  XVI. 

Si  cireumferiptum  cukunqi  ex  di^is  trilitieis  paraOelo- 
- grammum  incipiens  remlui  circ4  btfm  eiufdtm  trtlinei 
e*nqu4m  axem^  nftcnnqi  eUuetur ^cyltodricufquefub 
ipfit  compleetur:  per  'verticem  trilineiyUtufqipd- 

rallelogrammt , quod tUms  btfi opponitur , planum  inde~ 
fimi  extendatur  , cylindricum  fecansinduas  partes  y 
/e»  truncos , Erit  truncus  tn/erior  ad /uperiorem , o/f 
paraUelogrammum  ad  trilineum . 

SItparallelogrammu, 

ABCD , vni  cx  di-  G 
dtis  triliucis , quod  fit , 

ABC  , circumferiprum. 

Eleuetur  autem,  DB,vt-  H 
cunq.-  circa  axem , BC, 

& Iit  idem, AC,  LB,com. 
pleaturqicylindricus  fub 
jpns,GlLCAB,quemu 
lecet  planum  indefinite 
e^tenfum  per,  A , IL. 

Dico  trucum  inferiorem, 

AILCB , ad  Tuperiorem , 

CALI , efle  vt , DB , ad 
trilineum  , ABC  . Erit 

itaque,  GB,  paraUelogrammum,  &,  AI,  concurfus  eiufdem 

Z z cum 
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tj.Sex. 

Liem. 


rop. 

mt. 


Corol. 
Prop.  4. 
Hterc.  1. 


3 <Tx  Extriitdtio  ^uiau , 

cum  plano  1 AIL»  re^a 
iinea  . Sumatur  in  ea.^ 
quodcunq;  pun<5ium,M} 
a quo  ducantur  paral/e* 

Iaf,MO,  ipfiJLiMH, 
ipfi , IG ) & , MF , ipfi , I 
B.  Planum  ergo  , per , 

HMjMOjtranfiens  a:qui- 
diftabit  ipfi , GIL  j & tra- 
fiens  per , OM,  MF , ipfi, 

LB  i cfio  quod  in  truncis 
produxerint  figuras,  H 
MO,  MOEF  . Erit  igi- 
tur, OFTMFAE  , cylin» 
dricus,&  fubindefigura, 

HMO , fimrlis , & aequalis  ipfi , AFE , ac  fimilitcr  pofita 
Figura  vero,  MOEF,  erit  parallelogrammum  ipfi,LB, 
atquiangulum , cum  eidem  aequidiftet , tranfeunti  per  late- 
ra cylindrici,  GBC,  vnde  tranfibit  quoq,- per  cius latera, 
aquidjftabitque , OE , ipfi , MF , & MO,  eft  parallela , FE, 
funtque, MF, IB, FE , BC , parallelae.  Quoniam ergopa- 
rallelogrammum,  LB,ad,  OF, habet  rationem  compo- 
fitamex ratione, IB, ad, MF, hoc  eft,IA,ad,AM,  fcii, 
GI  ,ad  HMi  & ex  ratione , BC , ad , FE , hoc  eft,  IL  , ad , 
MO . Duae  rationes  vero , G I , ad , HM , & , IL , ad,  MO , 
componunt  rationem  parallclogrammi,GIL,ad,HMO, 
feii  trilinei,  GIL , ad,  HMO,  cum  adaequentur  ipfis,  ABC , 
AFE.  Ergo,LB,ad,OF,eftvt,GIL,ad,HMO,&  per- 
mutando, LB, ad, GIL, erit  vt,OF,ad,  HMO,&  hoc 
vbicunq;  M ,enim  ab  libitum  fiimptum  eft.  Ergo  omnia 
plana  trunci,  AILCB,  regula , LB,  ad  omniaplana  trunci, 
AGIL, regula, DB,ftint  vt  vnum  ad  vnum,fcilicet  vt, 
BL,ad,GIL,  leh  vt,DB,  ad,  ABC,  & altitudines  trun- 
corum relpediu  fuarum  bafium  funt  aequales  (fccus  enitn 
non  valeret  haec  ratio  demonftrandi ) quapropter  truncus , 
AILCB,  ad  truncum, GALI,  eft  vt,  DB,  ad,  ABC. 
Quod,dcc. 
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Sr.vice  trilinei fuifftt  etus.femipArdboldiH  bdfi-,  BC , aidme- 
tro,  AB , ecdcm  mede  e(fe»fumj$$$ftt trHneum  infirierem 
tjUudrict  i»  tddcm  vtin  bdftcenftituti , ddfdfcrmcm  c/fe  vt , 
tiB  • dddiSidm ftmfdrdbeldm . 


propositio  XVII. 


futrU  ijukun^}  cyliodi^icus  fUtio  /eCltts  per  •vtrticttn 
inferioris  befts  , (s'  p‘r  ba/im»Jeu  tangentem  tn  opj. 
pofito  rverttee  /uperiortm  extenJo:pdraliek  di£Idbdfi> 
•vel  tangenti, ^ud  tranftt  per  alterutuus  bdCtnm  cen- 
trum grauttatts  ,fecdbtt  etufdtm  bejis  altitudinem  in 
ratione  reciproca  parttum,  fei*  truncorum  eiufdem  cy- 
lindrici. 


Sit  quicunq;  cylindri- . 

cus,  ABIDFE,  iiL,*^ 

©ppofitis  bafibus,  FED , 

ABC , plano  feftus  per, 

F , verticem  bafis , FED, 

&perbafim,BC,exten- 
fo,  quod  efficiat  figuram, 

BFC , in  eodem  cylindri- 
co .Tranfeat  autem  qua- 
dam ipfi , BC , parallela 
perc6trum  grauitatis  ex. 
gr.  N , fuperioris  bafis, 
fccans  eiufdem  altitudi- 

ttcm.quafit,  AB,in,P.  . 

Dico  vt , AP , ad , PB , it^  reciproce  crTc  truncum  infcno. 
rem,  BFCDE,ad  fuperiorem,  AFCB.  Circumfcnbatur 
,F£D , parallclc^raramum, FGDE, ia  cuius  bafi^« 


I«mma 
ad  Prop 
II.  primi 
Ccotn. 
lodiu. 

Cor. 

Prop.  IO. 

Exac.  4. 


j.Excr.  I. 


5^4  Exmimio  quint4 . 

in  eadem  altitudine»  fiat 
paralleleppipedum , BG  > 
cylindrico  etreumferiptu, 

^jod  plano,  FBQextcn- 
io  fecctiir  in  duo  prtfma* 
ta.BCGHAF,  BCDEF 
G,  qu;e  erunt  xqualia. 

Rurfus  inter  plana , AE , 

H D , traijciatur  quod* 
cunqiplanum  ipfis  xqui* 
diflans  , quod  faciat  in 
prifmate  fuperiori  trian* 
gulum  ,KIQ,  & in  trun- 
co fuperiori  cy  lindrici 
triangulum , MLK  ,■  & quia  xquidiftat  tiaafeunti^^«^c 
cylindrici , erit , LM , pariHcla  eidem  laceri,  & (ubindeipfi» 
IQ^qux  e(l  parallela  ipli , AF,  lateri  cylindrici . Quoniam 
vero  triangulum , QIK , fimile  eft  triangulo , MLK , erit  ad 
illud  iicut  quadrarum , IK , ad  quadratum, KL , & hoc  vbi- 
cunque,  (umq;  antecedentia  inter  fe  xqualia  . Ergo  vc 
omnia  plana  iuperiorisprinnatis  ad  omnia  plana  fuperioris 
trunci,  ita  erunt  omnia  quadrata  parallelogrammi,  BH, 
ad  o.  q.  figurx , ABC , regula  AB . Sed o. q.  BH , ad  o.  q. 
ABC,  habent  rationem  compofitam  ex  ratione,  HB,  ad  > 
ABC , hoc  eA  folidi , BG , ad  cylindricum , BFD , & ex  ra- 
tione dimidix,  AB,  (qux  cA  di  Aancia  centri  grauitatispa* 
rallelogrammi,  BH,  a rei5ka , BC , ) ad,  PB,  diAanciam  cen- 
tri, N,  ab  eadem,  BC,vr  eliciturexdemonAracioneRoc» 
chx  pro  regula  Guldirai,  allata  in  Exerc.  Tertia,  Cap.  14. 
Pag,a3o.quaidemRocchaadinueait  occaAonemefurandi 
fuH  parabolici.  Ergo  omnia  plana prifmatis, ad o.plana 
trunci  fupcrioris(hoc  eAprifma  ad  truncum  Aiperiorem  > 
habent  rationem  compolitam  ex  ratione  folidi , BG , ad  cy« 
lindricum,  BFD,  & ex  ratione  dimidix,  AB,  ad,  BP. 
Quia  vero  folidum , BG , duplum  eA  prifmatis , Acuti , AB, 
dupla  fux  medietatis; ideo  folidum , BG , ad  truncum fu« 
periorem  erit  in  ntione  coropoAta  ex  ratione,BG,  ad  cyliQ^ 
dricum»&  €i  radooe>  AB,ad,  BP.  Sed  ratio, BG,  adi 
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truncum  fiipcriorcm  cft  <juo<j;  compofita  e*  ratione, BG»  Drf.i», 
adcylindricum,&  cylindrici  ad  truncum.  Ergofiaufcw. 
tur  communis  ratio  folidi,BG, ad  cylindricum,  remane- 
bit ratio  cylindrici  ad  truncum  fuperiorem  eadem  rationi, 
AB,ad,BP.  Quare  diuidendo  truncus  inferior  ad  fupe- 
riorem erit vt,  AP,ad ,PB.  Quodeftpropofitum. 


COR  0 L L A R IV  M. 


Hinc  patet  Jie  ctntra  in  eadem  fgnra  datatur  paraBeld 
eiufdembaJiyVel  tangenti  ^diuidens  altitudinem  in^ 
ratione  truncorum  reciproca , in  ea  ejfe  centrum  grauitatit 
ilafgura.  Et  quia  in  figunt  cirea  diametrum  centrum gra-  i.huiaft 
uitatis  efi  in  diametro  tpropterea  in  illis  dillum  centrumftCOt  - 
diametrum  in  rattonc  reciproca  truncorum . 


SCHOLirM. 


CVm  propofuiffem  elari^moTerrieeSie  inueniendam  r4* 
tionem  truncorum  infoU  cylindrico  in  parabola  eonfiittt^ 
to,  nedum  ifiam  adinuenit ,fed  quicunque  ejfet  cylindricut^ 
dummodo  eiutbafis  ejfet  figura  circa  diametrum : ojlett^ 
dens  truncos  ejfe  in  ratione  reciproca partiii  diame- 
tri k centro  grauitatit  feparatarum , quod(^ 
mihi  fuperiorem  contexendi, qualifcunqi 
fit,  occafionem prabuit . Et  quia  de- 
monfiratio  elegant iffima  efi , 

^ adduUa  breuior, 
ideo  hic  eam 
fubneliere  libuit, 
qua  talis 
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ALITER  EX  TOHRICELLIO. 

SIr  cylindricus, 

ABCGFO, 
habens  circa  dia- 
metros , BD,  FN , 
figuras,  ABC,  OF 
G,  quarum  centra  " 
grauuatis.  E, P: 
fecetur  autem  pla- 
no, FAC , per,  F , j 
& tangentem  in, 

D,  figuram,  ABC, 
feu  eius  bafim , A 
C,extenfo.  Dico 
partem  cylindrici 
inferiorem  ad  fu- 

Seriorem  elTc  vt , ® 

E,  ad,  £D,vcl, 

FP,  ad.PN.  Ducantur  reAae.BF,  EP,  DN,DF,&a 
medijs  pum^is  ipfarum,  BF , DN , nempe,  D K , rc^at,  I D, 
KF,nccnon,  lK,fccans,EP  ,in,L  . Erunt itaqu^,BF, 
£P , DN , inter  Ce  parallelx , quia  iungunt  xquales , & pa- 
rallelas. Ob  eandem  rationem  erunt  parallela?,  £D,  lK,vel, 
IK , FN , vt  & , DI , KF . Quoniam  vero,  DI , bifariam  fe- 
cat,BF,ide6  bifariam  quoq;  fecabit  omnes  in  triangulo, 
DBF , ipfi , BF , xquidiftantes , quat  funt  diametri  paralle- 
logramniorum  in  folido,  ABCF,  plano,  AG,  parallelorum, 
(^apropter  tranfibit,  ID , per  eorum  omnium  centra  gra- 
uitatis , & erit  in  eadem , ID , centrum  grauitatis  folidi , AB 
CFi  hoc  vero,  vbicunque  fit , fupponatur  efle,  M . Eodem 
modo  offendemus  in,FK,e{Te  centrum  grauitatis  folidi, 
ACGFO,  & eft , L , medium  pundium  reda? , EP,  centrum 
grauitatis  cylindrici,  ABCGFO.  Si  ergoab,M,per,L, 
producatur , MLH , vfq;  ad , FR , cui  incidat  in , H , erit , 
H,  centrum  grauitatis  folidi,  ACGFO.  Quia  ergo  trian- 
gula , MIL,  LKH,  funt  fimilia  propter  parallelas , DI , KF, 

idcd 


II 
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ide^  vt , ML , ad,  LH , ita  cft , IL , ad  LK : fed  vt , ML , ad , 6. Prop. 
LH,ita  eft  foIidum,ACGFO,ad  rolidum,ABCF,crgo 
vt , IL,  ad,  LK , & fubinde,  vt , BE , ad,  ED , veJ , FP , ad , 

PN,  ita  eft  folidum  inferius,  ACGFO , ad  fuperius, ABCF. 

Quod  oftcndendum  proponebatur. 

Licet  autem  prxcedensdcmonftratio  ftt  vntuerfalior,  fa- 
cile tamen  puto  ad  eandem  vniuerfaliratem  hanc  reduci 
pofte.  Porro  notat,  G in  rcftaiungentepundla  , F,E , Gnc 
quoq;  centra  grauitatis  omnium  planorum  in  folido,  ABC 
F,ipG,  ABC,2equidiftantium,in  mutuo  concurfu rea- 
rum , FE , ID , verum  illius  centrum  reperiri . 

' C 0 R O L L /TR  1 V H. 

SI  cylindri ms y A BCGFO ,fMpp0H4tur  difformiter grAttii in 
ejuacunqi fpecie , inxia  Itmitcm  pUnnin , AGy  vtltnngens 
ia , FB , AHt  illis  parallelam , & fint centra  grastitatis 
yABC  y OFG  ,•  erunt  ,BE,  ED , 'vel,  FP , PN , in  ratin- 
aerecipreca  grauitatum  truncorum : currit  enim  hic  eadtnua 
pracise  demonftratio . SLnodJl,  FE , tranfeat  quoq-, per  centra 
grauitatis plamorumin folido, ABCEyipfiy  ABCF ,aquidiflaa> 
tium,eius  centrum  grauitatis  erit  itidem  in  concurfu  reSlstum, 
DlyEF. 

Poterat  prior  pars  huius  CoroUarq probari  perojlenfainftom 
piriori  nojira  demonftratiene yinteUigendo  alium cylindrienno 
vniformiter  grauem , ac  proportionaliter  'analogum  in  grattb» 
tate  ipfi,  ABCGFOy  cuius  bafes  oppofita fuijfent  circa  dia-> 
metros , FN , BD . Nam  ex  hoc  propo/ttum  pro  dif> 
firmiter  gaui  colligi  potui ffet . Ferum  cum 
hoc  compendiofus  habeatur  ex  dt* 
morijlrdtione  T orricedq  nihil 
vitra  pradillis  ad* 
dendum  eta* 
fui* 


PROi 
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. PROPOSITIO  XVIII. 


Ii  cjlindlricns^vnifirmitery^vel^vtcunijii  difirmitergrd^ 
uisyitt  bap  figHT4  c$rc4  dimetrum , peetut pUno  trati- 
feunte  per  alterutrum  ex  'verttcibus  /upenoris  bepSt 
gjr  per  4quidt?imem  tangenti  in  oppofito  n/ertice in- 
ferioris , 4d  eandem  partem  'verticis  extra  f guram 
eonflitutam  i qua  limes  fupponatur:  centrum  grauita- 
tis  bafis  cyltndrui  diutdet  compofitam  ex  dtametroy 
eiujqi  indefinite  produ^arefiduo  "rfipi  ad  Imitem^  iit 
ratione  reciproca  grauitatumenemorum  eiufdfM  cjlin^ 
drici. 


Sit  cylindricus  vni- 
formitcTjVcI  vtcuq, 
diiFormirer  grauis  ia. 
bafi  figura > E DG,cir< 
ca  dtametru , DF  > cuius 
tStu  parallelogrammu» 

B A F O > exponimus , 
cranfiens  per  axem  gra- 
uitatis , MN , & diame» 
eros , BA , DF  > oppof?« 
tarum  baEum.  Hic  fe< 
cetui  plano  tranfeunte 

f>er,  A ,&,QR  ,paral- 
elam  tangentijOP,qu^ 
fic  limes « fadis  truncis> 

AFDI  , ABI.Dico,pro> 
du^ , FD , vfq;  ad  ,Q^ 

R , limitem  in , C , centrum  grauitatis , N , fecarc , CF , ia 
ratione  reciproca  grauitatum  truncorum,  AFDI,  ABI. 
Hoepoflet  probari  rd  per  i nobis  oftcnfa , vcl  per  modum 

Tor- 


LyCoogl 


loi,  in  •vnif,  dijfor,  gumbus»  $6f 
Toiriccllij  du^is » IK  > AH  ^ bi^nam  iecantibus  > AF , BI , 
profecutaq;  vt  ruprademonftractone  : fed  &hac  rationv 
colligi  poteft . Ducatur  planum  per,  I , bafi,  EDG , paral- 
lelum . Cum  ergo  ex  demonliratis  17t  truncus , ALI , ad , A 
BI, in  vniformitergraui, nempe grauitas, ALI,  ad  graui- 
tatem , ABI , in  vniformiter , & difformiter  grani , vt,  DN, 
ad , NF,  componendo,  erit  grauitas  cylindrici  ,BJL  ,ad  gia- 
uitatem  trunci,  ABI,vt,DF,ad  FN : at  grauitas  cylin- 
drici , FB , ad graui ratem  cylindrici , BL , eft  vt , FA , ad , A 
L,  (etiam  in  difformiter  grauibus,  quia  his  cylindrici  pro- 
portior^iittr  analogi  in  grauirate,&  vniformiter graues 
ita  pariterfe  habent)  fiue  vt,CF,ad , IL, vel, FD. Ergo 
ex  xquali , & diuidendo , grauitas  trunci,  AFDI,  adgraui- 
tatem trunci, ADI, erit  vt,CN,adNF.  Efiergo,CN, 
ad , NF,in  ratione  reciproca grauitatum  truncorum  di^ 
cylindrici.  Quod,&c.  ' 


PROPOSITIO  XIX. 


Si  in  ^uocua^ue  pAmllelogrammo  , AD , (it  ^uo^tiis  ix 
/kpe  dtSiis  mltntis ^ AED , tum  ms  refiduo /putior 
JtH  /emparaboU  , ADC  , O*  figura  duplicentur,  n/t 
fiunt  triltneum , AFD,  puruboUi  BAD,  circa  diamt* 


tros,  AEyACifintqiH, 
G , eorum  centra grauita- 
tfs , Dico  paradelogranh 
mum , CEy  ad  trilineunty 
AEDy  ejfe  rt,  AH^ad,  H 
E:(gJ  tdem,CEyad  fe- 
tniparabolam,  ACDy  Vty 
AG , ad,  GC • 

NAm  fi  intelligamus  cy. 
lindricum  in  bafi,  FA 


F 


Ex  Corol. 

proxime 

(iipeiioii 
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3 70  Exercium  quintA » 

D , qualem  pofcit  Prop.  1 6.  huius , fc^um  plano  per,  A,  & 
lacus  oppofitum  ipfi,  FD , tranfenhcc;  erit parallelogram- 
mum,CDF,ad  trilineum  , AFD,  vt  truncus  ciufdcra  in- 
ferior ad  fuperiorem , per  oftenfa  in  eadem  Prop.  16.  Atin« 
ferior  truncus  ad  fuperiorem  cft,  vr,  AH , ad,  HE , per  Cor, 
Prop.  17.  Ergo  parallelogrammum,  CDF,  ad  trihneum, 
AFD , vei , CE  ,ad  trilineum,  AED , cft , vt , AH, ad,  HE. 
Eodem  modo  propofttum  deparabola  oftendemus . 

COROLLARirU  I . 

HJncfequiturin  trilineo primo , AH , di,  HE , tjfe  vt  3. 

di  I . in  fecundo  vt  ^ di  i , in  tertio  t»/  4 di  \ Et  fie 
deinceps,  &c.antecedente  femper  vnitdte  amHo,  retentd  tn 

amnibus  vnitate  pro  confequente . Injainut  •vero jiax.*Mu , 
fc.intrianguU,BA^irrir,  /rrTdd^,GC,-Pt  t.dd^ i tn/ecun- 
da  vt  3.4/ i.intertid,  vte^dd  i.&fcdetnceps , &c.au£lis 
femper  (ingulis  termines  vmtdte:hoc  efi  in  vtrifq  figuris  quenf 
admodum f e habet  pdrdUelogrammum,CE . ddtriltned,  AED, 
& adfcmiparabolas,  ACD.  ^_ua  ratio  habetur  in  Exerc, 
Quarta  ex  Prop.  2 j.  eiufq.  Cor. 

COROELARIVM  II, 

COnfequitur  infuper  ex  diBis,  in  omnibus  hif ce  figuris , 
earumq-,  fcgmcntis,  per  applicatas  terfus  'rertuerrut 
abfciffts  j centragrauitatis  earum,  fgmtntorumq-,  diametros, 
fimiltter  ftcare . T alis  enim fcBio fit  tuxta  rationem  circum^ 
fcriptorumipfis  parallelogrammorumadipfa  fgmer.ta,quain 
omntbus  eadem  efi  ,vt  patuit  in  Prop.  15.  T orric  citius  prtus 
inuenerat  dtBorum  trilineorum,  & parabolarum  centragraui- 
tat  is,  qua  cum  mihi  communii  affet  ahfqi  tamen  demonfira» 
tione,oumaniterqi  in  vfum  permiffiet,  tpfe  fupertor e excogita» 
Oli,  quam  nefeio  an  concordet  cum  ab  eodem  allata . 


PRO: 
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PROPOSITIO  XX. 


In  eodem  Schemate  antecedenti  ijfdem  fupjtodtis , /T,  ADC^ 
duplicetur  j njt  fiat  circa  fCDy  communem  bapm  tan* 
quam  circa  diametrum  figura  ex  duabus  ferniparabom 
ItSy  A DC^  compofita : ty  'vt»  A E,  cum,  EH  ,ad,HE, 
ita fit^  DiC yad,K.C»  Dico ^K^efie centrum grauitatis 
dida  figurx. 


B 


6.  PropJ 
primi 
Acquzp, 
Aicn. 


DIuidacur,  AE, bifariam 
in,  L, quod  erit  cen- 
trum grauiratis  parallelo- 
grammi  in  baii,  FD,trilinco, 

AFDjcircumicriptii  cruntq; 
pariter, H,  L, centra  jtqui- 
Jibrij,  H jtrilinci,  AED, &, 

L,parallclogrammi,CE.Fiac 
vt,  ACD,ad,  AED,  ita, 

HL,  ad,  LI,erltqi  I,  cen- 
trum jcquilibrij  femiparabo- 
Iar,ADC.  Quoniam  vcr6 
vt,  CE, ad,  AED,  ira  eft, 

AH,  ad,HE,rcii,EL,LH>  • , 

ad , HE , vel  dupla , LH , cum , HE , ad , HE  i erit  diuiden- 

do , vt , ACD  ,ad , A ED , vel  vt , HL , ad , L I , ftii  dupla,  <• 

HL,ad  duplam , LI , ita  dupla  ,HL ,ad , HE ; vnde,  HE , Aeaucp. 
crit dupla, Ll.  Igitur, LE,  fuperabit, HI, dimidio, HE,  Arch. 
fcii  ipfa , II. , itd , LE , vel , AL  . fuperat , AI , eadem , IL, 
ergo,  AI , IH  , fiint  xquales.  Et  quia,  AE,ad,  EH,  eft 
vt  dimid  a,AL,ad  dimidiam, LI , per  conucriionem  ratio- 
nis ert , E A , ad , AH , vt,  AL , vel , EL , ad , AI . Et  quia 
vt,  AH,ad,HE,ita  eft, CE, ad,  AED, hoc  eft, HI, ad, 
lL,eonuertcrrIo,  EH  , ad,HA,  erii  vt  ,LI  ,ad,lH  ,hoc 
cO  ad,  IA,  ruia  ,HI , IA >oftenfa-  funt  aequales.  Igitur 
cum , EA , ad, AH , (it  vt,EL  ,ad,IA,&,EH,ad,HA,vt, 

Aaa  a LI, 
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LI  >ad,  IA , colligendo  antecedentia,  erit  vr,  AEH  iad , H 
A, ita, EI, ad, Ia.  Sed vt, AEH,  ad,HA,itaeft,DK, 
ad , KC . Ergo , AE , CD , firailiter  fedlx  funt  in , I , K . M 
autem , I , centrum  arquilibrij  femiparabolae , ACD . Ergo, 

K , quod  cft  in  diametro  duplicat»  figur»,  erit  ciufdem  cen- 
trum grau  itatis. 

PROPOSITIO  XXI. 

Si  cylindricu%  'uniformiter  gmuis,  EFCBJy  ia  oppofth  ' 
ifefibas  tABCyEFGt  cooflitutas , finguU  fiat pd- 

rdUttogrdfnmum  , •vei  'vod  <pudc»nqi  ex  ftpe  dt^is 
infinitis  pdrdholis,  fea  trilineis , ettes  di^mtfiAJrBO l' 
FHy  tud  ta  bofitrus  9 AC7  exiffentibus  i pUno  per 
^verticem  'vnius  dt^amm  oppofitarum  bd^um  , O* 
per  bdfim  dUerius  trdnfcHnte,  n/t  per,  B,  EG,  fece» 
tur : (it  dtttem , L , centrum  grauitdtis  bs/is , EFG  , 
fubinde  centrum 
eequtbbrij  cylindrici , 

EFGCBAy  (gjr fat  "Pt, 

FL  9 dd  dupUm , LH, 
itd,FK,ddyKHi^ 

•vt,FH,ddyHLy  ttd, 

FM,  dd,  MH»  Erunt, 

K ) M I centrd  aquili^ 
brij  trucorumi  K,  qui- 
dem eius  y quod  tribui 
fuperfictebus  ,EFG, 

EBG,  EFGBE,  'vet 
qudtuor^(T9M9re&i 


E 
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^ui t quod  quinque , E BC  y J B Cy  EACGy  EB  Ay 
GBC  y comprehenditur* 

DVcantur , BL,  &,  HN,  quat  bifariam  fecet  ipfam,  BF, 
in,  N,  ijs  concurrentibus  in,l,  iungaturq;  IK.Quonia 
ergo  in  duas  redas , HF,  BF , ab  earum  terminis , H , B , re- 
fleduntur  dux  redx,  HN,  BL,  erit  per  oflenfa  a Ptolcmxo 
Lib.  1.  Almagefti  Cap.  1 a. proportio  ipfius,HL ,ad,LF, 
compofita  ex  proportione,  HI,  ad,  IN , &,  NB,  ad , BF . At 
n inter,  HL,LF,de  foris  fumamus  duplam,  HL,  eadem 
ratio  ipfius  ,HL , ad  ,LF , erit  compofita  ex  rationibus , 
HL,ad  duplam,  HL,&  dupIx,HL,ad,LF.  Ergo  dux 
rationes , HI , ad , IN , & , NB , ad , BF , xquantur  duabus 
rationibus , nempe  ipfius , HL , ad  duplam , HL , & duplx , 
HL , ad , LF . Sed  ratio  ipfius,  HL,  ad  duplam,  HL,eadein 
eft  rationi  ipfius,  NS,  ad,  BF,cum  vtraq;fitlubdupla* 
Ergo  ratio  duplx  ,HL , ad , LF , eadem  eft  rationi , HI , ad, 
IN . Quia  V ero  vr,  FL  ] ad  duplam , LH,  ita  eft  ex  conftru- 
dione,FK,ad,KH,erit  conuertendo  vt dupla  ,HL, ad, 
LF , hoc  eft  per  ofienfa , vt , HI , ad , IN , ita , HK,  ad , KF. 
Erit  ergo , IK, parallela,  FB.  Quoniam  vero, I, eft  cen- 
trum grauiratis  trunci , EFGB , quia , HN , tranfit  per  cen- 
tra graiiitatisomnium  parallelogrammorum , qux  fiunt  a 
fecantibus  planis  ipfi , EC , parallelis  i & , BL , tranfit  per 
centra grauitaris omnium  parabolarum,  vel trilincorum in 
trunco, EFGR,  conceptorum, ac  ipfibafi,EFG,xquidi- 
ftamlum;  ideo  erit,  K,  eiufdem  trunci  centrum  xqirlibrij. 

Rurius  quia  vt  truncus  inferior,  EABCG,ad  fuperfo- 
rem, EFGB, ita  eft.FL.ad,  LH,&  vt,FL,ad  duplam, 
LH  ,ita  exconftructione  cft.FK.ad,  KH: ideo, vt, FL, 
ad,LH,feiivt  truncus  inferior  ad  ftiperiorcm,  ita  erir,FK, 
ad  dimidiam, KH.  Et  componendo  vt,FH, ad, HL,fcu 
exconftrudtionc,  vr,  FM  ,ad,  MH,itaerit,FK,cum  di- 
midia , KH,  ad  dimidiam , KH : & iterum  componendo, 
vt,FK,  cum  duobus  dimidijs,  KH  ,feii  cum,  KH,  hoc  eft 
vt  tota , FH , ad  d imidiam , KH,  ita  erit  eadem , FH , ad , H 
M.  Ergo,  HM,  erit  dimidia,  KH.  Cum  vero  oftenfum  fit, 
FK , ad  dimidiam , KH , efte  vt , FL  ,ad , LH : erit , FK , ad. 


Def.ii. 
primi 
Ijco,  Ind. 


i.Seni 

Elem. 


f.  huius. 


Cor, 
PfOp.  jf. 
huiu5. 


Corol. 
l-rop.  17, 
iiixra  I. 
demon. 
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WH,  yt  tota,  FL,  ad  totam,  LH.  Vnde  reliqua, KL, 
ad  reliquam  ,'LM , erit  vt  tota , FL , ad  totam , LH , fciliccc 
vttruncus  inferiorad  fuperiorem.  Cum  ergo, L, fit  cen- 
trum arquilibrij  totius  cyIindrici,&,K,trunci  ruperioris, 
erit , M , c:cntrum  xquilibrij  trunci  inferioris.  Licet  autem 
figura  exhibeat  parabolam,  idem  tamen  currit  in  paralle- 
Iogrammo,&  quocunque  trilineo,  quia,  BL,  HN,  funt 
femper  axes  grauitatis  in  huiufmodi  truncis,  talibus  cylin- 
dricorum fuppofitis  bafibus. 

PROPOSITIO  XXII. 

Cuilibet  figura  plana  circa  diametrum , ac  in  prima  di/- 
formitatis  fpecte  dfi^rmtttz..fffi<a^  mxta  Immem  re» 
SJtm  ItneatA  ipfam  tn  •zsertice  tangentem  , Vr/  etdem 
tangenti  paralleUm , extra  figuram  fvbicuntjue  confit- 
tutam  , eU  proporttonahter  analogum  in  grauitatt  fe- 
gmentum  tn/ertus  cylindrici  in  bafi propofita  figura  exi- 
fientts  , altitudine  quacunqs  'vni/ormiter  grauis  i 
quod fit  duSio  plano  indefinito  per punCium , in  quo  dia» 
taeter,  produSla  fi  opus  fit , incidit Itmiti , ^ per  re- 
dam tangetem  fupertorem  cylindrici  bafim  tn  extremi- 
tate diametri  a limite  remotiorem, 

Sit  figura  plana  qu^cunq,- circa  diametrum,  CE, cuius 
tantum  dimidiam, CDE, exhibemus, in  prima  difformi- 
tacis  fpecieditformitcr  grauis  iuxra  limitem  re<5tam  lineam , 
qu2  figuram  tangat  i n , C , feu  eidem  tangenti  aiquidiftct , 
vt , AB , extra  figuram , cui  incidat  produ<5la , EC , in , A . 
Infuperin  bafi,  CDE,inteIligatur  conditui  cylindricum  , 
H G F E D C , vniformiter  graaem , cuius , FE , fit  latus . 
Erit  ergo,  HFEC , parallelogrammum , quia,  C E , eft  rc^ta 
linea . Deniqj  per,  A , & reSam,VT,tangentcm  figuram , 
HGF , (fimilem,«quaka),  & fimiliter  politam  ipfi,  CDE, ) 

atqui* 
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V .V- 


«quidiftantcm  limiti , AB , & ab  co  remotiorem , extenda- 
tur indefinite  planum , quod  in  plano  paralldogrammi,  H 
E , faciat  rc(Jtam , AQF,  & in  folido gignat  figuram,  QOF, 
per  quam  cy  lindticus , HED,  fccabitur  in  duo  frufta,  vnum 
inferius,  QOFEDC,  alterum  fi  perius,  KGFOQ,  qu* 
trunci  appellati  funt.  Dico  ergo  figuram,  C DE,  eflepro- 
portionalitcr  analogam  in  grauitate  inferiori  trunco , QOF 
EDC.  Ducantur  enim  intra  cylindricum,  HED,  quot* 
cunq;planaxquidiftantiatranfcuntiper,  VT,  FE,&  fubin- 
de&  limiti,  AB, & inter  fc  parallela,  ac  efficientia  in  trunco, 
QOFEDC  , figuras,  ISPM  ,KRNL,quae  erunt  parallelo- 
gramma  «quiangula,quia,PM,  SI,*quidiflant  ipfi,  VT , & 
ideo  funt  inccrfeparalleltB.  Similiter,  SP,IM,  funt  eidem, 
FE,  parallelae,  & ideo  etiam  inter  fc  erunt  parallelar;  qua- 
propter , SM  , erit  parallelogrammum . Eodem  modo  con- 
flabit ,RL,cire  parallclogrammum,&  pra?didlo  arquian- 
gulum.  His  praimiffis, quoniam  grauiras  rccl^.MP.ad 
grauiratem  redla?,LN, habet  rationem compoficam  ex  ra- 
tione grauitatis,  MP,  ad  grauiratem  redx  eidem,  MP, 
aequalis  fumptae  in,  LN , qua?  fit,LX , ideft  ex  ratione , M A , 

ad , AL , & cx  ratione  grauitatis , LX , ad  grauitatem , LN, 

? • 


rf.Vnd 

Elcin. 


IO  Vnd. 
Elcm. 


Def.  9. 
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ideftex  ratione, LX,fcu,MP, ad,  LN, quia,LN,fijp- 
ponitur  in  fcipHi  vniformiter  grauis . Dua:  autem  rationes, 
MA  ,ad , AL  ,fiuc(  ob  fimilitudinem  triangulorum,  lAM, 
KAL  5 ) ipfius , IM , ad , KL,  &,  MP , ad , LK , componunt 
rationem  p3rallcIogrammi,SM,ad  fibi  paralleJogrammum 
arquiangulum,  RL,&  fubinde  grauitatis.SM,  ad  graui- 
tatem , RL , nara  truncus , QOFEDC , fupponitur  vnifor. 
miter grauis.  Ergograuitas,MP,adgrauitatem  ,LN,cft 
vt  grauitas,  SM,  ad  grauitatem,  RL,&  fic  in cajtcris. 
Et  proinde  figura,CDE,difformiter  grauis,&  trucus,QOFE 
DC,vnif.grauis  funt  magnitudinesproportionaliteranalo* 
ga?  in  grauitate . 

Ca^m  praetermifimus  quando  limes  tranflt  per  verti- 
cem , C ^ cum  ex  prajallato  facile  intclligi  poflit , tunc  enim 
planum  fecans  ducitur  per,  C,  &,VT,  ac  figura , CDE , quae 
tunc  fupponuur  difformitcr  grauis  iuxtadiiaum  limitem  , 
oftendetur  eodem  modo  ipfi  fa6io  trunco , CDEF,  clTc pro- 
portionaiiter  analoga  in  grauitate . 

Quod  vero  probatum  cft  de  expofita  femifigura , CDE , 
idem  eodem  modo  oftendetur  de  reliqua  femifigura , quae 
fubincelligitur  efte  ad  aliam  partem  axis,  CE,  oemp^  eam 

cllc 
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cfTe  proportionaliter analogam  ingrauirate  femicylindrici 
trunco, qui  erit  portio  integri  cylindrici  fuper  bafim  integra 
figuram  confticuti . Ex  quo  patebit  inrcgram  figuram  circa 
diametrum,  CE,cfre  proportionaliter  analogam  in  grauita- 
tc  trunco  eiurdem  inferiori  Jvniformiter  graui,refc6lo  eo- 
demplano  per,  AFjVT,  tranfeunte. 

COROLLARIVM, 

Colligitur  ex  demonflrutis  centrum  gruuitatis  f>Un*flguru 
propefhn,  fui  trunci,  uqualiter  ubejfe  a vtrttce,  C,feu 
4 ltmtte,A . V nde fi  trunci  habeutur  centrum  gruuitatis,  inno~ 
tcfcet  quoque  centrumgrauitatis propofitu  pUnuJigur* , illud 
enim  erit  quoque  in/itametris  figur* , E contra fi  detur  centru 
grauitatis  planx  figura , notum  euadet  centrum  grauttatis  fui 
tranei-,  rrit  enim  quoque  in  re£ta , AZ,  ( fi  duceretur,)  bijfecate 
regiam,  F E,quia in earepertuntur  eemrA  grauitatis  paralie» 
logrammorum  , quorum  dimidia  fiunt , S M,  RL , (-r  reliquo» 
rum  huiufimodi  quorumcumque , eadem  enim,  AZ,  bijfiecaret 
eorum  diametros,  K L,  FM,  cum  aqutdifient  ipfi,  FE.  Ergo 

notum  erit  centrum  grauitatis  dUli  trunci . 

Porro  his  pramijjis  nunc  iterum  accedemus  ad inuefii^anda 
per  hanc  rationem  inuentafuperius  centra  planarii  figurarum, 
(•p  poft modum  alia,  qua  fupe  fiunt  ia  infiignioribus planis,  &fo» 
Udis  figuris  plura  breuitatis  caufia,  refiec  antes,  ac  in  aliud  conu 
modius  tempus  difitr entes . 

PROPOSITIO  XXIII. 

SipArallelogrammum , triangulum  ,pradt£ia^i  triltneaex» 
ponaniuryqua /tnt  tfjprtma  Jpectedtffarmiter  grauutt 
tuxta  limitem  rtfilam  lineam  eorum  bafibus  paratletam 
per  'X'ertKtm  dufiiam:  centrum  grauitatis  eorundem  ita 
fieiabtt  diametrum,Vt  pars  ad  "Vertteem  fit  ad  rthcjuam 
tn  paralieiogrammo,>vt  1.  ad  l.in  triangulo  ,'Z>t  j.ad  I. 

Bbb  in  tn- 


9,  huius. 


8.  huius. 


Extrdt4tlo  quintd] 

intrilmeo  qu^drttUo^yt  adi,  in  cubico  wt  5. 4</i.' 

. ^ fic  demctfs  antecedente fempcr  •vnitate  tg* 

retenUprocoufequeutetpfameitvmute,  . 

Sint  Darallelogrammum,  trii> 
gufum,&  trilincum  quadra- 
ticum , quorum  tamen  medieta- 
tes tantum  exhibemus,  EDC» 
circa  diametrum , E D,  eaque  in 
prima  fpecicdifformiter  grauia^ 
hixta  limitem  redam,  AB, eorum 
bafibus,  CD,  parallelam  per  rcr- 
ticenh  E,  dudam . Dico  centrum 
grauitatis  eorundem  fecare  dia- 
metrum, E D , vt  propofitum  eft. 

Sint  enim  in  ipfis-conftfturf  xy^- 
lindrici  quicunque,  F C D , vni- 
lormitcr  graues, quorum  oppofi- 
tx  bafes,  FGH.tranfcatq;  planu 
per.  E,  &,  GH,  fecans  cy  Iindricu 
in  duos  truncos  ,EGHCD,  infe- 
riorem , & , EFGH , fuperiorem . 

IgiturpcrCor.  ant.xqualiter  di- 
ftabunr  a limite,  A B,  fcii  vertice, 

E,  centrum  grauitatis  dupix  fi- 
gurx,  EDC,  & dupli  didi  trunci 
inferioris,  quod  fic  obtinebitur. 

Quoniam  ex  Cor.  pr.  Prop.  19.  nOta  fiint  centra  grauitaus 
figurarum,EDC,dupIicatarum,  taquam  yniformitergraum: 
fiquidem  in  parallclograramo  centrum  grauitatis  fccatdia- 
mctrum,ED,  petxqualia,  in  triangulo  pars  ad  verticem  cft 
reliqux  dupla , in  tnlineo  quadratico  tripla,  &c.  ideo  fi  in 
parallelogrammo  bifiecetur , F G , in , I , in  triangulo  vero 
fiat,FI,ad,IG,vta.  adi.  intrihneo,vt  j.ad  i.erunt  pun- 
da,  I,  centra  xquilibrij  duplicatorum  cylindricorum.F  E D. 
At  per  Prcp.ant.fi  fiat  vt,FG,ad,Gljita,FK,ad,KG,cr:t,K, 
centrum  xquilibrij  dupli  truci,  EGHCD»&  fubinde  figu- 
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r*,FGH,  vel,  EDC, duplicat*.  Eft  vero  illius centrugra-  s 
uicatis  in  diametro,  ED.  Ergo  centrum  grauitatis  parallelo* 
granimi  dupIi,E  C,  ita  fccat  eius  diametrum  vt  pars  ad  ver- 
ticem Ht  ad  reliquam  Heut  2.  ad  1.  in  triangulo  vt  5.  ad  i.in 
trilineo  quadratico  vt  4.  ad  1.  & (ic  in  cubico  vt  5.  ad  i.&c. 
Qiiod  oltendendumproponebatur. 

PROPOSITIO  XXIV. 


G KIL 


Intjfdem  figuris  'Trop.  tnt.fedinprimtfpew  iuxtalimltff 
bifim  dijfovmntt gTMihus  centrum  gruuiutis  iu  ftcut 
dtametrum^'Vt pars  ad  'ver- 
ticem fit  adreiiouam , ia  pa- 
rallelogrammo  ficuti  1 . ad  ». 
in  triangulo^  'Vt  "i.ad  2.  in 
trtltneo  cjuadraticot  'vt  ad 
2.1»  cubtcoyVt  4.  ad  2.  fic 
deinceps  antecedente  femper 
auSio  'vnitate , ^ retento  bi- 
nario pro  confequente  • 


SIntexpofit*  cfdem  figur*, 
fcd  bafibuSjDC,  J imiti,  AB, 
applicat* , iuxta  quam , AB,  fint 
in  prima  fpecic  difformiter  graucs 
Dico  centrum  grauitatis  eorun- 
dem fecarc  diametrum , E D , yt 
propofitumeft.  Sint.n.rurfusm 
ijfdcm  confiituti  cylindrici,  FC, 
vniformiter  graucs, qui fecentur 
planis  per  bafes,  D C,  & per,  F» 
du^is , in  truncum  inferiorem-  , 

FD  CE,  & fuperiorem  FGHCD.  Tgitur  per  Cor.  Prop.2  2. 
«qualiter  diftabunt  a limitibus , DC,ccotium  grauitatis 
* Bbb  2 ' duplae 


■ huius. 
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- Cor.  I.  dupi*  figura*,  EDC,  & dupli  didi  trunci  inferioris, quod  fic 

ij,hmus.  obtinebitur  . lam  conftat  centrum  grauitatis  earudem  fi- 
gurarum ranquam  vniformitergrauium,&  fubinde  confiat 
pundum,!,  vcluri  in  Prop.ant.centrumaequilibrij  dupli  cy- 
lindrici.FC,  fcilicet  in  parallelogrammo  eft,  FI,ad,IG,vt  t. 
ad  i .in  triangulo  vt  2.  ad  i.  in  trii/nco  quadratico  vt  3.  ad  i. 
&c.  At  per  Prop.2 1.  fuperiorem  fi  fiat  vt,FI,ad  duplam, IG, 
ita,FL,ad,  LG,  crir,  Ljcentrum  ajquilibrij  dupli  trunci, 
FDCE,  inferioris , & fubinde  figura*,  FGH , vel,  EDC,  du- 
plicatte.  Eft  vero  etiam  in  diametro,  DE.  Ergo  centrum 
grauitatis  parallelogrammi  dupli,  CE,ita  fecat  cius  diame- 
trum vt  pars  ad  vcniccm.  E,  fit  ad  reliqua  vt  i.ad  2. in  trian- 
gulo Vt  3.  ad  2 in  trilineo  quadratico  vt  3.  ad  2.in  cubico  vc 
4.  ad  2.&C.  Quod  erat  oftendendum. 

EX  hac,drant.  Prtp.patent  quoque  centra  aquilibrij  trun. 

eorum  indiciis  cylindricis  conflitutoru  , qua  funteaslem 
punclUy  K,\L:nempet  K trunci  maioris  dupli,  FHCDG,&,L, 
trunci  minoris  dupli,  FECD  . 


PROPOSITIO  XXV. 


In  qfdem figuris  in  prima  fpteie  difformiter  grauihus 

tuxta  Imitem  redam  ultra  uerticem  ba{i  parallelam  ,■ 
ceatrum  grauitatis  diuidit  io  parallelogrammo  fextant 
partem  dtametrti  ordiae  tertiam  d bafi,  ita  ut  pars 
fitsbafim  fit  ad  reliquam , ut  dupla  limitaris  ( fic  heeat 
appellare  reliquam  diametri produda  •^fq»  ad  limitem) 
ad  dia  metrum . Ia  tria  ngulo fecat  duodecimam  partem 
diametriiOrdiae  quartam  d bafi tta  ut  pars  ad  bafim  fit 
adrehquam  ,ficutt /exquialteraltmttaris  ad  diametru . 
Umlttuo  quadratico  diuidit  yigefimam  partem  er  deae 

quiih' 
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De  ~vfu  Ind.  in  'vnif.  Jiffor.grAuihut . j 8 l 
quintam,  ita  vt pars  ad  bafim fit  ad reliquam^ficuti fex 
qintertta  limitaris  ad  diametrum.  Et  ftc  deinceps  in  te» 
Itquis  trilineis fimilijeruato  proceffu . 


SIntefdem  fcmi- 
figura?,  EDC, 
in  prima  fpccie  dif- 
formiter  graucs  iu- 
xta  limitem  rc^a, 

A B , vitra  vertice , 

E,bali,  DC.paral* 

Iclam.  Dico  earu- 
dem  duplicatarum 
centrum  grau  itatis 

icafecdre  praefatas 
diametri  partes , vc 
diAum  eH.  Sint  in 
ijfdem  cortituti  cy- 
lindrici vniformi- 
tergraues,  FCD, 

& produ(Sa  diame- 
tro, DE , vfcjuead 
limircm,AB,  m,Q, 
fiar,QE,quam  vo- 
co limitare:  exten- 
datur quoque  in 
definitcplanuper, 

ABj&oppofiijba 
(is,  FGHibaiitn^ , 

C.H , fecanscylin- 
dricum.FCjin  duos  truncos,  nempS  rupcriorcm,FGHM,  & 
inferiorem , GHMECD , traduiJtoqj  plano,  MNP,  per,  M, 
oppofitis  bafibusfquidiilante,  fiant  cyIindrici,FGHPMN, 
PMNDCE . Notentur  quoque  in  diametro , FG , tria  pun- 
ita, l,  K,  L,  vt  in  Prop.  duabus  anr.  effeilum  eft.  Erit  ergo, 
I, centrum  grauitatis  figura: , cuius  dimidia,  FGH,  tanquana 
vnifarmitergrauis  ,Sc  inrupcrccntruxquihbrij  cylindrici, 

cuius 
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cuius  medietas,  FC.  Sic&,  K',  erit  centrum  «quilibrij 
dupli  trunci,  GMPN,  &,  L,  j dupli  trunci,  GHMF  . 
Iniuper  fe  extendatur , GF,in  , R,  ita  vt , FR,  fit 
ajqualis  limitari, EQ^,  erit, RI^d,IG,vttrucus,GHMECD, 
ad  truncum,FGHM . Si  ergo  fiat  vt,  RI,  ad,lG,ita,LI,ad, 
lO,erit,LI,ad,  10,  vt  dictus  truncus  inferior  ad  fuperiorem. 

Sed , L , eft  centrum  aiquilibrij  dupli  trunci , GHFM,  & , I, 
dupli  cylindrici, FCD,  cr»o,0,crit  centrum ajquilibrij  du- 
plitrunci,GHMECD,& mbinde centrum grauitatis  diipl? 
figurae,FGH,di/Form  tergrauis.  Quodautem,0,cadatinccr 
puncta , I,  K,  patet  quia,  1,  elt  centrum  aequilibrij  dupli  cy- 
lindrici , MNPCED,  &, K,  dupli  trunci,  MGHPN , vnde^ 
centrum  aequilibri;  totius  dupli  trunci, GHMECD,  nempe, 
0,cadetintcr,l  ,K.  Kurfus  quia  truncus,  MGHPN , ad 
truncum,  GHMF,  eftvt,  FI,  ad,  1G,&  patiter,vt,Ll^^ 
IK,cum  - 

FMHG,  cyTmdiicirFC,& trunci,  MGHPN.  Ideocritvt,  ■; 
FI,ad,IG,  ita,  LI,  ad,  IK,  vnde  erit , L1 , eadem  pars  ipfius, 

Fl,ac,  IK,  ipfius,  IG,  & haec  omnia  in  omnibus  hifce  figuris  j 
vera  fiinr;nunc  ergo  eas  fingillatim  examinemus  incipictes  a 
aparallcIogrammOjFGH.  In  eoigiturcft,lG,  medietas  ip- 
fius,FG,  KG,  tertia  pars,ergo,IK,  earum  differentia  erit 
fexta  pars  ciufdcm,FG,&  ordine  tertia  a bafi,  GH.  Quonia 
crgofaCtumcftvr,RI,ad,IG,ita,LI,ad,IO,erirpermurando,  v 
RI,  ad,IL,vr,  GI,  ad, lO,  & antecedentium  fub  tripla , hoc  ^ 

c/t  erit  f , RF,  tum  /•,  FI,  ad,  LI , ita  f,  IG,  ad,  lO . Sed,  IK , 
efl  IG,&,  LI,  f , FI,eadem  pars  nempe  ac,  Kl,  ipfius,  IG, 
per  hic  oftenfa.E'go  erit  RF,cum,LI,ad,LI,vt,Kl,ad,lO, 
&diuidendo,eritf, RF,ad, LI,  vt,  KO, ad, OI.  Sedvtf, 
RF,ad,LI,  ita  eorum  fc.xcupla,  nempe  ita  f , feii  dupla , RF, 
ad  (bxcupiam  ipfius,LI,fcilicet  ad  diamctrum,FG,eft  enim, 

LI,  differentia  inter  medietatem,  FI,  ipfius,  FG,&,FL,qua: 
efl  eiufdem,  FG , & fubinde  eft,  LI,  fexta  pars  ipfius,  F G. 
Probauimus  ergo  in  parallelogramo  centrum  grauitatis,  O, 
ita  fecarc, IK,fcxta  parte  ipfius,  FG,&  ordine  tertia  a bafi  , 1 

GH,vt,  KO,  ad,  Ol,fit  veluti  dupla, R F,ad,FG,quod  & pro  1 

d upla  figura,  £DC,  vcrificatur.  i 
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‘7)<  'vfu  Ittd.  in  dtffou  irAuibut . J 8 j 


Intriagulo  ve- 
r6,  FGH.cumfit, 
RI,ad,IG,vt,  LI, 
ad, IO,  erit  permu- 
tando, RI,  ad,  LI, 
vt,IG,ad_IO,&an 
cecedcntiu  fubqua 
drupla, nempe  erit 
i, RF, cum  i, FI , 
nempe  cu  ,LI,  ad, 
LI,ita  i,IG,nep^, 
IK,ad,IO.  Etdi- 
uidcdoerit  i,RF, 
adXI»  vt,  KO,  ad, 
OI.Atvt  J.RF,ad, 
LLi>a,fcxcuplatis 
terminis  , eft  fcx- 
quialtera,KF,  ad, 
FG.quia,  LI,  diffe- 
rentia inter,  F L , 
medietatem, &, FI, 
h FG,cR^,ipfius, 


f,  V. £7  p / 

1 G.Ergo,0,fecat,  f |/ 

Kljduodecima  par  H ^ 

te  ipfius,FG,(cum 

fit differctia  inter,  r • 

IG,  f KG,  i iplius,  FG,)  ordine  quartam  a bafi,  GH,  ita 
vt  fit,KO,ad,Ol,ficuti  fexquiaJtera,RF,ad  ipiarn.FG. 

Sic  in  trilineo  quadratico  eft , iK,  differentia  inter,  IG, 
&,KG,  * ,ipfius,FG„V.  & ordine  quinta  a bafi , ollcditurq; 
Kl,ad,lO,cffe  vt  ;.,RF,cum  FI, hoc  eft  cum,  LI , ad  iplam, 
LI,&  diuidendo  probatur,KO,ad,  01,  effc  vt  x>  RF  ,ad , Ll, 
fcuquintuplicatis  terminis,  vt  RF,ad,  FI.  Er  quia, GF, eft 
fexquitcrtia  , FI,idc6vt, RF,ad,Fl, vcJ,KO,ad,OI,itacric 
ftxquitertia  i pfius,RF,ad,FG. 

In  Trilineo  pariter  cubico  erit,  IK,  pars  trigefima,nempd 
diftei entia  inter , I G , ,K  C , | 'pfius,  FG , ac  ordi- 
ne fcxta  a bafi , G H , Ll,  ^ ipfius , IF , & vt , K O, 
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ad,  01,  fic  oftendctur  effc,  R F,  ad , F I,  & ita  fexqui- 
quarta  ipfius , R F , ad,  F G , quia,  FG , cft  fexqaiquarta., 
ipfius , F I . 

In  reliquis  erit  ordinate,  1 K,  ipfius,  F G , pars  quadragc- 
fimafecunda, ordine feptima  a bafi;  quinquagefimafexta, 
ordine  o^aua,(eptuagefima  fecunda,  ordine  nona,addendo 
iempcr  in  ordine  vniratem , & in  partibus  procedentem  cx- 
ccflum  per  binarium  augendo.  Similiter  in  fubfcquentibus 
fubfumemus  ipfius,  RF,  fcxquiquintam,fexquirextam,fcx- 
quireptimam,&  fic  deinceps  iuxta  reliquas  proportionis  fii- 
per  particularis  fpccies  ordinatim  fubfequentcs , 

SCHOLIVM. 


J 


IN  triangulo , EDC^fcit , FGH,  referitur  quoque  hoc  modo 
frofortto\  nemp^,  O , ita fec at , FG,  adjQGrf^^^frt 

quatuor  Umitarf^f  cMtim-friirtismametris , FG,  ad  duas  Ii» 
mirares  ,RF,  cum  diametro  ,FG\  quemadmodum  experienti 
manifeftum  erit . 


PROPOSITIO  XXVI. 


In  ijfdem  figuris  ^/ed  in  prima  fpecie  difformiter  grauibus  \ 
fuxta  limitem  reSIamhafi parallelam,  (j^  vitra  tpfam 
duSiami  centrum  grauitiiis  diuidtt  in  parallelogrammo 
ftXtarn partem  dtametrs  pofi -etujdem  a baji  numera» 
tas  hoc  efi  ordine  quartam,  ita  wt  pars  merfus  *vertice 
(it  ad  rtUquam , Jtcutt  dupla  limitaris  ad  diametrum  m 
In  triangulo  ttajecat  diametri  poH  a bafi  numera- 

tas , 'Vt pars  'verjus  '■verticem Jit  ad  reliquam , evt/uti  | 
tripla  limitarti  ad  diametrum . In  trilineo  quadratteo 
Ita  fecat  ~-diametrt  po(f  -J-  a bafi  numeratas , Vtpars 
Verjus  -zerfuem Ju  ad reiiquanif  Veluii quadrupla  limi- 
tans 


I>e  wfu  Ind.  in  *vntf  differ,  gr4uihf . ' ’ j S 5 

Uris  dd  dtAntirum  . Bt  fiesn  rtli^uti  trUintis  fmili 
/eruatoproceffit. 


IN  ijfdem  fupe- 
rioribus  6guris 
eadem  conftruda^ 
fupponemus,  at  ba 
Cs,CD,fitobuerfa 
limiti,  A B,  ipfi  pa- 
rallelo, tranfeatqi 
planum  fecas  per , 

AB,  & verticem,  F. 

Quoad  parallclo- 
gramum  eigo  de- 
ipoftratio  non  eric 
alia  afuperiori. 

In  triangulo  ve- 
ro licpropolitum^ 
oftendemus  . Eric 
itaque,Rl,ad,lF,vc 
truncus  inferior  ad 
fuperiorem , quod 
fi  Hat  vt  hic  ad  il- 
lum,ira,in,  ad, IO, 
oHedetur,0,  vtin 
Prop.ant.  clTccen. 
trum  xquilibrij  ta 
dupli  trunci, FEC 
PND,  quam  dupl*  figur» , GFH , illudq;  cadere  inter , I,  L, 

f>unda . Porro  cum,*irl , in  eadem  probata  Ht  cHe  in  paral- 
elogrammo  J ipfius,GF,in  triangulo  in  trilinco  q. , in 
cubico  ,in  quadratoq,-  &c.  Hrq;  v t , GI,  ad,  IF,  «a,  /rl, 

ad,IL,quiail/f  funt  vttruci,FMPN,FGNPH,&,Gi,»nualis 
ipfi.lF.in  parallclogrammo,  in  tria  gulo  vero  Ht.Gl.i  *pfus, 
iF.in  trilinco  q.^,  incubico  j.,in  q.  ^&c.  eiufdem.lF.patct  m 
parallclogrammo,  IL,  &,Gl,f  a baH,GH, numeratas. 
Sic  in  triangulo  crit,IL,V»  Pqft,GI,  ^ ipHus,  GF,  numeratas 
d baH,  GH , In  trilineo  q.  erit , IL,  tnpla  ipfius , 1 K , GF, 

C c c poft, 


tt.  huius. 
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eiu(He(n,GF . Ia  cubico  erit,ILiquadrupIa,KT> 
J!^,GF,pj(l  rff  a bafi,  GH,  numeracasa&  fic  deinceps  in  re- 
liquislrilineis . Nunc  oftendeodum  in  triangulo  remanet , 
LO,  ad,  OI,  eife  vt  tripla,  RG,  ad , GF,  quod.iic  probatur . 
Cum  enim, Rl,ad,  IF,ntvt,  Kl,ad,lO,permutando,erit,RI, 
ad,  IK,  vt,  FI,  ad, IO.  Eft  autem,  IL,  i ipfius,IF,  ficuti,KI,Jeft 
Jipfius.IG . Ergoerit vr J,Rl,hoccft vt *.,RG,cum,iTl,ad, 
i(I,ica,LI,ad,IO,  & diuidendo  vt  RG,  ad,A'l,  ita  erit,LO, 
ad,OI . Sed  vt  RG,  ad,  iTl,  ita  eorum  quadrupla,  fciiiccc 
ita,  RG,  ad,  Gl,  & vt , RG , ad,G/ , ita  tripla,  RG,  ad,  GF, 
quia,  GF , eft  tripla , G/ . Ergo , LO , ad,01 , eft  vt  tripla  , 
RG,ad,GF. 

In  trilinco  q.'cft,  IL , T.IF,probaturque,Ll,ad,IO,  efle  vt 
f,RG,cum,KI,ad,KI,  & diuidendo, LO,ad,Ol,  vt  {■,  RG,ad, 
K (,vcl  vt,  RG,  ad,  GI,feii  denique  vt  quadrupla , RG , ad, 
GF,quia;GF,eft  quadrupla,  GI . 

In  cubico  pariter  eft,  LI,|.,lF,probaturque,  LI,  ad,IO, 
cfte  vt  RG,cum,KI,ad,KIi  & diuidendo,  LO,  ad,  OI,  vt 
y,  RG,ad,  KI,  vcl  vt,RG,  ad , GI , & fubinde  vt  quintupla , 
RG,ad,GF,quia,GF,  eft  quincupla,  GI.  Hacartein  reli. 
quis  trilineis  limilis  proportionis  progreftio  colligetur  . 
^od , &c. 

PROPOSITIO  XXVII. 

Cmuf :unque  p4raU(lo^ammi , 'vel  trUnguUt  In  quMunqut 
/ptcitdifformuergrMtSy  ioxu  limittm  reSlim  pa^ 

raiUUm  per  •verticem  imnfettntemy  centrum grauits- 
tis  exhibere, 

E Xponatur  denuo  Schema  Propofttionis  xx.  huius, 
in  quolimcs;fit,AB,aequidiftansbafibus,CD,  paral- 
lalelogrami,&,HF,trianguIt,cxceris,  vt  ibidem  conftru- 
iiis  . Quod  eigo , K I , fit  dupla , I M , dum , A C , fup* 
ponitur  in  prima  Tpecie  difformiter  graue  , probabitur 
praecise  vc  ibidem . Ac  fi  concipiatur , A C > tanquanx* 

diffor- 
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difformiter  graue  in  fecfi- 
daipecic  , tunc  fic  difcur* 
einus.  Grauiras, CD.ad  |g 
grauitatcm , N O , erit  vt 
q.MK,ad  q.  KL,  hoc  eft 
.( fi  circa  diametrum,  KM, 

*n bafi , DC , fupponatur  ^ 
trilintfi  quadraticu  vnifor 
miter  graue)  vt  in  eodem  K 
ad,  KM, applicat*  in  pun-  » 
ais,M,L,&fubindevtip-  • 
larum  applicatarum  gra- 
uitates  . Ergo,AC,eritproportionaliter analogum  ingra* 
uitate  pratfato  trilineo  quadratico  . Sed  cius  centrunu  ^ 
grauitatis  vt,  I,  fecit, KI, triplam,  ipfius,  IM . Ergo,  1 , erit  t°bvius. 
quoque  centrugrauitatisparailclcgrammi,AC,  differmiter 
grauis  in  fecunda  fpecie,fecicns,K  1, triplam,  IM . Sic  ofien* 
demus  in  tertia  fpccie, quarta, quinta,&c.  Fieri.KI,  quadru- 
plam, quintuplam,fcjirupJam,&c.  ipfius, IM. 

Pari  ratione  fi  fupponamus  triangulum,  EFH , in  primani 
rpeciediffor. graue,  ofiendemus  more  folito  grauitatem, 
FH,ad,grauitatcm,QP,habcre  rationem  compofitam  ex  ra- 
tione,F£,  ad,  EQ,&  ex  ratione,  HF,ad,P(^,  nempe grau. 

FH,ad  grau.QPjC^e  vt  q.  FE,ad  q.  EQ,hoc  eft  vt  applicat  j 
in  trilineo  quadraticoperpuraa,F,Q^&  vt  carum  graui- 
catesjfiipfumintelligamus  efie  vnifor.  graue.  Ergo  atque 
aberunt  a vcrticc,E,eorum  cetra  grauitatis,quia  ctunr  pro-  . . 

portionaliter  analoga  in  grauirate.  Efi  autem  centrum  gra- 
uitatis  trianguli, EFH,  pariter  in  diametro,  EG,  ergo  erit  in, 
R,vbifit,ER, tripla,  RG. 

Quod  fi  ruppoAierimus  triangu!um,£FH,difr.  graue  in 
fecunda  fpccie,  ofiedemus  ipfum  cficproportionalitcr  ana- 
logum in  grauitatetrilineo  cubico , & fubinde,£R,cfrc  qua- 
druplam, RG.  Sic  probabimus  in  tertia  fpccie  efie  quintu- 
plam,io  quarta  fextuplam,&c. 


\ 
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COXOL. 


COROLLARirU. 

Hic  potefl  vaitter/Mlius  coBigi  de  cylindricis  circa  axim^ 
KM,  diffbr.  grauthas^emp^  in  quacunque  fpecie,  limu. 
te,EB  quod  tnebcla  Prop  in  prima  f pe  cie  tantum  inferebatur^ 
Jmmo/i in  bj/i,  AC, fuerint  quoque  cylindrici  diffor  grauesin 
quacunq  nc fpecie,  iuxta  limitem,£B,fcu  planum  tpforum  tan^ 
gens,  ac tranfiens per,  EB, patefiet  hinc  quoque  colltgi  eorum 
centra  gr a tt itatis , fiunt  eniminxadem  diftantia  a limite  tam 
huHi5  tylindrtcorum,quam  paraHelogrammi,  AC,  centra  grauitatts  , 
^ in  eorum  diametris  ^ Simili  modo  pro  conicis  per  viam  tria» 
guli,E Fli,in  quacunque  fpecte  diff.gr autbus  eadem  centra  coU 
ligemus : vt  etiam  haberi  poterunt  in  parabolieis  cyltndricts 
dtfjor.grauibusycum,  "rt fit  infequentibns fuerint  parabolarum 
inqutjna  centra  grauitatis  ; Jicuti  ^ in  omntbus  cylindricis 
in  bajibus  figuris  planis  , quorum  fmt  nota  centragrauitatiSf 
conjhtutis . 


SCHOLIVM, 

EX  his facile  Lelior  inteHiget  cuiufcunque  triliuei  in  qua» 
cunque  fpeciediffor.  granis  iuxta  limitem  per  verticem 
tranfiuntem  centra  grauitatis  haberi  poffe . ^ua  ipfi medi- 
tanda relinquimus  ficui  etiam  eorum  centra,  cum  fuerint  vt. 
cumque  diff.grauia  iuxta  limitem  per  bafm  tranfeuntem , vtl 
eidem  aquidtfianter  duEium,fed extra  figuram,vt  ea,  qua  fpe. 
liant  ad trapezJa,  cr  alia  quamplurimafcitu  digna : angu/lia 
enim  temporis  laboras  (f/erefemperagritudine  sexatus  eogor. 
hac  tn  altui  tempus  differre  contem flanda,  (fruunc  fiudiojis 
tantuminnuere  ..^apropterin  quiou fidam  adhuc  figuris  tam 
planis, quam  fiolidis  fioLum  centragrauitatis  meditabtmus  cum 
fuerint  diJfor.gr auia  iuxta  limitem  per  -perticem  trdfieuntem, 
ac  baft paralldum . Nunc  ergo  a par  alie  logrammts , (y  trian- 
gulis tranjibimus  ad  centra  grauitatis  'rimanda  in  parabolis 
Sffor.gr  autbus,  licet  tantum  in  prima fipecie  difformttatis . 

PRO- 
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PROPOSITIO  XXVIII. 


Jtt  pMrdoU  lineurt,  quadmuu  > tuhiu , fj^t,  in  prima 
fptcie  Uniunt  diffor,  ffraut  iuxta  Imittm  rtBtam  boB 
paralUUm  10  •vtrtut Ungentem , antra  graututupa» 
lam jacere . 


Exponatur  hicdenuo 
, Schema  Propof.  21. 
huius, in  quo  fupponemus 
cylindricum, E G CB  A, 
vnif.  graucm,fcdpatab^ 
lam,ABCjVcl,EFG,in  pri- 
ma rpccie  diffor.  grauem , 
limite  per  verticem,B,veJ, 

F.tranfcunte  . lam  con. 
flant  cetra  grauitatis  pa- 
rabolatii  linearis.quadra- 
ticae,  cubica? , &c.  ita  fcca- 
fc diametrum  vt  pars  ver. 
fus  verticem  fii  ad  reliqua 
in  lineari  vt  a.  ad  1 .in  q.vt 
3.ad  a.  in  C,vt  4.  ad  3.&C. 
progreflionemq,-  efle  vt  in  his  numeris. 

* 3 4 5 6 &c. 

• ' I * 3 4 J 

. Infuper  manifeflum  eft  quoq;  centrum  grauitatis  tnma 
infer iorisjBEGC  A,vnif. grauis,&  paraboI^jABCjdifFor. 
grauis  aequaliter^bcflc  a vertice , B.  Sed  illius  trunci  habe- 
tur centrum  grauitatis, vcla;quilibrij,M  jflfiat,  vt,FJ-i,ad, 
HI  ,ita,FM,ad,MH.  Eigo habebitur  quoqueeentiumgr. 
par  .bolie,  EFG,veI,  AEC  . Vnde  cum  in  parabola  lineari 
flf,FH,ad,  HL,vt  3.ad  i.  crit,FM,ad,  MFI,  vt  3. ad  i.&in 
quadratica,  vt  5.  ad  a-  in  cubica,  vty.ad 3.&c.ita  vtpro- 
grcifio  fla  vt  in  his  numeris . 

3F 


Ex  Cor. 

i.|Prop. 

ly.huuiSi 


Cor, 
it. huius. 


11. huius, 


Cor.  I. 
i^.huius. 
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5 $0  Extrciuth  qmatdf 

i II  l y 

COROLLARIFM, 

SI  edfdem pdraboUs  fupponeremus  diff.  grduts  in  primM 
f pecte  ittxta  Umeem  hafim  : cum  habeatuf  centrum  gr» 
trunci fuperi0ris,EFGB,pnif.gr4uis,& fubinde  purabtU,  EFG, 
tn  prtmnfpecie  cUff.  grautiMnute^EG,  ( quid/i  inuerteretur  cy- 
lindricus, bdfiSt  & truncus  fierent  inferiores ) faciendo  vt,  FL^ 
ad  duplam,  LH,  ita,  FK,  ad,  KH . Manifejlum  efi  paraboln  , 
ii.hmos . ^fQ^dijfor.  grauis  in  prima  fpecie  iuxta  ltmitem,EG, centrum 
grfecare,FH,(vtin, K,)ita  vtinparabolalineari,FKft ad^ 
KH,vt  %.adi.inq.>t  i. ad j^in c,vt t^.adi.&c.vndefcjit 
habebit progreffto . 


2 

2 


3 4 5« 

4 6 8 IO 


SCHOLIVM, 

Congrueret »/  earundem  parabolarum  ntenon  circuti  id 
omni  fpecie  difformiter  grauiumduxta  limitem  tangen» 
tem  tn  vertice,yel  illi  parallelam  reperirentur  centra  grauita^ 
tis,  W & portionum  eorundem,  H ac  obtineri  pofflunt  Jtin  ipfit^ 
vel  eorum  portionibus , fuppouerentur  conftituti  cylindrici, 
quorum  diagonalis  er  ref edorum  habeantur  centra  grauitatis 
inferiorum  tr  uncor um,yt  in  prima  fpecie  diffor. docet  nos  Prep, 
2 2«  huius,  cum  eius  Corollario.  Sed  quia  illa  nunc  rimari  nom 
V ac  at  J deo  fludiofis  hac  relinquemus  inuefitganda,k  planifque 
ad  folida  gradum  facientes , primo  Coni  centrum  grauitatir 
inquiremus. 


pro; 
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’Dt^fihd,iuwt$f,diffor\grAu^s\  jpi 

PROPOSITIO.  XXIX. 

Si  conus  quicunqutptpponAtur  primo  nmif,  itinie  diffou 
grauisf  iuxta  limitem  pUnum  per  verticem  tranfiens» 
iafique parallelum ^nempeordinotim in  fpecie  l.a. 3.4« 

^c. Centrum grauitatis  itafecabit illius  axim^vtpars 
adnjerticemfit  reliqux  tripla  infvmj.graui»quadriu 
pia  iuprimo  dtfformt,quintuplain/ecun^  , /extuplaln 
tertio^  i^Ct  fic  deinceps JimiliJtrueiio  proce ffu  « 

4 ' 

SIC  conus,DEF,in  bad  circulo , DF> 
axi,  CE,  primo  voif.  grauis,ciui^ 
que  centrum  grauiratis,  I.  Dico,  C I, 
eiTe triplam  ipiius,  I E.  Imelligamus 

2uoque  trilineum  quadraticum  vnif. 

)DF,graue , iJludq,-  cum  cono  fecari 
quocumque  plano  circulo,  DF.aequi- 
diHate,  ac  faciente  in  trilineoreifiam , 

LM , & m cono  circulum , GK,  xqui> 
difiantia  ipii,  D F.  Grauitas  ergo  cir- 
culi, DF,  ad  grauitatem  circuli,  GK , 
erit  vt  circulus,DF,ad  circulum,GK, 
hoc  eft  vt  quadratum,DF,ad  quadra- 
tum, GK,  vel  vt  quadratum , EC , ad 
quadratum,  CH.  nempe  vt  re<5Ia,DF, 
ad  rcdIam,LM,&  fubinde  vt  grauitas 
redta?,  DF,  ad  grauitatem  red* , LM. 

Ergo  trilineum,  DCF,&  conus,  DCF , erunt  proportio* 
nalitcr  analogain  grauitate  ,eorumque  centra  grauiratis  ^ 
aequaliter  aberunt  a vertice,  C,  & funt  in,  CE . In  trilinco  glhuius. 
autem,DCF,  illius  centrum  grauitatis  ita  fecat,  CE,vt  pars  cor.  1. 
ad  vcrticerojO,  fit  rcliqujE  tripla.  Ergo  & in  cono,  DCF. 

&c. 

Sup- 
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19.  huiuf. 


i 91  ExereitdM  qiuau « 

Supponamus  nunc  conum,  DCF,  ditf.  gwum  in  prima 
fbccieiuxca  limitem,AB,aequidiftitem  c»JJfuIo,  DF.  » 

()  liupponatur  illius  centra  grauKatis,cnc,CI,  quadrupla, 
lE . Sit  enim  modo,  CDF , trilineum  cubicum  vnif.  grauc 
& vtraquefcda  plano  pcr,H,  bafi,DF,  xquidmant^ 

‘teq;  intrilineoreftam,LM,8c  in  cono  circulum,  GK.  Si  er 
.go  circa,  E , centrum  in  plano  circuli , 

DF,  aflumatur  circulus,  NO, aequalis 

circulo,GK,illeq!  medius  intclligatut 

inter  circulos,  DF,  GK,erj‘t  proportio 
grauicatis  circuli , DF,  ad  grauitatem 
circuli, GK,  cot^ofita  ex  proportio- 
ne er.  circuli,  Dr,  ad  gr.  circuli,  NO , 
fcilicec  ex  proportione  circuli,  DF,ad 
circulum , NO,  vel,GK,  hoc  cft  qua- 
drati,DF,ad  quadratum,GK,  vel  qua 
drati,  EC,  ad  quadratura,  CH ; & ex 
proportioncgr.circuIi,NO,ad  gr.cir- 
culi,GK,hoc  eft  ex  proportione,  EC, 
ad,CH . Duae  rationes  vero  quadrati, 

EC,ad  q.CH,&,EC,ad,  CH, faciunt- 
rationem  cubi , EC , ad  cubum , CH. 

Ergo  gr.  circuli , D F , ad  gr.  circuli , 

GKjCrit  vt  cubus, EC,  ad  cubum,  CH,  nempe  vt  re^ia,DF, 
adreftam,LM,&  vtgrauitas  redae, DF,adgr.re^ae,L  M, 
Sunt  ergo  trilineum  cubicum,  DCF,  vnif  graue,  & conus, 
DCF,in prima fpeciediff.graues,  propoitionalitcr  analo- 
ga io  graultate.  Ergo,CI,erit  quadrupIa,IE,veluti  fe  habet 
' intrilineo  cubico. 

Eadem  ratione  viterius  procedentes  oftendemus,  Cl,el?e 
quintupIam,IE,in  cono,DCF,difT.  graui in  fecunda  fpecic, 
quiaHt  propor.  analogus  ,in  grauitate  trilinco  qq.inquo 
Ircdiuiditur,  CE,ab  eius  centro  grauitatis.  Similiter  proba- 
bimus , GI,efle  fextuplam,  IE,in  cono,  DCF,  diff.  graui  in 
tertia  fpccie,quia  fit  propor.  analogus  in  grauitate  trilineo 
qc.  &fic  deinceps  in  reliquis  rationem  di dae  progreiTionis 
eodem  modo  demooftrabimus.,  Quod,&c. 


PRO- 
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De  yfu  Ini*  in  wnif,  iiffor,  friuibus  • 

PROPOSITIO  XXX. 


m 


si  conoiiesquoicunqipdrAbclicum  /upponutur  primo  •vnU 
formttery  dtinde  difformttergrMe  iuxU  limum  pUnum 
per  verticem  tranfieat , bafiqi  pgrMum , nempe  ordU 
mtim  ia  f^cie  l.  2. 5. 4.  CTf. Centrum grauitatis  iu 
feubtt  tUmsaxim , T/  par  i ad  •verticem  fit  reltquct  du* 
pia  ttt  'vm/ormitergrauiy  tripla  in  primo  citfformiy  qua^ 
drupta  in  fecundo , qutntupU  ia  tertio  i^c,0'fic  detn» 
eeps  fymtlt  feruato  proctjfit  • 


Sit  conoides  quodcunq.para* 
bolicum.DCFjinbaficir* 
culo , DF , & circa  axim » CE , »1 
primo  vnifbrmircrgraucjciurq; 
centrum  gr.J.  Dico,  CI,  cfle 
duplam , lE . Fiat  triangulum , 
DCF.paritcrvniformitcrgraue, 
quod  cum  conoide  fecetur  p/a< 
no  quocumqj  ipfi , DF , aquidi. 
ftante,  ac  faciente  in  conoide 
circulum , PQ^.fcd  in  triangulo 
redlam  , GK,  qua;  xquidiftenc 
ipfijDF.  Erit  ergo  grauiras  cir- 
culi , DF , ad gr.  circuli, PQ,  vt  circuIus,D 
QP , vel  vt  q.  DF , ad  q.  PQ,  hoc  eft  vt,  EC  . 

Vt,  DF,ad,GK,  & fubinde  vt  gr.  DF  ,ad  gr.  G] 
ergo  hoc  triangulum,  & conoides  proportionalitcr 
in  grauitate.  Erit  igitur,  CI, dupla,  lE,vt  coni 
triangulo,  DCF. 

Sit  nunc  conoidcsdifFormltergraue  in  prima  fpccie,iuxta 
limitem,  AB,  per  verticcm,C  ,dl’6llmir^,DF,paralIc- 
lum  • Dico,  n,  I , Iit  eius  centru  m gr.  efle,  C I,  triplam , lE . 

D d d Sic 
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1.  huius. 


X>eh  p. 

1).  Exer. 
4* 


3P4  Exireiutio  ^utuu. 

Sit  enim  trilincu*quadraticum , 
DLCMF,inquopIanoper,H, 
dudto  fafta  fit,  LM,  parallela  ^ 
ipfi , DF  ,&  fumatur  in,  DF,  cir- 
ca, E,  centrum  circulus,  NO, 
ajqualis  circulo,  PQ.  Erit  ergo 
ratio  gr. circuli, DF, ad  gr.cir-  c 
aili,PQ,compofita  ex  ratione 
gr.  circuli , DF,  ad  gr.  circuli,  N 
O,  fc.  ex  rationecirculi,  DF,ad 
circulum, NO.  vel,P(i,  vclq. 

EF.ad  q. PG,hoccft,EC,ad,  B 
CH;&  ex  ratione  gr.  circuli,  N 
O,  ad  gr.  circuli,  PQ^fcilicct  exhypotcficx  ratione  ,EC* 
ad,CH.  Dua? rationes  vero, EC, ad, CH, faciunt  ratio* 
nem  q.EC , ad  q.  CH , vel  rcito? , DF , ad  rcftam , LM , vel 
grauitatis earundtm  redarum.  ErgoConoides,&  trian- 
gulum didum  erunt  propor.  analoga  ingrauitace.  Quare 
erit , CI , tripla,  lE . 

Eodem  modo  in  conoide  difTormiter  graui  in  fecunda 
fpecie , vrentes  trilineo  cubico , ofiendemus , CI , efTe  qua- 
drup?am,IE.  Et  fic  in  3.4.5.  fpecie, &c. procedentes  vt 
in  r^op.  anr.efifedum  eft,per  fubfequentiatnliaeapropo- 
fitum  verificari  oftendemus . Quod , &c. 


PROPOSITIO  XXXI. 

Si  conoides^uodcuntji  hyptrbolicum fupponAtur primo  •vni^ 
formttrrydtmde  dijformiier  gr^ue  iuXtd  Itmtttm  pU-. 
Bum ptr 'Vtrttcem  ttAnfens , bafiqi pATtUelum yBcmpi 
$rdtnAtiM  fo  fptae  1 . 2.  5.  5.  c^c.  Centrum  graui^ 

tattj  tta  ftcibit  tUius  axis  partem  duodecimam  ordtnc 
quartam  a baji , pars  'verfus  bafim  fit  ad  relicuam 

•veluttjexquialtera  lateris  tranfutrji  byperboU , quee 
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De •v/it  hJ. ittieni/.  'difor, ^auilfus sS>  f 
'ctnotdts defcnpfit i ad  axim  conotdts  ^tn  •vntf.gr aut . 
In  dtfformiter  •vero  graut  in  prima  f pec  te  ita  ftcabtt  axis 
•vigefimam partem  ordtne  quintam  a bap * ytpars  a>er- 
fuibafim  (it  ad  reliquam  •veiutt  fcxquuertta  etujdem 
lateris  tranfuerpadaxim  conoidu.Indifformiter  autem 
graui  in  fecunda  fpecie  ita  diuidet  trtgepmam  partem 
axis  ordine  [extern  a bafi^  vt  parsmerfusbapmptad 
reliquam  tveluttfexquiquarta  diSlt  laterts  tranjuerfi  ad 
axim  concidis . Etpctn  reliquis  fpecttbus  fimtle prua- 
to  procejfu  tquam  inPro^»  fuperior  i fuimus  profe~ 

tuti. 


Sit  conoldes  quodcunqjhypcrbol/cum,  DCF,in  bafi  cir- 
culo ) DF , & circa  axim , CE , primo  vniformiter  gra- 
uc,eiurq>ccntrugr.I,&  latus  tranfucrfum  hypcrbolx  ipfum 
dcfcribentis , SC.  ac  deti iq;  VX,  pars  duodecima  ax is , C E, 
ordine  quarta  i baHsDF.  Dico,XI  ,ad,lV  ,clTc  vt  fex- 
cu ialtera , SC  > ad  > CE . Sit  triangulum , DCF,in  prima 

Ddd  3 fpc- 


Bttenkdtit 


ips 


^ (pecie  difformitcr  graue  iuxta  limitem,  RT,  per,S,  ipfi,  DF, 

aequidiftancer  tranfeuntem:du^o  autem  quocuaq;  plano 
ipu , DF,  parallelo , fiant  ab  eo  in  conoide  circulus,  PQ, 
& in  triangulo,  redta , GK , fumaturq;  reda , & 91 , aequa* 
lis  ipfi,GK.  Quoniam  ergograuitas  circuli, DF, ad  gr. 

■ circuli , PQ , cft  vt  circulus , DF  ,ad  circulum , PQ , vel  vc 
quadratum , DF , ad  q.  P^hoc  cft  vt  rcdangulum,  SHC , 
ad  redangulum , SHC : inuiper  quiagrauitas  redae , DF , 
ii.i.CoQ,  gr.  redae,  GK,  habet  rationem  compofitam  ex  ratione 
gr.  redae , DF , ad  gr.  redae , & ^ & ex  rationegr.  redae , 
&9e,ad gr.redae,GK: & eftvtgr. red«,DF,ad gr.re^ 
dae,&^,ica,  DF,.ad,&  ^,vcIad,GK,fiuc,EC,ad, 
CHi&  grauitas  redx,  ad  grauitatem  redx,  GK, 
cft  ex  hypothefi  vt,  ES,  ad,  SHidux  autem  rationes, 
EC  ,ad,CH,&,£S,  ad,SH,  faciunt  rationem  re- 
danguli,  SEC,ad  rci^ngulum  , SHC.  Ideo  tam.^ 
gt.  circuli,  DF,  ad  grauitatem  circuli,  PQ,  quam  gr. 
redx  , D F , ad  gr.  redx , G K , trunt  vt  redangu- 
lum,  SEC,  ad  re^ngulum,  SHC.  Quapropter  dida: 
grauitates  erunt  inter  fc  in  eadem  ratione,  & conoides, 

ac 
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ac  triangulum  inter  fc  proportionaliter  analoga  ingtaui-  ^.buius; 
cate t cominuneque habtbunr , I , centrum grauitatis . Sed 
in  triangulo  illud  fecat , VX,  ita  vt,  XI,  ad,  IV, (it vt 
fcxquialtera  limitaris  , SC,  ad,  CE.  Ergo  & in  conoi- 
de,DC  F,ipfum  ,l,(icdiuidct,  VX,vt(it,XI,ad,  IV, 
vcluti  fcxquialtera  lateris  tranfuer(i,SC  ,adaxem  conoi- 
dis,CE. 


Sit  nunc  conoides,  rCF,in  prima  fpccie  difformiter 
graue  iuxta  limitem,ACB,per,C,  ip(i,DF ,a'quidiflan- 
ter  tranfiuntcm,&,  \ R , pars  vigtFma,  CE,  ordine  quinta 
a bafi  , D F , feCla  a centro  gr.  conoidis  ,I  . Dico,  X 
I,ad,IV,elTe  vt  fexquirertia,  SC,  ad,  CE . Fiat  trili- 
ncum  quadraricum  ,LLCMF,in  prima  fpccie  difformiter 
graue  iuxta  limitem,  R ST,  in  quodu^oplano  eflfdfafuc. 
ritredia,  LM  , parallela, DF.cuifumaturarqualis, YZ, fi- 
cut,&  circulo, IQ,  aqualis  circulus, NO.  Ofiendtmus 
cr"o  grauitatem  circuli, DF,  ad  grauitatim  circuli, PQ, 
hab  cre  rationem  compofitam  ex  ratione  gr.  circuli,  D 
F,ad  grauitatem  circuli, NO,  hoc  cftex  ratione  circuli, 
DF,ad  circulum, NO,  vcJ,QP,  (tii  q.  DF,ad  q.  PQ, 
hoceft  rcftanguli,SVC,adrc<aanguIum,SHC;fir  cx  ra- 
tione gr.  circuli  , N O , ad  gr.  circuli,  PQ,  nempe  ex 
hypotheil  cx  ratione,  EC,  ad,CH,nam  pro  conoide  cft 
limes, AB,)  qua  dua rationes, nempe  rcdanguli, SEC, 
ad  rciJIangulum,  SHC,  & tc<^a,EC,  ad,CH,  compo. 
nunt  rationem  paraJlcIcppipcdi,fub,  CE,&  rtihangulo, 
SEC , ad  parallcicppipcdum  Aib , CH,  & rt  da  ngu  lo,  SHC, 
hoc  cft  parallcleppipedi  fub , SE , & quadrato,  EC , ad  pa- 
rallclcppipfdum  fub,SH,  & q.HC.  infuper  gr.rcda, 
DF,ad  gr.  reda,  LM,  habet  rationem  compofitam  ex  ra- 
tione gr,  DF,  ad  gr.YZ  ,hoc  eft  cx  ratione, DF, ad  YZ, 
vel  ad,LM,ncirpe  ex  ratione  q.  EC,  ad  q.  CH,&  exra- 
tioncgr.rcda,  YZ,  ad  gr. LM,ideft  cx  hypottfi  cx  ratio- 
ne, ES,  ad,  SH,(nam  pro  trilineo  cft  limes,  RT,)  qua: 
dua:  rationes  faciunt  quoque  rationem  parallcleppipedi 
fub,  SE»&r  tj. EC,adpaialldcppipcdumrub,SH,&  q.H 
C.  Ergotrilineum  , DLCMF  ,diflbrmitcr  grauclimitc,  R 
T,&  c«ioidcs,DCr,  difformiter  graue  limite,*^  B,&  vtraq; 

in 


ii.i.Coi 


Bxmhitw  quiati ' 


3P8 


9,  holuj . in  prima  fpecie , erunt  propor.  analoga  in  grauitate , con^J 
muaeqi  habebunt  centrum  grauitatis . Sed  in  trtlincocen* 
trum  gr.  quod  iit  > I > ita  fccat  ,VX«vtht,Xf,adlV*  veluti 
huius.  ftxquitertiaiSCtadyCE . Ergo, I>  quatenus  eil  centrum 
gr.  conoidis,  I)CF,  itafecat,  VX,vtnr,  XI,  ad,lV>  veluti 
fexquitertia  laceris  tranGierli , SC , ad  axim , CE . 

Quod  fi  conoides  fupponatur  diftormircrgrauc  in  fecun- 
da fpecie,  limirc,  AB , vtemur  trilinco  cubico,  CDF,  in  pri- 
ma fpecie  difFormitergraui,  limite»  RT,o(tcndcmufq;  ea  eG- 
fc  propor,  analoga  in  gr.vtfupra  facium  cft,- afTumptaq.VX, 
canquam  trigefima  parce,  CE , ordine  lexta  a bafi , DF , di- 
uifa  ab,  I,  communi  centro  gr.  probabimus  vt  fupra,XI,ad, 
IV  ,efTc  vt  fexquiquartam  lateris  tranfuerfi  , SC , ad  axem , 
CE . Ettalimcrhodo  in  reliquis  fpcciebusdiffor.proceden- 
tes*clicicmuspro  connidc,  DCF,  centra  gr.  prout  ea  pro 
trilineisinprimatantum  fpecie  difFormirergrauibus  notifi- 
cauimus in Prop.  2 Superiori . Quod, &c. 

SCHOLIVM. 

IVxtd  fchtlium  Prop.  2 ^.fupmoru,  poterit  quoque  ofieuJi  in 
coaoitie,DCF,  vntf.gr dui^  effe^Cl^ad,  lE^vt t^SC^um  3, 
CE^dd ^ CHTtt  \.CE . 

- PRO- 
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D(  wfu  Ind,  in  *vnif^  dtffer,gr4mhus  ^ 5 pp 

PROPOSITIO  XXXII. 

Sijph^rd , n/elfpb^roides,fupp9n^tur  primo  wm/,  deinde 
dijf.grduis  tuxtaltmitempUnumipfam  in  •vertice  un~ 
gens ^nemphrdindtimtnf pecte  1,1.^,  ^.5.  Ce»- 

trum  grdututis  tu  ficahtt  eorum  axtm  •vt  purs  ad  H» 
mitem  (it adreliqum  tn  •vnif.  greutypcuti  2,  ud  2.  in 
primo dtfformt  ^•vt  ad z.tn fecundo ,>vt ad  1, io 

tertio  vt  adi,  ^ fic  deinceps auRo  ftmper  Tnltate 
antecedente^  ^ retento  ip/obinartopro  eommunt  termU 
no  con/equMte , 

Sit  fphf  ra,veJ  /phfroities  drca 
axim,  CE, centro, S,  &fi. 
qmdcmfupponaturvnif.grauis, 
mamTcftum  cA  illius  centrum  , 

S,cAc  quoque  centrum  grauita* 
tiseiurdem,&  partes  axisvt  2. 
ad  2.  Sit  nunein  prima  /|iecic 
dilT.grauis  iuxta  limitem  planu , 

AB,  tangens  ipfam  in  vcrtice,C, 
ciu  1^  u e cen  t r u m gr.  I . D ico,  C I, 
ad,  lEjdTevtj.ada.  Intelliga- 
tur.n.trilineum  quadraticumin 
bafi,  DF,  ipfi,  AB,  parallela , & 
circa  diametrum , C E , nemp^ , 

CDF,  in  prima  IpccicdifF.graue, 
fed iuxta  limitem, DF  ,Infuper 
ducamur  intra, DF, AB,  duo 
quarcuquc  plana , vtper,  S , K, 
ipfi,  AB,  irqiudiAantia  , & elfi- 
cietia  in  ttiJineo redas, RT,GO, 
ipfi,DF,parallelas,acin  fpha?ra, 
vcl  fphfroidc  , circulos , PX, 


D 


NM. 


Def:  II. 

i.Geom. 

\ndiu. 


>i.i.Con. 


4^0  Exircimio  quinUy 

MN . Sumatur  infuper  in , GO.  reda , HL,  ipfi,  RT, » qw,' 
lis , & in  plano  circuli , P X , circulus , Qy , jequalic  ipff , 
MN . Igiturgrauitas  circuli,  MN,  adgr.  ciiculi,  PX,habcC 
rationem  compofitamex  ratione gr.circuli.MN, ad  er  cir- 
culijfibi  squalis,  QV , hoc  cft  cx  hypothdi,ex  ratione,  KC. 
ad,CS,  ( quia  pro  fphsra , vel  Iphsrotde  cft  limes , AB, ) & 
ex  ratione gr.  ci^uli,  QV,adgr.  circuli,PX,quseftcadem 
rationi  circuli,  QV,vcl,  MN,  ad  circuIum,PX,rcu  q.  MN, 
ad  q.  PX,  vel  rcdanguli,  EKC,ad  redangulum,ESC.Duas 
rationes  vcTO , KC,  ad,  CS,  & rcdanguli,  EKC,  ad  redan- 

parallalepipcdi  rub.t 
tK,&q. KC,ad  parallcleppipcdum  fub,ES  , &q. SC, 
Er®o  gr.  circuli,  MN,  ad  gr.circuli,  PX,  cft  vt  paralldcppi- 

«tl^SCqiod  fema^  ad  parallcleppipcdum  fub , ES, 

Vltcriusgrauirasrcds,  GO, 
adgrauitatem  reds , RT,  habet 
rationem  compolitam  cx  rario- 
negr.GO, adgr. HL, nempe  cx 
ratione,  GO , ad,  HL,  vel  ad  illi 
squalem, RT,  hoc  cft  ex  ratione 
q.  KC,ad  q.  CS,&  cx  ratione 
gr.  reds,  HL , adgr.  reds  , RT, 
nempe  exhypothefi  cx  ratione, 

EK,  ad,  ES,  ( quia  pro  trilineo  , 

DCF,cft  limcs,  DE,)  dus  ratio- 
nes ^cro  q.KC,ad  q.CS,&,EK, 
ad , Es,  lacunt  rarionein  oaral- 
Icleppipedi  iuS,EK,&  q.KC,ad 
paralleleppipedum  fub,  bS,&  q. 

SC.  Ergo  gr.  reds,  GO,  adgr. 
reds,  RT,  cft  vt  parallelcppipc- 
dum  lub,  EK , & q.  KC,  ad  pa- 
rallelcppipcdum  iub,  ES,  & q. 

SC . Sed  fic  etiam  probatum  eft 
dTcgr.circuIi,MN,ad  gr.circuli , 

PX.  Ergotrilincum.CDF,  & 
fphsra,  vel  fphsroides,  CPEX, 

funt 
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(iintproporrionaliter  analoga  in  grauicate,  commune  ha* 
bebunt  igitur  centrum  grauiratis.  At  in  trilineo  centrum 
gr.  ita  fccar>CE,vt  pars  verfus  venicem,  e, (ic  ad  reliquam, 
vc  3.  ad  3.  Ergo,  CI,  ad,  lE,  erit  vt  ad  2. 

Quod  fi  fpii3era,veliphacroidcs,  fuerint  diff.grauia  in  fc* 
eunda, tertia, quarta  fpecie,  Scc.  iuxta  eundem  /imitem,  AB; 
vtemur  pro  quadratico,  trilineo  cubico,  qq.  qc.&c.  ranqua 
difT.  graui  femper  in  prima  fpecie  iuxta  limitem , DF,  oflcn- 
dcnresdTcpropor.  analogum  in  grauitate  ciimdidfa  fphse* 
ra,vel  fphatroide.  Et fubinde colligemus  cx  Prop.  24.  /upe- 
riori,in  tertia  /pecie,CI,ad,  IE,efie  vt4.ad  2.  inquarta,vC 
ad  2.  &fic  deinceps  vrpropofiium  eft.  Qjmd&c. 

SCHOLIVM  /. 

SI  circ4,  CF-i  DUmetrum fuerit  ctmpojttum  ex  duabus  ta» 
raboits  ,CPE,  CX  Ecquarum  dtametrtyPS^  SX.fintinaire* 
{tumfupponaturq\  hac  figura  primib  vnif.  deinde  dtfior.  grauit 
limite,  AB, nempeardinatim  in  prima  2.3.  fpecie,  S'C.e4» 
dem  centragrauttatts  pro  diCla  figura  colligentur . Ffto  enim, 
epuod  duila  plana  ipfi,  A B,  parallela  effecerint  reHat,PX,  MN, 
tpfi,  AB,  parallelas , facile  igitur  oflendemus gr.  M N,  rtHa  ad 
gr.  re£la , PX,  effe  rtgr  circuli, MN, ad  gr.  circuli,  PX. Sumpta 
enim,  aquali,  MN , habebit  gr.  MN,  adgr.  PX , rationem 

compofitam  ex  rattone gr.MN, ad, gr.  hoc  efl,  KC,  ad,  CS, 

e^gr.  circuli,  MN,  adgr.  circuli,  & ex  rattone  gr.  rella  , 

,ad  re£lam,  PX,  hoc  efl  ex  ratione , vel,  MN,  ad,  PX,  ^ 

feu  re£i anguli,  EKC  ,adr<  ci angulum,  ESC,  vel q.  MN,  ad q.  oealncf! 
PX,auteircuU,MN,ad  circulum,PX-,fiue  gr.  circuli,MN,ad, 
gr.  circuli,PX,  hoc  in  prima  difformi  figura . Cum  ergo  gra. 
mtates  reilarum,  MN,  PX,  w figura  parabolica,  (fi  grauit  at  es 
circulorum , B1N,  PX,  tn fph&ra , velfpharoidejint  in  ratione 
eompffita  ex  ^dem  rationibus , erunt  propor.  analoga  in  gr. 

centra  grauit atis  eodem  modo fecabunt  ,C E. In alijt  veri  b- huius . ; 
fpecitbus  diffior.  non  erit  dtffictle  eadem  centra  colligere propter 
analogiam,quam  habent  tn  figura  parabolica  ordinat  im  ad,C  E, 
applicata  cum  quadratis  applicatarum  ad axim  ,C E dn fphO' 
ra,velfpharoide . 

Eec  SCHO. 
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SCHOLIVM  IJ. 

NOn prattreundum  quoque  tfiin  eadem  fuperieri  fiffura 
Jiveltmus  ex.  gTseutrum^.  portionis jphara^vtl  fpha- 
roidts,  MCNtVnifvelvtcumqCdijfor.  granis  iuxta  limitem, 
AB,  id  obtineri  poffe  mediante  triangulo,  vel  trilineo , GC0,cu  m 
quo  efl propor.  analogum  in  grauitate , vt  patet  ex  demonfira^ 
tione prafentis  Propoftt tonis . Cum  ergo  triangulum , veltrili- 
neum,  GCO,  fit  diff.  grane  in  primafpeeie  iuxta  limitem , DF , 
patet  eiufdem  centrum gr.  pe t edum  ejfe  ex  Prop.tS  fuperiori . 
Igitur  portionis,  MCN,  tnifgrauis,  centrum  grauitatis , quod 
^ tlli  commune  cum  triangulo,  GCO  (quippe  qua  funt propor. 
analoga  in  grauitate  ) ita  fecahit  axis , CK  ,poJl  ^ a baft, 

MN,  numerat  as, rei  fi  mauis  dicere fextam  partem,  CK, ordine 
tertia  a bafi,  M /V,  vt  pars  verfus  rertice,C,Jit  ad  r eliqua ficuti 
tripla,  EK,  ad,  KC.  Per  quod nedu  fcimus  in  hamifphurio , vel 
hxmtfpharoide  tlltus  axim  ita  diuidi  a centro  gr  .rt  parsverfus 
yerticem fit  ad  rehquaficuti  5.  ad  ^ .fed  rniutrf aliter  prodeunt 
centragr,  omnium  fphara porttonu planis tangeti,AB,paraUelis 
yerfus , C , rtfefiarum  , Similiter  portionis , MCN , in  prima 
fpecie  dtfigrauis  hmite , AB,  centrum  gr.  itafecabit  ^-gipfius  y 
CK,pofl  eiufdem  a bafi,MN , numerat as,rt  pars  verfus  ver- 

ticem ,C,  fit  ad  rehquam  v eluti  quadrupla  ,KE  ,ad,KC.  Etfic 
in  reliquis  fpeiiebus  jimih fer  nato  procejfiu,  quem  indicat  dici  a 
Prop.  26. 1 mm'o  hac  quoque  circajegmenta  figura  parabolica, 
E PCX,  rift£la  Verfus,  C,per  reitas  tpfi,  AB.,  parallelas  ob  ean~ 
dem  rationem  verificabuntur . 

Hac  pauca  circacentra  grauitatis  figurarum  tam  vnif.  qua 
dtff.  grauium  libuit  fpeculan  , potius  vt  /acundijftm.t  huius 
doctrina  quadam  exempla  traderemus,quam  vt  plane  eandem 
tractaremus . Agnofeet  enim  facile  ftudtofus  qualia,  dr  quot 
fcitu  digna  cogimur  intermittere , vt  alta sf ape  admonui , qua 
lector  puto  aqut  boniq-,  faciet,  nec  id  ei  omnino  in  grati futuri 
fpero,  cu  in  hac  dottrina  excolenda  amplijjtmus  cide  locus  reli- 
quatur. Antequam  vera  ad  hutus  Exercitationis  finem  ac- 
cedamus , vifum  efi  quoque,  altquod  exemplar  afierre  cuiuf- 
d am  alterius  difformitatts  eiufde grauitatis,  qua  cxfequeti  de- 
fini tton  e, cu  aliatts  numero  continuata  nunc  Leitor  tntelltgct . 

Dt- 
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DEFINITIO  XV. 

Slcentrum  cumfcunqueckculi,  vel  fphxrae  ftatuatur  tan< 
quatn  limes  > iuxta  quem  augeantur  in  periphxrijs  cir* 
culi , & in  fuperficiebus  (phxrx , fuper  dido  centro  deferi- 
ptibilibusjSradus  grauitatis  iuxta  rationem  diflantiarum 
a limite;  vel  fi  limes  ftatuaturin  periphaeria  dati  drculi,  aac 
fph^erxjita  vt  grauiflimum  fit  in  centro.  Dicentur  circulus, 
& fphxra  , ijfque  inclufa?  figurf , orbicularitcr  difiPormitcr 
graues  in  prima  fpecie,  iuxta  datum  limitem . Quod  fi  gra* 
dus  grauitatis  fuerint,  vt  quadrata,  vcl  cubi,  qq.qc.  &c. 
diflantiarum : dicentur  orbiculatiter  difformiter  grauia  io 
fecunda , tertia,  quarta,  quinta  fpecie,  6cc.  vt  fupra  quoque 
confuetumfuit. 


SCHOLIVM. 


HAc  dejmttune  frtmiffk  & i»  huiitf  mtdi  differmita. 

te  grAuitMts  dliqued  exemplum  frubeamus  ^ fulciet 
nobis  tantum  in  femictrculo  , hamifphario  orbiculariter 
dijformit  graui  limite  centro  ^ & tn  prima  fpecie  ^ ceu‘ 
trum  grauitatis  inuenire . Vt  yefo  modus  illud 
inueftigandi  , quicuntjue  fit , probabiliter 
euadat  ,per  eundem  prius  centrum 
grauitatu  eorundem 
tanquam 

vnifir.  ^auium  in 
qutremus , 

❖ 


Eee  a 


PRO- 


Tofricel. 

iius, 

Cuid  nus 
Cemroba 
rycxli.i. 
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PROPOSITIO.  XXXIII. 

U fmtcircfdo  ymjomiter  centrum  ffrauttatis, 
Ja^are, 

Ffat  vt  arcus,BGC,ad  chor 
dam,BC,in  dato  fenvcir* 
culoyBGC , ita  axis,  GA,ad , 

A D . Erit  ergo , D , centrum 
grauitatis  arcus,  BGC,perab 
alijsoflenfa . Sumatur  ipiiiis, 

DA,f,DP.Dico,P,e(fc  centtu 
grauitatis  femicirculi , B G C. 

Intelligamus  arcu,  BGC,tan- 
qua  appesu  in  libra,GA,eiufqicetrogr.D,nc&  reliquos  ar* 
ciis  dc(criptibiIesrupercentro,A,apprchendemustanquam 
furpenfos  in  punftis  re£te,  DA,  nempe  in  fuis  centris  graui- 
ratis . Infupcr  ducatur  per,D,ipfa,  LM,paraIleIa,  ipfi , BC, 
& iungantur,  LA,  AM ; ac  centro, A,  interuailo  quocunque 
minori, GV,vt,AP,defcribatur  arcus, EPF,fecans,  LA,AM, 
in,H,  K,&  iungatur,  HK,  dirimens, G A, in,  I.  Intelligamus 
rurfus,  LM,tanquam  appenfam  in  libra,  GA,  fu ique  centro 
grauitatisjD.  Similiter  vr,GA,veI,LA,ad, AD,idefIarcus » 
BGC,ad,BC,  vcl,EPF,ad,  EF,  ita  eft,  HA,  vel,  PA,ad,  AI . 
Vnde,I,erit  centrum  gr.tam  arcus,  EPF,quam  rcA.if,HK,in 
quo  vrrique  fuipenfi  concipiantur  . Eodem  modo  quoP* 
cumqj  aliorum  arcus  ipli,  BGC,  iimiles,  & re^am  iungentS 
pun^aoccurAium  illius  cura,  EA,  AM,intelligemus  in  co> 
muni  fui  centro  furpenfa . Eft  autem  vt  arcus , B G C , ad, 
EPF,ira,LA,ad,AH,&,LM,ad,  HK,  &rubindegrauiras  ar- 
cus, BGC,adgr.EPF,  vtgr.redIx,LM,  adgr.redlat,  HK  . 
Ergofemicirculus,  BGC,&  triangulum, LAM,  funt  propor. 
analoga  in  grauitate.  Habebunt  ergo  commune  centrum-, 
grauitatis.  At  illud  in  triangulo,  LAM,  eft  pundium,  P,igi- 
tur,P,  crk  centrum  gr.  femicirculi , BGC . Hoc  autem  con- 
cordat 
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cordat  cumTorriccIlio,&Guldino,quiIib.i.Centrobary. 
cf,pag.ioy.ait,fi  fiat  vt  BGC,ad  f , BC,  hoc  cft  vt , G A , 

ad,  AD,  ita  G A,ad  aliam  fiimptam  in , AG,  ab, A,  eius  tec* 
minum  eifc  centrum  gr.fcmicirculijBGC.  Sed  tale  eft,  P, 
quia,PA,ell  AD,  & vt,GA  ,ad,  AD,  fiu^^  BGO,  ad^ , 
BC,  ita  funt  f , G A,ad,  AP.  Quod  &c. 

PROPOSITIO.  XXXIV. 

la  h^eai/phterfo  ^nif,  graui  centrum  gtMiutis  pidarn  fa» 
cere, 

Sit hatmifphaerium , B G C , 
vnif^raue.  Quaeritur  cius 
centrum  grauitatis.  Sit  axis, 

G A,  bifariam  Ce£tus  in , D,  in- 
telligaturque  vnus , LAM , in 
bafi  circulo,  LM,  circulo,  BC, 
parallelo, & vertice  centro,  A.  B 
Similiter  fuper  eodem , A,cen- 
tro,radio minori  ,AG,defcri- 

batur  quaecunque  fuperficies,fpbaerica,EPF,qut  fecet  coni. 
L AM,luperficiem  in  periphaeria  circuli,  HK,  qui  aequidifta- 
bit  ipfi,LM,  fccct  vero,  G A,in,  I.  Pundium  ergo,  D,erit  c6- 
trum  grauitatis  fuperficiei  fphaericae,BGC,  quodnouilfim^ 
robauit  Torricellius,  vnde  hic  amplius  apparet  Guldiuutn 
allucinatumfuilTedumlib.i.  fuae  Centrobaricae,  pag.  1 »7. 
putauir  centrum  gr.fuperficiei  fphaeriez  hzmifphaeri)  idem 
c(Te  cum  centro  gr.femicirculi,  per  axem  illius  tranfeuntis 
quod  & nos  reprobauimus  in  Exerc.  5.  in  fine  C3p.14.ldem 
vero, D, cft  centrum  gr.circuli,LM.  Infuperquia  fuperfides, 
BGC,ad  fuperficic,EPF,eft  vt  quadratum,GA,vel,LA,ad 
quadratum , AH  (cft  enim , B G C , dupla  circuli , B C >& , 
EPF,  dupla  circuli,  E F, ) hoc  eft,  vt  circulus,  LM,ad 
circulum,  H K : cumqj  fit,LA,ad,AD,vt,HA,ad,AI,&,LA, 
dupla,  AD,crit&,HA,vcl,PA  jdupla,  Ali  quare, I, 

erit 
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erit  centrum  gr.  fuperficiei,  EPF,  vt  eft  & circuli,  HK,  funtq,* 
fupcrficies,BGC,  EPF,&  circuli,LM,  HK , proportio- 
nales , & fubinde  eorum  graukates  pariter  proportionales . 
Ergo  hxmifpherium,  BCC,&  conus , LA  M,  erunt  propor. 
analoga  ingrauitate,  commune  ergo  habebunt  centrum  gr. 
quia  in  vtroq;  reperkur  quoqi  in  axe,GA.  Sed  coni  cen- 
trum gr.  quod  (it  ex.gr.  pundum,  Pjdiftatabaii,  LM,per 
V ipiius , DA  • Ergo , P , erit  quoq;  centrum  gr.  harmifpha- 
rij , BGC . Cum  vero , GD , fit  xqualis  ipfi , DA , & DA , 
quadrupla , DP , erit , GD , quadrupla , DP , GP,  quin- 

tupIa.DP.  Sed  tiurdem,DP,  tripla  eft,AP.  Ergo.G 
P , ad , PA , eft  vt  5 . ad  3.  prout  a nobis  & ab  alijs  demon- 
ftratur . Inuencum  eft  ergo  centrum  gr.  hxroifphxrij,  quod 
quxrebatur. 

PROPOSITIO  XXXV. 


Semicircuii^^hamifphdrijy  orbicuUriter  dtfformiter  grd~ 
uium  in  prima  fpecie^  ac  tuxu  Itmitem  centrum  f gra- 
Uttatis  centrum  tuuefligare. 


Sit  fcmicircuIus.BGC,  orbi- 
culariccr  dilTor.  grauis  in 
prima  fpecie,  limite  centro,  A. 

Oportet  illius  centrum  graui- 
tatis  inueftigare . Supponan- 
tur autem  omnia  conftrudia  vt 
in  Schemate  Prop.  33.fuperio- 
ris,  fit  tamen  triangululum, 
LAM.difforraitcrgraueinpri- 

ma  fpecie  limite, A, eiufqi centrum  gr.P,quod  dico  efte 
pariter  centrum  gr.  femicirculi , BGC . Quod  enim , D > fic 
centrum  gr.  commune  rcifUe , LM , & arcui , BGC  i & , I » 
commune  regiae jHJT ,&  arcui, EPF, probabimus,  vt  fa— 
dum  eft  indidaProp.  33.  Viterius  grauitas arcus,  BGC  , 
ad  grauitaicra  vniformem  arcus,  EPF,  eft  vt , L A,  ad , AH, 
vel , DA , ad , AI,  hoc  eft , LM , ad , HK,  & fubinde  vt  gra- 

uitas  » 
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uitas,LMjad  gr.vniformcm,HK.  Infuper  grauitasvni- 
formis  arcus , EPF , hoc  cft  gradus gr,  in , EPF , vcl,  BGC, 
adgr. diflformem,feu  gradumgrauitatiseiufdem, EPF,eft  Dcf. ij. 
vt  > L A , ad , A H , vel , O A , ad , A I , auc  Hcuti  grauitas 
vnifonais,  UK ,fcu  illius  gradus  gr.  vel  iplius,LMjad 
gr.  diirormem,fcu  gradum  gr.  eiufdem , HK . Ergo  ex  xquo 
gr. arcus ) BGC» ad  gr.diflTormcra  arcus, EPF,  erit  vt  gr. 

EM , ad  gr.  diBbrmem , HK . Eru  nt  ergo  fcmicirculus , 

C , & triangulum , L AM , proportionalitcr  analoga  ingra* 
uitate,  vnde,P,erit  quoqj  centrum  gr.  fcmicirculi,  BGC,  li. huius, 
didansa  ban,LM,pcr^,  AD-  Cum  ergo, GA, ad  AD, 
firprosimevt  ii.ad  7.&,  AD,lcxqui:ertia,AP,hoccft 
vt  7. ad  5^,  erit, GA, ad,  AP,  vt  ii.ad57,&  diuiden* 
do,GP,ad,PA,  vt  5 Jad  j i.fcu  vt  aj.adai.  proxime. 
Deleruiat  nunc , BGC , pro  hxmifphxrio  orb.  difTor.  graui 
limite  centro.  A,  & in  prima  fpccie.  Sint  autem  extera 
conftrudia  vt  in  Prop.  ant.  fed  tamen  conus , LAM , in  pri- 
ma  fpccie  dilformitcrgrauis,  limite,  A , cuius  fit  centrum  gr. 

P, idcirco  diftans  a bafi,  LM,  per  I ipfius, DA.  Quod  *9-liuiui. 
ergo,  D,fitcentrum  gr.communecirculo,LM,&  fuper- 
ficiei,  BGC,  vt  &,  I, commune  circulo,  HK  ,&  fuper. 
ficici,EPF, probabitur  vt  factum  eft  in  Prop. anr. Rurfus 
grauitas  fupcrficiei,BGC,ad  gr.  vniformem fuperficici, E 
PF , cft  vt  ipfx  fu  perficies , hoc  cft  vt  q.  LA , ad  q.  AH , vel 
q.  LM.adq.  HK,  vel  circulus,  LM,  ad  circulum,  HK,  vcl 
gr. circuli,  LM,  adgr.  vniformem  circuli,  HK.  Infuper 
gradus  gr.  vniformis,  EPF, vel,  BGC,  ad  gradum  diffor- 
mcm,EPF,cftex  hypothefi  vt,LA,ad,AH,vel,DA,ad,  ocf. ij. 
AI,  hoc  eft  vt  gradus  gr.  vniff.  HK,  vel,  LM,  circuli 
ad  gradu  difibrmem  circuli , HK  • Ergo  ex  xquali  gr.  BGC, 
adgr.  difformem , EPF , erit  vtgr.  circuli  ,LM , ad  gr.  dif- 
formem circuli, HK.  Igitur  hxmifphxrium,BGC,&co- 
nus, LAM , erunt  proportionalitcr  analoga  ingr.  & erit,  g huius. 

P , illis  commune  centrum  grauitatis . Cum  ergo , GD , fic 
xqualis , DA  , & , DA,  fit  y.  qualium, PA  ,4-crir,  GA, 
jo.  qualium , P.A  ,4.  & GP.  6. qualium , PA  ,4.  vcl  ,GP, 

3.  qualium , PA',  2.  ficuc  etiam  contingit  in  parabola  vnif. 
graui, cuius  vettcx,G,bafis,£C.  Quod,&r. 
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SCHOLIVM, 

HAee  etji plurimum  eonjtrmentttr  ftt  c$nmi4ntidm  Jgd» 
rum  frdcedentitm  Prsf,  3 3 . 34*  *'**’  tftett* 

fis , dttdtnen , qdid  mn  ddto  cldie  videtur  hts  dddfturi  Defi  a, 
de  frofortioHdliter  dUdUps  i»  grdtatdte , vt  non  relinqudtttr 
ftudiofo  dliquis  duhttanM Uctts , cum  dreus  infemicircul» , *r/ 
fuferpcies  in  hdmifpherie  videdutur  effe  multo  flutet . qudm 
fdtdUeld  in  tridngulo , vel  circuliin  cono , LAM  yCtfi quiret 
figndtus  dreus fdTdlleld^velqudlibctJigndtufuferficitt^- 
^ circulus  thjrednt  idem  centrum  gr.  omnidq-,  caddntin  re- 
iid,DA :proftered  non dliter quam  tamquam  frebabtltdt^' 
huiufce  Prepofitionis  inueta  propono  benigne  Lcplor, donec  conm 
gruentter  modus  velmtht  fubutniat  hac  centra  inueniendt  ^ 
vel  tibi  fi  modo  circa  hac  orbtculariter  difformtter  grauia , tum 
in  prima , tum  etiam  in  reliquts  difiormttatisfifecitbus,  volue~ 
ris  laborarcimihi  enim  inpraTenti  hac  quoq-,  ^opofuiJfefpccM* 
landafat  effe  "ridetur . 


ADMONITIO. 


DOiflrinx  de  centro  grauitatis  ram  vnirormitcr.quam 
difformicer  grauium.adeoconnedtttur  mcnniragra- 
uicatis,vr  vna  viciilim  ex  alia  inferatur . Id  cum  invnifl 
^ grauibus  notum  (?t)  manifeltum  quoq.  hic  cuadet  in  diffor. 
miter  grauibus.  Propterea  conlentaneum  duximus  poli 
centra  grauitatis,  nonnulla  quoqi  attingere  circa  compa- 
rationem grauitatis  vniformisetuidem  hgurxtam  piande» 
quam  folidar»cum  grauitate  differmi,  cui  fcquentesPro- 
politiones , cum  praecedentibus  numero  continuatas , defli- 
nauimus. 


PRO- 


) 


HigitizH  hy  C^ooglc 


De  Ind,  in  n/nif,  dtjfor»  grauilfus  ] 

PROPOSITIO  XXXVI. 

Si  ft  quacunq-,  figura  pUna  circa  diametrum  primo  •vnifi 
deinde  dtff'. grauts  ordtnaum  i»  i . 2. 5 .4. 5 ,/pecie^c^c» 
iuxta  Imitem  redam  mei  tangentem  in  alterutro  oppofi- 
torum  werticum  did a figura » mei  lUtquomodocunqi 
parallelam  extra  figuram  dudamtgrauitas  mniformis 
eiufdem  figura  adprmam  grauitattm  difformcmerit^ 
*vt  diameter  (prolata fi  opus  (it  y/qi  ad  limitem)  ad  in- 
terceptam eiufdem  partem  inter  limitem  y ^ centrum 
grauttatts  figura  mnij.  grauts  . Sic  prima  grauttas  dtf- 
‘ ■ formis  ad fecundam  dtfformem  eiufdem  figura  ent , 

eadem  diameter  (fubitAelhge  fimper»  prolata  yfqsad 
* limitem  3 fi  opus  t fit ) ad  eius  partem  interceptam  tn- 
ter  limitem , centrum  grauttatts  eiufdem  figura  pri» 
mo  difiormis . Secunda  ad  tertiam , ent  ^vt  eadem  dia- 
meter ad  interceptam  inter  Imitem  centrum  graui- 
j;  tatis  figura  fecundo  difformis . Et  fic  deinceps  eodem 

firuato  proceffu  , Porro  interceptam  inter  limitem  tO' 

centrum gr. figura  wnif,  grauis»  dicemus  centralem pru 
mams  fgura  'verb  prtmb  dtfformis  3 centralem  fecun- 
dam 3^  (ic  tertiam  3 quartam  yQfc, 

SItiigura plana  quaecunqj circa  diametrum, AB, cuius 
tamen  dimidiam , tantum  exponimus , ABC , in  femi- 
bafi , BC , vertice , A , primo  vnifl  deinde  diff.  grauis  ordi- 
narim in  1. 2. 5.4. 5.  fpecie&c.  iuxta  limitem,  AD,  tangen- 
tem in , A , in  prima  figura , vcl , XZ , parallelam  ipfi , DA , 
infecunda  figura  cui  incidar, B A, produdfa  in,Y,  fit  in- 
fupet,  St  centrum  gr.  duplae  figurae , ABC , vnif.  grauis,  T , 
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prinn*  difformis  &c.&  fubinde,  AS, vel, YS, prima  cen- 
tralis, AT , vcl  YT , fecunda  centralis  &c.  Dico  grauitarcm  \ 
vniformcm  figura?,  ABC,  ad  eiufdcm  primam  grauitaicm. 
difformcm  cfie  vr,  AB , ad,  AS , in  prima  figura , vcl  vr,  BY,  - 
ad,  YS , in  fecunda . Item  primamgrauitatem  difformcm,. 
ABC , ad  fecundam,  vt , B A,  ad , AT , vcl,  BY,  ad , YT,  &c. 
Fiat  in  angulo,  DAB , ipfi,  AB , applicatum  parallelograra- 
mum,DABC,&  in  bafibus,  DABC,  ABC > figuris  fiant 
cylindrici,  quorum  latera  eidem  rcdtat  fint  parallela , nem- 
pe,H£,  parallelcppipedum , &,  GEFBAC,  cylindricus. 
Extendatur  infuper  planum  indefinitum  per  Jimiteni , D A , 
in  prima  figura , vel , XZ , in  fecunda, ac  per , GF , efficiens 
in  cylindrico,  GEFBAC,  figuram  planam,  AGF,  vel,  VC 
F.  Dcniqifumptoin,AB, quocunqjpumfto, Q,peripfiim 
extendatur  planum  ipfi  ,GB,xquidiffans, quod  in, HB, 
feciar  parallclogrammum , KOQl,  in  cylindrico,  GAB, 
parallelogrammum,  RPQI,&  in  trunco, GFBAC,  vcl»' 
CVFBAC,  parallelogiamum,  MPQN,  quar  omnia  intcrj^ 
fe  erunt  a?quiangula.  Supponamus  aurimtam  parallelo* 
grammum,DB,quam  paralleleppipcdi.im,HB,vnif.  gra-* 
ue,fcd  figuram, ABC, nunc  primo difformc,ingrauitate, 
ac  limite, DA, vel, XZ . Grauitas  crgovniformis,CB,ad 
gr.difibtmcm,PQ,  oAcndecur,  vt  toties infimili  cafu  fu- 

pcrius 
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periusfadium  cA, habere  rationim  cctrpofitam  ex  ratione 
gr.  vnif.  CB , ad  gr.  difFor.  OQ.  fcilicet  tx  ratione , B A,  ad , 
AQ,vel,BY,ad, YQj&  ex rationcgr.diffor.CQ,adgr. 
diftor.  PQ I eiufdem  gradus , ntmpe  cx  ratione,  CQ»  vcl , 
CB,ad,PQ.  Sed  vt,BA,ad,  AQ,  vel,  BY,  ad,  YQ,ita 
eft,  FB,  ad , NQ^  Ergo  gr.  vnif.  CB,  vcl  vnif.  CQ,  ad 
gr.diff.PQ,,erit  iri  ratione  compofitaex  rationibus,  CB, 
ad,  PQ,  & ,FB,ad,NQ.  Sedeardem  componunt  ratio- 
oem  parallelogrammi,  GB,ad  parallelogrammum , ^iQ4 
quia  funt  xquianguia , ergo  gr.  vnif.  OQ,  ad  gr.  diiTormem, 
QP,critvt,GB,ad,MQ,,feCi  vtgrauitas  vnif  CB,  vcl,KQ, 
adgr.vnifMQ,&  (ic  vbique.Ergograuitates  vnif  omnium 
linearum  parallelogrammi,  DB,  ad gr.diffomniu  linearum 
figurx , ABC , erunt  vt  gr.  vnif  omnium  planorum,  HB,  ad 
gr.vniff  omnium  planorum  trunci,GFBAC,ve),GFV  ABC . 
Et  fubindegrauitas  vnif  parallelogrammi, DB,  ad  gr.diffor* 
memfigurx,  ABC,  erit  vtgr.vni/.  HB,ad  gr.  vnif  trunci, 
GFABC,vel,  GFVABC.  Eft  autem  grauitas  vnif  figu- 
rx,ABC,adgr.  vnif  DB,vc,A6C«ad,DB,vel  vt  cy- 
lindricuSjGEB,  ad,DB,hoc  cft  vt  grauitas  vnif  cylin- 
drici, G£B,adgr.  vnif  FIB.  Ergo  ex  aquali gr.vnif  ABC, 
ad  primam  gr.ditformcm  eiufdem,  ABCicrjt  vt  gr.  vnif 
cylindrici,  GEB, ad  gr.  vnif  trunci , GFABC , veI,V.FVA 
BC , nempe  vtdidtus  cylindricusad  diAuir  truncum . Cum 
verooftcnfum  fit  duos  truncos  didti  cy  lindrici  cBc  in  ratio- 
ne reciproca  partium  diametri,  AB,  vcl,  YB, a centro, S, 
diuifarum , patet  componendo  cylindricum,  (>E6.  ad  trun- 
cum inferiorem , GFABC , vel , GFV  ABC,efle  vr.BA,  ad, 
AS , vel,  BY , ad , YS . Ergogr.  vnif  aBC  , ad  er.  pr  mam 
diffor.elu.^dem,  ABC,  erit  vt , B A,  ad,  AS,  vcl,  BY,  ad,  YS. 

Sic  nunc,  ABC,difF.  grauis  in  fecunda  fpccie,fcd cylin- 
dricus, GEB,  in  proxime  antecedcti,hoc  cft  in  prima  fpccie, 
&,HB,  pariter  vnif  graue,  exteris  vt  fupra  conftrudtis. 
Grauitas  ergo  vnif  CB,  vcl, OQ,  ad  gr.diffor. fecundam 
ipiius,  PQ,  oBendetur  vt  fupra  dfe  in  ratione  compcfira  cx 
ratione  q.  B A , ad  q.  A Q,  vel  q.  FB , ad  q.  NQ_,  & cx 
ratione,  CB,ad,  PQ.  Similiter  gr.  vnif.  C.B,  ad  gr.  primam 
difformemjMQ^, probabitur  e?fc  ruratione  ccn.pofta  cx 
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ratione  gr.  vnif.  GB,  ad  gr.  primani  diftbrmcm,KQ,  hoc  eft 
cx  ratione,  B A,  ad , AQ,  fcu , B Y , ad,  YQ,  fcilicet  ex  ratio- 
ne, FB , ad,  NQ,  & ex  ratione  gr.diff.  KQ,  ad  gr.difformetn 
ciufdcm  gradus, MQ., hoc  eft  cx  ratione, KQ, ad, MQ., 
qu«  eft  compofitaex  rationibus, IQ,  vel , FB , ad,  NQ,  &, 
OQ,  vel , CB , ad , PQ.  Dua?  rationes  vero , FB , ad,  NQ , 
componunt  rationem  q.  FB,  ad  q.  NQ . Ergo  gr.  vnif.  OQ, 
ad  gr.  fecundam  difFormem , PQ,crit  vt  gr.  vnif.  GB,  vel,  K 
Q,adgr.  primam  difformem,MQ, & fic  vbiq.Ergo  gr.vnif. 
DB  ,ad  gr.  fecundam  difformem,  ABC,  erit  vtgr.  vnif.HB, 
ad  gr. primam  diftbr.  trunci,  GFABC,  vel,  GVFBAC. 
Quoniam  vero  gr.  vnif  OQ,  ad  gr. primam  difformem, QP, 
eft  vt  gr.  vnif  KQ,  ad  gr.  primam  difformem , RQ,  & hoc 
vbiq;  ideo  conuertendograuiras  prima  difformis , ABC,  ad 
gr.  vnif  DB , erit  vt  gr.  prima  difformis  cy  lindrici,  GEB,  ad 
gr.vnif  HBi  fed  grau.  vnif.  DB,  ad  gr.fecundam  difformem, 
ABC,oftcnfa  cfteffcvt  gr.vnif  HB, ad  gr. primam  diffor. 
trunci , GFABC , vel  G VFABC . Ergo  cx  a:quali  gr.  prima 
dilfor,  ABC , ad  gr.  fecundam  diffor.  ciufdcm , ABC,  erit  vt 
gr.  prima  diffor.  cylindrici,  GEB,  ad  gr.  primam  diff.  trun- 
ci,GFABC,  vcl,  GFVABC.  At  quia  grauitates truncorum 
cylindrici , GEB,  primo  diff.  grauis  funt  in  ratione  recipro- 
ca partium,  AB,  vel,  YB,  faflarum  a centro  gr.  T,figurae  du- 
plat , ABC , primo  diff.  grauis , ided  componendo  gr.  prima 
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dlffor.cylindrici,GAB,adgr.  primam  difformcm  trunci,  G 
TABC  , vd  G F V ABC , erit  vt , BA , ad , AT , vcI , B Y , ad,  Y 
T • Igiturgr.  prima  difformis,  ABQadgr.fecundam  diffor, 
ciufdem , ABC , erit  vt , BA,  ad,  AT , vel , BY , ad,  YT , fe- 
cundam centralem. 

Simili  ratione  ollendemus  gr.  fecundam  difformcm , AB 
C , ad  tertiam  effe , vt , BA , vel,  BY  , ad  tertiam  centralem , 
fupponendo  tunc  cylindricum,  GEB,  fuofqj  truncos  fecun- 
ti6diff.graucs,rctinendoq;  femper  ,HB,  vnif  graue.Et  fic 
deinceps  in  omnibus  fpcciebus  difformitatis  fimili  proceffii 
incedemus.  Ex  quibus  patet  in  integra  quoq,- figura  circa 
diametrum, AB ,propolitum verificari.  Quod, &c. 

COROLLARIVM. 

EX  his  colli(iitur  pariter  grauitatem  vniformem  eiufdem 
figura  ad  quamuis  dt^0rmem  compar  at  arn  fit  habere  t vt 
potcftatcm  diametri  eiufdem  numeri  cumgrauitate  difformi , 
ad fa£lum  f/tb  tot  centralibus  ordinatim  a prin;a,quota  efigra^ 
uttas  difformis . Vt  in  fu  perior  ibus febematibus  grauitas  vni- 
for mis.  ABC, ad prtmam  difformcm  eft,  vt,BA,  vtl,BT ,ad,AS, 
velfT  S.,primam  centralem, vt  probatum  eft  . Eadem  gr.  vnif. 
ABC,  adgr.  fecundam  dtjformem,ABC,  erit  vt  q.  AB,  vtlff  B, 
adfa&umfub  duabus  centralibus  prima,^ fecunda,  AS,  AT, 
vel,TS,  TT . Namgr.vnif  ABC, ad ffec undam  diff.  ABC , ha- 
bet rationem  compojitam  ex  ratione  gr.  vnif.  ABC  ,ad  primam 
diff'.  ABC,  nempe  ex  ratione,  BA,  ad,  AS,  vel,BT,  ad,TS,  & ex 
ratione  prima  difformis  adfecundam,  hoc  eji  ex  rattone,BA,ad, 
AT,vel,BT,  ad,TT.  Dua  rationes  vero,  BA,  ad,  AS,  cr , BA, 
ad,AT,  faciunt  rationem  q.  BA,ad faifumfub,AS,AT.  Itita 
dua,  BT,  ad,T S xflyBY ,ad,  7T, faciunt  rationem  q BT,  adfa- 
elumfub,  T S,TT , Ergo  gr. vnif.  ABC, ad grau.  fecundam  dif 
formem  erit  vt  q.  AB  , ad  facium fub,AS,  AT,  re/ rt  q BT  ,ad 
fatiumfub,  TS,  TT  . Eodem  modo  offendemus  gr.  vnif  ABC, 
adgr.  difformcm  tertiam  effe,vt  cubus,  AB,ad filum fub  pri- 
ma , AS , fecunda , AT,  (j;  tertia  centrali  i vcl,  rt  cubus,  BT , 
adfaiium  f ub prima , T S , fecunda,  TT,tjr  tertia  ccni  rali , eff 
Jie  deinceps . 


SCO- 
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SCHOLIVM. 

Ajyutrte  tamtm  et/i  fupjfofMerimtts  figuram  daum  efi/e 
circ4  itumetrum  fucilicr is  intelligantU gratia  y atta- 
men prop$(it»m  quoque  "uerificari  circa  quafcunque  figurat 
planas  ,a/fiu>npta  vice  diametri  ex.  gr,  earum  altitudine  y rf* 
iroc  ex  »/  Prop.  i j.fuperioris,  Corollarij  allati  pro  dififi  gratti- 

ius.Adaerte  etiam  in  hae  gramtatum  comparatione  nes  fem. 
perfupponere  in  re6la  paraUela  limtti , & ah  eodem  remotiffi- 
ma,vt  tUy  C B, eundem  gradum  grauitatis,a  que  oerfus  limitem 
procedttgrauitas  tam  vntformis  » quam  quacunque  difforrnism 
Sic  (/r  in  foltdts  in  plano  limiti  parallele,  & ab  eodem  remotifii- 
mo  eundemgradumgrauitatisfemper  fupponemus  ypro  eadem 
fguratanquam  vnif.  ireldtff'.  vtcunquegraui . 

PROPOSITIO  XXXVII. 

Eadem  analogiaofienfk  in  'Prop.  ant,  de  planis  figwisytU 
filidis  quoque  'venficatur  • 

Sit  primo  cyIindricus,DF,circa  axem, 

CG>inbafi figura  quacunque, HF, 
vnif^rauis,&  deinde  difT.m  prima, iecun* 
da  fpccie,  &c.  limite  plano,  AB,  ipfi,HF, 
parallelo.  IntclIigaturquoque,DF,eflre 
parallelogrammQ, circa  diametrum,  CG, 
in  bafi  re^a , HF,  vnif.  grauc , ac  deinde 
dilf.  in  prima,  fecunda  fpecie,  &c.  limite , 

AB , vt  redta  linea . Sumatur  deinde  in , 
CG,quoduispundlum,  L,perquod  aga» 
tur  planum  f quidifians  ipfi,HF,acfacics 
in  cyIindrico,DF,figuram,OR,  fimilcm , 
a:qualem,&fimiliterpofiram  ipfi,  HF,& 
in  parallclogrammo,  DF,rcdlam,OR , 
exiRcntibus,  H F,  O K , rc^is  homologis 
figurarum,HF,OR . Vt  fi  illas  fine  circu- 
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Ii,6f,HF,OR,fint  carum  diametri.  Cum  ergo grauitas  vnif. 

HF,  figura?, vel  figura?,  OR,ad  quamcunque  grauitatem  dif- 
formem  /uppofitam  in  eadem  figura , OR,  ita  fit  gr.  vnifor. 
mis  refta? , HF,  vel,  OR,  ad 'eandem  pratdidla?  gr.  difibimcra 

fiippofitam  in  refla,  OR.  Eruntgrauitatesvnif.cmniLnaL.  ^ v 

planorum cyIindrici,DF, ad grauitates difFormescorf dem  ex.m.* 

in  data  fpccie,vtgrauitates  omnium  reflatum, DF,vnif.ad  > 

gr.  difformes  carudem  in  fuppofita  fpccie : & confequenter 

grauitas  vnif.  cylindrici,  DF,ad  ciufdcm  difft  rmtm  ,ent  vt 

gr.vnif  paraIlclogrammi,DF,ad  ciufdcm  gr.difforn  em  in 

dafla fpccie.  Inluper ex dcmonftratis  paret  cylindritum , 

DF, &  parallelogrammum , DF,  dJe  propor.  analoga  ingr. 
fiucfupponatur  infimul  vnif.grauis,fiuc infimuldifl. gra-  9. i,ujus, 

uia  in  data  fpccie,  & confequenter  habere  cemmunia  cen*  ’ ' 

iia  grau  itatis.  Sit, P, centrum  gr.proipfis  vnifgrauibus,  &,  ' 

Q^proijfdtm  tanquamdiff.grauibusin  prima  fpccie.  Quia 

ergogr.  vnif. patallcIogrammi,DF, ad ciufdemgr. primam 

diftormem  cllpcrpr*ccd.Prop.vt,CC,ad,C  P,ctiamgr.v- 

niformiscylindrici.DF , ad  ciufdcm  primam  gr.  diformem-. 

erit  vt,CC,ad,CP  . Sic  oflcndcmus  primam  diftormem  ad 

fecundam  in  eodem  cylindrico  clTc,  vt,G(  ,ad,C  Q^&gr. 

vnifor.  nd  fecundam  licutiq.  GC,adre^angulumfub,CP, 

CQ.  Et  eodem  modo  in  reliquis  fpccicbusproccdcmLS. 

Quod  fi  folidum  non  fuerit  cylindricus,  fcdcxaltera_ 

partedcficiens,  vt,  HC  F,  circa  axiro,  CG, tunc  in  cad(  m il- 
lius bafi,HF,&  circa  eundem  axem,  e Gjconfliiucmus  cy-  '■ 

lindricum, & parallelogrammum, DF.  Et perquodeumque  i 

punftum,t  G,vt,L,traicflo  planorpfi,Hr,  £cquidiftante,ac  41 

facientein  cylindrico  figuram,OR,&  in  folidofigutam,Nl, 
vt  figura,HF,ad  figuram,Nl,fic  faciemus  rcflam,  H F,  ad  re- 
flamMK,&  ita,GF,ad,LK,& ficvbiqucdtlcnbcnrespla. 
namfigiiram  , liMCKF.Eritergogr.vnif  figura?, HF, ad  ' ; 

gr.vnif.figura?,Nl, vrgr.vnif.reda?,HF,adgr.vnrformem  ’ ' 

refla?, MK.  Vnde  erunt, HEF, folidum, & pf.ana  figura., , 

HMC  K F,propor.analoga  ingr.  Eodem  modo  fi  comj. aren- 
tur grauitates  figura?,HF,&refla?iHF,  vnif  ad  grau.diftbr- 
mes  figura?, NI,  & rcfla?,MK,in  quacumq;  fpecie  oftende-  ^ 

mus  efle  propor.  analoga  in  gr.  & fubinde  communia  ha-  * 

bebunt 
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bcbunt  centra  gr.vt,P,  centrum  gr.  pro  ijfdem  tanqua  vnif. 
grauibus,  &,  (^pro  ip/ismct  taquam  in  prima  fpccie  diffbr- 
miter  grauibus.  Et  quoniam  oftenfum  cftgr.  vnif.  HF,  vel, 
ORjfigur*  ad  gr.  difformem  figurae , NI  j efie  vt  gr.vnif.re^ 
vel,  OR,ad  gr.diff.  re^«,  MK,  /n  eadem  fpecic,  & 
hoc  vbique.  Ideo  grau.  vnif.cylindrici,  DF,  adgr,difibnnc 
folidi,  HCFjcric  vtgr.vnifiparallelogra- 
10.  huius.  nii>  DFj  ad  eandem  grauit.  difformem  fi- 
gura,HMCKF  . Cum  ergo  gr.vnif.foli- 
dj,HCF,conucrtedo,fit  ad  gr.  vnif.cylin- 
dnci,DF,vtgr.vnifparafIeIogrami,DF, 
adgrau.vnif.figuraejHMCKFj&gr.vnif. 
cylindrici,  DF , ad  gr.  difformem  fblidi , 

HCF,  vt  gr.vnif.  paraIJelogrammi , DF, 
ad  eandem gr.difformenijHMCKF.  Erit 
« arquali  gr.  vniformis,  fblidi , HCF, ad 
gr.  diformem  eiufdem,vr  gr.  vnif.  figurae, 

HMCKF  , adgr.  difformem  eiufdem  in 
eadem  fpecie.  Cumcrgoexpraec.Prop. 
gr.vnifor.  HMCKF,  ad  eiufdem  primam 
gr.difform^T  fit,  vt,  GC , ad,  CP ; etiam 
gr.vnif.folidi,HCF,adeiufdemgr.diffor- 
memcrit  vt,GC,  ad, CP.  Eodem modooftendcmusgr.pri- 
mam  ad  fecundam  eiufdem  folidi  effe,  vt,GC,  ad.CQ,  & gr. 
vnif.ciufdem  ad  fecundam  difformem , vt  q.  GC,adftilum 
fijb,CP,CQj_&  fic in  reliquis  fpeciebus  quemadmodum  in 
figuris  planis. 

Exemplum  attulimus  quando  limes,  AB,tangit  figuram, 
eodem  tamen  modo  fiet  demonftratio  etiam  fi  non  tangat , 
Similiter  fi  folidum  non  habeat  axim,afrumcnrcs  illius  alti- 
tudinem,vel  quamcunq;  rediam  limite,  AB,&  bafisplano  , 
HF,  interceptam,  eaqi  diui/a  per  parallela  limiti  planatran» 
feuntia  per  centra  gr.  folidi  tanquam  vnif.  grauis , deinde^ 
diff.  in  1. 2. 3>fpccie,&c.&  vfurpantes  illius  portiones  ca. 
dentes  inter  limitem , & didta  parallela  plana  per  centra  gr. 
producta , tanquam  centrales,  propofitum  nihilominus  o- 
fiendemus.  Quod,&c. 
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COROLLARIVM  I. 

CVm  ergo  hdc  analegU  tam  in  planis,  quam  in  f olidis  vf 
rificetur,inuentaq~fmt  centra gr. nonnullarum  t ampla- 
narum,quam  folidarumfiguraru,patet  per  has  duasfupertores 
fropof.  earundem  grauitatam  in  diuerfts  fpeciebus  proportio- 
nem obtinere  pojfe,tum  adgrau.vniformem  earundem Jtngilla- 
tim^tum  etidinter  fe  comparataru^Sicuti  vtcifsimfi prit<s  iueta 
fuijfent  harugrauitatum  in  eadem  fgura  proportiones  ^eiufde 
quoqi  refpondcntia  centragrauttatis  colligi  potuijfent , 

COROLLARIVM  II, 

PAtet  quoqxfi  comparentur  diuerfarum  planaru figurarum 
interfit,  •velfioltdarum  inter fiequacunq,grauitatesy  cum 
in  rnaquaq,  fuerint  nota  centra  gr.  tanquam  vntfideinde  difif. 
graui.  in  1.2.3  fip^‘*^'>  &c.innotuerit  quoq\ proportio  grauttatii 
ymfiormiHm  comparatarum  figurarum-,  quod  manifitfi  a euadet 
ratio  cuiuficunq  grauit  atis  rntus  adquamcunq-,grauttate  alte- 
rius compar atarii  figurarum,  ^uas generales  regulas  nunc  ali- 
quibus ex  figurts  quarum fiupra  tnut  nimus  c entra  grauit  atis , 
in  exemptum  applicabimus . 

PROPOSITIO  xxxvai. 


/o  parallelogrammo  quocunqi  diuerfiarum  etufidem  grdui- 
fatum  proportiones  afisignare . 

IN  quoI<bcr parallclogrammo primo vnif.dcindc difFor. 

grauiinomni  fpccic  ordinarim , ac  limite  quouis  late- 
rum, cenmim  gr.  ita  dmidit  diamctrum,vtpars  ad  verti- 
cem fitadreliquam  in  vnifor. graui, vt  /.ad  i.ioprimodi- 
formivta.ad  i.&c.  ficutioftcndunthinuracri 

' " ^ 4 ^ &c. 

I I 1 I I 
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4 1 8 Exercitatio  qumta , 

Ergo  tota  diaroeter  ad  primam  centralem  erit  vt  a.ad  x.ad 
fecundam  vt  3^d  2.  ad  tertiam  vt  4.  «d  3 . &c.  veluti  exhi- 
bent hi  numeri. 

23456  &c. 

12345  Centrales 
Sic  ei^ograuitas  yniformisparallelogrammi  ad  primam 
diiformem  eritvc  a.ad  i. prima  difformis  ad  fecundam  vc 
3.  ad  2.  & fic  deinceps , vt  oftendet  hxc  fecunda  feries  nu- 
merorum . 

Quod  n velimus  rationem  grauitatis  vnif.parallelogra- 
mi  ad  fingulas  difformes  ordinatim>inuenicmus  hac  feriem. 


namque  vnif.grauitas  ad  primam  difrormem  eft  vt  a.ad  i. 
Eadem  ad  fecundam  diiFormem}  vtq.  diametri,  nempe  9. 
ad  fa(5lum  fub prima, & fecunda  centrali , hoc cA fub 
quod  eA  J.  nempe  EA  autem  vt9.ad  3.ita  3.  ad  1.  Pariter 
eadem  grauitas  vniK  ad  tertiam  diAormem  erit,  vt  cubus 
diametri,qui,vt  apparet  in  fuperius  allata  fecunda  numero- 
rum ferie , eA  4.  nempe  64.  ad  faiAum  fub  i f J , nempe  ad 

vel  ad  fcilicct  vt4.  ad  i.&  fic  deinceps  fiat  tertia  fe- 
ries numerorum . 

Aliter  quoque  habebuntur  rationes  grau.  vniT.  didii  pa- 
rallelogrammiad  difformes  ,nempdcx  comparatione  eiui^ 
dem  ad  triangulum , & trilinea  ordinarim  fubfcquentia  cir- 
ca eandem  diametrum  patallelograrami . Grauitas  cninu. 
prima  difformis  eiufdem  xqualts  erit  grauitati  vniformi 
trianguli , quod  facile  probabitur.  EA  autem  grau.  vnif.pa- 
rallelogrammi  dupla  grau.  vnif  didfi  trianguli.  Ergo  gr. 
vnif.  parallelogrammi  ad  primam  grau.  difformem  eiufdem 
erit  vt  2.  ad  1.  Sic  cum  eadem  grau.  vnif.  parallelogrammi 
fit  tripla  grau.  vnif.  trilinei  quadratici,eadem  erit  ad  fecun- 
dam grau.diff.  vt  3.  ad  i.  Et  fic  in  reliquis , quemadmodum 
indicat  fuperior  tertia  numerorum  feries . 


CO  JtOL’ 
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COROLLARIVM, 

I'2  AFdem  fr$pmii»es  fro  paralleUgrammo  colliguntitt 
^ quoque  pro  cylindricis  chcu  eandem  diametrum  cum  pa» 
raUeiogrammo  i vel  in  eadem  tanquam  in  bqfi  exiftentibut , 
cum  habeant  communia  centra  grauit otis , f^fubinde  commu» 
nes  centrales, 

SCHOLIYM 

PRatereo  autem  alias  figuras  planas,  quarum  inuenimus  ci, 
tragrau.  cu  quilibet  iuxta  praoftenfas  regulas  generales  ^ 
faciH  ear undem  diuerfarum  grauit atum  proportiones  elicere 
poterit,  tantumque  gratia  exempli infignior a foUda,de quibus 
egimus , in  medium  afferemus,  nemffe  Conum,Conoides parobt» 
licumjhyperbolicumyoc  Spharam,feu  Spharoides . 

PROPOSITIO  XXXIX. 


Idem  ia  Cono  praHure  •vnif,  ^nstcumq-,  dijfov,  grattiy 
Itmite  plano  tpjum  in  •vertice  tangente . 


IAm  conftat  cx  Prop.  29.  fupcriori  centrum,  gr.  ica  fecare 
axim,vt  pars  verfus  verticem  (It  ad  reliquam  in  vnifor. 
graui  vt  3>ad  i. in  primo  difFormi  vt4.ad  i.&c.qucmadmo>  17.  huiur. 
dum  indicat  hxc  lenes  numerorum . 

3 4 J <5  7 

I 1 I I I 

Ergo  axis  ad  prima  centrale  erit  vt  4<ad  j.ad  fecunda. vc 
;.ad4.&  licdeinceps,ut  patet  in  hac  alia  numeroru  ferie 


45^78  &c. 

34567  Centrales 
Sic  ergo  coni  grau.  vnifad  primam  difformem  erit  vt4.ad3. 
prima  ad  Fecundam , ut  5.  ad  4.  &c. 

Eadem  quoq;  coni  grau. unif.  ad  primam  d lFormemo. 
ftendeturelie  uc  4. ad 3. ad  fecundam,ut  5.  ad  3.  ad  ter* 

G g g 3 tiam 
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tiam , vc  6.  ad  &c.  quemadmodum  indicat  hxc  feries . 


4 

3 


5678 
3 3 3 3 


&c. 


Qui  numeri  habentur  vel  faciendo  quadratum,  cubu,&c. 
axis.&ducendoi-in^  ^iStc.  Vcl,quodcft  facilius  ducen- 
do fecundx  feriei  numeros  fuperiores  in  fe  ipfos,  & pariter, 
inferiores , vt  4.  in  y.  facit  20.&  3.  in  4.  facit  12.  ita  vtgrau. 
vnif.  coni  ad  primam  difFormem  reperiatur  vt  20.  ad  1 2. hoc 
eftvt  y.  ad 3.  fimiliter  ducendo  infc4.  y.  6.  fiunt  120.  & 
3.4.y.  faciunt  60,  vndegrau.  vnif.  coni  ad  fecundam  difFjr. 
reperiturvt  i2o.ad  60.  Etenim  graii.  vnif. coni  ad  fecunda 
dffjrmcm  habet  quoqj  ratione  compofitam  ex  rationibus 
4«ad  3.  y.  ad  4.  & 6.ad  y. nempe  axis  coni  ad  fuas  centrales, 
vt  confiat  ex  Cor.Prop.36.  fuperioris.  Per  quod  patet  ratio 
extrahendi  reliquos  numeros  di(itx  tertix  feriei . 


PROPOSITIO  XL. 


Idtm  ib/olt4ere  in  coaoide  paraboltco  fvntf,  •vel  •vtcunque 
dijf.grauhhmite plano  tpfttm  in  •vertice  tangente . 


EX  Prqp.3e.ruperiori  habeturin  axe  conoidis  parabo- 
licidiuili  per  centrum  grauitatis,  partem  verius  verti- 
cem cflcad  reliquam  in  vnif.  graui, ac  primo, fecundo  dilFor- 
nii,&c*  vt  exhibent  hi  numeri. 

234560.- 

1 1 I I I 

Vnde  axis  ad  centrales,  &fubinde  conoidis  didixgra- 
uitates  ordinarim  crunt,vt  indicant  hi  numeri . 


3 4 5 6 7 &c. 

23456  Centrales. 

Et  conoidis  grau itas  vnif.  adiingulas  dilFormcs  erit  or- 
dinatim  pro  vt  apparet  in  his  numeris,  dedu  dtis  ex  numeris 
fecud*feriei,mulciplicadotafuperiorcsiuterfe,quaminfc- 
riores.  34567^^^ 
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PROPOSITIO.  XLI. 


Idem  perficere  in  conoidehyhperotico  wwf,  ts*  njtcun^tte 
dtf.grAHt^  limite pUnoipfum  in y er tke tangente, 

EX  Prop. 31. conftanr centra grauitatis  conoidishypcr- 
boHci, & fubindehaberjpoteft  ratioaxisad  primam 
centralem,  fecundam  ,tcrtiam,&c.  &con^equenter|raui- 
tatis  vnif.  conoidis  ad  primam  difformem , prim*  ad  fecun- 
dam, &c.  nec  non  eiuidem  vnif.  ad  primam,  rccundam,tcr« 
tiam  difformem,  &c.iuxta  datas  regulas.  Exempli  gratia, 
vifo  Schemate dida?  Prop.  31.  grauitas  vnif.  conoidis,  D 
CF , ad  primam  difformem  erit  vt , EC , ad,  CI ; hoc  eft  vt, 
EC,  iJ.ad,  CV,8.vna  cum,  VI, ad  quam,  XI,  eft  vt 
fexquialtcra , SC  ,ad,CE . Qua  ratione  in  exteris  quoq; 
{pccicbusgrau  itatis  procedemus . 


PROPOSITIO  XLII. 


Idem  determinare  in  /phara^n/el  fpharoidci  unif.  vel 
•vtcunque  diffor,  grauty  limite  plana  ipfttm  tn  yertice 
tangente . 


Ex  Prop.3  a.fuperiori  habetur  in  axe  Sphxr* , vel  Sphae^ 
roidis , diuifx  per  centrum  grauitatis , partem  verfus  limi* 
tem  ad  reliquam  effe  vt  exhibent  hi  numeri . 

’ 3 4 5 « (kc. 

2 2 3 2 2 

Vndeaxis  adcentrales,&  fubinde earum  grauitasvnif. 
ad  primam  difformem,  prima  ad  fecundam,  &c.  erit  vc 
oftendunt  hi  numeri . 


4 

3 


5678 
3 4 y 


Centrales 


Et 


^1%  Extrcitdtio 

Ec  carum  grau  icas  vniformisad  Hngulas  cfifTormes  velut 
in  hac  ferie  apparet , quorum  numeri  ex  fecunda  fexie  dedu- 
ci fune,  vc  in  Prop.  ant.  fatfhim  eft . 

4 IO  20  56 

2 3 4 j 6 


&c. 


SCHOLIVM, 

HAee  eadem  qgoq', patet  yerif  cari  circa  figuram  ex  dua^ 
bus parabolis  compefitam , qut  habetur  in  Prop.  3 z.fu- 
peritri , quemadmodum  hoc  confideranti facile  innotefeet . 

PROPOSITIO  XLIII. 

SiejlinJfus  , comst  conoides  parabolicum  , C5*  fphardl 
fuerint drea  eundem  axim^  truqt  priora  foltda  in  com* 
muni  baji , aquali  circulo  maximo  fphara , Umes  'vero 
fit  planum  ipfa  in  communi  •vertice  tangensdnter  eorum 
grauitates  infrafcrtpta  a qualitates  repertentur» 

Supponimus  autem  in  omnibus  planum  a limiccremo*' 
ciflimum  « nempd  bafi  cylindri , coni , & conoidis , ran« 
gentem  ex  oppoiico  limitis  ipfam  (phsram , habere  eundem 
gradum  grauitatis. 

Dico  ergo  cylindrum  in  prima  fpecie  difformiter  gra. 
ucm  c(Te  «qualis  ponderiscum  conoide  parabolico  vnifor. 
graui. 

Nam  grauitas  vnif  cylindri  ad  gr.  primam  difforraem 
eiufdem  cylindri  eft  vt  2.  ad  i.per  ohenfa  in  Prop.  38.  circa 
parallelogramma , & collega  pro  cylindricis  in  eius  Co- 
rollario. Sed  eadem  gr.vnif.  cylindriad  gr.  vnif.  conoidis 
eft  vt  cylindrus  ad  conoides»  nempd  vta,  ad  i.  Ergopri- 
magrau.  diftbr.  cylindri  «qualis  eft  grauitati  vniformi  aidti 
conoidis. 

Cylin- 
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Cylindrus  in  fecunda  fpecie  diffor.  grauis  efl  aequalis 
ponderis  cum  cono  vnif.  graui . 

Grauitas  enim  vnif.  cylindri  ad  eius  fecundam  grau.  dif^ 
formem  eft  vt3.ad  i.  Sed  eadem  grau.  vnif.  cylindri  tripla 
cftgrauitatisvnif.coni.Ergodidaegrauitatesiuntxquaies. 

S^phaera  in  prima  fpecie  diffor.  grauiseft  aequalis  pon- 
deris cum  Cono  vnif.  graui. 

Nam  rphaerae  gr.vnif.ad  eius  gr.  primam  difTormemeft 
vt  4.  ad  2.  At  cum  fphaera  dupla  fit  coni,  eius  grau.  vnif.  ad 
grau.  vnif.  coni  cftvt 4.  ad  2.  Ergo,&c. 

Sphaera  in  prima  fpecie  diffor.  grauis  cA  xqualis  pon- 
deris cum  conoide  parabolico  in  prima  Ipecic  diAor^raui. 

Nam  iphaerae  prima  gr.  diffor.  ad  cius  grau.  vniformem 
cA  vt  2.  au 4.  Grauitas  vnif.  fphaerae  ad  gr.  vnif.  conoidis,  vt 
4.ad3.Et  gr. vnif.  conoidis  adprimam  difformem  cAvt3. 
ad  2 .Ergo  ex  aquali  grauitas  prima  difformis  fphaerar  ad  pri* 
mam  diffor.  conoidis  cA  vt  2.  ad  2.  nempe  eidem  aequalis. 

Conoides  parabolicum  in  prima  fpecie  diAbr.graue  eA 
aequalis  ponderis  cum  conn  vuif.  graui . 

Etenim  prima  grau.  diffor.  conoidis  ad  ciufdcm  grau. 
vnif.  eA  vt  2. ad  3.  Grauitas  vnif.  conoidis  adgiau.vnif.  coni 
cA  vt  3.  ad  2.  Ergo  cx  xquah , &c. 

Conoides  parabolicum  in  fecunda  fpecie  diffor.grauecA 
aequalis  ponderis  cum  cono  in  prima  fpecie  diffor.  graui . 

Namqi  fecunda  gr.  diff.  conoidis  ad  eius  gr.  vnif.  cA  vt  2. 
ad  4.  hoc  eA  vt  3.  ad  6.  Grau.  vnif.  conoidis  ad  vnif.  coni  eA 
vt  6.  ad  4.  & grau.  vnif.  coni  ad  eius  primam  difformem  vt  4. 
ad  3.  Ergo  ex  aequali , &c. 

Ex  fuperioribus  quoqjconAat  cylindrum  in  fecunda  fpe- 
cie,  Sphaeram  in  prima  fpecie, conoides  parabolicum  in  pri- 
ma fpecie  diff.grauia,  aequaliter  inter  fe  ponderate»  quia 
aeque  ponderant  cum  cono  vnif. graui . 

Has  paucas  illuAriores  excerpfimus  aequationes  inter  di. 
das  grauitates , tanquam  huius  dodrinae  infignia  exempla. 
Pluras  alias  poterit  fagaxLedor  exPropofitionibus  ante- 
cedentibus depromere, cuius  induAriz  hoc  relinquimus, 
vt  tandem  ad  huius  materix  finem  properemus . 

PRO; 


at.  huius 
t4.  Sec. 
Geo.  Ind. 


4t.  huius. 
Cor.  prir 
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Elicitur 
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PROPOSITIO.  LXIV. 


St propotiAtar  quictmqi  cylindricHs^  FKG  BAC,*vnif, 
grMttSyin  hafi  figftrA^  ABC  y pxnter  •vmf,  grxmt  O* 
fit ,CBite^A  •x/ei&afis  uufdtm,  •veleAndtmtxngtns 
ia  •vertkty  ByipfiyA,  «ppofito}  ftutur  'tnfupet  idem 
cyhndrUtts  fuperficie  tyUndracu  quacunque  y EFG^ 
quam  de/crfp/er$t  re^Xy  FG  > incedens  parallela  ip/t, 
CBytta  •vt  exifienSy  AB»  re6la  irnea  y fiat  in  peiraU 
Ulogrammoy  K.B  , figura  ^GE  AB',  •vlterius  fi  eadem 
figura  y ABC  i fitpponatur  hac  noua  ratione  difformiter 
grauis , nempe  ita  •vt  gradus  grauitatts  in  parallelis 
ipfiy  CBy  incedant  (icutt  parallela  ipfiy  GBy  duEla  io 
figura»  ABGE,  *Dico  truncum  y EFGB  AC  y nsnifi 
grauem  ejfe propor.  analogum  tngrauitate  figura  y ABC  y 
tanquam  fupradiFi arat  tone  difiormitergraui } ^gra^ 
mtatem  unif.  ABC » ad etufdem  dtfilamgrauitatem  dtf- 
formem  effe,  <vt  cylmdruusy  FAB,  ad  dtSium  truncum^ 
FEGBAC. 

Flat  in  angulo,  ABC,  fub , AB,  BC , parallcloeramum  'y 
DB,compIeaturqi  patailcppipcdum , LB.fub  tnbus 
planis, ABC, KB,t'B,in  angulolblido, B.  Kurfustraij. 
ciacur  quodcunq; planum  ip(i,FB,3Pqu)diBans,fc-canrq; 
diifta  folida , quod  in , LB , FA , folidis , ac  tru  i.co , FEGB 
AC, faciat  paialldogramma,  MP,  NP,SP,qua?  crunc 
i.Primi  ajquiangula.  Hiccrgo  procedemus  vtinProp.  jj.  fadlum 
Geo,  Ind-  eft , nempe  oltcndcndo grauitatem  vniF  C B , ad  d.fFormem, 
QP , habere  rationem  compofitam  ex  ratione gr.  vnif.  CB  , 
ad  d ffbrmem,RP,hoc  efliuxtahypothclira,ex  ratione, 
CB , ad , TP , & cx  ratione  gr.  diff.  RP , ad  gr.  iff.  PQ , hoc 

cft 
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cft  ex  ratione»  RP,  vel,  CB , 
ad,QP,  na,JRP,  eft  in  fe  ipfa 
voifor.grauis,  licet  in  gradu 
diuerfo  a gradu  > qui  eft  in , 

CB.Dux  rationes  vero, GB, 
ad,TP,&,CB,ad,QP,  copo, 
nunt  rationi  parallclogia* 
moru,FB,SP,hoc  eft  eotun* 
dem  grau.  vnifor.Ergo  eiuc 
gr.vnif.CB,difF.QP,vnifor- 
mis,FB,  & vnif.  SP, propor- 
tionales,figuraq;  , ABC,ca- 
qua  djff.  grau  is  propor.ana- 
Joga  in  gr.  truco.FFGBAC. 

Et  cu  iit  gr.  vnifor.  C B,vel, 

RP,addiff.  QP,  vtgr.  vnif. 
FB,vcl,MP,adgr.vnif.SP,c6cIudemusgr.vnif.DB,addiff. 
ABC,eflc  vtgr. vnif. LB,ad  gr.  vnif.trunci , FEGBAC.  Et 
quiagr.vnif.CB,veI,Rp,ad  vnif.QP.cft  vt,RP,ad,QP,veI 
vt  paraJldograma,MP,NP,corumqi  grau.vniformes.Idc6 
grauicates  omniu  linearu,DB,ad  grauitates  omniu  lineai  Q, 
ABCjcrunr  vr  gr.ommu  planoiu,  LB,  ad  grauitates  omniu 
planorum, FA:&  fubindegr.DB,ad  gr.ABC,vnif.crit  vtgr. 

LB, adgr.FA,  vnif.  & conuertendo,gr.  vnif.  ABC,  ad  vnif, 
DB,erit  vtgr.vnif.FA,adgr.  vnif  LB.  At  probatum  eft  gr. 
vnif.DB,adgr.dif.ABC,elfe  vtgr.vnif.LB,ad  gr.vnif.trun- 
ci,  FEGBAC , ergo  ex  aequo  gr.  vnif.  ABC  ,ad  difformcm , 

ABC,  erit  vtgr.  vnifor.  F A , cylindrici  adgr.  vnif.trunci, 
FEGBAC.  Qnod,  &c. 

s C H o L r y ^f. 

Videt  ergo  Leilvr  hunc  Propofitionem  vmuerfaUfsimam 
ejfetitA  ttfirepcriatur  centrum  gr.  trunci , FE  CBAC , 
iilico  habent  ur  centrum  gr.  pro, figura,  ABC, hac  ratione  diffor- 
tmter granis,  cuius  diffbrmitatis  regulatricem poffumus  appeU 
l^re ipfam figuram,  ABGE, fecundum  regulamfi B\ ficuti, ABC^ 
figuram  regulat  am  .Similiter  fi  fetamus  rationem  cylindrici, 
FA , ad  truncum , FEGBAC  , innet  efcet  quoque  ratto  gr.  v~ 
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4 ExenitAtut  > 

nif.ASC^d  tix fete  hanc  gr au. 
dtfformem.  Confideret  ergo  ar^ 
ttfex  num  ex  uota  figurarum 
regulatricis,  ABGE , & regu- 
lata,AT5C,menfuradn  if fidem- 
que  notis  centris  grauitatis  ^ 
fojjtt  fer  altquam  regulam  ge- 
neralem inucniri  centrum  gr. 
ditii  trunci,  vel  altqutd  altud  D 
netum  prafiuf ponendi  fit;  et  e • 
nim  fi  tnuentrit  centrum  gr. 
trunci,  FGEABC,fer  eandem 
regula  poffct  inuenire  centri 
gr.fiuptr toris  trunci,  FKGE , 
fnde f ciens  centra gr.dtttoru 
truncorum,  (^.hafis  cylindrici, 

F A, hoc  efi  centrumgr  .eiufdem  cylindrici , yelfialtem  aquili- 
brq,  pofifet  detegere  rationem  truncorum  inter  fie , dy  ex  his  co- 
pofitt,hoc  eff  cylindrici,F  A,  ad  truncum  infer  torem,&fubinde 
grau  ynif  ABC, ad  eiufdem  grau. dtfformem . Res  ergo  ad  hoc 
dedutia  cft,  vtfi inueniamus  regulam  generalem  habendi  cen- 
trum gr,  trunci,  FEGBAC,  ex  ditiis prafuppofitis in pgura  rt- 
gulatrice,ac  regulante  poQtmus  nedi  quacumq,  in  hac  Exarc. 
per  particulares  regulas  ofienfafiunt , tam  circa  centra , quam 
circa  menfuramgrauitatis,  adhibitis  pro  regulatrictbus  trian- 
gulo, & trilineisfiupra  comemoratis  generaliter , & *nico  atiu 
demottftrarefed plurima  quoque  circa  innumeras  aUas fipecies 
difformitatis  ofiendere,nempe  quacumque  fit  regulatrix,  dum- 
modo e a fit  in  eadem  altitudine  cum  regulat  a ■,  paraUelaquein 
ambabus  figuris  affumantur  refpetlu  regularum  in  eodem  pla- 
no exiftcnttum . Vt  (int . C B,  regula  pro,  ABC.  (jr.  BG,  regula 
pro , ABGE.  Hoc  nequaquam  reticendum  cenfui , »/  fit per  fiu- 
periora  neutiqua  modum  naturadifformiter  plenumque  in  finis 
adionibus  operatis  affecutusfumfilla  acriorts  ingenq  vi  fub*- 
£ia,du fiub  tanta  gener  alitate  demonfirationes  infittuet  huiuf- 
modtfpeculationts  Itmttes  non  effugiat . Deniq-,  (fi  nes  fequen-, 
ttmyte  pareat,addtmus  Propofittonem . 

PRO 
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PROPOSITIO  XLV. 

Sl  qu4tcunt]i  figWA  pUtJ4  circ4  4xim  fecundum  eandem  re- 
guUm  fuent  reguUtr$Xi  ^ reguUtu:  idem  erit  cea» 
irum  gr4uit4Ui  etufdem  dgurx*vtd>fftr.gr4uts  tuxtu 
t4ndem  tanquam  regulsntemt  4cJoltdt  rotundi  •vnif» 
gr4utt  ex  C4dem  figuru  genitt  t reuolutu  arcu  eundem 
4xim» 

Sic  triangulum  acquicrurei» 
gratia  exempli , ABDiCir* 
ca  axtm,  AC , & regula , BD  j 
fecundumqi  eam , ABD,  iit  fi. 
gura  regulatrix , ac  regulata^ 
hoc  cft  in  prima  fpccie  d fF^ra. 
uis.  Dico  idem  e(Te  centrum 
gr.  ABC,canquam  difEgrauiSj 
Sc  rotundi, hoc  efi  coni,  ABC, 
vnif.grauis.  Ducatur  quod> 
cunq;  planum  rciSlc  fccans,AC,ac  faciens  in  triangula 
re^Ia,  EFG,  & in  cono  circulum,  EFG.  Grauirasergo 
vnif. redae , BD , ad  difFormem  redae, EG , habebit  ratio- 
nem compofitam  ex  ratione  gr.  vnif.  BD,  ad  grauitatem 
vnifi  IH,qu3B  fit  aequaIis,EG,hoc  eft  ex  rationc,BD,  ad,  IH, 
vel , EG  i & ex  ratione  gr.  vnifi  IH , ad  diff.  EG , hoc  eft  per 
hypotefim,ex  ratione, BD,  ad,  EG,  quia  nempe  fuppo- 
nimus  gradus  grauitatis  regularia  parallelis  ipfi, BD,  in 
triangulo,  ABD.  Duae  rationes  ver6  red«,  BD  ,ad  re- 
dam, EG , componunt  rationem  quadrati,BD, ad  qua- 
drarum , EG , vel  circuli , BD , ad  circulum,  EG,  hoc  eft  gra, 
uicaris  circuli, BD, ad  grau.  circuli, EG.  Eigo  grauitas 
vnif.  BD , ad  difformem , EG , erit  vt  gr.  vnif.  circuli , BD , 
ad  gr.  vnif.  circuli,  EG . Igitur  triangulum,  ABD,  tanquara 
diffbrmiter  graue,&  conus, ABD, tanquam  vnifgrauis, 

Hbh  2 erunt 
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42  S Exercitam  quinta , 

erunt  propor.analoga  in  gr.  Habebunt  ergo  commune  cen- 
trum gr.  cum  illud  pro  triangulo,  ABD,  & cono,  ABD, 
/it  quoqi  in  axe,  AC,concordatq;hoc  cumProp.  aj.fupe- 
riori,  diftabit  enim  a bafi,  BD,  per^ipHus  , AC.  Hoc 
autem  quod  f|:ec!alitcr  demonftrauimus  io  cono  patet  io 
omni  figura  plana  circa  axim  verificari. 

SCHOLIVM. 


V amuis perdifficile pt  certa  ratione  coprehender e vtntm 
natura  in  dtftribuenda  grauitate  in  vUis  corporibus 
vtatur  aliqua  ex  praconfideratis  fpeciebur  dtffor» 
mitatis ; & fi  vtitur , vbi df  quando  id  fiat  agnofeere certi 
tamen  fumus  eam  in  corporibus  quomodocunqffuf penfis  obf er- 
uare  in  ipforum  momentis , quod  in  gradtbus  ^auitatis  in  prb- 
i . buiuf , maf pecte fuppefuimus . Momenta  enim  aqtugrauium  funt  in 
ratione  dtfiantiarum  a fulcimento,quemadmodumgradusgra- 
uitatisfunt  in  ratione  difiantiarum  a limite . Cum  ergo  inter 
momenta grauiumfufpen forum , & gradus  diuerfos grauitatis 
huiufmodi  analogia  reperiatur  , non  in  congruum  duxi  non. 
nulla  quoque  circa  hanc  materiam)  momentorum  attingere  ^ 
plura  Leporis  indufiria  ,qua  hictfi'eri  poffent  relinquendo , 
Primo  ergo  fequentem  Prop.  demonftramus , in  qua  apparet 
qutdam  confenfus  graduum  grauitatts  dtfformis  tn  prtm  a f pe- 
cte , cumgrautum fufpcnforum  momentis . 


PROPOSITIO  XLVI. 


St  quacunqi  figura  plana  y'vtl  foMa  circa  axim , ita /«• 
[lineatur  m alterutro  extremorum  , ntel  ia  puaSlo , 
quod  fit  dtcdts  extremis  ia  direSium , fid  "obteunque 
extra  figuram  i Vt  axis  aqutdtfiet  horizpati:  circum- 
firibatur  autem  parallelogrammum  figura  plana,  fiue 
tylindrtcus  /olida , qua  figura  /upponantur  quoqi  io 
prima /pecte  di/formitergrauesfiuxta  Imitem  axi  ere- 
dum 
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^untt  ac  tranfiuntem  per  faUtmentttm  . Gramias 
Ifmf.  paratlelagrammt , ryel  cyhnirta  ad  gramtatem 
dtfformem  dau  figura  tnt , "Pt  momentum  paraOelo- 
grammiy  <vel cyltndrut^ab  attero  extremo  axis tquod 
opponttur  fulcimento  yfufpeofi^  ad  mmeuttm  dida 
figura . 

Sit  figura  pia  na,  vel  fo- 
Iida,FCH,  circa  ax5, 

CG , in  bafi,  FH,  in  prima 
Ipccie  diff.  grau is  limite, 

AE,per,C,veI  vteunq# 
remotd  a , C , extra  figu- 
ram perpedicularitcripfi, 

CG,  tranfeunte,  qua?  in 
occurfu  ,CG  ,cum  limite 
vtin  ,C,ita,  fuAincatur, 
vt , CG  , fiet  horizonti 
parallela,’  fit  quoqiparal- 
Jclogrammum,  vel  cylin- 
dricus , BD , HF , eidenu 
circumferiptum,  idemq: 
fufpcnfum  ex, G,vt ap- 
paret in  figura.  Dicogra- 
uitatem  vnif. BH,ad  gr.difformem  figuraf,FCH,eflevt 
momentum, BH,  ex,G,fufpenfi,ad  momentum  figurar, 
FCH  . Sumatur  in,  CG , quodeunq;  pundtum , L,  per 
quod  rraicdta  re^a,  vel  plano  bafi,  FH , squidifiante,  fiant 
in, BH,&  figura  plana, FCH, re^at,  ILN,KLM,&in 
folidis  plana,  1LN>KLM.  Recordare  autem  nos  vc  alias 
femper , fupponere  in,  FH,  eundem  gradum  grauitatis  cora- 
munem  ipfi,BH,&,  FCH.  Nunc  grauitas  vnif! FH , ad 
difFormem,KM,eft  in  ratione  compofitaex  ratione  grau. 
vnif*.  FH , ad  diff.  IN , hoc  efi  iuxta  hypothefim  ex  ratione, 
GC,.id,CL,&  ex  ratione gr.  difformis , IN,  ad  diffbr- 
incm,KM,nemp^  ex, ratione» IN, ad,  KM.  Ex  ijfdem 

ratio- 


.hu  ius. 


Cor.  IO. 
Ex.  4* ' 


IO.  buiui. 


4.huius . 

Cor.  10. 
Exeic.  4 


45  o Exercitatio  quiatOf 

rationibusvcrd  ,GC,ad, 

CL,&,  IN,ad,KM,cotn- 
ponitur  ratio  momenti,! 

G,furpenr£  ad, 

KM,  exX/ufpcns3.Ergo 
grau.  vnifor.  FH,  vel* 

IN  I ad  diiFormem , KM  * 
eft  vc  momentum , IN  > 
ex,  G,  furpenfx  ad  mo- 
mentum , KM  , & hoc 
vbiq;  in,  CG,  vcrificatur. 

Ergo  grauitares  omnium 
1 e&rum , vel  planorum, 

BH , vniformes  ad  grau. 
difformes  omnium  redta- 
rum , vel  planorum  figu- 
ra?, FCH  , erunt  vt  mo- 
menta omnium redtarum, vel  planorum  ,BH, ex,  G,ruH 
penforum , ad  momenta  omnium  redtarum , vel  planorum , 
FCH,cx,CG,  fufpenforum.  Quapropter  gr.vnif.BH, 
ad  ditformem , FCH , erit  vt  momentum , BH , ex , G , TuP- 
penfi  ad  momentum  figura? , FCH,  ex,  CG,  lufpenfae . Hoc 
vero  eodem  modo  oftendetur , fi , C , remoucatur  a limite , 
vel  fi  fulcimentum,  & limes  fint  in,  G,fiud  vtcunqjabeo 
remote  extra  figuram , tunc  autem , BH , debet  furpendi  in , 
C.  Ergo  patet  propofitum. 

COROLLARjyM  /. 


□ 

N 


K 


V tnUm granitas  vnifir.Iti^ad vnifKM-,  tjl  vt,  IN, ad, 
K M,  nempe  vt  momentum,  IN, ad  momentum,  K M,fi, 
IN,K Ntex,  G,fufpenddtur,dr  hoc  vbique.  ideo  ce- 
eludemus grauit.vni^ BH , ad vntf.  figura  FCH. ejfe  vt  mome- 
tum ,BH  admomentum,FCH ,ex,  G, fufpenforum  , Vnde  cen* 
uertendo  grau.vnif.FCH,ad  vntf  BH  ,erit  vt  momenti,  FCH, 
ad  momentum  BH,ex,G  fufpenforum.  Et  cum ^ au.  vntf.  BH, 
ad difformem.FCH,  ofienfajit  effe  vt  momentum  BH,ex,G  fu- 
fpenft,  ad  momentum  figura,  FCH,  ex,  CG  ^fufpenf « . Ideo  ex 

aqua- 


Digitized  by  Googie 


Dt  v/«  Ind.  in  'vui/.  diffor,  grauibus . 451 

*!jMdU  grau.  VHtformts  FCN^  dd ^ffirmenty  FCHy  erit  >t  mo. 
mentum,  FCHyexflifnfgtnfd  dd  momentum  eiufdem , FCH^ 
ex^CG^uffenfd . 

COROLLARirM  II. 

Vontdm  ergo  ofleufum  efigrdu.  "»nif.  FCH , di  eiufdem  jf,  huius. 
V^/  grdu  dtfformem  in primdfpecie  e^e  vt,GC,dd primum, 
centrdlem,efuufit,  CO:  patet  hincfequi  momentum 
FCH,vt fufpenfd  ex,  G,  ad eiufdem,FCH,  momentum,  vt  fu- 
fpenfd  ex,CG,cJfe  vt,GC,ad  CO  Hoc  autem  alia  huiufmodt  ra- 
ttone  apparet  verum  effe,quia  eft  idem  momenti  figura,  FCH, 
ex  tota  longitudtne,CGfufpenfa,&  eiufdem,FCH,  ab  eadem, 

CG  fufpetf a tantum  per  centrum grauitatis,0.  Siaute,FCG, 
fit  fufpenjafemel  in,0,efi  iterum  in,G, quoniam  efi^demgraue, 
momentum  in  .G, ad  momentum  in>0,  erit  vt  jGC,ad,CO . Patet  5-huiu$ . 
ergo  e contra  ex  hoc  oftenfo  concludi  pariter  grau.  ynif.  FCH , 
ad  eiufdem,  FC H grau.  prtmam  difformem  effe  vt,GC,  ad,CO, 

^od  innuendum  cenfui , vt  hic  veritatis  confenfus  LeHori 
innetefceret . 

Sed  (fi  has  quatttor f e quent  es  Propofitiones  ad  hanc  momen- 
torum dolirinam facientes fubneliere  libuit, 

PROPOSITIO  XLVII. 

Si  cylirtdricus  quicunqui , wel  parallelogrammum  elru 
dxm,  ita  in  alterutro  extremorum  axis  fitHineaturtyt 
idem  axis  fiet  boriT^ontiparaOelus,  Scala  momentoru 
parttum  eorundem^  planis  ad  axem  rtfiis  abfctffarum  y 
erit  quodcunque  triangulum , refiangulum  > cmus  idem 
axis  fit  altitudo  • 

Sit  cx.  gr.  parieti,  AF,  infixus  cylindricus,  CELl,(idetn 
eft  fi  parallelogrammum , C L,  fit  infixum  redas , AF, ) 
fecundum,  CE,  circa  axem , DK , qui  Aet  horizonti  pai  aU 

Iclus, 
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43 1 Exmhdth  qumta , 

leJus . Fiat  autem  triangulum,  fiHG>redaoguIum ad,H, 
cuius  altitudo,  BH,  fit  squalis  & parallela  ipu,  DK.  Dico 
hoc  efic  fcalam  momentorum  in , C L . Sumatur  in , D K , 
<{uoduis punitum,  P,&,B N,squaIis,DP> ducaturque  per 
P,  planum  bafi,  IL,  parallelum,  efficiensincylindricopla- 
num,  OQ,(  re£ta  in  pa* 
rallelogrammo)  & per , 

N,  re^,NM,  parallela 
ipfi,HG.  Erit  ergo  mo- 
mentum,lL,3d  momen- 
tum,OQ,vt,KD,  ad,  B 
DP,oempe,HB,ad,  BN, 

hoc  eft  vt,GH,ad,MN. 

Si  ergo,GH,fignet  mo- 
mentum , IL,  & MNjfi- 
gnabit  mometum,  OQ, 

& ita  quslibet  in  trian- 
gulo , BGH , parallela^ 

ipfi,  GH,  fignabit  momentum  redis , vel  plani  fibirefpon- 
dcntisin,CL . Ergo parallcls  ipfi, GH, in  triangulo,GBH, 
procedunt  vt  momenta  planorum,  CL,  (fiue  redarum  in 
parallclogrammo,)  & propterca appellamus  triangulum, 
BHG,fcalammomentorum,CL.(^od,&c. 
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COROLLARIVM  /. 


HI  nefequitur  eadem  ratione f ^cari^  ex.gr.  a reSta*., 

omnts  lineas.  BGH,ftit  triangulum , RGH , e^r  ab,  0^^ 
omnia  mOmtnta , C L ,feu  momentum  grauis  , CL , fequitmr 
quoque, GBH , triangulum  ad.MBN ,ejfe  vt  momentum  ,CL,  ad 
momentum ,Cj^^af>rofter innotefeitmomenta,  CL,  C^ 
efft  vt  quadrata,  IIB,  BN,ftu  vt  quadrata,  K D , DPt  quod  de 
j>rifmattbus.,dr  cylindris  ofiendit  quoque  GaliUus  in  fojlremis 
Dialogis  ad  Prof.  3.  Dialogtfecundt , 


COROL- 
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SI ftt  diuidendttm  momentum  ,CLtin  ddtum  rationem^  qun 
fit  ex.gr.  vt  ,HN  ,ad,  NB  tfimmentes , BS , mcdtam ffro» 
fortionnlem  inter , HB , BN , DF,  etifunlemj  BS , extenden- 

tefq; pUnum^TVX  , ipfiy  IL^tquidifiuns  ,/ci*mus  motnettm 
tum yCL^ad  momentum , CX  , effe vt q.  KD , ad q.  DV , hoe 
efl-iVt , HB , ad,  BN ; diuideudo , momentum,  TL,ad  mo- 

mentum , CX , erit  »/ , HN , ad,  NB , nempe  in  data  rattone » 
Aliter fi  proponatur  diuidendum  momentum , CL , deincept 
in  quot  cunq\  aqualia  momenta , fumamus  radicet  quadratas 
numerorum  i.  2.  i,t^^.&c.&hasfignabtmusin,I>K,i,Dy 
verfius.  K,  tn  punHi/qi  notatis  d$uidetur,DK,  in  partes  aqua^ 
Itum  momentorum . 

Similiter  hinc  patet  fi,  DK,/eeetur  in  quot  cunque  partes 
aqualis  longitudinis  a , D,vtrfus,  K , procedendo,  proxima 
ipfitD ,hoc  efi  prima  momentum  fori  i. fecunda  i.tertiaq, 
quarta^.  Cr  sic  deinceps  iuxta  numeros  impares  ab  vnitatt 
tonnnuatos , sic  enim  Je  habent  quadratum  vnitatis , dr  d^- 
r entia  quadratorum  numaorum  1. 2.  4.  j.  &c. 


PROPOSITIO  LXVIII. 

E^lo  parieti y AC , infixum  comiJes  parabolicamt  mei 
triangulum,  EBG,  'verticCtBy  circa  axm,  BF , qui  flet 
• boriTpntt  parallelus  i fit  'vero  femitrtlintum  y A ED, 
quadraticum  reSiangulum  ad  yE,  cuius  diameter,  AEy 
aqutdts  fit , ^ parallela  ipfi , BF . Duo  hoc  tjfitjets» 
..lam  momentorum dtbii conoidts , tft  trtanguli, 

SVmanturvtcunq»  BM,8f,Al.fcd  inter  rea?quales,exten- 
fuq;  plano  per,  M , bali , EG , atquidiflante , & per,  I, 
re£U,IH, parallela, IH, fiat  inconoide  circulus,  KMO, 

lii  &in 


buius* 

»•.  Primi 
Cor. 


ij,  huius. 

it.Sexd 

Klem, 


4J4 

& in  triangulo,  EBG , reda , LMN . Momentum  ergo  cir» 
culi,  £G,  ad  momentum  circuli,  KO  ,■  habet  rationem 
compoiitam  ex  ratione  circuli , EG , ad  circulum , KO,  vel 
q.  EG , ad q.  KO, hoc eft  F£, ad, fiM,  & ex  raciouei  FB , 
ad,  BM i oux  due  ratio- 
nes . FB.  ad.  BM . Sciunt 


rationem  q.FB,ad  q.BM, 
vcl  q.  EA,  ad  q.  AI,  vel 
redar,  ED , ad,  IH.  Eod6 
modo  oftendcmus  rcdar , 
EG,  momentum  ad  mo- 
mentum redz,LN,e(Te 
vt  q.  FB,ad  q.BM,  vel 
q.  EA, ad  q. AI, hoc  eft 
vt  reda , ED , ad  redam , 
IH  , & hoc  vbicunque.» 
Ergo  trilineum  , A ED , 
erit  fcala  momentorunu 
tam  pro  conoidc,  quam 
pro  triangulo,  EBG* 
Quod,dc. 


tOROLLARiVM  /. 

TRiUneMm^  DAE^mI  triline»»»  V iBis  fif  . 

cHmferifta  pdrMtieUgrsmm* , ntmfe  it$  f4mnt  eemf$^ 
fu  A ex  TMiene , DE , dd^  HI  ifiui  q.  EA  ^ad  q.  EI  reiix  , 

EA , ddf  A!  efi  xtexbus , EA , ddembmm^l . Et  quid 

momtntxm  ttneidit ,EMG^dd mameHtttm ttnoidis 
9t tritimettm tDAE yddt  HAI ^tdeoerit  xt(»ttts  ,EA,ddc»- 
itim,A/ t>el  xttd^»ft,FBtdd  cxbiimyBM.  JdemeMtdergt 
id  ctnoidibttt  ( *t  etidm  im  tridttgdUt ) *b  iffo»  Bjmtt  im  fdttd-^ 
ne  edbofdm  mxndtm  axium. 


cp. 
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tOtiOLLAtLiru  n. 


SI  ergo  detur  exgr.rdtit,  Et,Md,IA,& iixfteMdmmfk 
TnementMTH  ctneidis  tEBC^  rftrteU*  ixter , EA , Ai , dmu 
mtdids  ctMinui  frrporthxAes  frmerey  */,  y#/», 

SR , x^xali  txifteme  ijft , A^^fcr , R ,f>Ux$  $j{$,  EG , pxrA. 
UUficAiiimr  ,£«<?,  ixpxrtes^  qxtrxmmomentd ermntixddtd  , 

tdtirHe. 

Si  *eUmxscex»idts , ABC  ,/ee4reperpLuMi^tEG  ^fxrd» 
UU  in  pxrtes  nquAtum  memtneorxm  inmo , ^ , fd&$ pote» 

tmxstd efficere fxmendo  rances  tmbicas nmmerornm  i,  a.3.4. 

5.  &e.  ( tdfdcileper  loganthmos^rel  eircino  proportionis  ^ obti- 
neri petefi)  notnntefqmepnnad in^Bf  ,per qttd  trdiead pU- 
nd,  ECjpdTdlleidi  ipfum  dissident  in pdrta  dqudUssm  momen- 
torum. 

SiiBF^feeetur  in  quotcunqi pdrtes  dqusdet,  inuio, 
d,’R,/dao  per  h*e  troiead  pldud , EG  , pdrsUltld 
itdfecdbunt  eonoides , EBG , vt  proximd  ijfi^ 

Bt  pdftis^  hoc  eft  primn  momentum  fit 
l.fecunddj.tertid  ig.qudrtd^j. 
quintdEi.  &e-quidficfehd» 
bent  cubus  vnitdtis  ^ 

& eUffertntid  eu» 

horum  horu  •, 

numerorum  1.2. 5.4.  ;•  &e. 

Sdde  quoque  verificdn» 
tureircdtridst- 
gulstm,E 
SG, 


lii  t PRO; 


41^  ' Bxerdutio  qulntd$ 

PROPOSITIO  XLIX. 

Efto  pdrietl  ttABC,  Infixus  conus , fm  trilineum  quu* 
drdtuumt  BEG^  'vertice»  B»  arca  axtm,  BFy  ttd 
•vtt  BF  ) fiet  hari^nti  parallelus  i fit  'vero  femitrU 
Itneum  toAED  y cuhcumt  re^angulum  ad 
eiufqi  dtamteryAE»  tpfiy  BFf  parallela  y(gddqualts, 
Dtco  hoc  effe  fcalam  momentorum  dUh  cooiy  ^tnU^ 
ttei,  EBG, 

SVmantiir  vtconq;  B 
M,  & AI,  fed  inter  fc 
aequales , Hrq;  planum» 
feii  circulus, KO,  & redta, 

LN . xquidiftans  bali , E 
G , IVil  redid  axim , BF » 
fecantes » & HI  • ipli  j D 
E . Momentum  ergo  cir- 
culi » EG , ad  momentum 
circuli  t KO,  habebit  ra-  C 
huius,  tionem  copolitam  ex  ra- 

tionecirculi , EG , ad  circulum , KO,  vel  q.EC , ad  q.KO» 
hoceft  q.  FB,ad  q.  BM , ex  ratione,  FB , ad , BM  i fei* 
licet  erit  vr cubus, FB, ad  cubum, BM, hoc  eft  vt  re<fix, 
ED,HI.  Sic  odendemus  momenta  redarum, EG,LN, 
aj,£x.4.  eflevt,ED*HI.  Erit  ergo  * AED»  fcala  momentoruou 
coni , & tiilinei , EBG . ^od , &c. 


COROLLARIVM  /. 

TRilinea,  AED  ^ AI H^fuutyt  illis  circum feripta  fdtaU 
Ulogramma  hoc  edin  ratioue  compejaa  tx  rationtbus^ 
ij.  laiuis.  ££s^4jHyyetts$biy  EAjddcubumydlyC^  exratie/teyEAyod, 

-V  n 


\ 
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Dt  oyS  Tttd.  i»  *9mf,  Jiffor.  ^guibus  • ^ yj 

"M,htc  tfl  funt  (jr  EA  ad  qq.Al.Ex  hoc  colligemus  memeta 

conorum f lanis  axt ertGisytrfus^AB^abfe^oruin  (vt(^tri^ 
itncornm)  tjft  vtqq.  longttudtnum,  BEt&e. 

\ 

COBOLLABlVM  Jt, 


SI  ergo  detur  ratis  >/ , JP/,  adytA,&  itafeeandumftms» 
mentum-EBC^fortebit  inter  EA.AI^fumere^  tres  medias 
conttnne profortionales,  quarti  ipfi,AE,f>ropiorfit^AP.eidemq; 
aqualis.  BSl^  Etenim  per.  SjraieUo plano  ipsi,EG , parallelo 
fecabitur,  EBG,  in  partes  momentorum  in  data  ratione , Ei,  ad, 
IA‘  M ornent um  enim  c oni.  E BG,ad  momentum  coni  circa  B£l^ 
erit  vt  qq.  E A, ad  qq.  AP.fctlicet  >/,  EA,  ad,  AU  Vnde  diuide^ 
do  patet  &c.ficuti&intriltneo.EBG. 

Si  yeltmus  hac  fecare  in  partes  aqualium  momenterurh 
init  10 f ait  o a,  B,  id  obtinebimus  f umendo  radices  qq  numero^ 
cum  1.2.3. 4* y* notando punaa  in,BF, ytfupra , '^c. 
Si , BP , fecetur  in  quotcunque  partes  aquales  initio  faQs 
d,B,  traieffa  per  notata  puu^a  plana  reSe  axtm, 

BE  , fecantta,diuidcnt  , EBG,  ita  */ pars 
prima  sit  1 fecunda  1 y.  tertia  5y.  quar. 
ta  175.  qumta  ^69.  &e.  quia  sic 
fe  habent  qq.  rnitatit,  et  dsf. 
ferentia  qq.  numerorum 
1.  a.  3.4.5. 


PRO. 


&huhis. 
I tiecua. 
C«oic 


4)  $ Eitercitsth  qm»u  > 

PROPOSITIO  L. 

SiBnt  dfymptttiy  ETS,  WJbpnioU,  HGO » dngulm 

£?  V)  continenta^  jumptis  Mtem  tn  en  "vtatnqne 
pnnUtStCfi^dncdnturiGDipwdlleUtpfii  ITBy  Cf^iGF» 
ON^  ipfi  EBt  ftdtqnepdTdlUlogrdmmnm  reSsnguistm  • 
J^TSi  cnint  fit , RT,  cte^nMiSt  pernlleUiffit  F7(j 
^fT^J^ipfifFGtindtreffumt  /itppondtnrqt  pUnum^ 
*BNOGDi  fufiineri  aby  tAE tin^BO,  "Dico»  ^T»ri- 
Bdngulnm  tfitfidan  momntorumpUmfFNOG»^ 

SVmatur  enim  in, HO, aliud quodeanq;  puQ^m,K  , 
a quo  ducatur, K I, parallela  ipH  , F G,&,KC,  ip0, 
NB  • Momentum  cigo,  FG,  ad  momentum,  IK,  habcMitt; 


eionan  compolitamexntione,FG,ad,IK^oc eft  exu- 
tione, 15,  ad,  BF,  ( quia  rc  togula,  DF , Clj  liint  aequalia; 
. ^ vnde 
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‘ Vnde  hft>nit  farera  reciproca  circa,  angulos  F,I, ) & ex  ra- 
tione, BF,  ad,  B1 . Sed  duae  ratioaes , Ifi,  ad,  BF,  &,BF,ad, 
IB,  faciunt  rationem  aequalitatis.  Ergo  tnotncnra  reftarG, 
E C , IK,  erunt  arquala . Si  ergo  fumatur,  R V,  atqualiSjFI, 
& per , V,  ducatur , VX,  parallela  ipfi,  QR,erit  momFrum, 
FQ  ad  momentum,  IK,vt,QR,ad  ,XV,  &hocvb’^e>. 

) Q T , erit  fcala  momentorum  plani , FNOG . Quod 
oftendendumerat. 

COEOLLARirM, 

V tmadmoittm erg$ fecdhitur, fer fardlleUs iffis , 
^itufecabumr  momentum fUtti  FNOG,  fer 
furAUtldstfft^AEdndireliumcum  frefutit  confiu 
tutus.  Vttde htncfequitur  fifumunturin,FN .queteunque ^ 
fjr  •ubicunque  eiufdem  furtes  uquulet,  •ut,  FI  ,LP , quibus  re- 
ffondeunt uquules,  Rr,Ztf, extenjis iffu,  FC,  , furuUeUs 

fer  dtliu funii 4 ^ementum fluni,  FGKI , fquuri  mometo flu» 
mi  .LMtquemudmedum  reilungulu,  iliis  reffondentiu,Sj^yT  ft, 
inter  fe funt  uquuli* . 

Sed  circu  hunc  muterium  momentorum  pluribus  queq-,  fftm 
euUtione  dsgntstntermi^s,  ne  tuu  nimis  ubutar fsmentiujsu^ 
mune  LeNor.  huic  doClrtnu fnem  impono , udieilis  tuntum  fe., 
quentibus  fcholqs,  cum  mthi  frufertim  froximi  fulfequtao 
neutiquum  frutereundum  videutur, 

SCHQLIVM  /. 

<^irca  corporeas  qualitates. 

CVm  in  Profositionibus  3 6. 17.  fu  ferior  ibus  oftenfum fke- 
rit  in  figuris  tum  f Unis , quum  f olidis  eheu  diurne  trum 
gruuitutem  •uniformem  cuiufque  figuru  ud  eiufdem  f rimam 
d^rmem  efife  »/  diumetrum  ( froduffum  si  ofus  sit  •ufqut  ad 
bmitem  ) ad  frtmam  centralem ; f rimam  difformtm  udftcun^ 
dum.vt  eandem  diametrum  ad  centralem  fetidam,  nunc 

Jiudiofo  innuendum  duscif  hoc  nedum  circa  gruuitutem  >er^ 
turt  fed  etiam  de  omni  re^quu  tuduat,  vt  amnt  fhilofof  hi, mim 

sium 
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440  ^ • Sxereit4ti9  qmnUt  ! 

WWot  (ftMtitdth  1 & fubimdi  h$c  de  ijt  emnibxt,  ffdcipx}  veri 
de  tjKdlitatibus  ccrp  jreis , td^uem  dtmenjhdtMm  recipi  fofpt . 
Hemo  enim  puto  negabit  eofdem gradus  quos  circdgrauitdtem 
considerauimust  pariter  ex.  gr.  arca  lucem , calorem,  colorem^ 
dliafui  corporeas  qualitates  concipi  pojfe . Si  itaque  fuppo- 
fuerimus  hdu  diffundi  in  planis.  & corporibus,  ffdem fuppofitis 
legibus  grauitatis  .nempi  vel  iuxta  rationem  difiantiarumi 
limite  yVel iuxta  quadrata,  cubos,  (irc,  eorundem  diftantiaru, 
certi  fciemus  quam  rationem  habeat  ex.  gr.  lux  Uniformis  ad 
difformem  in  prima fpecie  fecunda.tertia  &c.quaittuftrat  da^ 
tum  planum. Trelfolidumt  mutato  enim  in  diilis  Prop.  nomine 
grauitatis  in  nomen  lucis , eadem  in  qs  de  luce , qua  de  grani-  ^ 
tat  e oftcnfa funt , concludentur  f e it  de  alqs  quibufuis  corporei» 
qualitatibus , ficuti  & PropofU tenes  ab  ijs  dependentes , qua 
funt  a 98.  vfque  ad ad  di6ias  omnes  qualitates  pariter  ese- 
tendentur. 

Sic  ergo  per  Prop.  ^S.luce  vniformiter  ex.gr. fuper  par alU- 
logrammum  radiante , deinde  diffbrmiter  tn  prima  fpecie  .fe- 
cunda. drc.  limite  quocunque  latere , ita  rt  tn  oppojito  latere 
fupponatur  rnus.  & idem  lucis  gradus ; fciemus  lucem  vnifor- 
mem  ad  primam  difformem  effe , vt  diameter  paradelogrammi 
eft  ad  primam  centralem , nempe  duplam:  deinde  primam  ad 
fecundam  difformem  .vt^.adx.  (f-c.  rt ofiendunt  bi  numeri 
exdUla  Prop.  38.  dtfumpti . 

2 3 4 s 6 (b-f. 

I t 345  Centrales. 

Sciemus  quoque  hanc  vnifirmem  adfingulos  difformes  effe 
vt  patet  in  his  numeris  ex  eadem  de  feri pt  it . 


Et  eodem  modo  in  cateris  figuris  tam  planis , quam  folidity 
qua  ibidem  a Prop.  38.  vf que  ad ^3.  confiderantur. proportio- 
nem lucis  rntformis  ad  Egulas  difformes  colligemus . Itaque 
ex  hocinteUtgitur  quod  fi  natura  hac  lege  operaretur  ipfius,  rei 
lucis  diffribu:io  in  rebus  illufiratis  penderet  ab  ear undem  cen- 
tro grauitatis, fi  eas  tanquamgrauesfuppontremnsiidemque  in 
aliis  . 'fualttatibus  contingeret  . ^isergo  non  admirabitur 
huiufce  rim centri, quod  linutes grauitatis  egrtdiens  nedutn 

eate- 
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De  t/«  Ind,  in  'vnif.  diffor,  grduibus . 44 1 

'~$4tetAs  qualitates  corporeas , eafque  gregarias , moderaretur , 
fed  vel tnipfa  luce  emmum  nobiltQtma  fui  imperij  leges  exer- 
ceret. lure  merito  igitur  Guldinus  ctntrum  grauttatis  tot  ^ 
quot  in  eius  Cetrobaryca  apparet,  laudibus  cumulauit,  cutfi(^ 
hac  nota fuijfent, forte  non  tdco  ab  Indtui/ibiltbus  aihorrutfit, 
ex  eo  quod  nulla  cetrograuitatis  pir  hacfruclut  gloria  accef 

fieue  fitrt poffe  fperaret  it  dixit  T om.iqiag.^^^g.H ac funt  benh 
gtoe  Leifor,qua  miht  in  hac  noua  dodrtna pro  tenuitate  mea  li- 
cuit inuentre : cumque  rudit  er  fatts  mperf£le  d me  dtgtjla 
fnt,r$govt  meos  hofce  quabfcunque  cenatus  a qui  hontque 
factas  , quibus  falle  m acriora  ingenia  forte  permota  huiiifniO- 
iUdevntfbrmiter  dtfformitir  grauibus completam omnibus 
' gtumeris  abfolutam  deitrinam , aliquando  fpero,m  lucem  pro» 
/irent, 

S C H 0 L I V M JI. 

DEnique  amice  fludiofe  , dum  huius  doEfrina  riui  hic 
clauduntur  tibi  innuendum  duxi , in  illis  Fropofn Io- 
nibus , in  quibus  probatur . Figurarum  difbrnnttr  grautum , 
linearum , fu  planorum  grauttates  habere  in  ttr  se  rationem 
compofitam  ex  ratione  molium  , ^ dtft antiarum  d limite , 
feti  quadratorum , Cuborum  ,(jrc.  earundem-,  ^uodidbre- 
uius  fic  obtineri  potuijfet . Confiat  ex  Propofit,  3.  grauita- 
tes  molium  diutrforum  graduum  ejfe  inter  sc  in  ratione 
compofita  ex  ratione  molium  , fir  ipforum  graduum  graui- 
tatts : fed  gradus  funt  vt  difiantia , lel  vt  earum  quadra- 
ta , cubi , crc.  per  definitiones.  8.  9.  13.  & 14.  ergogra- 
uitates  diiiarum  molium  erunt  in  ratione  compofita  cura- 
tione molium  , (fi  difiantiarum  d limite  , vel  quadrato- 
rum , cuborum , (fic,  earundem . Sic  tamen  di£la  Propofitio- 
nesreltpfa  funt ,cumysi quid fuperfiui , nihil  tamen  habeant 
falsitatis . 

Insimul , dum  hic  term  inantur  quoque  demefirationes 
fer  Indiuisibilia  ( tn  fequenti  enim  Exercitatione f exta , (fi 
vUtmUt  Vel  nulla  hutufmodi,  vel  admodum  pauca  ajjeren- 

Kkk  tur} 


Lib.  X. 
Geo-  Ind. 
dcf.i. 


441  Exercitatio  quinta  y 

tur ) Jijftmulare  nequeo , quod altquit  forti  me  reprahendett 
dum  hic , eir  in  tota  mea  Geometria  I ndiuifibilium  ^ nomen 
omnium  line  arum  in  figuris  planis  "pflurpaui  ^ cum  melius  con» 
firmiter , nomini  omnium  planorum  in  folidis^  videretur  effe 
nomen  omnium  regiarum.  Scito  tamen  hoc  e calamo  exci* 
^Jfe , dum  definitiones  flabtlirem , difltngueremque  /i- 
neas  reSH  tranfitus  d tineis  obliqui  traiyitus  ,vt  eui- 
tarem  alliterationem  reifarum^&reStitran* 

Jitus , quod  nomen  poftea  retinui  ,t  aci* 
te  femper  fubintelligendo  tineas 
reltas.  Sed  dc  his  fatis 
dictum  sit , 


EXER- 
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^445 


EXERCITATIO 


SEXTA. 

De  quibufdatn  Propofitionibus 
Mifcelianeis. 


N Jingulis  ExtrciuUonihus  i (juas  afp> 
ua  Siudijs  /«</,  Amice  Le&or,ffr»> 
fofm  mnA  quadam  methoda , certum 
obferuans  ordtnem  > fvnam  tantum^ 
moda  ntateriam  ad  ampUorem  mfira 
Indtuiftbtlium  CeometrtA  do^rtnam 
pertrabiaui : In  pr/ejimi  •vero  Exercitatione  ex  demon» 
firattontbus  altquorum  Theorematum  inter  fefe  nequtd^ 
quam  communicantium  nulla  methodo  regulari , nuUo 
ordine  determinato  , fuper  diuer/orum  Mathematum  dt- 
eetriis  proprietatibus  Mt/ceUanearum  Propofitionum /pe» 
ctdationes  tum  lineares , tum  mixtas  * fjpj  foltdas  pro-- 
pono» 

Vbi  quidem  quid  repnhenftone  dignum  reputas  i 
Dum  Pappus  Alexandrinus  in  CoUefiionibus  Ma» 
thematicis  ,alijque  tn  Propofhionum  TDecadtbus  omntum 
confeofu  laudati  extiterunt  , quamuis  sn  huiufmodi 

Kkk  % Op- 
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^4  Bxercitdtto  fixu  > 

Operum  nfolumlmbus  Altquis  ordo  rerum  non  'appd* 
reat . Ingenio  eqmdem  tuo  in  prxmijfirum  Exeratei- 
tionum  fiudijs  'valde  exercitato  iucunda  rerum^quA  ia 
frxfenti  Exercitatione  fiunt  'varietas  allatura  fiolatium 
elif  prxter  'vtilitatem , qua  prode  fi  ijsy  qui  nouas  infit- 
tuere  fieculationes  de/iderant  plurimarum  fiientia  conclu^ 
(ionum  i quamuis  inordtnatim  proponantur  • Illud  etiam 
fiortaffie  •vultus  y •vel  {ine  dubio  lucundius  in  hoc  opere 
fienties , •vbi  tuo  genio  , libero  arbitrio  poteris  *vni 
ex  infraficriptorum  Theorematum  refiluttombus  > cm  pri^ 
fnum  'Volueris  incumbere  y quamuts  reliquorum  demon- 
firationes  non  videris  , cum  vnumquodque  mdtpenden- 
ter  a pr  ace  dentibus  demonflretur , Exercitatio  ergo»  quam 
pra  manibus  habeo  diuer forum  Rudiorum  eRi  qua  mihi 
de  tempore  in  tempus  in  hmufimodi  Theorematumrefolu- 
tionibus  amici  Geometra  propo/uerunt , de  quibus  qutdemy 
cum  tn  meorum  (ludiorum  ocijs  perpetrata  (int  y ocia  pa- 
riter ingenij  tui  y quod  adeo  benigne  Indiuifibiltbus  meis 
butufique  dejatigafli  ^fraudare  non  valeo  • 
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Dc  modo  facili  defcribcndi  Sc- 
eliones Conicas,  & in  omni- 
bus vniformi. 

Dym  mea  GeomtrU  IttJ.  Lthtm  Sextum  coai^ 
xerem  tncidi  'm  modum  dejmhtnda  parahoU fu* 
iis  facilem  i quem  io  eo  Libro  Scholto  2.  Prop.  9.  (ludio* 
fts  podmodum  communicaui  . Dm  dolut  aon  poffe  pari* 
ter  hyperbolam  , ^ elliplim  tam  factU  raUone  defcrtbi . 
At  deotqs  animaduertt  tdem  in  ijs  quoqiperfict poffe , quod 
mtht  non  parum  attultt  •voluptatis . Hunc  ergo  modum 
hic  palam  faciendum  ad  pubhcam  ytthtatem  duxt  y quod 
prumtjfa  fequentt  Lemmattca  Propofittonenunc  pra(labo, 

PROPOSITIO.  I. 

Sit  coni  feliioy  cuius  vertex  y Ay^^  inea  fumatur  pun* 
Sium  quodiibet , /,  per  quod  duce  redae  ducantur  y io 
parabola  quidem  y lA,  ^ylH , parallela  diametro  y A 
Cy  at  tn  reliquis  y lAy  10  y ad  extremitates  diametri 
tranjuerfe , tAO : fumpto  rurfus  tn  qfdem  quoUbet 
pundoy  E»  per  tpfum  extendantur  y CEDy  quidem 
parallela  tangent! y AG  y in  •vertice  y A,  (^y  CEF y 
parallela  diemetroyAC y occur entibus (ibihts redts  lineis 
indefinite  produdis  in pundtSyGyCyDy  Fy  Dico 
igtturyCEyad,  CFy  eJfey*vtyCE,adyCD, 


Pro- 
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PRoducantur  per , I , in  omnibus , IB , parallela , AC , 
& in  hyperbola  • ac  cllipfi , IH , parallela  ipf» , AC 
Q^od  ergo  quadratum , CE  • Ut  ad  re^angulum  fub  > CD ' 


BI,  vt,  CA  > ad , AB , in  parabola  manifeftum  cft,  cum,  CD> 
BI,  oppofira  latera  paraJJelogrammi,  CI,  fint  «qua  Jia.fitq; 
»•.  Primi  » CE  , ad  quadratum , BI , nempe  ad  rcdangu- 

Con.  Ium  fub , CD , BI,  vt  CA , ad , AB ; in  reliquis  vero  lic  pro- 

babitur. Defonsfumpto  quadrato,  BI,  intermedio  inter 

Suadratum,  CE,  & reiJiangulum,  fub,CD,  B I, habebit  qua- 
ratum , CE,  ad  rci^angulum  fub,  CD , Bl , rationem  conv 
politam  ex  ratione  quadrati , CE , ad  quadratum,  Bl,  & ex 

ratione  quadrati,BI,  ad  reiflangulum  fub, BI,  CD.  Sed  * 
. quadratum, C£,  ad  quadrarum  , BI,eftvt  reftangulum, 
ConicT  OCA.ad  rcaaneuIum,OBA;&  quadratum,  Bl^ad  re- 
dangulum  fub » BI,CD(quia  habent  communem  altitudi- 
£leiL*"  ^ vt , BI , ad , ED , nempe  vt , BO , ad , OC,  hoc 

eft,  fumpta  communi  altitudine,  AC , vt  rcf^angulum  fub , 
BO , AC , ad  re<5langulum  fub , OC , CA  . Igitur  quadra- 
tum, CE,  ad  rciaangulum  fub,  BI, CD, rationem  habet 

con> 
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Compofitam  cx  ratione  rcdanguli  fub,  OB , AC,  ad  rettan- 
gulum , OCA , & rcftanguli , OCA , ad  rcCtangulum , OB 
A . Dua?  rationes  vero  rc^tanguli  fub,  OB , AC,  ad  rc^an- 
giilum , OCA,  & redanguli , OCA,  ad,  OBA,  componunt 
rationem  re^languli  fub , OB , AC , ad  redtangulum,OBA> 
Ergo  quadratum , CE , ad  r exanguium , fub , B1 , C D , 
erit  vt  redtanguluiu  fub , OB , AC , adrc6angulum,  OBA , 
idtft( propter  communem  altitudinem, OB)  vt,CA , ad, 
AB . In  omnibus  ergo  fediionibus  conicis  ( quod  etiam  in 
circuli  circumferentia  verificabitur)  erit  quadratum,  CE, 
adredangulum  fub,BI,  CD  , vt,CA,ad,  AB.  Sed  in 
ijfdcm  cft , CA , ad , AB , v t , EC , ad  , , propter  aequali- 

tatem oppofitorum  laterum  parallelogrammorum,  aEjAI  , 
&,EG,ad,  HI, de  foris  fumpta  media ,GF, habet  ratio, 
nem  compofitam  cx  ratione , EG , ad , GF , & GF,  ad , Hl, 
Igitur  quadratum,  CE  ,ad  rcdangulum , fub,  BI  ,CD, ha- 
bet rationem  compofitam  cx  ratione , EG , ad  GF,  &,  GF  > 
ad, HI.  Sed  idem  quadratum, CE, ad  redanguJum fub, 
BI , CD , habet  rationem  compofitam  cx  ratione , CE,  ad, 
BI,&CE,ad,CD,-crgo  dui rationes, CE, ad, BI,&,  C 
E , ad,  C D,  fimul  Tiimpty  aequantur  duabus  ratiombus , E 
G , a d , GF , GF , ad,  EJ I , fimul  fumptis.At  ratio,CE,ad, 

BI, hoc  cft,  AG,ad.AH,xquaturrationi,GF,  ad,  HI. 
ergo  ratio  reliqua  reliquae  aequabitur.  Erit  ergo , GE , ad , 
CF,vt,CE,ad,CD.  Quod oitendcndum erat . 

COROLLARJVM 

Hinc  mani/eflum  tjl  ft  "odimus  tx  gr fe^hntm  diferibere 
circa dtamitrum ,ACy  "oertice , A, d>" in hypcrbola , ac 
elltpji  latere  tranfuerfo , AO,  tangat  autem , aG  ,/diionem  in, 
Ay  ^ciatejMc  cum,  AC , ejuemcumque  angulum , thfuperfum. 
fto  quacunque punHo , E, per  quodfecHo  tranpre  di.  beatyquody 
completo  paralii  logrammo , A E yfedtfque , C£,  EG.  ex.gr.  in 
fundts,  i),  F,  it  aut  fit,  EC,  ad.,  CD,  sicut  i,  EG.  ad  ,GF,  ac  du^ 
{listnparabcUyHD  , parallda,  AC,(^,  AF ,tnrdiquis  itero y 
OD,  A F , ijfqut , si  opus  sit , tndcfnite  produdit ; l ypundum 
tccurfuscarundcm  tru  tn  propositaft&tonc. 

PRO. 


ij.  Sexti 
Elem. 


4- Sexti 
Elem. 
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ftjdtm Seniones  Coaicds  dtfmhtn  • 

Sit  vertex.  A,  diameter,  AC,  latus  tranfuerfum,  AOi 
pun^um  in  fedione,E,  tangcnfq;  ipfam  in,  A,ncmp^ , 
AG,qii£  cum,  AC,  efficiat  qucmcumqiie angulum  , firque 
ipfafe^io,  AE,defcribenda.  Complebimus  ergo  paralie- 
lugrammum,  ACEG,  cuius  latera  ab,  A , remotiora , nen> 
p^,CE,EG,in  quorcunque partes arquales  (vtrobique 
tamen eJufdcm numeri)  vtex.gr.  inquatuor  diuidemus, 
punda  diuiHonum  notantes  numeris  1.2.3.&C.  a,  C,G,vcr- 
fus,  E.  Deinde  in  omnibus  fediombus  ducemus  ab,  A,  ad 
punda  notata  in , G E , occultas  redas  lineas.  Rurfus in 
parabola  extendemus  per  pundanotarain,CE, indefinitas 
occultas  parallelas  ipfi,  AC>  fed  ia  reliquis  ab,0,ad  eadecn 

punda 
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pun£la  in,  CE,  notara  extendemus, ac  producemus,  H opus 
fit,occulcasredlaslincas,iravtoccurrant  prioribus  dudis 
ab.  A, ad  pundla  in,GE.  Pun6ta  ergo  occurfuum  primatum, 
fecundarum, &c.  vt,S ,B, D, erunt  in  propoHta  fcdiionc 
per  Prop.  ant.  per  quae  & , E , curuam  leniter  extendentes, 
habebimus  optatam  fedtionem  per  pun^a  continuata  de- 
fcriptam,vt  apparet  in  appofita  ngura . 

SCHOLIVM  /. 

Ai)  pardbolam ergo defcribenddm fufficit dari , AC , C£, 
ad  tjuemcumiji  an^ulusfiatato  vertice , ve  in,  A, in  reli> 
cjuis  vero  frater  hac  determinanda  eft  latus-ftu  diameter  tran^ 
fHerfa,AO. Similiter  quoad ellifstm  obferkandum  eft  ijfdem  da- 
tit  nos  fojfe  deferibere  quartam  f artem  tiufdem  ,fcH  eadem 
qnarta  minorem,  aut  maiorem,  modo  iam  di&o;  cum  verofemi- 
eUtfsim  deferibere  volemus,  opus  ertt  operationem  eficere  tam 
in  parallelogrammo , OE,  quam  in,  AE,  qua  omnia  apparent  in 
froxim}fuperiori  Schemate . Porro  integras  f -Iliones  h*ac  ar- 
te delineari  pojfe  fuperfluum  eft  commemorari . 

SCHOLIVM  II. 

ETfidUlum  eft , CE,  EG , in  aquas  partes , eiufdemque  nu- 
meri effe  diuidendas , id  tamen  non  eft  ahfolute  neceffd- 
tium  tfcdpujftcit  eas  proportionaliter fecari  ,vt  patet  ex  Cor. 
Prop.  ant.  Hoc  autem  facile  obtinebimus , fi  ducentes  r ellam, 
CG,  exempli  gr.  vt  patet  in  figura  hyperbola  Propofitionis  pri- 
ma , eidem , CG,  parallelas  eiuot cunque  extendemus , vt,J^, 
PM,  DE,  RN,  ipfafque /piatores  vbuunq;  opus  ejfe  agnouerim 
mus , vt  accuratius feclio  defrtbi  pofiit : dtda  emm  parallela 
proportionaliter  fetabunt  latera , CE,  EG.  Has  quidem paral-  1 . 
telas  facile  ducere  artificibus  notiffimnm  efi,  verum  facillime 
fieri  poterunt,  fi,  quemadmodum  apparet  in  figura  Prop.  prima, 
dr  in  parallelogrammo,  AE,feorsm  posito, cuius  produllum  efi 
latuspAGj  indefinite  in,  X,  aftumpftrimus  circinoquaf cunque 

Lll  aquas 


^50  Exirciutio ftxti  1 

*qM4s  fATtts  Um  in,  CE,  quam  in,  GX,  iungtntts  MtMd  fun. 

QA,fnm4,  ntmpi  ,fecHnd4,tertu,  &c.  re£fis  lineis,  qu* 

nnntipsi^  G C,  pnrdlleU  , &h9C  in  mni  feSlione  feri  /#; 

tait. 


S C H 0 L I V M IU. 

St  wfuptfmi  fchemate  Trope ftionis  fecunist  daretkr  tx, 
AT , UtMS  r ellum  defcribendu  par  abolet , feu , AT  , 
latus  redum,  &,  OA , tranfuerfum  defer  ibenda  hyperboU , vel 
elliffSfin  angulo , GAC,  tangentis, G A, in  vertice  > A,  cum  dia^ 
metro,  AC, non  alio,ft  antea,  dato  pundo  in fcdione , prius  ali- 
quod  pundum  in  ipfa  fedione  quareremus,  quod fic fieret . In 
diametro,  AC,  fumpto  quocunque  pundo,Ce&  ab  eo  dudatan» 
gentt,  AG,  indefinitata  parallela , CE,  red  angulo fub,CA,AT^ 
14.  Sec.  in  parabola  aquale fumer  emus  quadratum,  CE.  At  in  reliquis, 
■lem.  iunda,  AT,  eaque  produda  indefinite  verfus,  T,vt  haberetuo 

pun. 
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fHttEium.,  Z,  reSlangHlo  fub,  AC , CZ  ,finmeretitr  *quale  qud- 
dratumjCE.,^  completo pardUelogr/tmmo,  AE,  ipfa  feSlio,  AE^ 
yt  fuprd  defcriberetHr . Metnife^nm  tfl  enim  quod  pnnElum , 

E,e^et  in  feilione , cum  quadratum^  C E yjit  equule  reU angulo 
/r,  OyCAy&yATy  latere  reSlo  in  parabola--,  in  hyperbola  vero , cJ*  i 
clUpp aquatur  quadratumyCEyreifangult fub , y^C,  CZ,  exee^  i.  Conic. 
dens  in  hyperbola  latus  rectumy  AT , & in  ellipfi  ab  eo  deficiens 
rectangulofimili  ei  y quod  fub  latere  recto  y AI  ,&  tranfuerfoy 
A Oy  continetur,  ijs  conformiteryqua  in  Elementis  conicts  tran^ 
duntur . 

Cum  fuperiorem  praxim  ex  me  quoque  inteUexiffent  Tor- 
ricelliusy  & Roccha,  eiufdem  ipfi  quoque  diuerfam  a fuperiori , 
elegant emque  rationem  attulerunt. 

De  mirabili  quadam  yi  pa- 
rabolica . 


CVm pluresytafcfue admirandas  parabola  proprietates 
habeaty  quarum  nonnullas  tn  noSJro  Speculo  ttftorio 
explicauimuty  nunc  quandam  tnfgnfm  trademus,  qua  con- 
fidit in  cogendis , acconilipandts  Itnets  quas  intra  futcaui- 
tat  em  excipit  ipfa  parabola , feli  conoides  parabolicum  axi 
eequidiflanteSy  wt  mox  duabus  pramijfts  Jequenubus  lem- 
maticis  Pro^fitionibus  ofiendetur . 

PROPOSITIO  III. 

Si  quacunque  reSia  tinea  ,AEyin  duobus  punSlis,  CD,ita 
feSia fuerit  y ^vt (ityAE,AD,ET)y  quemadmodum  qua- 
dratum, ACyad quadratumy  CD;  tres  reblay  AE,  CE, 
DE,proportioaales  erunt . 

Lll  2 Si 
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452  ExmiUM  fixtd  a 

SI  enim,CE,non eft mc- 
dia  proportionalis  in-  A 
ter,  AE,EDjtaliseritveI  * 
maior,  vel  minor  ipfa, CE, 


B C 


D 


B 


Cor.  i.  to 
6,£lcm. 


fit  primo  maior,  vt,  B E . Cum  ergo  fit  tota , AE,  ad  totam^ 
BE,  ficuti  ablata,  BE,  ad  ablatam,  ED,erit  reliqua,  AB,  ad 
reliquam , BD,  vt  tota,AE,ad  totam,  BE  .Quoniam  vcio, 
AE,BE,  DE,  fupponutur  proportionales,  erit,AE,ad,ED, 
vt  quadratum, AE,  ad  quadratum,  EB . Et  quia  vt,  AE,  ad , 
EB,ita  oftenfum  cft  e(Te,AB,  ad,  BD,  idcb  quadratum,  AE, 
ad  quadratum,  EB,  erit  vt  quadratum,  AB,  ad  quadratum , 
ij.tf.  Ele.  BD.  Sed  vt  quadratum, AE, ad  quadratum.EB, ita  didum 
cfte(fe,AE,ad,ED  . Ergo  vt,  AE,ad,ED,ita  erit  quadratu, 
AB,ad  quadratum, BD . Sed  vt,  AE.ad,ED,ita  fupponitur 
efie  quadratum,  AC,  ad  quadratum , C D.  Igitur  quadra- 
tum, AC,  ad  quadratum,  CD  , erit  vt  quadratum , AB , ad 
J4-S.  Elc.  quadratum  ,BD . Sed  prima  cd  maior  tertia,  nemp^  qua- 
dratum, AC,  quadrato,  AB,  ergo  & fecunda  quarta  maior 
erit, hoc  e/t  qindratum,CD, maius  quadrato, BD,fed  & eo- 
dem minus  di,  quod  cft  abfurdum . Non  ergo  maior,  CE, 
erit  media  proportionalis  inter,  A E , E D . Eodem  modo 
oftendemus  nec  minorem,  CE,  talem  efiepofie.  Ergo, 
CE,  erit  talis  media , ipfcequc,  AE,  CE,  DE,  proportiona- 
les erunt.  Quod,&c. 


PROPOSITIO  IV. 


Sit  quacunque puraboU , /f  M,  cuius  'vertex^F,  diame- 
ter^ FLt  tfj  qua/umpto  quacunque punSUo,  V^psrtpfum 
hinetnde  ufque  adfecitonem  producatur  reda  , Nf^H , 
ttooparalle/a  tangenti  tniF,t!r  dpundis,HyN,ordtnatim 
ad^FL , applicentur  Dtcotrss ,FP ^FV" a 

1 0 fproporttonales  ejfe . 


Eft 


Digitized  by  Googie 


De  *l>ropofittombns  Mifielkneis . 453 

E St  enim  ejuadiatum, 

HPiadquadratumj 
NOjVtjPF,  ad,  FO . Sed 
vt  quadratum  , FI  P , ad 
quadratum , NO , ita  cft 
quadratum,  PV,ad  qua- 
dratum, VO;  funt  enim 
triangula , HPV,  OVN, 
fimilia  propter  paralle- 
Ias,HP,NO,&  idc6,HP,  . 

NO, PVjVO,  proportio. 

nalcs,acfubinde  tarum  quadrata  proportionalia.  Ergo, 
PF,  ad,  FO,  erit  vt  quadratum , PV,ad  quadratum , VO,& 
confcqucntcr  tres , F P , F V , F O , proportionales  erunt . 
Qu^od,&c. 

PROPOSITIO  V. 

Si  i»  parabolam , VJL , cuius  fvertex , A , dxh , AI » Ia- 
fis  i DL  i jocus  , N,  inter  ^ lA^  cadens  per,  N, 
applicatam  , CNM , incidant  paralleU  eidem  axi,  tA 
I,  TU , ED,  HLy  OC  3 FAi , FB,  GT  ,btnx  xquedi^ 
Flantes  ah , iA I , jecantefqi  I^E  ,tn  punchs , S ,7 , 

R,hie  autem, ac  reliqua:  huiujmodi  rcf.eFlantur  a li^ 
nea , "VAL , mei  a caua  fuperficie , iDAL , conotdis , 
DAL , madent  omnes  tn  jocum  , N,mt  prohaut  in 
meo  Speculomftorto  Cap,  9.  Dico  nunc  quod,  ft  eaedem 
protenfae  <z>ltra  focum  , N , jecundo  ab  cadetn  Itma, 
mei  fuperfiite  , DAL , njleSiantur  , caedem  paralleU 
incidentes  w portiones,  DC  , ML,  acqutdtpanter 
axi,  AI,  cT  confiipattores egredientur  ex,  DAL , quam 
tngrrjjae  juertnt » 


F 


1«.  Primi 
Cooic. 


4.  Sex. 
Diem. 


Ex.aot, 


ParaJ. 


454  Exercitatio  [exta , 

PArallclaf  enim 
cx.gr.ED.H 
Lj^eflexf  a puncliy, 

D,L, concurret,  in, 

N,&  vitra  protcnff 
iterum  incident  in 
punita,  Y,  B,a  qui- 
bus rcfle^ctur  per, 

YTG^BSF.aequidi- 
Hantes  ipii,  Al , per 
oftenfa  in  meo  fpc- 
cuIovftorioCap.^. 
in  Coroll.  hoc  cil 
ftriitiores  erunt  in 
cgreflu.quaminin- 
greflu,  quantum  ,S^ 

T, minor  cft,  DL. 

Hoc  idem  oftende- 
musdeparalleliSjO 
C,PM,qu?  alterna, 
tim  rcfleitutui,ncm 
pc,OC,per,CMP,g 
&:,PMiper,MCO, 

& idem  probabitur 
dealijs  axi  paralle- 
lis intcr,ED,OC,veI  inter,HL,PM, cadentibus,  quod  nem-^ 
pe,&  paralIeK-caxi,&  conftipatiores  refle^aturin  egrclTu  a 
linea, vel  fupcrficie.D  AL,qua  fuerint  in  ingrcflu.Quod,&c 

SCHOLIVM. 

PAraUeU  intra , OC , PM , ingredientes  in  egrtjfu  dijlan-. 

tiorts  erit  inter fe^yt facile  conflabit  fi  infpiciamuSyF  SB^ 
CTTy^na  ingreffa  in  dUlantiayST  Agrediuntur  per,LH,  DE,in 
diflantia,DL.  Vis  ergo  parabolica  tam  in  parabolaye^uam  in  eo» 
noide  parabolice,  DAL,cerniturin  parallelis  incidentibnsin,D 
C , LM,cfua  omnes  fecundo  refleiluntur  per  portiones,CB,  T M, 
ltaq\  cum  bafis  conoidis,DAL,fit  circulus, DLjnenfur a quatim 
tatis paradeUrum  axi^Aliingredientium  cauamfuperficiem 

eiufdem , 
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thfdm^inciitntiMmqi  i»,  DC,ML,trif  Utitud» 

tJiyD^.,ELi&me»fMr4  t4r undem  f4T4lUl4rtim  rtflex4ri pcjl 
cencnrfum  WiMyiterii  4 canxfuptrficiejCB^ Idyt^edicnnuqi 
ex  di£l4  c4M4fuptrfcieytrit  4rmtti4ieuiKs  Utiindo,  ^SyT  E.S$ 
ergo  detegnmns  quam  T4t tonem  habent  armHla,I)^ELyad ar» 
mtlUmy^^yTEyfciemusyqua  rntione  in  fropofitnfuperficie  eo* 
noidaliy  DALymagisconfiipentur pnralleU axi,  AI, in  egPfffn, 
quam  fuerint  in  ingreJfu,quod  ex  fequenti  Profof.  conJiMit . 

PROPOSITIO  VI. 

In  eddem /uperiori  figura  ijfdem  fuppofitis , arrnilla  % D^ 
RLy  ad  armtUamf  TR^  td  'vt»  lA^  ad^^AN* 


quadratum,  DL^ad 
quadratum  , , 

diuidendo,armillay 
DQjRL.ad  circu- 
Jum  , QR  , erit  vt 
cxcdTus  quadrati  I 
DLjfupcr  quadra- 
tum, QR  > ad  qua- 
di atum,QR.  In» 
fuper  circulus,  QR, 
ad  circulum, ST, cft 
vt  quadratum  , 

K,  ad  quadratum, 

ST,  vnde  per  con» 
uerHonem  rationis, 
circulus  , QR  , ad 
armillam,  QS,TR, 
erit  vt  quadratum,  E 
QR,ad  exedTum  q. 

QR , fuper  q.  ST  . 

Ergo 


Vonia  enim 
circulus , D 
L,ad  cir- 
culum, QR  ,eft  vt 


huius. 
»•.  Primi 
Cooic. 


20.  Prini 
Cooic. 


4 J ^ Exercitatio  /exta . 

Ergo  ex  «quo  armilla , DQ , KL , ad  armillam , QS,  TR’; 
erit  vt  cxcclFus  q.  DL , fupcr  q.  QR  , ad  exccnTum  q.  Cm  , 
fuper  q.  ST , vcl  vt  excelTus  q.  DI , fuper  q.  QI , ad  cxccf^ 
fumq.QIjfuperq.SI.  Applicetur  nunc,  BX,  vndc.AI, 
AN , AX . proportionales  erunt , fed  vt , AI , AN , AX , ita 
funt  quadrata  applicatarum, DI, CN,  BX,  vcl  quadrata 
rc(5larum,  DI,  QI  , SI,  ergo  h«c  erunt  proportionalia . 
Cum  ergo  totum  q.  DI,  ad  totum  q.  QI^  fit  vt  q.Ql,  abla- 
tum ad  ablatum  q.  >.  .. 

SI  , erit  reliquum 
ad  reliquum , ideR 
excelTus  q.  DI , fu- 
per  q.  QI , ad  rcli- 
quujideft  adexcef- 
lum  q.  QI , fuper 
q.  SI,vt  totum  ad 
totum,  nempe  vtq. 

DI , ad  q.  QI , fcii 
ad  q.  C N . Sed 
exceifus  q.  DI , fu- 

5ier  q.QI.ad  excef 
um  q.  QI^,  fuper, q. 

Sl,  eil  vt  atmilla, 

DQ,RL,adarmil.D 
lam , QS  , TR , vt 
probatum  eft . Et 
vt  q.  DI,  ad  q.  C 
H ita,  IA , ad,  AN. 

ErgoarmilIa,DQ, 

RL,  ad  armillam, e 
QS,TR,  erit  vt,I  ^ 

A, ad, AN.  Quod 
oftendendum  proponebatur^ 

COROLLARIVM  /. 

Fiunt  ergo  par  aUela  axi,Al,  in  egrcjfu  confiipatiores , quam 
erant  in  ingr  e/fu  fecundum  r at  tonem  axis  ^lA  ^ ad  y AS 

qua 
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qttdrta  fars  Uteris  recti  farahoU  i DAL  , ytegotfiencUi» 
ffccjtUvprio^CMf.f, 

COROLLARIVM  IU 

I 

fi  dUmetri  bdsis  emeidis far^ioUci 

f /'Ww/ frofortio  diiln  confit j>atitmit 
manifefiari.  Vtfim  eadem  figura  detur  ratio^  2)Z,  ad^  IA , cotu 
fiabtt  ratiOt  DI  ^adfIA^&  quadrati  ^Dl^ad  q.  IA-,fcd  qua- 
dratum , Dl , aquatur  reliangulofub^^  1A,&  latere  redo  para- 
bola , DAL  , ergo  nota  erit  ratio  rcdanguU  fub,  lA^  & dtdo  la- 
tere redo,  ad  quadratum,  AI,  hoc  efi  {propter  communem  al- 
eitudtnem,  AI , ) ratio  lauris  redi  ad,Al . Cum  yero,  AN  fit  ^ 
olidi  lateris  redi,  eouutr tendo,  confiabit  qudrationem  habeat. 


SCHOLirU. 


1 


Vxta fuperius  Cor.i.  ^Ba  eftfequenstabeUa  > 
l in  cuius  prima  columna  ponuntur  notmeri  par' ' 
tium  axis  cuiufcunq',  conoidis  parabolia,  cuius  bar 
fis  diameter  femper  fupponitur  eorundem  partes 
12,  ia  2.  vero  columna  habentur  numeri  explican- 
tes proportionem  dida  confiipationis  in  propolho  ' 
coHoide. 

yt  ex,  gr.  fi  in fuperiorifigura,DL , fuerit  12.& 
axis , AI , e ar undem  partium  tS.in  columna  axis 
quafito  num.  i ^.fumo  e regione  ipjius  aiiacett  eo-  \ 
tumna fub  titulo  proportionis,numiros  36.^1.  qui 
tndicat  mihi  in  taliconoide parallelas  axi  feri  eon 
fiipatiorcs  in  egrejfu , quam  in  ingrejfu  fecundum . 
rationem  ^6.ad i.Confiat autem  ex/uperioritabel- : 
( la  si  axis  fuerit  3.^  diameter  basis  conoidis  12.  ■ 
quodtningrefsn,  & egrejfu  erit  eadem  paraltUa-\ 
rum  confiipatio  j & si  axts  fuerit  minus  quam  par. 
tes  i-in  egrefsupotius  parabola  difgregabuntur , & 
(roptereatabellaineipit  a partibus  ipsius  axis. 
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45®  Exerciut'9 Jexial 

De  Perfpicillorum  focis:  . .. 

si  (juis  cdreat  pranomiaato  Speculo  <z/Uoria , /»  ^uo  noi 
mea  foci  expliauiy  fcUt  focum  a me  appelloripunSium 
illud y ad  quod  radii  incidentes  ia  quondam  lineam  y 
Jiu  fuperficiem  y fiiie  paralleli y fiue  conuergentes y yel 
distergcntts  reflexi  coitcur,  ..aty  aut  a quo  diuergunt : 
njt  tn  fiperdciebus  yquA  a fe£iiombus  conicis  per  ip fa- 
tum renolutionem  circa  axtm  onuatur , dum  in  tpfas  in- 
cidunt radij  y quarum  Tabellam  tradidi  in  dtcloSptfu- 
lo  Cap,  2 3 . Huius  ope  cum  dtidi  foci  pracise  fciri poffmty 
haud  tamen  hucufqi  detegere  licuit  quod  fetam  'vbiaam 
radq  paralleli  axi  lagredieates  parabolam , hyperbolam  y 
yel  ellipfin*  cryfloihnam  poH  ipfam  refraSIt  praetse  con- 
currant . Id  'vero  fatis  propiaqi  obtinuit  Keplerus  ia 
aliquibus  lentibus  cryfl allinis  y f eu  per f pictilis  fuperficie- 
busfpharicts  contentis ydocens  in  fua  Tiitopiriccvbinam 
effet  punTium concurfus  diSiorum radiorum axiyhoceU 
radio  per  n/mbitUum  lentis  perpendiculariter  ilhus  fu- 
perficiebus  tranfeunte  parallelorum  , quem  focum 
appellautt,  fum  vero  non  in  omnibus  perfptciUomm  ge- 
neribus y qua plantSy  ^ cauis y^velconcauis fphaucis 
fuperfictebus  promifeue  comprehenduntur  focos  adtn~ 
uenerity  propterea  quadam  hic  circa  huiufmodt  doSri- 
nam  tum  ad  eam  elucidandam  y tum  ad  pradtSUos  focos 
proxime  inueniendos , eiufdem  Keplert  fuppojitionibus 
tnfislens , qua  mea  menti  occurrerunt , tradere  decreut . 
oAjfumo  igitur  ex  eodem  hoc praitpue  yquod nempe  radij 
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lummofe  iryPAUum  tngredientes  "v/qntlgrAdum  3 o./«- 
chnattoms hAbeat  Angulum refrARioms ^qut  e fl circiter 
terttA pars  inclinAtwms , que  prAmtfofcquentes  Propo^ 
ftuvnes  dersooRrAntur  • , 

PROPOSITIO  VII.  1 


*^Adij  e cripAllo  in  Aerem  egrefji  cum  inclinAtlone  injrA  grd- 
dus  20.  rejruRt  fupper Addunt  Jua  mclinAttont  dmt- 
dium  etujdcm  tndtnAtionts , 


Sit  cryftaIlum,CEH, 
&ciusplanaf'ipcr- 
ficics,CH,di  fcnmina  ns 
cryftalluab  acre.CAH» 
infuper  fit  radius,  AE, 
incidens  perpendicula, 
riter  ipfi,CH,c)ui  ab  ae- 
re, CAH , ingrediensin 
cryftalluin,  CEH, pe- 
netrabit irrefradus  ex 
comuni  Optica:  dodri- 
na  . Sit  nunc  radius. 


BD,ipfi  CH,&,AD,ob 
liqiius, facies  cum,  AD, 

angulum, BDA, nempe  inclinationem  radij,  BD,  ( Keplerus 
enim  vocat  inclinatione  radij  angulum,  qui  cotinctur  radio 
incidete in  fiiperficie diaphani,&  perpcdiculari  fupercande  nuL'i! 
fuperficiem a pundo  incidentia f uda)  quino fupcretgra. 
dus  30.  Radius  crgo,BD,ab  acre,C  AH,  in  cry  flallu , C EH, 
ingreffus non rede incedet, vt per, D C , fed quia  cryfiallu 
cft medium denfius  ,quamacr, ided,BD,  incendet  vt  per, 
DF,acccdcnsad perpendicularem. DE, angulufqueiCrF,  Axioma 
dicitur  refra  dio  radij , BD , cuius  incliratio  efi  quoque  an- 
gulus,EDG,  cum  enim  fint  reda’, BDG,  ADE, ideo  anguli,  nun^  j. 

Mmm  a BDA, 
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Axioma 
opciciiin 
Diop.  nu 


Rnlprvor  ^‘‘MuAxu; 

BDA,  EpC,  funt  xauz» 

Jcs  . Quia  vero  cx  allafa 
Kcpleri  fuppofltione  re- 
fragio eft  tertia  pars  indi 
natioi)is  (intelllge  fcmpcr 
circitcr)vfquead  gr.30, 
inclinationis , ideo  angu- 
lus, GDF,  erit  ; ipfius, 

r U t . Si  ergo  acceperi- 
mus e conuerso  radium, 

FD,  tan(}uam  egrcdic/i* 

^ «crenT,  C A H , non  ibit  per . 
DI, (JUS  fit  in  diiedum  ipli,DF,fed  quia  3 denfiori , jegrcdi- 

min  ‘er  ^ P"P<:ndicuIari,AE,  vt  com- 

rnuni.er  Optici  docent . Sed  di-oqiiod  inccdctper.  DB. 
Nam  quando  ingreditur,  BD,  & per,DF,crgoegrcdics  FD 

enim  eft  rcfradio radiorum , fi- 
"’S‘'C(Jjantur  fiuc  cgrediantut,  vel  vr  tales 
Cumero '"^“'i^eplerus  num.  2.  in  fua  Dioptricc . 
Bni  ^ a:qua!cs,  vt  &,  FDG, 

? A quoque, BDI, i ip- 
infi  ’pn^-  !^^'^°'^'^’^cedcns  gr.20.cum  squctur 

’f^D,tanquanicgredientisin 
Froo  mdinacio  i B D I , vero  refradio . 

rliniri  ^^‘■cdicnsa  cryfiallo  in  acrem  infra  er.  20.  in- 
nk  o ? n inclinationi  angulunrre/radio- 

Sln  ? ^ inclinationis  fere  dimidium . Quod  o- 

uenderc  opus  erat. 

^OROLLARIVM  I. 

infra gr.-^o,incUnatiomSfradios  ab  aere  in  cry- 
J alium  mgrejfos  fac  ere  angulum  refracltonismui  e(l  l in- 
fitnationts  feu  diminuere  per  ^fuain  inclinationem  Jcuti  di- 
£fum  eft  angulum,  GDf,  ejfe  * tpfius,GDE  & cofdem  radios  k 
epJaUj  tn  aerem  egredienus  infra gr.  lo  facere  angulum  rc- 
jra  loms^ , qui  tfi  ^ inclinationis , fu  augere fuam  inclinatio- 
nem per  ^ etuf dem fcuti  probatum  ef,lDB,refra£lionem  radify 

FD, 
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pDytdfiquam  egredicatis^ejfe  i ip/tusy  IDAy  wcItndtioHiSy  qud 
idem  T*dtMSy  FDytgr  editur  e cryflallo  w der  em  pety  DB . 

COROLLARIVM  II. 

IN  eadem fuperidri  fgnrd fi  cryfiallum  non  terminet/er  ad 
fuperficiem  pUnam.CH  Jed adconnexamyKBLyCuius  cen- 
trumyEiVel ad cauam  M DN y cuius  centritm,A  eadem  quoque 
fuperius  dicta  vertfeabuntur  . Cum  enim  radij  tranfeuntes 
per  centrum  fph. trica  fu  perfici  ei  fint  eidem  perpendiculares^ 

ideo  erityAEyperpendtcularts  tam fuperf ciet fphxricay  K DLy 

quantyMDN y exiflenteque  cryfiallo , KDLEy  •vel,  MDNE , ip» 
fum penetrabit  irrefir actus , Erit  quoque  inclinatio  radij yBDy 
ingredientis  i»  cauam , MDN , cryfialli  fuperficiem  angulus  , 
B D Ay  vel  yEDG . lidem  quoque  erunt  inclinat  to  etufidem , 
BD^  ingredientis  in  conuexam , K DL  . Similiter  inclinatio  ra^ 
dij  yF  Dy  egredtentis  e cryfiallo , K DL , vel , MDN , in  aerem 
erit  angulus  y FDEy  vel,  IDA  yjtcuti  circa  planam  fuperficiem^ 
C H y dicebatur . 

S C H 0 L I y M , 

A Ntequam  ad  lentium  focos  inquirendos  accedamus  co» 
gruit  prius  intelligere  yarietates,  que  in  ipfis  continge- 
re pojfunt  mento fuperficnrum planarum,  cauarum,  & conne- 
xarum fpharicarurn , quibus  comprehenduntur . Lentis  ergo 
cry fi  alline  (idem  de  vitreis  intelltgedn  quibus  refracliones  siit 
proxime  eadem  cum  pre didis  vt  in  Dioptr.  numero  6.  inquit 
Kepterus  ) funt  in forma  difci  orbicularis  latior  es, quam  profun- 
dtoreSyVerum  cum fit  par  ua  profunditas  eam  negligit  KepleruSy 
ajfumitque  tamquam  nulla  ejfet . illa  ergo  aut  exvna  parte 
funt  plane , fjr  ex  altera  conuexa , -pel caue\  vtlfunt  vtrimque 
conuexafiae  vtrinq\  eaua,  C0uexitate,vel  cauitate  tam  aquali, 
quam  inxquali  has  Kcplerus  puras  quoque  vocat.  Similiter 
aut  funt  ex  vna  parte  connexa, altera  caue . f quali,  vd  tna- 
qualiyConuexitate cauitate , quas  mixtas  appellat : cum  ve. 
ra  cauttas  efi  ex  maiori  circulo , quam  conuexitas,  taits  lens  ab 
to  dicitur , Mentfcus . Propofitum  igitur  mihi  efi  tantum  in 
prxfcnti  demonfirarein  omnibus  vnicam  regulam  ginir.-iltm 
pro  muenicdo  earum foco  proxime  virificart,qu{  efi  huiufmodi. 


Dioptr, 

num-tj. 


Diop.  nu. 
xi. 


Diop.  mk 
i7. 

4>iop.  mi. 
! jO. 


Diop.  nu. 
»•1 


1 Exercitatio  fextd  f 

Regula  generalis  ad  inueniendos 
lencium^  feu  perfpicilo- 
rum  focos  • 

IN  omnibus  huiufmodi  lentibus.conuexis , vcl  cauis  in 
contrarias  parces  vergentibus,  vt  aggregatum  ex  femi* 
diametris  conuexiratum , vel  cauitatum  ( fcd  couexis , vcl 
cauis  in  eandem  partem  vergentibus, vt  eorundem  femidia- 
metrorum  differentia  ) ad  fcinidiametrum  conuexitatis,  vel 
cauitatis  radios  parallelos  afpicientis:  ira  duplum  reliquae 
femidiametrieft  ad  diflantiam  foci  ab  ipfa  lente. 

Poftulamus autem  & nos  cum  Kcplcro,  vt  lentis  conue- 
xa?,concauar,vel mixta»  fiiperficies  vtraque centrum  fui  cir-^ 
culi  habeat  in  eadem  linea, qux  per  medium  dufdcm  vmbt>i 
Jicumtranfeat. 

PROPOSITIO  VIII. 

Sit  iens  i ACB  ^ planam  habens  Juperficiem  ^AB^ad  radios 
parallelo  s conuerfam»  Cjr*  connexam,  tACB,  no»  exi  eden- 
Um  gradus  lo,  cuius  centrum  yD  i tranfeat  •vero  r ar- 
dius indefinitus , EDMK,per centra , D,M,fiu lentis 
nminlicum  , cjui  erit  perpendicularis  tam  fuptrficiei , 
tAB,  quam, AC  sdeopenetr  alsit  (entem  trrejrafiusy 

is  Vero  [acet  conuexum,  AC’~B,  in,  C i intel/tgantur  nunc 
quoUunque  alij  radij  etdemyEK, paralleli  'venientes  ex 
parte » E,  ^ tn planum,  tA'B,  incidentes , cm  neufiartQ 
perpendiculares  erunt  ,0"  ideo  irrefraclt  peruenter.t  ad 
conuexum,  ACB*  Dico  bos  omnes  in  aerem  egredien- 

tes, 
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hs , ^ 'mdefimte  prottnfost  concurrere  ia  punSlum  ip<- 
ftusi  LK , (fuodahen  a lente  ^AC  B^per  duas  fere Jemi'‘ 
dianetros , DC,  conuexttatis yACB* 

Sit  eorum  vnus,  FNJ  incidens 
in,  Nj  qui  lentem  irrefrade  pe- 
netrans perueniet  in,  I;  produ- 
caturautem  indefinite  in, H,& per, 

D,  Ij  punda  protendatur  reda, 

DIG.  Quoniam  ergo,  DIG,  ve- 
nita  centro, D,  conuexitatis, AC 
B,  erit  ipfa  eidem  conuexitati  per- 
pendicularis, & idcirco  angulus, 

FID,  vel  illi  a;qualis,  GIH,  erit 
inclinatio  radij , FH , fijper  eomie- 
xum,  ACB  j refringatur  nunc  ra- 
dius, FI,  in  aerem  egredicns,per, 

IL.  Dico  ,LC  ,cfTc  fere  duplam  , 

CD.  Cum  enim,  FI,  in  acrem,. 
egrediens  per , IL , fuperaddat  fua» 
inclinationi,  qiije  eft , GIH  , di, 
midium  eiTdcm  ( cft  , namque^, 

GIH,  minor  quam  gr.  20.  nam  atquarur  angulo,  TDC,  feir, 
qr.oad  nume  rum  graduum, arcui, I C,  qui  no  eft  maior,  AC, 
gr.iy.cum,AC-B,  ponatur  non  cxcederegr.  ?o. ) erit  angu- 
lus,LIH,  i ipfius,  HIG,  fcd , LIH , aequatur  fibi coaltcrno , 
1LD,&,HIG,  interiori,  IDL,crgo,IDL, erit  duplus  anguli, 
ILD.  ScdinarcubuS;&  angulisinfragr.ij. finusredi  eo- 
lundcm  funt  fere  in  eadem  ratlonccum  ijfdcm  arcubus, vcl 
angulis , VI  & KcpJerus  inquit num.  34.  Ergo fTnus  anguli , 
D,  duplus  erit  finus  anguli,  L,  latera  ver6,LI,  ID, funt  vt  fi- 
nu5  angulorum , D,  L . Igitur,  LI , erit  duplum  ipftus,  ID . 
Sed,  LJ,  ponit  Keplerus  in  huiufmodi  lentibus  inlenfibilirer 
difiVicab,LC,negligit  enim  ipfarumcraffiticm.vt  iamdixi. 
Ergo,  LC,  erit  fere  dupla  ipftus,  CD-  Focus  igitur,  L,  len- 
tis, ACB , abeft  ab  eadem  per  duas  fere  femidiametros , leii 
per  integram  diametrum  conuexitatis  . Quod  oftenden- 

dum 


Cor.  ?. 
anc. 


Prop.an% 


Ex  Trigeu 
nomciria. 


45'4  Extrciuto  fixu . 

dunacrac.'  Hafcpaululum  differt  a demonflratione , quatn 
in  Dioptr.afferc  Keplerus  num.3;.  qux  ad  ipfius  ampliorem 
declarationem  hic  pofica  efi, 

PROPOSITIO.  IX. 

SieddemUasy  ACB  > obuerutcomaxumt  tACBy  Adradioi 
pimUetosi  Erit  nibdminus  etufdem focus  dtfi^ns  a leih 
te  fere  per  dtxmetrita  coattextMis  • 

SIr»EK, radius  vt  fupra  per  medium 
lentis, M,C, incedens, cui  fumatur  > . 
quicunque  alius  parallelus, vt , FI,  in-  v 
cidens  in  conuexum  in , I , qui  ingre- 
diens  lentem  ibit  nonrcdc  , vt  petj - 
Diap.n.1,  lNH,fcd  accedet  ad  perpendicularem  ” 
tranfeuntem  per,  I,  quar  fit ; DIG , di- 
minuens per  f fuam  inclinationem^ . 

Cum  ergo  inclinatio  radij , FIH,  fuper 
couexum, ACB,fit  angulus,  GIF , vcl, 

HID,  ibit  per»  IL,  faciens  angulum, 

HIL,  refrai5iionis,qui  erit  l inclinatio, 
lauus.  nis.HID,  & ^anguli, L I D.  Cura  ve- 
r6,LIH,  xquetur  fibi  coalterno , ILD, 
erit,  ILD , ^ ipfius , LID , quare  cum , H 
ID,  ad,  DL,  fit  proxime  vt  angulus, 

L,ad  angulum,  I , ficuti  in  demonftra- 
, tione  Prop.  ant.  dicebatur,  erit,  ID,  i DL,  & conuertendo; 

®tif,LD,dupla,DC,&,  LC, tripla,  C D . Ex  quo  apparet , 6 
radijs parallelis ipfi,EK,poft  incidentiam  in  conuexum, 
ACB,nil  aliud  contingeret,  quod  omnes  concurrerent  in,L! 
^ nep^in  diftantia  fexquidiametri  conuexitatis  ab  ipfa  lente. 
Sed  quia,lL,occurrit  plano,  AB,  vt  in , O , ibique  iterum  re- 
fringitur,querendum  eft  ad  quod  pundlum  ipfius,FK,con- 
currant . Ducatur  ab,  0,re<aa,  OR,paraIleIa  ipfi , FH , &, 
OP,ipfi,ID.  Erit  ergo  angulus, ROL, inclinatio  radij,  IO, 

fuper. 
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fupcTaAB,  qui  idcirco  egrcdiens  a cryftallo  in  aerem  ipfam 
perdimidiuaugebiciinccdatpcr»OQ,>anguIuscrgo,LOQ>  . . 
critr3nguIi,LOR.&tLOR>eft{.ipfius,LOP,ncuti,LIH,  “ 
cHf.LlDi  vcfuperius  probatum  elt.  Ergo,  LOQ,  erit  ^ ip- 
fius,  LOP . Sed f ,&  f faciunt  ^ quare, LOQ^LOR,  (citicct 
angulus,  QOR,  erit  | anguli, ROP,  quare,ROQ,,  QOP,  vel, 
OQP,POQ,crut  arquaies,nam  coalccrni,KOQ,,  OQP , funt 
«quales . Erit  igitur,  P (^«qualis  ipH,  PO,  ficuti  de,  QD, 
erit  fer£  «qualis  ip(i,  DI , tn  lentibus  enim  paru«  cralficiei 
font,IO,  CP.quafl  parallcl« . Quare  erit,  C^,  fere  dupla, 
CD,hoc  eft  ent  fer6  tantum  d vero  aberratio,  quantum  im. 

Eortabic  lentis craifities,  ob  quam,  QO,veti  maior  eft  qua, 

>I . Erit  igitur  foci,  Q,  a 16ce,ACB,  diftantia  ferd  integrae 
diametri  conuexitatis . Quod  dcc. 

COROLLARirni  /. 

Hinepdtet  tddits Pdr*lleUs ipfi , EK ,in  eonuexum,in^ 
gredientes  (tmhilAmpUits  eu  accidere  fnppondtpr^om^  ■ 
nes  eoncarrere  in  pnn^nm  difians  d connexe  per  tres 

f trmdtametres  connexuatis . 

COROLLARIVMll. 

PAtet  infitper  nihil  referre  rtram  faciem  lentis  ad  paralie^ 
les  cennertamHs^  nempi  vel  planam  vel  connexam  ,pro» 
uenit  enim  vtrobiqui  fere  eadem  fect  diftantia  d lente . Hoc 
tnenUat  Keplernstn  Dteptr  nam.  1 38.  rationibns,  quas  Ledor 
ibidem  videre  potent  quanti  raleanti  fatetur  autem  non 
everri  ab  eo  accuratam  demon ftrattonem , quapro^ 
pter  ftudtofus  ab  eo  ad  numeres  ablegatur^ 
qmbus  detegat  quantum  d veritate 
aberret  hac  propefttio . 

Nos  autem 
qua 

potuimus  ad  eam  confirmandam 
iso  medium  att  ulmus  • 

Nno  PRO 
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PROPOSITIO  X. 

SUUnSyDHFEitiufquepUm/Hperficitsad  p4r4llelos  eoa» 
u«r/4tDHttj£;f  c4uayERF»nSexctdcos gr4dus  50.  cuius 
centrum^  C,  rsdn^queper  ceutr4y  LiKtGyimedenSy  PL 
*1{G0:  Huic  p4r4lleli  •venientes  ex  perte^  P»  incident 
perpenduuiariter  in  pUnuiUy  DH  ipenetrAbuuiq-,  tdcir» 
co  irrefrsHi  • Dico  igitur  eofdem  incidentes  in  y ERF, 
0*  e cryilulloiuuertmegredientes  omnes  fore  reftoRos 
per  reilas  in  dircHum  punHo  in,  *TLyajfumpto  con- 
iiitutosy  ^uoduberit  d lente  fere  per  dUmetrum  cauit4~ 
tis.  HocpunHum  focus  quoque  dicitur  y non  quU  redij 
in  illud  eocurrout  yfed  qmu  ia  diredum  ipfius  diuergut . 

Sit  vnus  ex  di£lis  paral» 

Ielis,BS,  qui  incides  ipf 
S>penetrabit  irrefra^us  in, 

I, vitra  quod  idefinite  pro 
t6datur,  vt  in,  N,cxtenda> 
turq;  a cctro , G,  per , I,rc- 
G IC.  Erit  ergo  angu* 
lus,BIC,veJ,NIG,  inclina 
tio  radij.BN.fupcr  fuperfi* 
cie,EHF.Sit  agulus,MIN, 

Kiplius,N’IG,&  {)ducacur, 

MI , donec  occurrat  ipG , 

PO,  vj^in,  A.  Radius  ergo, 

BSJ,  egredicnsinacr&ibic 
per,IM,adiugens-fu2e  indi 
nationi, NIG,dimidiu,nc- 
pe  angulum, MIN,  cftque,MI,in  dire^u  ipfi,  A.  Quia  vero» 
MIN,  angulus  fquatur  interiori, IAG,&,NIG,fibi  coaltcr- 
no, IGA, erit, IgA, duplus  ipfius,IAG,  ergo  & latiis,AI, du- 
plum 
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De  Propdfitiemlutt  MifieQdntis,  4(^7 
plutn  erit  lateris , IG  i fed , AI , infenfibilher  differt , ab , A 
R , in  lentibus  paru»  craffitiei . Ergo , AR , erit  fere  dupla , 

RG.  Abeft  ergOjAyfocusaleatefaeperdiamccruai  ca- 
uitatis*  Quod,&c. 

PROPOSITIO  XI. 

Sf  tdiem lent,DHFE,  obatrut  caadtfiyERF,  di rdiios 
fdtdUtlos : ent  ntheiomnus  tmfdem  focut  dtRdm  i 
Unte  jtrre  fer  didneetrum  Cduiutu, 

Sit  eadem  lens.DHF 
E .obuertens  cauu  1 
EKF,  ad  radios  paralle- 
Jos,axts,  , tranficQS 
per  cecra,G,K,L,fiii  vnus 
radiorum , vt , BI , aequi- 
didct  incidens  in  cauum  » 

EKFjVt  ini,  qui  inde*“ 
finiteprorendatur  vtin, 

N I fecans  planum , DH, 
in,  S . Similiterd  centro, 

G,  per,  I,  educatur,GIC, 

Inclinatio  ergo  radi) , B 
Njfuper  cauum,  ERE, 
erit  angulus  BIG,  vel , M 
IC  . Radius  ergo,  BI, 
incidens  in  ^ryttalluuu. 
non  ibit  per,  IS,  fed  ac- 
cedens ad  perpendicula- 
rem, CC,  diminuet  per 

fliiam  inclinationem,  in-  Cor.1.7. 

cedens  per, IZ,  quat  inde-  ■ x huius, 

finite  fit  produ^  in,  X.K.conftituitque  anguIum,XIN  , 
t iplius , NIC,  8c  i ipfius , X TC . Sed  ,N1X , atquattir  angu- 
lo interitui, CKl,de,XlC,ipli,KIG;  duplus  ergo  erir  agulus, 

Nnn  2 KIG, 
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K IG  > angulij  IKG,  & ideo , GK,  dupla  erit  ipfius » GI,ve!, 
CR , &,KR » tripla , RG . Radius  ergo,  BI , per , IZ , diuer* 
gitapundo,  K,quod  abcRalente  per  tres  femidiamctros 
cauitatis , vc  de  conuexo  probabatur  in  Prop.  9. 

Ducatur  nunc  per,  Z, 
ipfa,ZA,  parallela , PO, 

& fubindd  pIano,EF,per« 
pendicularis . Erit  ergo 
angulus,  AZX,  inclina-  ^ B 
tioradij,  lZX,ruper  pla- 
num , £F , illi  ergo  addi- 
to angulo,  YZX,nempd 
i , XZA , radius,  IZ,  egre- 
dietur a lente  io  aerem 
per,  ZY,  quae  produ^a 
verAis,  LP,  illi  incidat  vt 
in,  M.  Cum  ergo,  XZA, 

Et  xqualisipH,  ZKM,  in- 
teriori , & , YZX , ipfi , K 
ZM , erit , KZM , ^ ipEus, 

MKZ.  Ergo  &,KM,  erit 
i jpEus,KlZ,(lcmper.n. 
fumusinfra  gradus  15.& 

Enus  funt  fere  vt  anguli » 

& oppoEta  angulis  late- 
ra ) vel  fere  ipEus,ML, 
ob  lentium  paruitatem . ErgopundIum,reu  focus,  M,d  quo 
diuergunt  paralleli  ipE , PO , bis  rcEa^i  in  lente  ,DHFE , 
aberit  a cauitate , ERF , diametro  feri  cauitatis.  C^od,&& 

COROLLARIVM  /. 

Colligitur  ex  hac  futaUtlts  axi  hxiufmadi  lentis  primi  re~ 
ftaSes  i canitate,  dinergtre  d pnnlio  in  axi , tfnod abe^ 
per  trtsfemi diametros  einfdem  canitatit  d lente\cnm  ejienfnm 
fit  y-iZ , diuergere  d puu^o , K , qnodpa  tresfemieUametros  , 
CR  tfere  ahtfi  d cauitate , ERF , 

CORoL 
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COROLLARlVMy  II. 

Colligit  itr  vlterias  tfUdinfunq-,  Itntit  hui»fm(ydi faciem  ad 
radios faraUelos  conuertamas ttandemfoeidiflantiam 
i lente , integra  nem  fi  diametri  canit  atis , fronenhe . 

Hac  delentibus  ex  irna  farte  planis  ofiendimus  ^ in  qui' 
hus  tamen  & praallatam  regulam  generalem  quodamodo  reri- 
ficari  inferius  declarabimus . 

PROPOSITIO  XII. 


Lentis  ex  <vtraque  farte  ^nemodocunque  tonuexte focum 
inuemre . 


Sit  Iens  vtrinqiconuexa  quomo- 
docunqi  CADF,  cuius  arcus, 
CAD , CFD  > non  fupercnt  gr.  30. 
axis , RK , & in  eo,  L,  centrum  con- 
uexi , CFD , &,G , centrum  conue* 
xi , CAD  jsequakfqi  FL , LX^  XN, 
inter  fe,  nec  non,  AG,  GH,  HI , pa- 
riter inter  fe . Quzritur  focus  huius 
lentis . Sit,  MB,  vnus  radiorum  ipli, 
RK , parallelorum  lenti  incidens  in, 
B,qui  vlcerius  protenfus  incideret 
in , I , n non  occurreret  alteri  conue. 
xo , CFD , fit  tamen  du^,  B£I,  re- 
- Aa  occurrens  conuexo,  CFD,  in.  E, 
perque , E , ab , L , educatur , LEO. 
Quoniam  ergo  radi) , BI , inclinatio 
fuper  conuexum,CFD,eR  angulus, 
BHL , vel , OEI , ide6  radius , BE , 
e lente  in  aerem  egrediens  ibit  per,  E 
P , faciens  angulum,  PEI,  dimidium 
ipfius , lEO.Quoniam  vero  vt  ango- 
iuS}P£l}ad}  Pl£,itaefl,IP}ad, 


Vide 
Sch«]<  %7- 
huius. 


Ccr>  l.a» 
huius* 


Cor.  7. 
buni& 


rdtuius. 
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470  Exerdutio  Jixu» 

PE,  vcl  ad,  PF,(inparuis  coim  len- 
tibus infennbiliterdiffcrut,  P£,PF,) 
ideo  vt  duplus  anguli , P£I , nempd 
vc,  OEI,  vel  duo  limul,  ELI,  ElL, 
ad  eundem,  ElL,  ita  duplum,  IP, 
ad , PF , vel  ita , IP , ad^,  PF , & di- 
uidendo,vt.  angulus,  ELI  ,ad,£I 
L,  ita  exceffus,  IP,  fuper  PF, 
ad  PF  . Sed  vt  angulus,  ELI, 
ad  , EiL  , ita  , EI;  ad  , EL  , vcl 
ita  , I A , ad  , L F , ( infeniibiliter 
enim  differunt , lE , 1 A > ob  lentium 
paruitatem  ) ergo , I A > ad  , L F , 
erit  vt  exce^us,  IP,  fuper  i,  PF, 
vel,  PA,  negle^a  lentis  crailitie, 
ad  I , PA . Et  componendo , erit , 

IA,  cum,  LF,  ad,  LF,  vt,  IP, 
ad  X • PA . Vnde  crit  , lA  , cum, 

LF  , ad  duplam  , LF  , fcu  ad  , X 
F , vt , IP , ad , PA , & Iterum  com- 
ponendo, erit,  IA,  cum,  LF,&, 

XF,  idefl  erit , lA,cum,  FN,ad, 

XF,  vt  IA,  ad,  AP.  Et  permutando,  erir,  IA,  cum,  F 
N,  ad,  IA  , vt,  XF,  ad,  AP,  vel  crit,  GA,  cum,  FL, 
(prxdit^orum  fubtripla  ) ad,  GA,  vt , XF  , feii  dupla, 
LF,  ad  , AP,  diffantiam  foci„F  • a lente,  CD,  eodem 
enim  modo  reliquos  radios  ipfi , R K,  parallelos  ad,  P, 
• concurrere  oflendemus.  Concluditur  ergo  quod  vtaggre* 
gatum  ex  femidiametris  conuexitatum , nempe, GA, FL, 
eH  ad  femidiametrum,  GA,  conuexitatis  parallelos  alpi* 
cientis , ita  duplum  femidiamerri  reliquat , LF , eft  ad , AP , 
diftantiam  foci  a lente.  Et  hatceftregulageoeralisfupe- 
rius  tradita. Dacis  igitur  di^isfemidiameiris, poterit  qux- 
(itus/bcusobtineri.  Quod&c* 


COROL^ 
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Dt  Propofitioailin  MifctUintU . 

COROLLARJVM  /. 

EX  hec  confiat  focum  lentis  vtrinef,  aejualittr  conuexa  di~ 
ftare  H lente  fere  femieUametro  eonuexitatis . Aggrega- 
tum emmfemidiametrorum  conuexitatum,  quiafunt  aquales^ 
tft ad  alteram  femidiametrum ,vt  i.  adi .fed ita eft  duplum 
reliquafemidiametriad  diftantiamfici . Ergo  hoc  duplum  ad 
difiantiam  foci  efivtt.  adi.  focus  ergo  per  vnam  femidtame- 
trum  conuexitatis  difiabit  a lente-  Hoc  autem  probat  quoq; 
particulari  demonftratioue  Keplerusin  Dioptr.  num.  39.  quod 
HOS  per  hanc  omnibus  lentibus  vtrinqi  connexis  communem 
collegimus . 

COROLLARIVM  //. 

PAtet  infuper  eandem  fore  diftantiamfici  d lente  inaquaU- 
ter  conuexa  prouentre  ,quamcumqs/aciem  adparaUelos 
ebuer teris . Efi  enim  femper  »/  aggregatumfemidiametrorum 
udfemidiametrumconuexi  parallelos afpicientis ^itaduplum 
reliqua femidiametri  addiftantiam  foci^vt probatum  eft. Alte- 
ra autem  iftarum  fsmidiametrorum  vocetur.  A,  & reliqua , B . 
Si  ergo  couexumipftus.  A,  refpiciat parallelos,  erit »/,  A,  B,  ad^ 
A , ita  duplum  ,B,  ad  dftantiam foci . At  fi  connexum  ipfius , 
B refpiciat  parallelos , erit  rt ,A ,B ,ad,B ,ita duplum , A , 
addiSantiam foci  Hinc  autem  proueniunt  foci  aquales  a len- 
te diftantia , quia  cumfit  ,A,B,ad,A,ita  duplum , B,  ad  di- 
fiantiam foci , relt  angelum  fub , AB, & diftantia  foci  aquatur 
rell  angulo  fub,  A ,0"  duplo , B , Similiter  cumfit,  A,  B,  ad,  B^ 
ita  ,duplum , A , ad  difiantiam  foci , re£i angulum  fub.  A,  B , 
Cr  diftantia foci  aquatur  rccl  angulo , fub,  B , & duplo,  A.  Ve- 
rum rea  angulum  fub,  S.  & duplo.  A,  aquatur  reHangulo fub, 
A , & duplo , B , nam  hac  habent  latera  reciproca  £rga  re- 
a angulum fub , A ,B  prima  foci  ftft  antia  aquatur  rea  an- 

gulo fub,A,B,&  fecunda  foci  dtfi  antia , fed  communis  eft 
altitudo.  A,  B,  ergo  amba fici  difi antia ,qudcumq-, faciem 
lentis  adparaUelos  conuertamus  erunt  aquales . 
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47  £ Exmtutio 

PROPOSITIO  XIII 

Lgttfif  ex*vtfMfye  ftrte  qiumdoeuaque  tgm  focum  /»• 
uemrt. 


RAtio  eandem  inueniendt, 
dc  dctnonftracio  (imilis  eft 
przccdenci.  Sit  enim  lens  vC- 
rinq»  caua  .CtDSAQ,  cuius  ca 
men  arcus , C F D , Q A S,  non 
excedant  gradus  30.  centra  ca« 
uitatu,  G,L,  & axis,RK,  in  quo 
tpfi,  GF , fumptz  (int  squales, 

GH,HI,&  ipn,AL,  pariter, LX, 

XN . Sit  inUiper  vnus  paralie- 
loru  axi , R IC,  ipfe,  M B,  qui  oc- 
currens lenti  in  ,B , refringetur 
per,  BE,  in  diredum  ipli,  I,inci- 
dens  ipli , Q3S,  in  E,  per  quod 
ab,L|Cducatur,LEO.  Eriter- 
go  rad>j , B E , inclinatio  fuper , 

QAS,  angulus,  BEO,  vel  conti- 
nuato , I fi  E,  vt  in , T,  angulus, 

T EL  . Si  ergo  Eat  angulus  , 

TER,  ^ ipfius,  T EL,radius,BB, 
in  aerem  egrediensibit  per,  ER, 
quz  producta  verfus,  E,  incidat 
axi,  RK,  vt  in,  P,  eritque  focus, 

P,aquopoftduasin  lente  e£fe« 
das  refradiones  druetgent  pa- 
ralleli venientes  ex  parte  , R. 

Quoniam  ergo  angulus,  PEI, 
ad,  PIE,eft  vt,IP,ad,PE,vclfc- 
xt  ad,  PF , erit  vt  duplus  anguli, 

PEl,  v cl,  aET»ncmpc,  TELjVcl  vt  duo  fimul,  ELI,  EIL,ad 

cun- 
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ftindem,  ElL,iu  duplam,  IP,  ad,  PF,  vel  ita,IP,ad^.  PF. 
Et  diuidcndo  vtangulus,ELI,ad,EIL,  ita  eritcxcdfus,  IP, 
fupcr  PF , ad  g , PF . Sed  vt  angulus,  ELI,  ad , EIL , ita , 
EI,  ad,  EL , vel  Ita , I F , ( negle^  lentis  crafTitie  ) ad , AL . 
Ergo,  lF,ad,  AL,  erit  vt  exceifus,  IP,  fuper »,  PF,adi,  PF. 
Et  componendo,  erit,  IF,  cum,AL,ad,  AL,  vt,IP,  ad  f , PF. 
Vnde  erit,  IF , cum , LA , ad  duplam , LA , hoc  eft  ad , XA, 
vr,  IP,  ad,  PF . Et  iterum  componendo , erit,  IF,  cum,  AL, 
&, AX,feu  cum,  AN,  ad,  AX,  vr,  IF,  ad,  PF:  pcrmutandoq; 
erit,  IF,  cum,  AN,  ad,  IF,  fcii  eorum  fubtripla , hoc  eft , GF, 
cum , AL , ad , GF , vr,  AX , feii  dupla , AL , ad , PF . Eric 
ergo&  hic,vt  aggregatum  fcmidiametrorum  cauitatnm, 
nempe,GF,  AL,  adfemidiametrum  cauitatis  parallelis 
obuerfz , fcilicet  ad , G F , vt  duplum  reliquz  femidiame- 
tri,  hoc  eft  dupla,  AL,  ad , PF,  diftanriam  foci  a lente 
conformitcr  fuperius  traditz  regulz  generali . Datis  igitur 
fcmidiametris  poterit  focus  inueniri . Quod,  &c. 


SCHOLIVM, 


Hic  quoque  vt  in  Cor. primo Prop. nnt.  faSium eft, cum 
cauttates  erunt  aquales  , colligemus  ficum  i lente 
eUft are  fere  per  femidiametrum  cauitatis  . Cum  vero  caui* 
tates  erunt  inaquoles concludimus^  ttinCor.  2.  proui* 
me  fuperiori , eandem  fici  dtftantiam  d lente  pre- 
uenire  , quamcunque  illius  factem  ad 
parallelos  radios  cen- 
uertamus . 

H alienus  de  lentibus  egimus , quasKt- 
plerus  puras  appellauit, nunc  tero 
tranjibimus  ad 
mixtas . 
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PROPOSITIO  XIV. 


Vide  Ke- 
plerum  in 
Diopcr. 
nu.ijo. 


Si  lens  ftt  connexa  ex  "Vna  parte , ^ ex  altera  cana , conue» ' 
xttmqne  afpicut  parallelos  axt . *T>  ‘m(i  centrum  uni- 
tatisfnerit  dtHans  i connexo  per  jex^nidtametrnm  einf- 
dem  connexi, qnod Jocns  erit  tn  tpfomet  centro  camtatts- 
uAt  fi  centrm  canit atis  diilabtt  a connexo  plns  einjdem 
fexqmdiametro  ifocns  dtiiabtt  a connexo  minus  eodem 
fixqnidtametro  . Interius  fi  centrum  canitatts  dtfla- 
ttertt  minus /exquidtametro  conuext,  fed  plns  femidia  - 
metro  einjdem  connexi^  Jocus ertt  dt flans  plus  fexqui- 
diametro  connexi , 6t  centro  canitatts  foct  difiante  per 
fimi Jtametrum conuext f nullus  ertt focus , fidradtj  axi 
parallelt  refringentur  quoque  etdem  paralleli . Ac  de- 
ntque  centro  canitatts  propius  fimidtametro  conuext 
ipjt  connexo  extflentey  refringentur  dtuer gentes  d fo- 
to i qui  erit  'vltra  lentem  ^rjus parallelos  axi. 


Sit  Iens, cuius  conuexum,  AED,afpiciens  parallelos  axi, 
RS,  venientes  ex , R,  eiufque  centrum, G . Cauitas  ve* 
rd  Ht , BQC,  eiufque  centrum , I,fexquidiamctro  conuexi» 
AED,  diAans , ab , E . Supponimus  autem  hic  quoque,  vC 
femper  io hifce lentibus, arcus,  AED, BQC , non  excedere 
gr.  3o.reuhincidemabaxideeifdem  nonaffumi  plusgra* 
dibus  if.  Sitnunc  vnus radiorum ipii,  RS, parallelorum, 
LO, quirefringccurper,0[,in,l,focu.  Secabitque,BQC, 
perpendiculariter,vnde  in  huiufmodilentibusradij  axi  pa- 
ralleli non  patiuntur  niO  vnam  refradiionem , qux  fit  in, 
. A E D . Et  per  ,boc  latisfa^um  cA  Propofitronis  primx 
parti . 

Sup- 
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Supponamus  nunc,  esce- 
ris ijfdcm  manentibus , ccncru 
cauitatis , BQC  j cife  aera,  I, 
vt  in ,K : radius  igitur, L O, 
primd  refradus  m , AED , di- 
rigetut  in,  I ,fcd  incidens  in, 

BQC,  vt  in,  P,  fecundo  refra- 
dius,  recedet  i perpendicula- 
ri,PK,  &a,  PI,  ibitque  vt 
per  , P H , concurrens  cunu, 
axi,  RS,  inter,  EI,  erirquefo. 
cus,H,  diRans  ab , E,  minus, 

£1,  fexquidiamctro  conuexi, 

AED. 

Sit  nunc  centrum  cauitatis 
vt  io,  H,  verfans  inter  fexqui- 
diametrum  , El,&  femidia- 
metrum,  EG.  Dico  radium, 

LOP,  fecundo  refringi,  ad 
pundum  citra  , I , vt  in , K . M 
Vt  hoc  probetur  fuppone- 
mus , prius , IH , effe  duplam, 

H Q , vnde , I H , erit  duplru, 

HP,  & angulus,  HPI,  erit  fe- 
re duplusanguli,  HlP.  Cum 

vero,  HPI,  fit  inclinatio  radij,  ^ 

OP,  fuper,  BQC  .ponitur enim, H, effe  illius centrum.ideo, 
OP,  egredienselcnte,  vt  per,  PN,  faciet  angulum,  IPN, 
cuius  erit  duplus  ipfc,  IPH  ,fed,lPH,eft  etiam  duplus  ip- 
£us,HIP.  Ergo,  H IP,  IPN,  coalterni  erunt  squales,  & 
fubindcparallelj:,  PN , KS . Confideret  ergo  Lerftor  quod 
cum  centrum  eft  citra,  I,  focus  eft  inter , lE,  cum  centrunu. 
cft  in,  I,  focus  eft  in  eodem , I,  cum  centrum  eft  in,  H,  ira  vt, 
IH,  fit  dupla,  HQjnullus  eft  focus, fcd  radij  fi  eundo  refrafti 
incedunt  paralleli  axi , RS.  Ergo  cum  centrum  erit  inter, 
IH,  radij  non  refringentur  paralleli  axi.R  S,  fcd  in  illius 
puntftum  concurrent  vt  in,  K,  polito  centrum , H,  vt  diceba- 
tur efle  inter  fcxquidiametrum , EI,  & fere  femidiametrum, 

Ooo  a £G* 


Cor.i.j; 

huiut. 


Cor.r.7., 
huius  ■ 
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47^  Exercitatio  fixtat 

£G . Si  enim  inteUigamus,  I H . c0e  dimlam,  HQ,  vt,  IC  9 
dupla  eft  , GE>  obparuam  lentis  crafiitiem  parum  difta- 
bit  pundum,  H,  ab  ipfo,  G , erunt^ue , HQ^GE,ferd 
les,  &3QC,  AEDj  fere  ex  aequalibus  circulis. 

Denique  hinc  apparet  i?  centrum  cauicatis  propius  ipfi, 
Q , fumaturi  quam  eft>  H,  fciiiG , radios  fecundo  fore  re- 
fra^osnonper  lineas  concurrentes  in  aliquod  pun^um.. 
iplius , E S I vel  eidem  parallelas , fed  per  lineas  diuergen- 
te$,vc  eft  ex.  gr.  P M,  qux  diuergic  a pundo , F,  qui  erit  fo- 
cus huius  lentis  vitra  ipfamconftitutus.  Quod>&c 


•i  COROLLARtVM. 

Hinc  df paret  quando  comtas  efi  ex  maiori  circulo  9 
quum  couuexitas , hahtri  aliquem  cencurfum  radio- 
•v.  tum  fecundo  refruilorum-,  cum  ^ ficumque  ejfe  in  ^ ^ » 

Cum  oerb  funt  ex  aqualibus  circulis  patet  nuUum  ejfc 
focum  yfed  radios  axi  parallelos  fecundo  refraugi% 

£t  cum  cauitas  efi  ex  minori  circulo^ 
quam  couuexitas , qdem 
fiunt  diuergentest 
i punito  I 

feu  foco  y tn  y £ R f 
eoujfittuto . 

* 


PRO: 
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* R ’o’  P o!s  1 XI  O.'  XV.  ■ 

^ » 

•prtfa^  UuiUJttm  itmtm* 


Sit  lens )CADF, cuius  axls,NH,trttnficns  per  media 
illius  fupcrficierum  punda,A,F,  conuexum,CAD» 
fupcrqi  centrum , G ,quod  relpiciar  parallelos  radios  ve- 
nientes ex  parte,  Ni  fit  infuper  cauum>CFD,  cuius  centrum 
fi  eflet  in , I , difiaos  a lente  per  triplum  femidiaraetri , AG  > 
ftu  fexquidiametro  connexi , CAD , iam  confiat  omnes  ra. 
dios  parallelos  axi, NH^concurfuros fore  in  eodem  pun-  Pwant. 
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Cor.  I. 
luiios. 


» 47^  Exmit4tofixtd. 


^0,1.  Similiter  fi  centrum  cauitatis,  CFD»  Foretin.C, 
circiter  ij  rtflcitercmur paralleli  eidem  axi,  NH  . Sic  ergo 
caui , CFD , centrum  in , L , extra  didta  duopundta , iuxia 
diuerfos  cafiis,  qui  in  5.  figuris  apparent : & quoniam  ne- 
cefljrio  f.quitur aliquis concurfus  cum  axi, NH,  radiorum, 
fecundo in  lente rcfraiSoruni  ex  Cor.  fuperiori, ideo  nunc 
illeconcurius,  fiue  focus  eft  inueniendus. 

Edo  vnus diriorum  radiorum , MB,  quoda  pundoinci- 
’ dentia: , B , per  redam , BI , dirigetur  in , I , fed  incidens  in 
cauum , CFD , vt  in , E , refradus  incidet  in  aliud  pundum 
axis.NH,  vtin.P,  recedensa  pcrdendiculari  fuper,CF 
Dttranfcunteper,  E,  qu£  fit,  LEO,  & faciens  angulum , 
PEl,  vetin5.%ura,K£l,sipfias,  lEL.  Quoniamergo 

angu- 
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anguKis  > ELF , ad , 1 £L  • cft  vt , EI , vel , FI , ad , IL  > late- 
racnim  runtvc/inus  diarum angulorupir,^  linusftre  vc 
didl^|uli , quia  Tunt  infra  grados  15.  erum  in  t.  & 3.  fig. 
anguli , LEI,  LlE,  (qui  orquancur  exteriori,  ELF,)ad,  LEI« 
vt,  FI,ad,IL,&  diuidcndo  erit,LlE,ad,LEI,  vt,£L} 
ad,  Lhfedin  2>  fig.  erunt  componendo,  ELF,  lEL  ,hoceft 
ElF,ad,lEL>vt,EL, vcl»FL,ad,LI.  Eft autem, lEP, 
vcl , lEK , in  3..  fig. ; ipfius , I EL . Ergo , FIE , ad , lEP,  vel , 
lEK, erit ;vt  ,FL,ad^,Lt>vel  vt dupla , FL,  ad ,LI'.  Eft 
veio , FIE , ad , lEP,  vel,  J EK , vt  ,EP , vcl , FP , (negle^a 
nempe  femper  lentis  craffitie)ad,Pl.  Ergo  vt  dupla,  FL, 
ad,  LI  ,ita  cft,  FP,ad,  Pl,  Ec  permutanda,  vt  dupla,  FL, 
ad , FP , ita  cfi , LI , ad , IP , in  omnibus  bis  lentibus . 

Nucin  1.  fig.  erit  componendo,  dupla,  FL,  cum,  FP,  ad 
FP , vt , LP , ad » PI . Cum  vero  fit  vt  dupla , FL , cum,  FP, 
tota-ncmpevt  tripla,  FL,cum,  LP,  tota , ad  totam,  FP, 
ita  il^lata , LP , ad  ablatam , PI,  etit  reliqua , hoc  eft  tripla, 
FL.ad  reliquam,  FI,  vel,  AI,  vt  tota  ad  totam,  nempe  vc 
dupla  , FL,  cum , FP  ,ad  ,FP.  Et  diuidendo erit  excelTus 
tripla? , FL , fuper , AI , (quia  enim , FL,  fuperat,  AG,  etiam 
triplum  fiiperat  triplum) ad,  AI,vt  dupla,  FL,ad,  FP. 
Sed  vtcxccfllis  triplae,  FL,  fuper,  AI, ad,  AI, ita  fune 
eorum fubtripla,  videlicet  ita  excdrus,FL,.$iper  AG(quai 
eft  r ipfius , AI, ) cft  ad,  AG .'  Ergo  vt  differentiainter , FL  , 
AG  , femidiametros  caui,  & conucxi , ad , AG,  femidiame- 
crum  conuexi  parallelos  afpicientis , ita  eft  dupla , FL , fe- 
tnidiametri  reliqux  ad , FP,  diftantiam  foci.  Q^od  cft  iuxta 
datam  r^ulam  generalem . 

In a.ng.cum  fitdupk ,FL,ad,FP,vt , LI ,ad,lP,& 
vt  vnum  ad  vnum,ita  omnia  ad  omnia  i erit  dupla,  FL,  cum, 
LI  ,ad , FI , feu  dupla  ,AL,  cum , LI , ad , AI,  ( parua  enim 
in  his  proportionibus  intereft  differentia)  vel  dupla,  Al, 
cum  tripla,  LI , ad , AI , fiue  tripla , GI , cum  tripla , I L , ad, 
AI,  vt  dupla,  FL,ad,FP.  Sed  vt  tripla  ,GI,<;um  tripla , 
I L , ad , AI , ita  funt  eorum  fubtripla , nempe  ica , G I,  cum, 
IL , feu  ita , GL , eft  ad , GA.  Etgo , GL , differentia  inter, 
FL , femidiametrum  caui , CFD , vcl  fere  inter , AL , & , A 
G,eft  ad,  AG  , vt  duplum,  FL  , leljqux  femidiametri, 


Elein. 


II. f.  ■ 
klemi 


ad)  FP  s diftanttam  foci  iuxta di<Sam  regulam  generalem 
In  3.  Hgura  deniq:  cum  (it  dupla , FL,  ad , FF , vt» LI,  ad, 
IP , era  permutando , & conuertendo , IL , ad  duplam)  LF, 
vt , IP , ad , PF , vel,  PA : & diutdendO)  erit  excelTus  ipfius, 
iLjfupcr  duplam,  LF,  ad  duplam,  LF,(  cum  enim,LF, 
(ic  minor,  AG,  erit  dupla,  FL,  minor  dupla,  AG,  hoc  cft 
minor, G1 , & multo  minor  quam,  IL, ) vt,  lA,  ad,  AP« 
Quod  n ip(i , IL , adiunxerimus , FL , & eandem , FL  , iun* 
xerimus  duplat , FL , erit  excclTus  ipfius , IL,  fuper duplam» 
FL , idem  cum  cxcefTu , IF,  fcii  proxime,  IA,  fuper  triplam» 
FL.  Erit  ergo  excefTus,  IA)  fuper  triplam,  FL,  ad  duplam» 
FL)  vt,IA,ad,  AP.  Et  permutando  erit  exceflus,  lA,(u« 
per  triplam,  FL,  ad)  lA,vt  dupla,  FL,ad,AP.  Sedvc 
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exccfliis,  IA,  fupcr  triplam,  FL,  ad^IA , ita  funt  eorum  fub- 
rripla,fcilicctuatxccflus,GA,fupcr,  FL,ad,GA.  Ergo  yt 
differentia  inter  fcmidiamctros , AG , FL , conuexi,  & caui , 
ad,  AG,  femidiametrum  conuexi  parallelos  afpicientis , ita 
eft  duplum , FL,reIiquae  femidiametri  ad,  AP , diftantia  ra- 
foci,  conformiter  praefata;  regulat  generali.  Datis  igitur  fc- 
midiametris,potcrit  focus  inueniri . Quod,  &c. 

PROPOSITIO  XVI. 

si  lens  fit  ex  'vud  jtdrte  (onuexa,t^  ex  alter d cdua,  ipfumq» 
cduum  d/puiat parallelos  axt . Dito,  fi  centrum  conue- 
xitatts  fuerit  dtflans  i cauitate  per  fexquidiametrum 
etufdemcauitalis  , quod  focus  ertttn  ipfimet  centro  ca- 
uitatisid  quo  radij  parallelt  refraSit  dwergent.  At  fi  cen- 
trum conuexttatis  difiai^tt  d cauitate  plus  eiufdem  fex“ 
quidiametroifocus  dtSiabtt  a cauitate  ytrfus  radtos  pa- 
rallelos minus  dtSdaJexquidiametro.  Viter  tus  fi  cen- 
trum conuexitatis  •verfabttur  tnter  dt£ia  cauitatis fex- 
qutdtametrum , femidtametrum  ^ focus  dtflabit  plus 
eadem  fexquidtametroyfimper  jintelltge  •verfus  radtos 
parallelos , d quo  dmergent . Et  centro  eodem  dtpante 
per  femidiametrum  fere  cauitatis  , ij  refrangentur  fe- 
cundo per  parallelas  uxi,  Ac  dentque  eodem  centro  mi- 
nus di^a  femidtametro  d cauitate  diti  ante  , focus  erit 
exparte  conuext^ad  quam  radq  axi  paraUehjecundo  re- 
fra£it  concurrent , 

Slmiliseft  Propofitioni  14.  fuperiori,ad  cuius  modum  pa- 
riter dcmonftratur.  Sit  ergo  lcns,BADC, cuius  cauuro, 
BQC,&  conuexum,  AEDiaxis,  SRj&,G,  centrum  cauita- 
tis.BQC,  necnon,  IQ, tripla  ipfius,GQ,cauumquc,BQC, 

Ppp  rc'pi- 


Cor.i.ii. 

huius. 


Cor.i.t  I. 
buius- 


Cor,t-7. 

huius. 

7.  huius . 


4S  2 Exeratdtio  Jextd , 

rclpic/at  parallelos  axi  ra- 
dios venientes  exparte,  S , 
fiatuaturque  centrum  coo- 
uexi , AED , vbicunque  in  a- 
xi , S Q.  Pico  focum  fe  ha- 
bere vtdii5tumelt. 

Sit  primo  centrum  conuei 
XI,  AEDjin,  ],&  vnus  radio- 
rum axi,  S R»  parallelorum» 

LO, qui  a pun^o  incidentia;, 

O,  refringetur  per,  O P,  dire- 
^am  in,  I,  incidens  conuexo,- 
AED , perpendiculariter  in , 

P,  eo  quod,  l,fit  centrum  co- 
nexi , AED»  properabit  ergo 
irrefradus  vt  in,T,  erirque,!, 
focus  a quo  & ipfe,  & quicu- 
qucalij  axi,  SR , radij  parai- 
leiidiuergent. 

Supponamus  nunc  con- 
uexi,  AED,  eflfe  centrum  vl- 
tra , I , vt  in , K , & lungatur, 

KP,qua;  indefinite  produca- 
turvt  in,  V.  Radius  ergo, 

LO,inceda  nihilominus  per, 

OP , diredam  in  , I , critquo 
cius  inclinatio  fuper  couue- 
xum,AED,  angu’us,KPI, 
feii,  VPT  , recedet  ergo  egre- 
dicnsin  aerem  vt  per , PX , a perpendiculo,  PV , faciens  an. 
gulum,XPT ,iipfius,TPV,dirigeturque  idcirco »XP  , ad 
pundum  ,vr,  H,  intra , IQ^  Erit  ergo  focus  intra,  IQ,  a quo 
paralleli  axi  diuergenr,diftansd,6QC,  cauo minus eiuf- 
dem  fexquidiametro . 

Quod  fi  centrum  verfeturinter,  IC,  fic  cius  focu  aflligna- 
binius.  Sit  prius  ipfum  centrum  in,  H , ita  vt  ,HG,  fit  non 
maior,  QE,vnde,HE,erit  non  maior,GQ,immo  illi  fere  ae- 
qualis,&,  IH  ,fere dupla,  HE,  vel,HP,ac fubinde angulus  , 

IPH, 
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IPH,  feri  duplus  , PIH.  Sit  rurrus,HP,indcHnitd  protkida 
vc  in.X . Erit  ergo  anguIus>XPT,fcre  duplus,  HIP  i at  (1  du- 
xerimus,PN,axi,SR,paralldain  erit  excerior  angulus.TPN» 
aequalis  interiori,  PIH  ,vnde,XPT,  erit  fer^ duplus  ipHus» 
TPN.  Igitur, OP , fecund6 refradius  in,  P,  eg' ^iens in  ae- 
rem,ibit  per , PN . Radij  ergo  axi  paralleli  exibunt  e lente 
eidem  ferd  paralleli,cum  centrum  conuexi  erir  prope,  G,  vC 
di^um  eft.  Coofidi  rec  ergo  Ledor  cum  centrum  e(I  in,  H, 
refra^ionem  fieri  per,  PH  cum  eR  in , I , fieri  per , PT  i qua- 
propter cum  erit  inter , IH,  feii , IG , refraflio  fiet  per  inter- 
medium ipfis,  PN,  Ply  quae  ideo  dirigetur  in  aliquod  pundu 
ipfius,  IS,  veluti,VP,  dirigitur  in  ,K.  Tnncergofocusdi- 
ftabit  a , BQC , plus  fexquidiamecro  eauitatis , a quo  radij 
axi  paralleli  diuergenr , 

Denique  hicapparet,  fi  di^um  centrum  fuerit  inter,  HQ, 
quod  tunc  refradiofiet  nonpervllam  diuergcntem,vt  per, 
PX,  vel,  PT,  vel,  P V,  nec  per  parallelam , PN , fed  per  con- 
currentem cumaxi,  vtper,  PR  ,in , R , fiscumque  fore,  R» 
citra  lentem , ad  quem  concurrent  didi  radij  axi  paralleli. 
Quod,&c. 


COROLI.ARIVM. 

HI  ne  apparet  quando  conuexitat  eft  ex  maiori  circulo  ^ 
quam  cauitas , haberi  altquem  concurfum  ^ftu  focum 
radiorum  fecundo  refr ait  orum  cum^S^S  ^aquo  diuergunt, 
. Cum  vero  funt  ex  aqualibus  circulis  patet  nullum  ejpt 
focumtfed  refraSlionem  fieri  per  re{fas  axi  pa- 
raUelas.  Et  eum  conuexitas  eft  ex 
minori  circulo  , quam 
cauitas^ 

qdem fiunt  conuergentes  ad focum 

citra  lentem  in  axi  ' ■ 

conffitutum,  ■ • 

♦ - 


Ppp  2 


PRO- 


4«4  ExmhiLtUftxUt 

PROPOSITIO  xvii: 

In  buhtfmodi  Itntibtts  focum  inuenire. 


VTcmur&  hic  eodem  progrefTuPropofitionis  ij.pau- 
cis  mutatis . Sit  ergo  Iens  >CFDA  j axis  j HN » cen« 

trutn 
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tnim  cauitatis , CFD , ipfiim , G , quae  rcfpiciat  ndios  pa- 
rallelos axi  i HN ) ex  parce , H , venientes , & , IF , tripfa , 
FG.  Conuexitas,CAD» habeat  centrum )L, inter, IG» 
in  prima  figura , vitra , I ,in  2.  & inter  GF , in  3.  vndein  1. 
& 2.  cauicas  erit  ex  minori  circulo  quam conuexitas, in  3. 
vero  ex  maiori . Confiat  aute  cx  Cor.auc.quod  fi  cauitas 
&c6uexitasefient  ex  aequalibus  circuiis,nulluselTct  focus, 
fedradij  axi  paralleli  re/rangeretur  fecundo  per  parallelas 
eid6axi.  At  fi conuexitatis  centru  efict in, I, focus  quoq; 
dTecio,I,a  quo  ijdcm  diuergerent.  Inalijs  ergocafibus 
cfi  focus  inquirendus , fequitur  enim  aliquis  cum  axi  par  al* 
lelorum  concurfusex  Prop.  ant. 

Efio  vnus  did^orum  radiorum , MB , quod  a pondo  iaci- 
deotiae,B,  per,  BE,  diredam  in,I,  refrangerur, fcd inci. 
dens  in  conuexum,CAD,  iterum  refradusincedeeperdi- 
redam  in  aliquod  pundum  axis,  HN,  vt  per , ER,  diredam 
in , P , recedens  a perpendiculari , LEO , fuper  coquexum , 
CAD, per, E, tranfeunte,facienfq; angulum  , KEQ  , vel, 
PEQ,  in  3>figura  ^ipfius,  QEO,  vnde&,  PEI,erit  i,IEL , 
&in  3.figura,PEQ,xil^«  Quoniam  ergo  angulus,  E 
LF,ad,  I£L,efi  vt, EI, vel, FI, ad, IL, erunt  ini.&3. 
figura  vtnque  fimul , LIE , lEL , (qui lequancur exteriori, 
ELF,)  ad,IEL,vt,FI,  ad,IL,  dc  diuidendoj  LIE, ad, 
lEL,  erit  vt,  FL  ,ad,  LI.  Sed  in  2.  figura  erunt  compo. 
nendo , ELF , I EL , hoc  eft  exterior , EI  F , ad , lEL , vt , E 
L,  vel,FL>ad,LI.  Eftautem,IEP,  vel,  QEP,in 3-fig. 
i,  LEI.  Ergo,FIE,ad,  lEP, in  1.  & 2.fig.&  in 3.  FlE , 
ad , QEP  „erit  vt , FL , ad  i , LI , vel  vr  dupla , FL , ad , LI . 
Eft  vero , FIE , ad  ,IEP , in  1 . & a.  fig. & io  3.  FIE , ad , PE 
Q,vt,EP,vel,  FP,ad,Pl.  Ergo  in  omnibus  eft  vt  du- 
pla , FL , ad , LI , ita » FP , ad , PI . Et  permutando , eft  vt 
dupla,  FL,  ad, FP,  ita,  LI,  ad  ,PI . Nunc  in  commodum 
Ledoris  repetemus  fere  eadem , qux  habentur  in  Prop.  1 j. 
ad  perficiendam  fingillatim  demonftracionem  in  1.  2.  & 3. 
figura . 

In  prima  ergo  iftarum  %urarum  cum  fit  dupla , FL , ad,  F 
P,  vt,LI,ad,  IP,  componendo  erit  dupla,  FL,  cum,  FP, 
ad,Fp,  vt,i.P,ad,PI,  Cum  veto  fit  vt  dupla,  FL,  cum. 


Cor.i. 

huius. 


4$^  ^irdtdih  fixtil 


ij.j.Ele.  FPjtota  nempe  vt  tripla, FL, cum,  LP,  tota  ad  totam ^ 
FP , ita  ablata » LP , ad  ablatam , P1 , erit  reJiqua , hoc  ed 
tripla, FL, ad  reliquam , FI , vt  tora  ad  totam, nempe  vc 
dupla, FL, cum, Fp, ad, FP.  Et diuidendo , erit  cxceflus 
triplae,  FLjfupcr,  FI,(  quia  enim,  FL,fuperat,  FG,  etiam 
triplum  fuperat  triplum  ) ad , FI , vt  dupla , FL , ad  , FP . 
Sed  vt  exceffus,  triplae,  FL,  luper,  FI,  ad , FI , ita  funt  eorum 

fubtri. 
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fu btripla, nempe  ita  cxccfl'us,FL,ruper,  FG,(qu3Ee/tf 
ipfius , FI,)  t It  ad , FG . Ergo  vt  digerentia  inter , FL , FG , 
ieii  quamproxime  inter , AL , FG . f midiametros  conuexi, 

& caui,ad,FG  , femidiametrum  caui  parallelos  afpicien* 
lis , ita  eft  dupla , FL , fcii  fere  dupla , AL , femidiamerri  re- 
liquar ad,  FP,  diltamiam  foci  a lenfc,  iuxta  di^ara  regulam 
generalem. 

In  a.Eguracum  I?tdupla,FL,ad, FP,vt,LI,ad,lPa  h.j.eIc. 
& vtvnumad  vnum  ita  omnia  ad  omnia,  erit  dupla  iFL» 
cum,LI,  ad, FI, vel  dupla, FI, feii  tripla, IG,  cum  tri- 
pla, LI, ad, FI,  vtdUpla,FL, ad, FP.  Sed  vt  tripla,  IG, 
cum  tripla, LI, ad,  FI, ita  funt  eorum  fubrnpla,  nempe 
ita,  GI,  cum,  IL,feuita,GL  ,eHad,GF.  Ergo,GL, 
fere  differentia  inter  , A L , G F , femidiametros  conue- 
xi, & caui,eff  ad , GF , femidiametrum  caut  parallelos  afpi- 
cientis , vt  dupla , FL , feii  proxime  dupla,  AL , femidiame- 
trireliquar  eft  ad,  FP,diffantiamfocia  lente,  conformiter 
di^x  regulx  generali. 

Deniqiin  3.  figura  cum  fit  dupla,  LF,  ad,  FP,vt*Ll, 
ad , IP , erit  permutando,  & conuertendo,  IL,  ad  duplam , 

LF, vr,  IP.ad, PF : dediuidendoerit exceflusipfius,IL, fu- 
per  duplam , LF , ( cum  enim , LF , fit  minor , FQi  ,crit  du- 
pla, LF,  minor  dupla,  FG,  hoc  eff  minor  ipla,GI,&mul-  / 

to  minor  quam,  LI,)ad  duplam  ,LF,vt,  IF,ad,  FP. 

Addita  ergo  communi , LF,  erit  exceffus , IF , fuper  triplam, 

LF , ad  duplam , LF , vt , IF , ad,  FP . Et  permutando,  irit 
exceffus , IF , fuper  triplam , LF , ad , IF , vt  dupla , LF,  ad , 

FP,  Sed  vt  exceffus,  IF,  fuper  triplam , LF , ad,  IF , ita  funt 
coriim  rubtrtpla,fcilicet  ita  exceffus, GF, fuper, FL, ad, 

GF.  Ergovt  differentia  inter, GF,FL,feii  quamprnxf- 
m^ inter , GF , LA , femidiatros  caui , & conuexi , ad , GF , 
lemidiametrum  caui  parallelos  afpicientis,  ita  erit  dupla , F 
L,  vel  fere  dupla,  AL,femidiametri  reliquxad,FP,  vel, 

AP , diffantiam  foda  lente,  iuxta  didam  regulam  genera- 
lem . Datis  igitur  his  femidiametris,  poterit  focus  inueniri. 

Quod , &c. 
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C0R0LLAR1VM. 

Htnc  bdbetur  eandem  fere  difiantUm  /ocia  lente  frout- 
nire  tjuamcim^ue  lentium  huiufmoh  faciem  ad  radios 
parallelos  axi  convertamus . Lft  enimfemper  in  eadem  lente 
dijfer entia  femidiametrorum  caui^  fr  connexi,  adfemidiame- 

trum 
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trum faciei  parallelos  afficientis , relati  duplum  relicua  f rmi- 
diametri  , ad  didantiam  foci  . Slpod  complete  oftcndemus 
(jaemadmodum  in  Cor.  %.  Prop.  12'.  hoc  idem  probatum  efi  de 
lentfbusytrin^ue  connexis. 

SCHOLIYM. 

Conflat  ex  hncufejne  demonflratis  allatam  tegttlam  gene- 
ralem in  lentibus  vtrinque  connexis.,  rei rmnqueca. 
uisy &in  connexis  tantum  tx  vnaparte,  ac  ex  altera  canis,  de 
quibus  proprie  allata  efl,  renficari . Etfl  enim  quando  c autta- 
tis,relconuexitatts  centrum  abtfl  d lente  triplo femidiametri 
coHueX  it  at  is,  id  non  exprefse  probatum  fuerit,  ft  d tantum  de- 
monflratum  focum  effe  tn  eodemmet  centro-,  id  tamen  factle  efl 
eflendere . Nam  fi  in  prima  fg.  Prop.  1 ^.fupponamus,  I,cem 
trum  cani,  CPD,  quod  abfit  ab  ,A  , triplo  femidiametri  ,CA, 
connexi , CAD,  em  rt , IG,  differentia ftmidtametrorum,  GA, 
JA  vel  fer  e. G A,  IFad,  GA,  cuius, lC,efl  duplant  a duplum  re- 
liqua femidiametri  ,lF,ad,IF,  difianttam  foci , nam  focus 
fere  efl  tn,l , Eodem  modo  oflendemusdiilam  regulam  rerifi- 
carijiini.fg.  Prop.x-j. fit, G, centrum caui,  BFD, ipflufq,  con- 
nexi , BAD , centrum,  J,ita  rt,  IF  ffit  tripla, FG.  Kemanetfo- 
lum  cafus  quando  canit  as  , & conuexitas , fient  ex  aqualibus 
circulis,  tunc  enim  nullus  datur  focus,  relf  manis  dicere,  infi. 
nite  diftat  d lente . Verum  & huic  cafui  per  quandam  analo- 
giam adaptatur  eadem  regulageneralis,  efi  enim  rt  differentia 
femidiametrorum  ( qua  quia  circuli  canit atis,  & conuexitatis 
funt  aquales  nulla  efl)  hoc  efl  nihil,  ad  altera  femidiametrum , 
ita  duplum  reliqua  femidiametri , ad  diftantiam  foci  d lente , 
idcirco  infinitam  . In  omnibus  ergo  cafibus  circa  has  lentes 
contingentibus  ipfa  regula  generalis  vertficatur . 

At  Ji  quis  re  flet  eam  quoque  extendere  ad  lentes  ex  rna 
parte  planas , & ex  altera  connexas,  vel  canas,  id  ei  licebit  fi- 
militer  per  quandam  analogiam-,  fupponens  enim  planum  effe 
connexum,  velcauum,cuius  centrum  ab  eo  infinite  difietfciet 
aggregatum  vel  differentiam  femidiametrorum  effe  quid  infi- 
mi um, fi  ergo  connexum , rei  cauum  conuertatur  ad  radios  axi 
parallelost  erit  diilnm  ag^egatum,  vel  diffcrtntiainfinitayad 

q femi- 


14-  & 

huius. 
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femtdiamttrMm  coxaext.vel caai^vt dttplttm  reiiqxf  femidia. 
metri,  hoc  / ft  dno  tnfinita , ad  dtiiantiam  fici , duarum  idcirco 
txfcmieUametris  coaxexi/atit . Vel  permutanda , erit  vnum 
infinitum  ad  bis  tn/initum,  "vt  femidtamettr  conutxttatis , ad 
diametrum  eiuf dem, hoc^eft  ad foctdifiantiam  . Vtreenmfe* 
cus  hmufmodt  lentis  dtflat  a lente  f re  per  diametrum  conue- 
xitatis . S^uod  fi  planum  rergat  ad  parallelos  , erit  diSum 
differentia  tnfintta,  adfimidiamettum  faciet 
parallelos  afipteientts , infinitam  .vt  duplum  reltqua  femidta- 
metrt,  nempe  conuexi  y>el  caui  addtfiantiam  foct , ijua  erit pa. 
Ttter  dupla  dtila  femidtamttrt  conuexitatts . Gemralifsima 
igitur  e(l  hac  rtguia^emntbuf juc  huiufmodt  lentibus. qua  penes 
planitiem,conuexttatem , cauttatim fpharicas  prafatasfor- 
tiuntur  varietates , congrui  rt  poteft . ^oniam  verb  vt /ernim 
diameter  adfemidtametrum  tt  a e/l  diameter  ad  diametrum, 
idto  eadem  regula  meltusfic  confittui potifi. 

Eadem  regula  generalis  adinue- 
niendos  focos  in  omnibus 
profatis  lentibus  aliter 
concinnata . 

COnuexis.velcauis  in  contrarias  partes  vergentibus, 
vt  aggregatum;  icd  ijs  ad  eandem  partem  conftitutis» 
Vt  differentia  diametrorum  vcriufque  faciei,  adaitetutram 
cx  ijfdem  diamctris,icareliquadiameter,addiftantiacn  fod 
alente. 

Porro  mani/efium  e fi  ,ficuti  radq  axi  paralleli  in  didis  len. 
tibus  concurrunt, feu  conuergunt,ad fuos foi  os,vel  ab  ifs  diuer- 
guntdta  e citra  fi  ab  ijfdem  pundis,qui fiunt  foci,  intelligamus 
radios  diuergere , vel  ad  eos  conuergere,  quod  tranfiata  lente  re* 
frangentur  per  redas  axi  eorundem  lenttum  parallelas . 
Similiter  confiat  ad  eff  ciendos  ex  parallelis  coniurgentes , 

vten* 
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vtendam  effic  lente  vel  ex  v»a  parte  plana,  Cr  ex  altera  conexa. 

Vel  vtria^fne  conuexjy  ant  ex  v na  parte  connexa , & ex  altera 
cana,  canit ate tamen,  qnafit  ex  matori  ctrcnlo,  qnam  connexi- 
tas,hoc  efftiuxta  Keplernm,,Mentfco,  qua  cum  ita  confirni 
pojftt  vt  etus focus  longtiftm}  di  fiet  a lente. qnamnis  canit  as, 
eonnexitas  non  fmt  ex  circulis  valde magnts,ide'o aqutpoUet  fo- 
laconuexitatt  circuli  valdi  magni , plano  afjociata  in  eadem 
lente  , Huinfmodt  quoque  lentibus  poterimus  efiic ere  radios  nu.  4 jo. 
e r diuergentibns  parallelos  a t i.  Uluod fi  velimus  parallelos  axi 
efiicere  dtnergentes  a pnnUo  vitra  lentem  verfus  parallelos  in 
axi  conftttuto  vtemnr  vel  lente  plana  ex  vna  parte,  & ex  alte- 
ra caua,  vel  vtrinque  caua,fine  ex  vna  parte  conuexa.j&  ex  al- 
tera caua , it  a tamenvt  connexttas  fit  ex  maiori  circulo  quam 
cauitas,  quacumita  confirni  pofstt  vtetusfbcns  longijjtmidi- 
Jlet  a lente,qnamnts  connc’  ttas  ^ cauitas  non  fint  ex  ctrculis 
valde  magnis. tdeo  aqutpoUet  foU  cauitati  ctrcnli  valde  magni, 
plano  affociata  in  eadem  lente  . Huifmodi  quoque  lentibus 
poterimus  efiicereradtos  ex  conuergenttbns parallelas  axi . 

^jioniam  vero  Keplerusin  Dioptr.  num  l J l.  volens  pro 
Mertfeo  focum  inueuire  ,propofuit  hanc  regulam  generalem , 
nempi  quod  quantum  attenuatur  lens,  tantum  ebngatnr  con- 
curfus  .feu  focus  d lente , haneque  folum  per  indu- 
it lonem  , & d paucis  cafibus  ,probauit , 
ideo  nunc  videndum  rtftat 

num  per  noftram  ‘ 

regulam 

^ hoc  idem  aliqua  meliori  ratione,(jr  vniuerf alius 
demonfirari  pofsit.  ^nodexequicona, 

bimurofienfa  prius  fequenti  . ^ ^ ^ 

. Propofitioue , 


Q^q  a PRO 
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ExtraMio  [txt4% 

PROPOSITIO  XVIII. 

Si  Juotirettfip  ABC^  DBC^  deJcribAntur »qmritmptrifh4» 
T4  fe  mutuo  fecent  ia  pun^ts,  BC.fiatqut  dtumtitt , AFy 
DEy  itd  iungAtur»  BCy fecAnstAfdem  tn » Gy  qmbus  erit 
perpeadtcularisy  vt  facile  oflendt  poteSl . Dicoy  EGy  ady 
GFt  ejfe  vty  AGt  ad»  GT> , 

Er  it  enim  quadrarum, 

GC,  aequale  tam  rc- 
Aangulo , ACF,  quam  re> 
itangulo  ,r,GE;  quapro- 
pter redangula,AGF,DG 
£,  erunt  aequalia,  habe- 
buntque  latera  reciproca. 

Ergo  erir,EG,  ad,  CF,  vt, 

AC,ad,GD.  Quod,&c. 

S C H O L I V M. 

IN  prafatis  lentibus  cu 
fmpponatur  paruf  ers^si 
tiei,et  hinc  inde  ab  axi^AF^ 
non  excedere gr ad.  i j.  erit 
proportio,  AG,  ad,  GD,qua 
proxime  eadem  proportioni, 

AF,ad,FD,  veletta  ipfius, 

A F, diametri  ad,  FD  jliamt 
tru . Vnde  fequitur  fi  arcus 
conuexitatu  , vel  cauitatU 
lentiii  ab  eadem  chorda , vt 
a ,BC  ,in  lentibus  ,BEC,  BFC . fubtendantur , earumfinus 
verfos,  EG,  GF , hoc  e(l  ipfarum  crafsities , e(fe  quam  proxime 
tu  reciproca  ratione  dtametrorum  eurundem  conuexitatum , 
yel  cauitatrem . 

PRO- 
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PROPOSITIO.  XIX. 


Si  drcMs  eottuexitdtisiVei  {duitatis  lentium  pradiSarum 
db  eadem  chorda fubttndantur:  erunt  ip/arua  craffities 
in  reciproca  rattone  dtflantiarumtarundm  focorum  ab 
ijfdtm  Unttbus , 


Sit  primo  lens,  ABED, 
vtrinque  conuexa  , 
fiuexquali.fiue  inxquali 
conucxitate,  chorda,  BC 
D,  arcubus,  B AD,  BED, 
communis, & axis,  ACE, 
fupponarurquc  alia  Ics , 

BA  DCB.  Dico  vt  crafsi- 
ties,EA,efl  ad  craffiticm, 

ACjita  eflc  diftaniiara  foci  lentis,  AC,  (liceat  lentes , per  ea 
rumcraflitics nominare^ ad diftantiam  foci  lentis,  AE,ab 
ipfis lentibus.  Erit  enim  vt,EC,ad,CA,(  quifuntfinusvcrfi 
arcuum,  BED, BAD,)  ita quamproxime diameter conue- 
xitatis,  BAD>ad  diametrum  conuexitatis,  BED,  per  allata 
ia  proximo  Scholio.  Sed  didf  diametri  funt  diftantix  foco- 
rum ipfarum  lentium.  Ergo  vtcrafl!tics,EC,  ad  craffiticm, 
CA,ita  diftantia  foci  lentis , AC , ad  diffantiam  foci  lentis, 

CE.  Qi^od  eodem  modo  dequibufeunque  alijs  lentibus, 
quibus  (it  communis  chorda , fcii  planum,BD,oftendemus . 

Igitur  componendo,vt,  EA, ad,  AC,  ita  erit  aggregatum  di- 
darum  diffantiarum , hoc  eff  diametrorum  conuexitatum , 

B AC,  B A D,ad  diametrum  conuexitatis,BED.  Scdvt  g 
didum aggr^atum  cftad  diametrum  conuexitatis, BED,  huius.’ 
ita  diameter  conuexitatis, BAD,  eft  ad  diffatiam  foci  lentis , 
AF,perreguIam  generale  poBremo  allatam  . Ergo  vteraH 
fities,EA,ad  craffiticm,  AC,ita  diameter  c6ucxitatis,BAD, 
hoc  eft  diftatia  foci  letis,  AC,eft  ad  diftatia  foci  letis, AE. 

Efto 
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bito  nunc  Iens,  cuius  cralTities,  AG,  ad  quam  com- 
paretur Iens , AE . Oftendemus  ergo vt  fupra  lentem,  GA, 
ad , AC , e(Te  vr  diUantiam  foci  lencis , AC , ad  diltanciam 
foci  lentis,  AG . C^oniam  ergo  Iens,  EA , ad  lenretn,AC, 
cft  vtdidancia  fociipiius,  AC,ad  dillantiam  foci  lencis. 
AE  i & lens , AC , ad  lentem , AE , conuertendo , eft  vt  di- 
Hanria  foci  lentis,  AG,  ad  diftanciam  foci  lentis,  AC.  Ex 
a?quali  in  perturbata  analogia,lcns,  EA  ,ad  lentem , AC , 
erit  vtddtaciafoci  lentis, AG, ad diilantiam  foci  lentis, AE. 

Sic  nunc  lens , AF , ad  quam  comparetur  eadem  lens , A 
E.  Et  quoniam,  AC,  ad,CF,ell  vt  diameter  cauiracis, 
ExSchol.  BFD,quamproxime,ad  diametrum  conuexitacis,  BAD; 
ant.  erit  per  conuerlionem  rationis , CA  ,ad , AF , vt  diameter 
caui,£FD,ad  exceflum iplius  fuper  diametrum  conuexi, 
BAD,  hoc  ell  vt  diameter  cauiad  differentiam  diametro- 
rum di(£ficaui,&  conuexi.  Et  conuertendo,  erit  vt,FA, 
ad , AC , Ita  differentia  diametrorum  caui , & conuexi , ad 
diametrum  caui.  Sed  ha?c diff;rentia, per  allatam  poHre- 
mo regulam  generalem,eflad  diametrum cau i, vt  diame- 
ter conuexi, bAD, ad  diffanciam  foci  lentis  , AF.  Ergo 
vt , FA , ad , AC , ita  erit  diameter  conuexi , BAD , hoc  eft 
diffantia  foci  lentis,  AC,  addiflanriam  foci  lentis,  AF. 
Et  conuertendo , C A , ad , AF , erit  vt  diffantia  foci  lentis , 
AF,ad  diftantiam  foci  Icnris,  AC  . Sed,  EA,  ad,  AC, 
offenfa  fuit  cffevt  difiantiafoci  lentis,  AC, ad  diffantiam 
foci  lentis,  AE.  Ergo  exaiquafi  in  perturbata  analogia, 
vt , EA , ad , AF,  ita  efl  diffantia  foci  lentis,  AF,  ad  diftan- 
tiamfocilcntis,AE. 

Quod  fi  compararetur , AE , ad , EF,  eodem  modo , quo 
circa  Ientes,EA,  AC,proceffimus  perviam  lenrts,  AC, 
perviam  lentis,  CE,  propofitum  deipfis,  A E,  EF,  offen- 
deremus . Similiter  fi  effet  lens , FH , ad  quam  comparare- 
mus, A E,  per  comparationem,  AE,  ad,  EF,  & poff  modum, 
£F,  ad , FH , (qux  fimilis  eff  comparationi , £ A , ad  AF , ) 
propofitum  demonffrarctur . Nec  difliroiliter  fieret  fi  com- 
paraietur,  AE,ad,  FG.  In huiufmodi lentibus  igitur, quo- 
modociinq,  ipfas  comparemus , femper  crafiities reciproci 
refpoodcnt diffantijs focorum.  Quod,&c. 

COJROL- 
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COS.OLLAR1VM. 

PAtet  igitur  verum  tjfe  ejuod  dixit  Re  plerus  in  Dieptr,  nu» 
1 3 1.  ntmpii quuntum  attepuntmrlens  > tnntum  eUngari 
concurfum  yfen  fotum  ah  ipfa  leute . Jnfuper fi  dua  qu*cunq\ 
craf tities  huiufmedi  lentium  ponantur  tfje  aquales , vt , AF , 
F//  , etiam  difiantta  focorum  eorundem  erunt  aquales . Erit 
enim  ex.gr.  vt , aF  yod,  EA , ita  diftantia foci  lentis , EAy  ad 
diflantiam  foci  lentis , AF ; dr  vt . H F , ad , EA  yita  di  flantia 
foci  lentis , A E , ad  diflanttam  foci  lentts , FH . Cum  ergo , 
AF , FH  ponantur  aquales  habebunt  ad  eandem , A E , ean” 
dem  rationem . Igitur  eadem  deflantia  foci  lentis , AE , ad  di- 
fi  antias fcorum  lentium,  AF,  FH,  habebit  eandem  rationem , 
fuhtnde  tUa  erunt  aquales . 

S C H O L I V M. 

OBqciet  autem  forte  aliquis, cum  in  hac  doHrinaferefem- 
per  craf  sities  lentis  negligatur,non  pojfe  d lentium  craf 
fitte  ad dtfi antias  focorumrcHe  dif curri.  Adquodrefpondeo 
negligi  lentium  crafsitiem  tantum  rclatiudad  femtdtametros 
conuexttatum , cauttatum , & ad  difl  antias  focorum , 

quu  , addita , "rtl  detraHa  ipfarum  crafsitte , pa- 
rum variari pojfunt . At  non  negltgimus  len- 
tium crafsitiem  dum  illa  inter fe  compar 
rantur,htnc  enim  fequitur , pro- 
pter eiufdem  r arietat  em  no- 
tabiliter ip forum focoru 
difl  antias  variari. 

^a  pro 

huiufmodt  doltrina  dilu- 
cidatione  nunc  dUla 
fulciant . 


De 
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Dc  defcriptione  Parabolse  per 
quatuor  data  Pun<5);ain  angu- 
lis quadrilaterb  cuius  duo 
faltem  oppofita  lacera 
fint  extra  concur- 
rentia . 

HOc  *TrobUm4  mihi  propofiiit  loawes  'Btnugund» 
de  quo  mentionem  Ject  m Exerc»  e^,adcmusJolH-‘ 
ttonem  ptr fubfiquentes  propofitiones  tu  proiefst . 

PROPOSITIO  XX. 

Duto  trapezio  quocunque, BC E D»cuius  duo  oppofita  later ay 
BCyD  E,  fint  parallela, O'  iun^a^BE}  tpjt  DEytn»  EO, 
xqutdtRantem  ducere  ex.  gr,  LM , ficantemfBE^n»  /, 
ita  'vt  quadratum , LM,fuperet  quadratum,  Mly  qua- 
drato data  re£la  linea  , n^t  ipfius  » A,  qua  fit  m/aor 
quam yD E»  maior oppofitarum bafium trapez^ , 

VEI  ergo , D E , dupla  eft  ipfius,  BC,  vt  in  i . figura , vel 
plus  quam  dupla, vt  in  2. aut  minus  quam  dupla  vt  ia 
3.  fig.  in  omnibus  autem  extendantur,  D£,BC,in,  G,  F,  ita 
vtjEG,  fit  aequalis , ED,  &,  FC,ipfi,  CB , & iungatur,  FG. 
C um  ergo  in  1.  fig.  DE,  fit  dupla, BC,idc6,EG,erit  aqualis, 
BF , vndc  cnm  fit  quoque  eidem  parallela , erit  ct  iam , BE, 
paiallcla  ipfi , FG . In  2.  fig.  erit,  EG,  maior, BF , & eft  illi 
parallela,  igitur,  £B,GF,produdlx  verfus,BF,coacurrenr,' 

vtin 
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Vtin,N.  In  3.  fig.  denique  erit  jEC  ,minor,  6F,  & illi 
parallela , quare  produ  diae , BE,  FG , verfus , EG,  concur» 
rent , vt  in , N . Fiat  vt  quadratum , D E , ad  quadratum, 

A,  ita  in  i.Eg-  EB,ad,  B I,frdin  a.&  3.  ita  redtangulum, 

NEB,  adre^tangulum,NI  B,quod obtinebimus , IT prius 
fiatvt  q.  DE,  ad  q.  A,  itaredangulum,N  EB,adq. O, 
cui  poftmodum  arquale  re^angulum  applicetur  ipii , N B , 
in  2.  fig. excedens  , & in  3.  deficiens  quadrato,  BI : erit 
enim  tunc  vt  q.  D E , ad  q.  A , ita  redtangulum  , NEB,  l 'f  i\n,. 
adre<aangulum,N  I B.  Rurfus  per, I, ducatur ipfi,  DG, 
parallela , L H , fecus , C E , in , M , & , BD,  FG,  in,  L,  H . 
Quoniam  ergo  q.  DE,  ad  q.  A,in  i.fig.  dt  vt,EB,ad,  BI, 
ideft  vt,DE,ad,LI,ideftvtre(5ianguIum,DEG,  velqua-  t.t.  eIc. 
dratum,D  E,adredangulum,  LlHjidcorcdanguIumj, 
LlH,a7quabitur  quadrato,  A.  In  reliquis  vero  figuris  quo- 
niam vt  q.  D E , ad  q.  A,  ita  eft  re«flanguliun , N E B,  ad  rc- 
<5Iangulum , N I B , illud  vero  ad  hoc  habet  rationem  com- 
pofitamex  ratione,  EN, ad, Nl,  fiuc,  EG,ad , IH , & ex  i5  <.eK-. 
ratione , EB , ad , BI , hoc  eft , DE , ad  , LI . Dux  rationes 
autem,  D£,  ad,  Ll,&,EG,  ad,  IH,  componunt  rationem 

Rrr  rci^Ian- 
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re^anguli , DEG , vel  q.  DE , ad  redlangulum , LIH } idc6 
vtq.  DE,  adq.  A,  ita  q.  DE,  ericadrc(Stanguium,LlH . 
Igitur  re^angulum , LIH , xquabitur  quadrato,  A . Eft  au- 
tem  in  omnibus  hifce  figuris  redangulum  , L I H , exccfl 
j.Sec-Ele.  fus quadrati,  LM,  fupcrq.  MI.  Igitur  fadtum  cft  quod 
proponebatur. 

PROPOSITIO  XXI. 

Sittt  du«  quAcunqiuB4t  linex , AK.y  AN ^ Angulum  que ^ 
cunqi  KAN  i facuntes } in  altera  •vero  tpfarumy 
iuy  tAK  y/umptis  >vitcuaqi  duobus punbits , EGyJit  d 
quouis  punSio  tpfius , AK  y^vt  aby  F y ad  quodeuoqs 
punSium  reSia , tAN , •vt  ad»  L , du^a » FL » Hts 
fuppofitts  oportet  tp(iy  G E,  applicare  re  Si  angulum  exce- 
dens figura  quadrata , quod  ad  quadratum  reSla  li- 
nea aqutdtfiantis  tpfi y FL , intercepta  tntery  AK. , A 
Ny  duSlaq,  d punSio  in  , AE  , per  excejfum  appltca- 
' tionts  faSlo , habeat  datam  rationem , vt  qua  efi  tpfius^ 

S y ad  yT  t 

S Beatur , E G,  bifariam , vt  in  ipfo,  F , & ducatur , ab , E, 
ipfi , FL , parallela , EH , ita  vt  q.  FE , ad  q.  EH,  fit  vt , 
S , ad , T i iun^aque , F H , producatur  indefinicc , ipfique , 
A N,  occurrat , vt , in^  I,  & ipfi,  AB  , dudiat  ab,  A,  xquidi» 
fianter  ipfi,  FL,  in,  B.  Similiter  per,  I,  fit  du^la  eidem,  FL, 
parallela,  ID,  incidens  ipfi , AK , in , D.  Denique  in  trape- 
zio, A D I B , in  quo  ducla  efi , AI , agatur , MC,  parallela, 
AB, fccans,  A I,  in, O, &,  AD , Bl,  in , C,  M , ita  vt  quadra- 
tum , M C , fuperet  q.  C O , quadrato,  E H , hoc  enim  fieri 
Perant.  poteft,  cum,EH,  fit  minor,  AB.  Quoniamcrgocxfimili- 
tudinctrianguIorum,FEH,FCM,q.FC,adq.CM,  efl  vt 
ablatum  q.  F £ , ad  ablatum  q.  £H , feu  ad  ablatum  excef- 

fum 
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fumq.MC,  fu- 
pcr  q.  C O , (hic 
enitn  exceHus  eft 
cx  conftrudlione 

xqualis  didto  q.« 

EH  , ) ideoreli-  5 
quum  ad  reliqua, 
hoc  eft  reiflangu* 
lum,GCE,adq. 

COjCrit  vctocu 
q.  F C , ( quod 
f quatur  redlagu- 
io,GCE , cuni^  l 
£G  , Hr  bifariam  ^ 
fcdain,F,)adto-i 
tum  q.  C Mj  Huc' 
vt  q.  F E , ad  q. 

EH  ,idcft  vt,S»l 
ad,T.  Quod  fa- 
ciendum erae.  , 


^99t 


Aliter , ^^acUm,  fed  per  locum 
foltdipm,  ' i 

FIatvt,Sja(kT,  fic,^^ijrdrML»iS{Iat6kc  rc<51o,EP, 
ac  rranfuetra.!  E G , in  anguio , B A E 3,defcribatur  in. 
definite  femihyp Abola , E V . quas  fccci , AI , in,  O , & ab, 
O,  ducatur,  OG,  parallela , FL , occurrens  ipfi , AK , in,  C. 
Igitur  redtangulum , GCE,ad  q.  C O ^etitv^  ,G£  »ad,  EP, 
hoc  eft  vt,  , T,  ncinjiiMMmne  data . 


Rtr  3 
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PROPOSITIO  XXII. 


Datis  quatuor  f unciis  ia  angulis  cuiujcunqi  quadrtlateri  ^ 
cuius  /altem  duo  op^fita  latera  (int  extra  ipjum  con- 
currentia: per  eadem  'EaraMamdefcribere, 
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SJc  data  quatuorpun^a  in  angulis  quadrilateri  cuiuf- 
cunq;  DK  VT , cuius  duo  faltcin  oppofita  latera,  RD  ^ 
VT,  indefinite  producta  extra  concurrant,  vtin,0.  Opor- 
tet per , D , R , V , T , parabolam  defcnbere . Accipiatur  in 
altera ipfarum , OV,  OR,  vt  in , OV, quodeunq;  punctum, 
C,fiatq;vr  rc£ianguIum,VOT,ad  redtangutum,ROD, 
itaq.CO,ad  q.  OA  ,&  iunda,  AC,  eadem  fecetur  bifariam 
in,B,  ducaturqjOB.  Similiter  bifariam  diuifis.RD,  vt 
in , G , I , ab  his  pu ndiis  verfus , O , ducantur  ipfi , OB , pa- 
ralklx , GM , IX , & produda  indefinite . RO,  verfus , IX, 
occurrat  illi  in,X.  Vlterius  cum  in ,XR, faciente  cum, 
XI  ,anjulum,  RXI,quicunq;  fit,  dentur  duo  puncta,  R, 
D , & iit  duela  vteunqj  01 , ipfis,  XR , XI,  intcrieila  j inue- 
niatur  perPropofitio  ant.pun^tum,H ,aquo  duda.ver- 
fus , XI , ipfa , HQ,,  parallela  eidem , 01 , fecanteq;  XI , in 
Q,  reiianguJum,KHD,adq.HQ,fit  vtq.AO.ad q.OC  ; 
erit  autem  pumilum , H , inter,  O , X , punfta , nam  cum  re- 
^angulum,  VOT,  cum  q.TI.fit  arquale  q. Ol,idc6  rc- 
ilangulura,  VOT , eft minus  q.  Ol,vndc  redangulum , 
ROD,  ad  q.  OI,  minorem  habet  rationem,  quam  ad  redam 
gulum,  VOT , ideft  quam  q.  AO,ad  q.  OC  , ideft  quam  re« 
dangulum,  RHD , ad  q.  HQ  • At  fi,  H,  ciTet  inter , OD,  re- 
dangulum,RHD,  eifet  minus  redangulo,  ROD,  & q.HQ, 
maius  q.  OI , vnde  rcdangulum , RH  D , minorem  haberet 
rationem  ad  q.  HQ,  quam  rcdangulum,  R O D , ad  q.  O I , 
quod  eifet  abfurdumj  cadit  ergo, H, inter,  O,  X . Infupcrdu- 
catura  , Q,  parallela  ipfi,  C A,  qua:  indefinitd  produda  oc- 
currat ipfi,  GM,  in,  P,acpcry  P,  ipfa,  PF,  parallela , RX , in- 
cidenfqae in  produdam , QH , vt  in , F . Rurfus  ducatur » 
F5i,a:quidifians,OB,occurrcnfquc,PQ,  in,  ?!,in  quOjPQ^^ 
bifariam  fecabitur,  cum  etiam,  OB,  fecer  bifariam,  AC , 
fintq;  triangula,  FPQ,OAC,fimilia  ob latera  parallela, 
& cum,  F Qt , ipfi,  OB,  arquidiftet.  Dcniqi  bifariam  fe- 
da , F , in , L , circa  diametrum , L IJt , & bafim , PQ,  de- 
deferibatur  parabola,  PLQ,  quam  indefinite  produdara 
dico  tranfituram  per  dida  punda , D , R , V ,T . 

Quoniam  enim  ,;R  V,  atquatur,  LF,  cilq;  P 9t,  ordi- 
natim,ad,L^,  applicata,  ideo,  FP,  tanget  parabolam 
- I deferi- 


e.  Sec. 
Elem. 

8.;.Elem. 
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Cor.  3 1 . defcriptam  in , P . Eodem  modo  oftendemus , FQ , c(Te  tan« 
I,  Coni,  gentem  i ducuntur  vctoper  hos  contadtus  > GM,  IX , paral- 
cotum,  diametro,  L 9t , & eifdcm  tangentibus  a-quidillant , R 

Schol.fl.  O,  VO.  Ergo, PG,(^> erunt  diatuetri parabolarum, quas 
•vonic.  ablcindunt  verfus  pua«u , P » ipf« » OR , OV , indeftni- 

ceptoducU. 
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Dico  autem  quod  hxc  abfalfo  iit  in  ditiis  quatuor  pun« 
&is , R , D , T , V , ( quod  enim , OR  j vt  & , OV  ^ fecet  ia 
duobus  pun<5tis  inde  iinite  produ^a  deferiptam  parabolam 
indefiniti  productam  paret  per  18.  Primi  Conicorum)  fi 
enim  ex.  gr.OR  ,non  ficat  parabolam  in,D,  R,fecabiC 
tamen  eam  in  duobus  pund.sjrquc remotis  a pun£io,G, 
nam  oftenfum  cii,  PG,  ciTc  diametrum  refedtae  per  eandem, 
OR  .parabola; . triint  ergodidapuniia  vel  intra, R ,D, 
vel extra.  Sint  primum  intra , vt , KS,  per  quje  fuppona- 
tur  tranfire  deferipta  parabola.  Quia  ergofunt  xquere- 
niof a a,  G , & fiibindc a , D , R , ipla;,  RK,  SD,  erunt  arqua. 
Jcs , & cum , K , S , fupponanrur  in  deferipta  parabola , erit 
redianguIum,KHS  ,ad  q.HQ,  vtq.  PF,ad q. FQ.  Quia 
vero  rcclangulum,  RHD,  ad  q.HQ. cft  vt  q.  Ao,adq. 
OC,idcit  vtq. PF,adq.FQ,  propter iimilia triangula, P 
FQ , Aoe : ideo  rcdiangulum , RHD , ad , q.  HQ,  erit  vt 
redangulum,KHS,adq.HQ.  Vndcrcdtangula  ,RHD, 
KHS,eiunt  aqualia  ,&  ideo,  RH,  ad,  FlK,  erit  vt.SH, 
ad  jFJD,  & diuidcndo.KK  ,ad,  KH , erit  vr , SD,  ad, D 
H,&  pcimutando,  KK ,ad , SD , erit  vt,KH,ad,HD; 
maior  cft  autem  , KH  , ipfa  , HD  , ergo  & , RK, 
maior  erit  ipfa,  SD , cui  oftenfa  eft  a;qualis  .Hoc  autem  eft 
abfurdum:  r.ot)  ergo  deferipta  parabola  tranfibit  per  punda 
intra , R , D ; fcd  & eodem  modo  probabimus  non  tranfire 
per  punda  extra , R , D , ergo  per  ipfa , R , D , incedet . 

Deniq;  eandem  dico  tranfire  pcr,T , V , fi  enim  non  vel 
tranfibit  per pundta  intra  , T,V, vel  extra , tranfeat  pri- 
mum per , Z , E , intra pofita : oftendemus  autem  vt  fupra , 
TZ,  EV,  cftciequalcSjSr  poftmodum  insequales  hac  ratio- 
ne. Cum  enim , E Z , /upponantur  in  deferipta  parabola , 
erit  re (ftangulum , EOZ  ,ad , ROD , vt  q.  QF , ad  q.  FP>  fcd 
vt  q.  QF , ad  q.  FP  , fiuc  vt  q.  CO , ad  q.  OA  , ita  quoque 
eftrcdanguIuiTi  , VOT • ad  reiftangulum , ROD.  Ergo 
rciftang Illum,  \ OT,adrc(ftangulum , ROD,  erit  vt  redan- 
gulum.  EOZ.,adidtmrcdangulum  ,ROD.  Igitur  redan- 
gula  , VOT  , EOZ,  erunt  atqualia  , & ideo  vt  fupra  con- 
cludemus, VE, ad ,ZT , cfte  vt , EO , ad , OT , & fiibi-ide 
ipfas,  VE, ZT,elTc  inaequales, l'ed  & «quales,  quod  eft 

abfur- 


14.tf.Ele, 
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abhirdum  • Non  ergo  dcfcripra  parabola  tranHbic  per  puti> 
dla'ntra,  T,  Vi  polita.  Eadeai  ratione  probabitur  non 
pofTe  tranlire  perpuni^a  extra, T,V, in  ipfa  conftituta. 
Ergoincedet  per,T,  V,&  per,D,R,  quacuor  datapua* 
Qnod  faciendum  erat. 

, COROLLARIFM, 

Hinc  appATtt  ^fireliqxM  Uter*  ^TD^VR.  ddti  qitudrili^ 
teri  fuerint  quoq\  extra  concurrentia , quod  pari  ratio- 
ne  alta  parabola  ttanfiens  per  eadem  quatuor  pun£ia  ^R^V  ^ 
T , defcrtbi poterit . Hoc  enim  eadem praetse  ratione fuperius 
adhibita  ofiendetur- 

De  inueniendopun(5lo,  quod  a 
tribus  datis  quibufuis  diftec 
fecundum  minimam 
quantitatem  • 

PRopofitum/uit  hoc  Problema  ^ prout  mihi  relatum  eft^ 
abinfigmGaUut  Mathematteo  Z>.  deFermat^  ad  tu- 
tus foluitonem  ita  progrtjfut  fum  • Suppono  ergo  , dattx 
tribus qutbu/uis  punbiit  ydari  quoque  tres  miaimas  reSas 
lineas,  •vel f altem  duas  tnbus aquipoUentes , quad  com- 
muni puaSo  ad  tpfa  duci  pojjint  • Demdejequentes  Prop. 
fic  demontiro . 


PRO. 
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PROPOSITIO  xxm. 

J$tfen$ieBip/f/yt4BCiittaf»etirf  ACtfici,OyE»f>uttSum 
^ttodotn^uCyF ytxtra»  ^ ade4odemelltpfis  partem y 
FBy  perpendumUrts  tangenthCHy  f 0,  £,  tuagaotvr^ye , 
BT>,  BE,  Dicoy  FB»  eJSe  omaiumi^meadel/tpfim  duci 
pejfimtyhremJjimmyUmqM  efficere  angulos , FBDy 
FBEyaquiUest 

E St  cn|m , F B , omniutn 
minima,  qua?  ad  redia, 

CHj  duci  poBuoc , & Hibin- 
de  minima  quoque  erit  om* 
nium  ad  femieIIipfim,ABC, 
ab,  F 1 docibilium . Infuper 
, anguli,  FBG,F £H, fune 
xquales,  quia  redii  i &an<  ' 
guli , G B D,  H B E , pariter 
inter  fc  xquales  . Eiigo  & , 

F B D , F B £,  emat  squa- 
les. 


COR  O L LA  R I r 2d» 

^ • a ••• 

COnfiat  ? contra  ofnnitttnntitiitnatn  effe ptrptndicnLntm 
tangenti  inpunaooeettrfnt , dr  efficere  angnlosaqna- 
itteumdM^isabeeenrfttadfeces, 


Sfs  PRO. 
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P R O P O S I T ro  XXIV. 


si  trUddtd  pHnnafutrmtlnreSdUntdyWtlmgnguBt 
tri^ngulv  pun&um  qt»£fitum  non  ertttxttd  re^gm/utl 
tritngntmm  propeftnmy  dut  in  m/Jtm  dmbiUo» 


Sint  trfa^ 
datapu* 
^la , A,  B,  C» 
vel  in  re^a  li 
nea,  AC,  vel 
in  agulis  tria 
guli,  ABC. 
Dico  pun^fi 
quxiiTum  no 
effe  extra  re- 
£15,  A C,  vel 
extra  triagu*  '' 
Ium  ,'A  B C , 
aur  in  illius 
ambitu  Sit 
enim, 'fi  fieri 
potefi,vtin, 
D.^extra  rc- 
^m,AC,in. 
definite  bine 


inde  producam,  vel  in,  D,  extra  planum  trianguli , AB  C. 
Tunc  demifiareda*, vel  plano  trianguli  pcrpen^'ouIari,D^)u 
& iungis,  DA>  DB,  DQ  EA,  £B,  EC,  paret, EA,minoteia 
efi*ehypothenufa,AD,&ficrcli^as,  EB,  EC,  reliquis  hy- 
pothenufis,  DB,  DC,  minores  efie.  Non  ergo , D A , D o » 
DC , erunt  minima?  ducibilium  a , D,  ad , A , B,  C, punda  * 
Igitur  pundum  quzfitumnoneftextra,  AC,  vel  planum 
trianguli,  ABC. 

Supponatur  nunc , F , pundum  quzfitu  efle  in  diredum 

ipfius. 
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ipfiu*,  AC,  vel  in  plano,  ABC,  fed  extra ipfutntriangulu, 
ABC . Pi  oduaa  ergo , CA , in,  F,  & iun^ts,  FB,  FA,  FC , 
quarum,  F A , fccct , BG,  in,  H , & intra , HF , fumpto  qn^ 
cunque  pu  ndo , G,ac  iungis , GB , GC  .manifeBum  eft  ia 
i.fig.quodappfopinquantespundo,A,  brcuiorcs  quam 
Cn^FA,  IB,FC,aiIumi  poilunt  ad  aliud  pun6lum  intra, 
F,  A,  politum , non  ergo  illae  funt  minimae . Et  quia  etiam 
continuo  accedentes  ad, B,  polTuntlemper  breuiores,&  brc- 
niores haberi, id.6 nullibi  erit pumaumquxfiium, nili  p'_o 
co  abuti  velimus  pundto,  B,  in  quo  tres  diftantiae  10  duas  ta- 
tum,BA,BC, degenerabunt.  In  3.  fig.vero  erunt , BF, 
FC,  maiores  ipfis,  BG,  GC,  & addita  communi,  AG,  erunr, 
BF,  FC,  AG, maiores iplis,BG,  GA,  GC,  & multo  maiores 
ipfae.BF,FA,FC,  non  ergo  idac  erunt  minimf. 

Sit  nunc  aflumptum  pun^um  vt,  H , in  ambitu  trianguli , 
- intelligaturque  focis , A B , chorda  que , AHB , deferipta  ex 
parte,  H,  femielliplis  j vnde , CH,  duda  a punfto,  C.  extra 
f.  miclliplim  ad  punftum,  H,  fi  tres,  CH,  H A,  HB,  funt  om- 
nium minimae,  erit  pariter  omnium  ad  ellipfim  delcriptam 
a pundto,  C,  ducibilium  minima,  efiicietque  cum,  HB,  HA, 
hinc  indd angulos  aequales , quod  eft  abfurdum , elt  eniou. , 
C H , in  diredum  ipfi , H B . Non  ergo  puoftum  quaefitum 
erit  extra  reiftam , A C,  vel  extra  triangulum,  A B C , aut  in 
eius  ambitu . Hoc  tamen  intellige  nifi  pro  quaefito  vno  da- 
torum abuti  velimus , tribus  difiantijs  tunc  in  duas  tantum 
degenerantibus , hoc  enim  contingere  poterit , vt  nunc  pa- 
tebit. Quod,&c.  * 

PROPOSITIO  XXV. 

Si  trU  d*U  puacia  fuerint  in  anguhs  trianguli  angulum 
habentis  graduum  izo,yel  matarem:  pun&um  quafi~ 
tumy  non  ertt  aUud  quam  *vnum  e*  datts pundtSy  tllud 
nempcy  quod  bremoratrtangult  latera  termmahtt, 

Sint  data  pun^Ia , A , B , C ,in  angulis  trianguli , ABC , 
cuius  angulus , B A C,  fit  graduum  120.  vel  maior , dc 
S fs  2 breuio- 


zi.l.ElC* 


Cer.3iit.' 


Digitized  by  Google 


Cor.  ij. 
huius. 


»i.r.  Elr. 


jo8  Exereiiatto/ixta, 

breuiora  latera  fint , BA, 

AC . Dico  non  aliud  ha- 
beri pun^um  aua^fitum » 
ouam.  A,  quo  abuti  poA 
(umus,mbus  diftanrijs  in 
duas,ABt  AC  a degene- 
rantibus. Sitenim,(icf> 
fe  poteft  y pun^uni , D > 
cu!us(  iundiSa  DA,  TB, 

DC,)  tres  diftantix  fine 
minima; . Si  ergo  focis, 

A aB,&chorda,  B D A, 
intelligatur  ex  parte,  D , deferipta  remiellipfis,  quoniamJ  J 
Da,  DB,  DC, ponuntur cBeminimar, erit , C D , omnium 
adremiellipiim  ducibiJium  minima,  & ideo  faciet  «equales 
angulos,  CDB , CDA . Eodem  modo  per  femicllipfimde- 
fci  iptam  focis,  A,  C,  chorda , ADC , ohendemus  angulos, 
BDA,  BDC, pariter  eflfe aequales.  Tres  ergo,  BDA,ADCj 
C PB,  erunt  inter  fe  squales,  de  finguligraduum  120.  Sed. 
B A C , non  efi  minor  quam  gr.  120.  ex  hypothefi.  Ergo, 
BrC,  erit  vel  squalis,  vel  minor ipfo,  BAC,quodeftab^ 
furdum  . Non  ergo  dabitur  minima  triga  diftantiarum_ 
adpundum  intra  triangulum,  fcd  nec  in  ambitu,  vel  ex- 
tra. Ergo  cum  datur  minima  quantitas,  fa  Item  in  duabus 
diftant  ijs , tales  eru  nt,  BA,  AC,  ipfumquc , A,  deferuiet  pro 
qus/ito.  Quod,&c. 

. > 

COJtOLLARlVM. 


Hinc  fdtttffpmllum  qtupum  fit  intfdtriaxgttlxm  da. 

torum  tundorum  y non  aliud  tge  quam  illud y afud 
quod  fiunt  ad  dat  «funda  trts  circumfianttt  anguli finguligr a. 
duumizo. 


A 


PRO- 
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PROPOSITIO  XXVI. 

Sitppoftto  dari  minimam  quantitatem  ih  tribus  difiatsh 
tijs  , opertebtt  trta  data  puaSa  ejfc  in  angulis  trUtt^ 
guh,  CUIUS  ntnujqutjq 

NOn  enim  dabitur 
minima  triga  di> 

(iantiarum  ad  puix^um 
extra  trianguJtm , vel  in 
illius  ambitu } ergo  illud 
erit  intra , critqt  necelTa- 
rio , apud  quod  fient  cir- 
cunifantcs  anguli  finguli 
gr.  lao.  Attalepundtum 
non  potcfl  rcperiri  intra , 
ft  aliquis  trianguli  dati 
angulus  fuerit  gr.  lao. 
vel  maior . Supcrell  ergo 
videndum  num  pofTit  ha* 
bcri  cum  anguli  erunt 
finguli  minoresgradibus 
]»o.  Quod  fic  patebit.  Sit  triangulum,  ABC,  datorum  . 
pun^orum , A , B ,C,  & in  eo  quilibet  angulus  minor  gra- 
dibus i3o.Fiaotitaq>fuper,AB,AC,triangula  ifofcelia, 
ABD,AEC,  Quorum  anguli,  D,  E,  arqualibus  lateribus 
contenti  finguli  fintgr.  120.&  centris, D, E,  interualliss 
X>A , AE , peripharrix  defcribantur , AGB,  AGC , q a>  'n> 
definitd  produdas,dico  fefccare  intra  triangulum,  ABC.  ' 

Quod  enim  illa?  non  libi  occurrant  vel  in,  BC  ,vel  fubtery 
BC , manifeflum  eft , quia  verfus , BC , continub  difiun- 
guntur,quod  etiam  amplius  patebit  inferius . Similiter  don  it.  }.E>c 
fc  tangent  in,A,e(lent  enim,DA  ,AE,fibi  indiredum, 
quod  eft  fal^Tum : etenim  anguli , DAB,  E AC , finguli  funt 
graduum  30.  & ,BAC,iniaor  eft  gradibus  120.  vnde  tres, 

DAB, 


i (it  miner  gradibus  1 20. 
F 


«4>huiu 
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DAB,BAC,  EAC, fa- 
ciunt minus  quam  |r. 

1 8o.  Sed  nec  extra, vt  in, 

F > concurrent , iungis 
eo'm  • 6F , IC,  cum , BD 

A,  fir  angulus  ad  centt  u , 

'»o.j.Elc.  &.BFA,  ad  circumferen- 
tiam , erit  ille  huius  du- 
plus , & fubinde  , BFA, 
erit  gr.  6o.  Eadem  ratio- 
ne conflabit , AFC , cflc 
gr.  6o.  vnde  totus,  BFC, 
erit  gr.  120.  fed  & co 
maior  efl,BAC,erit  ergo, 

iT.  i.EU.  BAC,  maior  grad.  120. 
cotra  hypothefim , quod 
cfl  ablurdum.  Reflat  igitur  vt  concurfus  nonpolHt  fieri 
nifi  intra,fiet  autem  in  vno  tantum  pun£lo,quia  periphaerix 
conucniuntin.  A,  & circulus  circulum  non  nifi  induobus 
pundis  fecare  potett . Sit  crgotalis  concurfus  in,  G , & jun- 
gantur , G A , GB , GC  5 dico  autem  fingulos  angulos , AG 

B, BGC,  AGC.cfle  gr.  120.  Sumpto  enim  in  altera  pe- 
riphxriarum , vt  in , BG A , continuata  vcrfus , A , quolibet 
pundo,vt,  H.iundifqjH  A,'HB,erunt  anguli,  AH  B, 
AGB,  oppofiti  xqualcs  duobus  redis , fed  angulus , H , erit 

li.j.Elci  gr.6o.cum  fit  i anguli,  D,  ad  centrum  rergo,  AGB,  erit 
gr.  120.  Eodem  modo  probabitur,  ACC,cflegr.  120.  qua- 
re, BGC, reliquus  ad  4.  redos  erit  pariter  gr.  lao.Ex  hoc 
conflat  fi  concurfus  fieret  vt  in,  I , quod  duo  anguli , AIB , 
AIC,cfrent  gr.  240. quod  cfl  abfurdum , eflent  enim  vcl 
atquales  duobus  redis,  vel  illis  minores.Patet  ergo  in  huiu/1 
modi  triangulo  pofle  reperiri  pundum,  apud  quod  fiant 
anguli  finguligr.  i20.ad  jlludq;&  non  ad  aliud  pundum 
conftitui  trium  drflantiaruin  a datis pundis minimam  quao- 
titatera.  Quod  oftendae  opus  erat . 
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Dc  inueniendis  lateribus  trian- 
guli sequicruris  ex  data  area, 

& perimetro  ciufdem. 

Hoe  mihi  propofmit  A,  K.  T.  O^Utronius  , de  quo  ia 
Praefatione  Exerc.  4.  mentto  faSia  eH*  Solutionem 
fvero  prabent  Jequentts  Propofimnes  ^ etji  per  locum 
foUdum,Juppofito  quodam  lemate  Arcbmedeo. 

PROPOSITIO  XXVII. 

Datam  reSam,  AC y feclam  •Ptcunqi  in  »3»  ita  diuide^ 
re  ex.gr,  /» , D , 'vt  paraHeltpptpedum  fuby 
q,'BC i aqueiur parallele pptpe do  fub , AD y q. DC. 

Sit  in  i.figura,AB,ininor  quamjL,AC>in  s. 

in  3.  fig. maior  quamf  ipiius,AC : ducatur  autetou 

fter , B , perpendicularis  ipfi , AC>  & indefinita,  NO,  in  qua 
int  afiumptaf,IB,BF,nngu!ar  »qualesipfi,BC,&,FH, 
ipfi , BA ; deinde  re^ , IH » applicetur  redangulum , IGH, 
cuius  minus  latus  fit  verfus , H , aequale  quadrato,  BF , de- 
ficiens quadrato , GH  ( hoc  enim  fieri  poteft  cum , BF , fit 
minor  dimidia , IH  ) cum  vero , AB , fit  minor  quam  ; , AC, 
in  i.fig.erit  etiam , FH,  aequalis,  BA,  ex  conftruetionc, 
minor  quan.  f , BH  i ( cft  enim , BH , aequalis  quoq;  ipfi  , A 
C , ) & fubintie,  FH , erit  minor  medietate,  BF,ac  confe- 
quenter  minor  quam^,IF : vndere<aanguIurorub,HF,Ff, 
erit  minus  quam  ^ quadrati,  IF,&  fubindeminusquadra- 
to , BF , ac  confc  quenter  minus  refta^ulo , I G H , iam  ap- 
plicato. Punftum  crgo>  G»  remotius  erit  a pundto,H, 

quam 


K* 


ExirctMta  [txu\ 


K M 
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■ •-Q 

Fjj^  H 
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quam  pundlum, 

F,  debet  enim  re* 
dantium , I Fq 
H, minus  eflere-— 

^ogulo,IGH. 
iam  applicato» 
vnde  pun^m , 

G,  cadet  inter,  • 

B,F , non  enim 
cadet  in,  B»  cum  Q 
redangulum , I — 

BH,(it  maius  re* 

^angulo,  IBF» 
hoc  cft  quadra- 
to, BF  . Simili- 
ter in  a.Hg.cum» 

AB,fitf,AC,crit  . 
quoq; 

iubmde^,  ' 

EF,&  ^.IFivnde 
rci^ngulum  , I 
FH , eiic  7 qua- 
drati, IF,&  ideo 

aequale  quadrato,  BF.  Fundum  o-go.C,  F,  in  hac 
figura  Hum  idem  pundum . Deniq;  in  figura  cum , AB» 
fit  maior  quam  f , AC » erit  quoq;  FH,  maior  quam  , BH» 
& fubinde  maior  quam  , , BF , & quam  ^ , IF : itaq;  redan* 
gulum , IFH , erit  maius  quam  | quadrati,  IF,  hoc  eft  maius 
quadi ato,BF,feu  rc^ngulo,  ICH,  vndd  pundum, G> 
erit  propiiis  quam , F , ipfi  pundo,  H . 

Abfeifla  igitur  ex,AC,ipfa,AD,  aequali, GH,  pun- 
dum,D, in  I. figura  cadet inter.B, Cuna. erit  in  ipfb» 
B , in  vero  inter , D , C . Dico  nunc  paralleleppipedum 
fub,AB,&  q.BC, aequari  paralleleppipedo fub,  AD,  & 
q.DC.  Ducatur  per,  F,  reda,  FK,  parallela,  AC,  cui 
produda? , fi  opus  fit , occurar,  DL,ada  per,  D, parallela , 
ON  ,& fiatuacur,AM, aequalis, IG, latus reaumfemipa- 
rabolae  citea  axim , AC , vuuee , A , deferiptse  verfus , N , 

quam 


A 

X.  - 

0.1  ^ 

B 

. ». 

■ c- 

• 

• 

• 

m 
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quam  dico  trannturam  e(Ic  per  pundta , C , L . Ercnim  in 
I.  figura  q.  BG,  deficit  a q.  BF , rcdangu Io,  IG F : cA  a utcm 
q.BF , a;quale  re^angulo,  IGH . Ergo  q.  BG , deficit  a 
rc(AanguIo,IGH  >re6fanguio,IGF.  Sed  etiam re^angulum 
fub , IG , FH , deficit  ab  eodem  re^tangulo , IGH , ipfo  re* 
dangulo,fub,  IG,GF.  Ergoq.BG  ,xquarurre^angulo 
fub , lG,FH»hoceftredtangulo,fub,  MA,  AB,  cum,MA, 
(it  squalis,  1 G,  & ,FH,ipfi,  AB  jvndepun^um,G , erit  in 
di^  femiparabola . Similiter  cum  q.  DL , feii  q.  BF , fit 
aequale  re^ngulo , IGH , hoc  eft  rei^angulo  fub , M A,  & , 
AD  ,qus  eft  squalis  ,GH , per  conArudionem  > erit  quoq; 
L , in  di^  femiparabola , qus  fit , AGL. 

In  3.  Ag.  cum  tria  punda , F , G , L , fint  vnum  pundium, 
cumq:  quadrato,  BF,  squale  fa^um  fitredlangulum,  IG 
H , ac  fit,  IG,  squalis,  AM,&  GH,ipA,  BA  ,eritq.  BG, 
squale  rcdtangulo  fub,MA,  AB,&  confequenterpundlum, 
G , erit  in  didia femiparabola , qus  fit , AG . 

In  3.  fig.  deniq:  cum  q.  BG , excedat  q.  BF,  re^angulo , I 
CF  icumq;  q.BF,  per  conAruftionem  fit  squale  reda  ngu* 
lo,  IGH , ideo  q.BG , excedet  redangulum,IGH,redangu- 
lo,  IGF . Quadratum  ergo  1 BG,  squabitur  rediangulis  fub, 
IG,  GH,  & fub,  IG,  GF,  idcA  recta  ngu  Io  fub,  IG,FH,nempd 
rectangulo  fob,M  A,  BAtcumq;  q.BF.feii  q.DL,squetur  re- 
aaguIo,lGH,hoc  cA  rcctagulo  fub,MA,AD,idc6  tam  pun- 
ctum,G,quam,L,crum  in  dicta  femiparabola, qus  fit,  ALG. 

Rurfus  cum , BA , ad , AD , fit  vt  q.  BG , ad  q.  6L  > fit 
autem  q,  BO , squale  q.  DC , (cA  enim , BF , squalis,  BC , 
&,FG,  ipfi,BD,nam  tota ,BH , toti, AB, & pars,GH, 
parti,  AD,  eA  squalis  )&  q.  DL,  squale  q.BF,  feiiq.B 
C ; erit  vt,  B A , prima  ad , AD , fecundam , ita  q.  DC,  ter* 
tiaad  q.CB, quartam.  Etgo  parallcleppipedumfub  pri* 
ma,  BA,  ranquam  altitudine,  & fub  quarta,  hoc  eA 
fubbafi  q. BC, squabitur  paralleleppipedo  fub  fecunda, 
AD , & tertia  q.  DC . Igitur  linea  recta , AC , fecta  cA  in , ' 
D,  prout  opus  erae. 


M.Elcm. 

i. t.Elem, 

ii-i.Con. 

ii. i.Con.  ' 

11. 1.  Coa, 
<.t.£letn. 

1-1. EKm. 

11.1. Coa.' 
ro.i.Con* 

14.  II. 

Elcm, 
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COROLLARIVM. 

Hinc  ha6etnr  propojito  tfuocnnqi  p^rnUcUppi^do,  vt fnb^ 

ABf  c^q. BC , txiflente ^ AByminoti qngm^ ^ AC ^re. 

permpoffe  dtHipnrAlUleppipedum  pr adiit»  aqualc^tidem  re- 
aa,AC,  applicatum , rt  quodfub^  AD,&q.DC,  cuius  alti- 
tud$  maior  erit  quam  ^ ipfius , AC  e contra . At  cum,  AB, 

erit  i- y AC,  tunc  nullum  aliud  dato  aquale , ipfiq-,  AC,  applica- 
hile , ac  cubo  d.ficiens  reperiri poterit  i fed tale  paralleleppipe- 
dum  erit Jingular e , omniumq\ipfi , AC,fc  applicabilium  maxi- 
mum , vt  nunc  probabitur . 

PROPOSITIO  XXVIII. 

Omntntn  par  alleleppipedum  ad  eandem  reSiam  lineam  appU- 
cabtltum , cubt/qs  deficientium,  maximum  efi  quod  ad 
tertiam  tUtus partem  applicatur  » 

Sic  data  recta^ 

BEiilliufqirt 
BF.  Dico paral- 
leppipcdum  fub, 

BF,&q.FE,cne 
dictorum  maxi-  ^ * 
mum.ABumatut 
primo  punctum 
inter,F,E,  vt,H, 
fiacq;  fphaera,F 
GEM , circa  dia- 
mccru,FH,qua 
fecet  planum  ipfi , FE , erectum  ductum  per , H , nempe , G 
Elicitur  parallcleleppipedum  fub,  BF,&  q.  FE,  ad  paral- 

tx7.i.  leleppipedum fub , BH, & q. HE , erit  vt  fph*ra, FGEM, ad 
Gcp.  lod.  portionem,  GEM . At  Tpharra  maior  cft  dicta  portione;  ergo 
& paralleleppipedu  fub, BF,  & q.  FE,  ma»‘us  erit  parallelcp- 
pipedo  fub , BH , & q.HE.Sumatur  nunc  punctum  vtcunq; 
Exant,  inter,B.F,vt»I.  Cum  ergoparalleleppipedo  fub,  BI,  & q.IA, 
aliud  squale  vitra,  F,  vt  fub,BH,&  q.HE, reperiri  polfit ; & 

cum 
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cumparallelcpipcdum  riib,BF,&q.  FE.oftenfum  fitcfTe 
maius  eo,  quod  fit  fub,  BH,  & q.HE,idcm  quoq;  maius  crit 
co,  quod  fit  Aib , BI,  & q.  lE , hocq;  de  ceteris  quibuA  unq; 
eodem  modo  oftendetur . Ergo  paralleleppipedum  ftb.BE, 
etq. FE,cft  omnium  maximum,  qux  ad, BE, deficientia 
cubis  applicari pofiiint . Quod,&c. 

PROPOSITIO  XXIX. 


.Sijttfemipurahola  quatttnqi  ACD^  •vertice.  A,  dumetro , 
AD'i  »d  quam  ordmatim  applicentur  qutecunq^DE,  CFy 
BE,  perpunSia^  £,  f,  ipfisy  ^AD,  DG^paralieU du^ 

cantur,  EB,FC,  EH,  FI,  qutbus  fiant  paraUelogramma 
ceqmanguUy  Dico  paralleleppipedum fub,  AC, 

q.  CD , ad  paralleleppipedum  fub,AB,(j^^q.  BD , 
ejfein  duplicata  rattone  parallelogrammi , Cl,  ad  paralie- 
logrammum  ,'BH, 


Flat  vt,  CF,  ad,BE,  ita  ,L, 
ad,  M,  & vt,  CD,ad,  D 


ad,M,&vt,CD,ad,  D 

B,ita,M,ad,N.Cu  m eigo  pa- 

ralldogrammum,CI,ad,BH,  g 2,  E 

habeat  rationem  copofitam 

exrationc,CF,ad,BE,ideft,  \ ijtf.Ele. 

L , ad , M , & ,CI), ad , F)B , ^ ’•  C 

nempe,  M,ad,Nj  erit  paralie-  ^ 

logrammu,  Cl.ad,  BH,vt,  L, 

ad,N,curatio,L,ad,N,com- 

Konatur  ex  rationibus,  L,  ad, 

l,&,M,ad  N.  Rurfusparal*  D H I G 

leleppipedum  fub , AC , & q. 

CDiad  paralleleppipedum  lub,  AB,  & q.BD,habet  ratione 
compofita  ex  ratione, AC,ad,  AB,hoc  cft  ex  ratione  q.  CF , 
ad  q.BE,velq.L,adq.Mi& ex  ratione  q.CD,adq.DB,  hoc  lo.i.Con, 
eft  q.  M,ad  q.N.Sed  etiam  q.L,ad  q.N, habet  ratione  com- 
pofitam  ex  ijfdem  rationibus,nempd  q.  L.ad  q.M,&  q.  M,ad 

Ttt  a q.N. 
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Q.N.  rgiturparaJIeJcppipcdfi  fub,AC,&  q.CDjad paralie- 
Icppipedu  rub,AB,&  q.BD.cft  vt  q.L,ad  q.N.  hoc  eft  in  du- 
plicata rarionc  ipfius,  qua  habet,  L.ad.N.fcihcetparallelo- 
grammura , Cl  ,.ad  parallelogrammum,  BH , Quod , &c. 

PROPOSITIO.  XXX. 

Ddtd  area , 0*perimetr9  truaguli  aquicruris  y latera  mtl» 
ficare  . 


c 


Exponatur  BC,  dimidio  dati  perimetri , xqua« 

)is,cuiusriit,B A,  iph,  BC , perpendicularis,  a qua 
abfeindatur,  AD,  f ipfius,  AB , & vr,  A B , ad,B  C , ita  fiat , 
BC, adjAX  , & latere  recto ,AX,defaibacur circa axim|, 
ft.i.Con  AB, vertice, A, fcmiparabola  ad  partes, C, qua: tranfibit 
per,C,cumq;  BC,a:quetur  recrangulo  fub , BA,  AX',Icritq,* 
B, focus  ehifdem.cum  , AB»  fit  f ipfius,  A X,  lateris  recti , vc 
egooftendiin  Speculo  VftorioCap.  9.  Similiter  erit,  B C, 
aequalis  compofir*  ex  quacunque  acta  a foco,  B,  ad  parai> 
bolam,AC,&  ex  ea , qu*  ducitur  ab  illius  occurfu  cum  pa- 
rabola,a^quidiftantcr  ipfi,  AB,  vfqueadjBC.vt  patet  ibidem 
Cap.  10.  Sic  igitur  ducta,  DE,  per,  E,  parallela,  BC,& 
EF,  parallela,  AB,  ac  iuncta,  EB,  erit,  BC,  .'vqualis  compo- 
fita?,  BEF,  ficut  eft  quoque  x'qiialis  compolit,jB,BAB . Cum 
crgOjBA,  firtripla,  A D , erit, B A,  fcxquialtera,  BD;  & du. 
pia,  B A , ( cui  aquatur  compofita,  BEF,)  erit  tripla,  D B ; 
ergo,  BEF,  erit  tripla,  EF,  &,  BE , dupla  ipfius,  EFjipfumqi 

trian- 
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triangulum»  B E F, em  dimidium  trianguliaequilaicri,vt,- 
EBG  »fub  data  perimetro.  Quoniam  autem  nota  eft  peri- 
merer,nota  erit  & femiperimeter,  BEF , & cum , B E,  Iit  du- 
pla, EF,  nota  erit  ipfa  quoque,  EF,  & , BE , ac  earum  qua- 
drata . Dempto  ergo  q.  EF , ex  q.  EB , relinquetur  notum 
q.  BF,  & ipfa,  B F , nota,  quar  ducta  in , F E , notam, efficiet 
notam  aream  trianguli  atquilateri , EBG , quae  fi  adaequetur 
datae  areae,  iam  inucntum  erit  quod  quaerebatur,  cum  dicti 
trianguli  fint  nota  latera.  Si  vero  illi  non  adaequetur,  erit 
eadem nccefTario minor.  Nam  velutioftenfum  eftparalle- 
Icppjpcdum  fub,  AD , & q.  DB , effe  omnium  ipfi  , AB , ap- 
plicabilium  maximum , ita  manifefiumefi , B E G,  dic  ora* 
nium  triangulorum  aequiaurium,  quae  incipiunt  arecta^, 
BC,&definunt  in  rectam,  AB,  maximum  , funtenimpa- 
rallcleppipeda  applicata  induplicata  ratione  fuppofitorum 
in Prop. ant. parallelogrammorum, hoc  eft  huiufmoditria- 
gulorumaequicrurium , quae  dictis  parallclogrammis  adae- 
quantur, vt,  BEG,  ipfi , D E F B . 

Fiat  ergo  vt  q.  numeri  are?  trianguli  aequilatcri  ad  q.datf 
area: , ita  parallcleppipcdu  fub , ad,  & q.  D B,  fcii  dimidium 
cubi,  D B, ad  quartum  fblidum  proportionale ; & tandenu. 
huic  folido  applicetur  ad  rccram  , AB,  xqualeparallclcppi- 
pedum,  vt  fub,  AN,  & q.  N B,  fi  velimus  ipfum  altius , vel  vt 
fub,  AM,&  q.  MB , fi  ipfum  velimus  dcprdfius;  ductis  enim, 
BK,  B H,  & completis xquicruribus triangulis , BKL, 
BHl, quorum  bafes,  KL,  HI , fint  perpendiculares  ipfi,B  C, 
crittriangulum,BH  I.  &,BKL,  requifitum.  Eli  enim  pa- 
rallelt  ppipedum  fub , AD , & q.  DB,  ad  parallcicppipcdum 
fub,  AN,  & q.  NB,vt  q.  numeri  arcx,DF,  ad  q. numeri  arcf , 
NR,  vel vtq. numeri arex  trianguli  xquilatcri,BEG,adq. 
numeri  arex  trianguli  xquicruns,  BHI,  prxdicto  ifoperime- 
trijlcd  vt  dictum  parallcleppipcdum  fub,  A D,&q.DB, 
ad  parallelcppipcdum  fub  , AN,  & q.  NB, ita  cfl  q.  numeri 
arex  trianguli  xquilarcri , E B C, ad  q.  numeri  datx  arex  j 
Cigotriangulum  ,HBI,  xquaturdatx  arex,aiiusfcmibaiis, 
HR,fit  nota , C notificetur  ,NB . Eodem  modo  difciirremus 
circa  triangulum,  BKL, dcprc/fiiis  ipfo,  HBI,  cuius  femiba- 
fis,  KO,  nota  fiet,  fi  notificetur,  MB . Res  ergo  huc  deducta 

eft,? 
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eft  , vt  nemp^  di^o  folido  quarro  proportionali  xquaTc^ 
paralkleppipedum  applicemus ipfi,  AB,  quanatpariidati 
perimetri,  cubo  deficiens . 

SCHOLIFM. 


SI  JUtHm  f olidum  fit  ex.gr.  pdrutteUppipedum  fub  , AMy 
&q.DB Cr  oporteat  Hli  aquale  paratleleppipedum  ap~ 
plicare  ad.,  A B ,deficieos cubo  , quod nuue  fiupponatur  effity 
fallum  fub , A N q.  NB-,  neceffe  erit  efficere  vt,N  A.,  ad, 

A M ,itaq.DB , ad  q.  BN . Hoc  autem  efi Lemma . quod per 
lacum  planum  refolutum  , nedum  huic  neflro  negotio  deferui» 
ret  yfed  etiam  Prop.  4.  fecundt  Arch.  de  Sphara , Cylindro  , 

in  qua  volens  fpharamin  datam  rationem  fecare  fefe  adhoe 
Lemma  reducit , quod  ab  Eutocio  , Dauide  RiuaUo , ac 
alijs  Commentatoribus  ad  didam  Prop.  4.  non  nifi 
per  locum  f olidum  hucufque  ahfolutum  efi . 
Videatur  ergo  huiufmodi  folutio  apud 
dides  A udor  es  , vt  per  eam  huic 
Fropofitioni , quantum  licet , 
fatisfieripofftt. 


De 
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Dc  ratione  prim?  regulae  Proble- 
matis terti;  meae  Centuri^. 

/ 

QVontam  nonnulli  antici  mei  hutufmodi  rationem  a me 
flajittarunt,cum  f/mplicem  regulam  fine  demon flra^ 
itone  tbtdem  tradiderim : ideo  bic  eorum  wo- 
tis  fatit facundum  duxi»  Oportet  autem  hanc  intelligere 
cuptentt  quod  ei  non  fint  ignota  proprietates  ffnuum,  lo- 

garttbmorum , ac  illapracipue , qua  nos  docet » datis  tnbus 
qmbufiurque numeris y!i addamus infimul  logarithmos  fi- 
cundtj  tertij^^  afaQa  fumma auferamus  Log.  primi ^ 
quod  remanebit  logarubmus  quarti  numeri  proportionalis 
quafiti . Vide  mea  T rigonomatria  priorem  partem  Prob,  5 . 
*vbi  de  regula  trium  per  logarithmos  abfoluenda  amplius 
dijferitur, 

PROPOSITIO  XXXL 

Itt femicirculoi  AHE»Jumptis  quibu/cunqi  arcubus  ytAP, 
AH,centro/V.  Dico  quadratumradijiAD yad  redan- 
gulum  fubfimbus  rebiufemtfumma,(:^  femtdtffer  entia 
datorum  areuumyAFyAGyeJjfe  w,  AEydiametru  ad  dif- 
ferentiam finuum  ver  forum  eorundem  artuum,  AFyAG, 

SVmptoenim  arcu,GH,  ipn,AF,xquaii,iungantur,  AH, 
FG,&  a pundis,  F,  G,  H,  demittantur  fuper , AE,  per- 
pendiculares , FB , GC , HI  i & per,  F , extendatur  ipfi,  AE, 
parallela  , FK . Erit  ergo  arcus,  AH , fumma,  &,  FG , diffe- 
rentia datorum , AF , AG , & cum , AF , GH , (int  aequales 

arcus. 


51® 


arcas,  erunt, AH, 
FG , inter  fc  paralle- 
I«,vt  &,GC,HI, 
incet  fe,  quapropter 
4^.Elem.  triangula,  HI  A,  G 
KF  , fimdia  erunt. 
Eft  ergo  , HA  , ad, 
Al,vt,GF,ad,FK: 
fed  vt , HA,  ad,  A 
I,  ita  eft,  EA,  ad, 
AH  i ergo  vt , EA, 
ad,  AH.ita,  GF, 
ad,  FK.  Re^ngu 
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gulum  igitur  fub  extremis,  EA,  FK,vel,  BC,  «quatur 
redangulo  fub  medijs,  AH,  FG,  quod  ferua.  Quoniam 
ver6  vt , E A , ad , B C , ita , fumpta , A B , communi  alci* 
tudine,  eft  q.  AE , ad  rec^angulum  fub , AE , BC  ,-  hoc 
vero  per  oftenfa  squale  ell  redangulo  Aib  , AH  , FG. 
Ei^o  q.  AE,  ad  rc^ngulum  fub , AH , FG,  cnc  vr , A 
E,  aer,  BC . Sed  vt  q.  AE  , ad  redtanguluin  fub,  AH, 
FG,  ita  eorum  fubquadrupla , ideft  ita  q.  AD, radij  a tc« 
Aangulum  fub  dimidijs  ipfarum  , AH  , FG,  nempe  (ijs 
bifariam  fc£tis  in , M , L , ) fub , AM , FL  , hoc  eft  fub 
finibus  re^is  dimidij  arcuum  , AH , FG  , femifum* 
mat,  & femidifferenris  datorum  arcuum,  AF, 

AG  ; Ergo  q.  radij , AD  , ad  redlangu* 

Ium  fub  finibus  rediis  femifummx , 

& femidifFcrentia;  datorum  arcu* 
um,  AF,  AG,  cft  vt,AE, 
ad , BC,  dtfferentiam 
finuum  verfb* 
ruoL. , 

AB , AC , eorundem  arcuum , AF, 

AG.  Quod,  &c.  Hoc  idem 
probatur  in  meo  Di> 

rcc.p.3.Cap.7. 
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PROPOSITIO  XXXII. 


Rationem  affere  diSix  prinut  regula  Problematis  tertij 
frafata  Centuria  , t^ua  infer utt  ad  tnueniendam /olit 
altitudinem  > 'vel  deprejfonem  . 

Egula  eft 
huiufmo 
di  . Logari- 
thmui  femisii- 
mx,  cum  log. 
fcmidifFcteciae  ^ 

arcus  femidiur  . 
ni,  & diftantif  P 
folis  a medio  C 

caeli,  cum  log. 
binarij,  log.fc- 
eundo  clcua- 
cionispoIi,ac 
log.  fccudo  de- 
clinationis Solis  ; dabit  log.  altitudinis  , vel  dcprclTionis 
eiufdem  Solisrcfpcdiu  horizontis, demptis  confuetis  vni- 
ratibus,  &c. 

Animaduertendum  eft  autem  hanc  primam  regulampo- 
ftularc  vt  parallelus  , in  quo  Sol  reperitut , fecet  hori- 
zontem.  * 

Sit  etgo  meridianus,  ADEG .diameter  horizontis,  D 
G,  a;quatoris,  BE,  paralleli  Solis,  AF,  fecans,  DG, 
in,  R.fimilirer,  CH,  paralleli  horizonti,  DG,&  litdu- 
^ta  , LS,  a centro  ad  polum  verfus  quem  vergit  paral- 
lelus Solis,  qua?  fecet  , AF,in  , N CH  , m,  O. 
Denique  d pundlis.  A,  B,  C,  cadant  fuper , DG  , per- 
pendiculares in,  T,  X,  Y,  qux  erunt  quoq;  ipfi,  CH, 
perpendiculares,  vnde  fienr  triangula,  XBS,  VAO,  T 
AR,  xquiangula,  quia  etiam  , BE,  AF,  fune  inter  fe 

V vv  paral- 


fx  ant. 


512  Exmiumfixta, 

parallele.  Cn 
ergo  fuppona* 
tur  Sol  elTe  ia 
parallelo,  AF, 

&,CH , erit  in 
coru  communi 
concurfu  , vt 
potd  in  pun- 
do, cui  fubij- 
cituripfum,0, 

& , R A , erit 
finus  verAisar* 
cus  femidiurn 
Solis , &,  AO , 

iimis  verius  ciufiJcm  diftantie  a meridiano,  in  parallelo, AF, 
copurarar.5imiIitcr,C  DjCrit  altitudoSolis,  vel  depreflio, 
cinrq,linus  redus,^C  Y,  qui  hic  inquiritur:  BD.eft com- 
plementum altitudinis  poli, eum  ecpictur  ipii,EG, com- 
plemento, LG. 

Qma  ergo  radius,  SB,cft5kJ,BX, Sinum  2. altitudinis 
poli,  vt,  OA,  ad,AY  , (cum  triangula  , OAV , SBX, 
iint  firai/ia  ) nempe  vt , R A , ad , AT  , ideft  vt  reliqua , 
OR,ad  reliquam,  VT : ideo  log.  a.clcuationispoIi,cum 
log. ipfius,  OR , dempto  log.  radij  loooooo.  dabit  log, 
ipfius,  VT , vel , CY . Nunc  videndum  eft  cx  quibuscoo- 
ftet  ipfius , OR  , Jog.  Quoniam  ergo , intclligendo  lemicir- 
culum  eredum  fuper  diametro, A F, eft  q. radij , AN, ad 
rcdangulum  fub  finibus  redis  femifumm*  , & femidi^ 
ferentiz  arcus  femidiurni , &*diftantiat  Solis  a meridia- 
no, quorum  finus  verfi  fiint,  AR  , AO,  vt , AF,  dupla 
ipfius,  AN,  finus  2.  declinationis  /blis,(  quar  efi»  AB,) 
ad  , OR  . Igitur  fi  addamus  infimul  log.  femifummae , 
log. fcmidifTcrenti»  didat,  cum  log.  AF, ideft  vt  cum  log. 
a. declinationis, addito  log.  binarij ( quiacnim  vt  i.ad 2. 
ita  eft,  AN , ad,  AF,  ideo  Jog.  ipfius  a.  hoc  cft  binarij , 
cum  Jog.  AN  , ideft  cum  log.  2.  declinationis  , dempto 
log.  vnitatis,  qui  eft  ciphra,  faciet  log.  ipfius,  AF,)  & 
a fumma  au&iamus  log.  quadrati  radij , qui  cft  duplus 

' ^og. 
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log.  radij,  nempe  auferamus  2000000.  remanebit  ipfius, 
OR  . logarithmus.  Ergo  fi  fimul  addamus  log.  2.  cleua- 
tionis poli,  log.  2.  declinationis  Solis , & log.  binarij,cum 
logarhhmis  femifummae,  & femidiflferentiae,  arcus  femi- 
diurni  , & diftantiae  folis  a meridiano  , & cx  fumma- 
auferamus  2000000,  & ioluper  ioooooo.log. radij, <jut 
in  prima  additione  erat  quoq;  auferendus  , hoc  cft  fi  ea 
fada  fumma  auferantur  jocoooo.  feii  tollantur  vitimo 
loco  ad  finiftram  tres  vnitates,  cum  cipbr«non  alterent 
ipfamfummam , remanebit  log.  ipfius , VT , vel  • CY,  fi» 
nus  refti  altitudinis  Solis,  vei  deprdfioois  quxfitr.  Pa- 
tet ergo  ratio  di^x  regulx . 


COROLLA  R IV  M. 

SI  y'tce folis  fuppo/idtsir  ^tucufs^i  fielld , pen  qHodcunqste 
punaum  fnUftis  Sphdr*  , quod  orUtttr  , & occiddt  in 
propoftta  regione  (hoc  Amem  erit  cum  dAtA/lelU»  vel pun~ 
m complementum  declinationis  fuperauerit  altitudinem  po^ 
li ) eidem  quoq\  adaptabitur  prafata  regula:  ita  tt  y dat  a ho- 
ra ex  eUy  medta  Solts  ^ & fi ella , vel  dati  pundi  afeen- 
fione  redAy  elicita  diffantia  fielU  y vel  pundi  d meridiano^ 
nec  non  data  poli  eleuationt  y declinatione  ftella  , vel  pum- 
Ciiy  ipfius  altitudinem  fuper  hort\onttm  y rei  deprej^tnem  y 
per  eandem  regulam  po^mus  inuefitgarcy 

De  quadam  infigni  Galilei  Pro- 
pofitione  aliter  ab  eo  per 
me  hic  dcmonftrata . 

ADmirabilts  mihi  femper  mifa  tflcirtttU  proprieM 
iQa , quom  ia  popremts  Dialogts pagina  45. 

monfiramt  tp/t  Caltleus . Ctrca  hanc  cum  aliquando  f pecto- 

V V V 2 laremy 


4^8  ExereUath  fexta , 

Urem  > (tcufioni  cuiufdum  controutrfi^t  exoru  *p4norml 
inter  lUuflrilffmum  'VaoieUm  Spinulam t is* qttendAm'^, 
Z>.  Petrum  Emaauelem  yctrca  quoddam  Problema  geome- 
tricum  ^ de  qua  idem  Spinula  ad  me faip ferat  > contingit  mi- 
hi innouam  diSla  Prop,  demonffrationem  incidere , quam 
ideo  hic  appojitam  fludiofonon  ingratam  futura  ejfe  dijudi'- 
cauii  eli  autembuiufmodi . 

PKOPOSITIO  XXXIII. 

Si ft reUa ^ AC , fecia  'vtcunqiinaqualiter  in,  By  ita 'vt 
BC , fit  pars  minor  y cui  fumatur  aquales , BD,  ^ fiat 
'Vty  tAOy  ady  DBittAy  AC,  adyCE  ydefcribaturqi 
fuper  diametro , 'BE , circulus  yBF  fumatur  m eius 

peripharia  quoduis  punQum , 'v/ , F , tungaaturq^  FA% 
FC,  DtcOyAFiadyFCyeJfcvt,  ABy  ad,BCi^^  ad  nullum 
aliud  punUum  cottiunflaSyabyA,Cyeffe  yt  ipfas,A'JBiBC» 


tum  cum,  B 
P,  parallclar. 

Quoniam  igitur  cft,  AI),  ad,DB,vt,  ACjadjCEjCom- 

poncn. 
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ponendo  erit,  AB,  ad,  BD,vcl,BC,  vt,AE,  ad,  EC,nempe  vr, 
AG,ad,  EH,  ob  fimil  itudincm  (riangulorutn,  AGE  ,CE]£, 
Sed  vt,AB,ad,BC,  ita  eft,  GF,ad,  FH,ergo,AG,ad,  CH,  erit 
vt,GF,ad,  FH,&  permutando,  AG,  ad,  GF,crit  vt,CH,ad, 
HF.  Cum  crgocircaajquales  angulos,  AGF,CHF,(funt 
enim  retSi^fint  latera  proportionalia,trianguIa,AGF,CHF, 
erunt  fimilia.  Igitur,AF,ad,FC,erit  vr,  GF,  ad,FH,ncmpd 
vt,AB,ad,BC- 

Deturnuncquoduis  punctum, K,  extra  di^iamperlphas- 
riaro,&iungantur,  KA,KB,KC.  Dico  non  cflTe,  AK , ad, 
KC,vr,AB,ad,BC.  Sit  enim  ii  Heri  potcft,  & dufta  indefi- 
nita, EKN,  demittantur  ab.  A,  C,  fuper»  EN,pcrpcndicuIa- 
rcs,AI,  C L • Quoniam  ergo , AK,  ad,  KC,  dt  vt , AB , ad , 
BG,ncmj^  vt, AE.ad,  EC,vc),AI,ad,  CL ; triangula,  A 1 K , 
CLK,  erunt  fimilia, igitur, lK,ad,KL,erit  vt,aK,ad,KC,  nc- 
pe  vr,AB,ad,  EC . Erit  crgc,KB,  parallela  ipfis , lA,  CL, & 
fubindcanguIi!5,BKE,eriticdus,  vnde,K,  erit  in  periphfria 
dtfcripii  circuli  contra  ftippofirum,  quodefiabrurdum-.. 
Idem,  probabitur  dc  quouis  pundlo  intra  periphaeriam  at 
fumpto. 

Quod  fi  altera  ipranim , A K,KC,vt,  AK,  cfTet  ipfi,  E Ni 
perpendicularis,  vt  contingef^epotefi,  dier,  AK,ad,  KC,  vt 
AB,  ad,  BC,  bere  dl  vr,  A E,  ad,  EC , vel,  AK,  ad,  CL,vnde, 
JCCy  CL,dTent  ixqualcs , quod  dt  abfurdum,  propter  angu- 
lum redum,CLA'  . PofTcnt  quoque  ab,  A,  C,  cadentes  per- 
pendiculares, vt  fuper,  EN,  dTc  ambiE  ad  alteram  partem_ 
dati pundi  quod  fit  ex.gr.O,  & tunc,iundis,OA,OC,  ofte- 
deremus  vt  fupra  triangula,  AIO,  CLO, dTc  limilia,& fub- 
indeangnlum,  AOI , atquari  angulo,  COL,  partem  to- 
ti,quod  dl  abfurdum.  Ad  nullum  aliud  ergo 
punclum  extra  periphasriam,  BFE,  ab,  A,C, 
inflexx  fe  habent  vt,  AB,  ad,  £C, 
vcluti  fune  quarcunque  adpuQ-' 
fta  didte  pcripbxri?  incli- 
natae. 

Quod  erat  ofieo* 
dendum. 


Dc 


io.#.£le. 


7^.Ekm. 


Elicitur 
ex  10. 
Elem. 
Con.ji. 
j.Elcm. 
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Q.N.  fgiturparallelcppfpedfi  rub,AC,&  q.CDjad paralie- 
leppipedu  fub,AB,&  q.BD.cft  vt  q.L,ad  q.N.  hoc  eft  in  du- 
plicata ratione  ipfius,  qua  habet,  L,ad,N,rdhcetparaIleIo- 
graRimum , Cl  ,,ad  parallelogrammum,  BH , Quod , &c. 

PROPOSITIO.  XXX. 

Dau  area , O* ^trimetra  trianguli  aqutcrurit , latera  mtl» 
ficare  . 


Exponatur  reda^,  BC , dimidio  dati  perimetri  , squa- 
lis, cuius  X-  iit,  B A , iph , B C , perpendicularis , a qua 
ablcindatur, AD,  f ipfius,  AB , & vr,  A B , ad,B  C , ita  fiat , 
BC, ad,AX  , & latere  recto ,AX,dcfCTibatur circa aximj, 
«i.r.Con  AB, vertice, A, fcmiparabola  ad  partes, C,quxtranfibit 
per,C,  cumq;  BC.rquetur  recrangulo  fub , BA,  AX',Ieritq,- 
B, focus  efufdem.cum  , AB»  fit  f ipfius,  A X,  lateris  recti . vc 
ego  oftendi  in  Speculo  Vftorio  Cap.  9 . Similiter  erit , B C, 
squalis  compofits  ex  quacunque  acta  a foco,  B,  ad  para^ 
bolam,AC,&  ex  ea , qus  ducitur  ab  illius  occurfu  cum  pa- 
rabola,squidiftanter  ipfi,  AB,  vfqueadjBC.vt  patet  ibidem 
Cap.  10.  Sic  igitur  ducta,  DE,  per.  E,  parallela,  BC,& 
EF,  parallela,  AB,  ac  iuncta,  EB,  erit,  BC,  wqualis  compo- 
lita?,  BEF,  ficut  eft  quoque  squalis  compo(itje,BAB . Cum 
crgOjBA,  firtripla,  A D , erit,  B A,  fcxquialtera,  BD»  & du- 
pia,  B A , ( cui  aequatur  compofita,  BEF,)  crittripla,D  B; 
ergo,  BEF,  erit  tripla,  EF,  &,  BE , dupla  ipfius,  EF,ipfumqi 

trian- 
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triangulum,  B E F,ent  dimidium  trianguliaequilateri,  vt,' 
EBG  , fub  data  perimetro . Quoniam  autem  nota  eft  peri- 
meter,nota  erit  & femiperimeter,  BEF , & cum , B E,  iit  du- 
pla, EF,  nota  erit  ipia  quoque,  EF,  & , BE , ac  earum  qua- 
drata. Dempto  ergo  q.EF,  exq.  EB,  relinquetur  notum 
q.  BF,  & ipfa, B F , nota,  quar  ducta  in , F E , notam,efficiet 
notam  arcam  trianguli  ar quilatcri , EBG , quae  fi  adaequetur 
datx  areae,  iam  inuentum  erit  quod  quaerebatur , cum  dicti 
trianguli  fint  nota  latera.  Si  vero  illi  non  adaequetur,  erit 
eadem ncccifario minor.  Nam  velutioftcnfum  cftparallc- 
leppipediim  fub,  AD , & q.  DB , eife  omnium  ipfi  , AB , ap- 
plicabilium  maximum , ita  manifcftumcft , B E G,  ciTc  om- 
nium triangulorum  aequiaurium,  quae  incipiunt  arecta^, 
BC,&dcfinunt  in  rectam,  AB,  maximum  , funtenimpa- 
rallcleppipeda  applicata  induplicata  ratione  fuppofitorum 
in  Prop.  ant.parallelogrammorum,  hoc  eft  huiufmqditria- 
gulorumacquicrurium , quae  dictis  parallclogrammis  adae- 
quantur, vt,  BEG,  ipfi , D E F B . 

Fiat  ergo  vt  q.  numeri  are?  trianguli  aequilatcri  ad  q.datg 
areae , ita  paralleleppipcdu  fub , ad,  & q.  D B,  feii  dimidium 
cubi,  D B , ad  quartum  fblidum  proportionale ; & tandem^ 
huic  folido  applicetur  ad  rectam  , AB,  xqiialcparallclcppi- 
pedum,  vt  fub,  AN,  & q.  N B,  fi  velimus  ipfum  altius , vcl  vt 
fub,  AM,&q.MB,fi  ipfum  velimus  depreifiusj  ductis  enim, 
BK,  B H,  & completis tcquicruribus triangulis , BKL, 
BHl, quorum  bafes,  KL, HI , fint  perpendiculares ipC,B  C, 
erit  triangulum,  B H I,&,  BKL,  requifitum,  Efienimpa- 
rallelcppipcdum  fub , AD , & q.  DB,  ad  parallclcppipcdum 
fub,  AN,  & q.  NB,vt  q.  numeri  arca’,DF, ad  q. numeri  aref, 
NK,  vel  vtq.  numeri  areae  trianguli  aequilatcri,  BEG,  ad  q. 
numeri  areae  trianguli  aequictuns,  BHI,  prtedicto  ifoperime- 
trijlcd  vt  dictum  parallclcppipcdum  fub,  A D,&q.DB, 
ad  parallelcppipcdum  fub , AN,  & q.  NB, ira  efi  q.  numeri 
arca:  trianguli  aequilatcri,  E B C,ad  q.mimcri  dat.t  arex  ; 
ci  gotrianguluni  ,HBI,  aequatur  datae  arca?,aiiusfcmibaiis, 
HR,  fit  nota , fi  notificetur , NB . Eodem  modo  difairremus 
circa  triangulum,  BKL, depreffius  ipfo,  H B1 , cuius  femiba- 
fis,  KO,  nota  fiet,  fi  notificetur,  MB . Res  ergo  huc  deducta 
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eft , vt  nempd  difto  folido  quarro  proportionali  xqoaTc^ 
parallileppipedum  applicemus ipfi,  AB,  quartaspartuUii 
perimetri,  cubo  deficiens . 


SCHOLtVM, 


SI  ddtxm  folidumfit  ex.^.pdtaBeltppipedum  fxb  , AM  ^ 
&q.I>S^  & opertedt  illi  d quale  parallelcppipedum  ap^ 
plicare  ad  y AB,  deficiens  cubo  , quod  nunc  fupponatur  e^e , 
fdHum  fub  yANy&q~IiB\  neceffe  erit  eccere  vt,N  A,  ud, 
A M , ita  q.  DB , ad  q.  BN . Hoc  autem  efl  Lemma , quod  per 
locum  planum  refolutum  , nedum  huic  no firo . negotio  deferui- 
ret  yfed  etiam  Prop.  4.  fecundt  Arch.  de  Sphara , & Cylindro , 
in  qua  volens  fpharamin  datam  rationem  fetare  ftfe  adhoe 
Lemma  reducit , quod  ab  Eutocio  , Dauide  Biualto , ae 
sdqs  Commentatoribus  ad  dUiam  Prop.  q.non  ni/! 
per  locum  f olidum  hucufque  abfolutum  efi . 
Videatur  ergo  huiufmodi  folutio  apud 
diUos  AuHores  , vt  per  eam  huic 
Propofitioni , quantum  licet , 
fatisjieripo^t. 


De 
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De  ratione  prim?  reguk  Proble- 
matis tertij  tnex  Centurii^. 

/ 

QVoniam  nonnulli  dmHimtihHtufmodirdtionem  ime 
flAfiitdruntiCum  fimpltcem  regulem  fine  demonBre^ 
tione  ibidem  tradiderim:  ideo  hic  eorum  wo- 
iis  fatit/aciendum  duxi»  Oportet  autem  hanc  inteUigere 
cupienti  quod  ei  non  fint  ignota  proprietates  (inuum,  ^ lo- 
gartibmorum , ac  illa pracipue , qua  nos  docet  1 datis  tnbus 
quibufiuxque numeris ^(i addamus infimul  logartthmos  fi^ 
cundii  ^ tertij^fgd  ifaSa  fiumma auferamus.  Log.  primi ^ 
quod  remanebit  loganthmus  quarti  numeri  proportionalis 
quafiti . Vide  mea  Trtgonomatrta priorem  partem  Prob.  J . 
rvbi  de  regula  trium  per  logarithmos  abfoluenda  amplius 
dijferitur . 

PROPOSITIO  XXXL 


In fimicirculoi  AH  Et fitmptis  qutbufcunqi  arcubus  ytAF  t 
AH,centro/D.  Dtco  quadratumradij^AD ^ad  reHan- 
gulum  fub  finibus  reBts femtfumma^t^  femtdiff er  entia 
datorum  areuumiAF i AC, ejfe  W,  AE^dtametru  addifi 
ferentiam  (inuum  mer forum  eorundem  arcuum,  AFyAG, 

SVmpto  enim  arcu,GH,  ipfi,  AF,aeqoaIi,iungantur,  AH, 
FG,&  a pundiis,  F,  G,  H,  demittantur  fuper , AE,  per- 
pendiculares , FB , GC , HI ; & per,  F , extendatur  ipfi,  AE, 
parallela , FK . Erit  ergo  arcus,  AH , fumma,  &,  FG , diflfe- 
rentia  datorum , AF , AG 1 & cum , AF , GH , fint  a?quales 

arcus. 


4.£.£lem. 
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arcus,  erunt, AH, 

FG , inter  fe  paralle- 
lae, vc  & , CC , HI , 
intet  fe , quapropter 
triangula,  HI  A,  G 
KF  , limilia  erunt. 

Eli  ergo  , HA  , ad, 

Al,vt,  GF,ad,FK: 
fed  vt  , HA,  ad,  A 
I,  ita  eft,  EA,  ad, 

AH  i e^o  vt , EA, 
ad , A H , ita  , GF , 
ad,  FK.  Re^langu- 
guluui  igitur  fub  extremis,  EA,  FK,vel , BC,  aequatur 
rc^aogulo  fub  tnedijs,  AH , FG,  quod  ferua . Quoni^ 
vcr6  vt,EA,  ad,BG,  ita , iumpta , AE , communi  alti- 
tudine, eft  q.  AE , ad  re<aangulum  fub , AE , BC  ,•  hoc 
vero  per  oftenfa  aequale  eft  redangulo  fub  , AH  , FG. 
Ergo  q.  AE,  ad  rcdlangulum  fub , AH , FG,  erit  vt , A 
E , ad,  BC . Sed  vt  q.  AE  , ad  redangulum  fub,  AH  , 
FG,  ita  eorum  fubquadrupla , ideft  ita  q. AD, radij  a te- 
dlangulum  fub  dimidijs  ipiarum  , AH  , FG,  nempe  (ijs 
bifariam  fcdlis  in,  M , L , ) fub,  AM,  FL  , hoc  eft  fub 
finibus  reais  dimidij  arcuum  , AH , FG  , femifum- 
inae,  & femidifferentiae  datorum  arcuum,  AF, 

AG  ; Ergo  q.  radij , AD  , ad  rc<ftangu« 

Ium  fub  finibus  re^is  femifummr, 

& femidifferentiae  datorum  arcu- 
um , AF , AG , eft  vt , AE, 
ad , BC,  dtffcrentiam 
finuum  verfo- 
ruou , 

AB , AC , eorundem  arcuum , AF , 

AG . Quod , &c.  Hoc  idem 
probatur  in  meo  Di* 

rcc.p.3.Cap.7» 

PRO. 
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Di 
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PROPOSITIO  XXXII. 


Rationem  affere  di^a  prima  regula  Problematis  tertij 
prafata  Centuria  , qua  inferutt  ad  tnuemendam /olit 
altitudinem  > 'vel  deprejjionem . 

Egula  eft 
huiufmo 
di  . Logari- 
thmu«  fcmisu- 
nia»,  cum  log, 
fcmidifFctedae  ^ 

arcus  femidiur  . 
ni,  & diftantlf  P 
folfs  a medio  C 

carii  ,cum  log. 
binanj,  log.fc- 
eundo  elcua- 
tionis  poli , ac 
log.  fccudo  de- 
clinationis Solis  ; dabit  log.  altitudinis  , vel  deprcflTionis 
eiufdem  Solisrefpedtu  horizontis, demptis  confuetis  vni< 
tatibus,&c. 

Animaduertendum  cft  autem  hanc  primam  regulam  po- 
ftularc  vc  parallelus  , in  quo  Sol  reperitur , fecet  hori- 
zontem. ' 

Sit  eigo  meridianus,  ADEG .diameter  horizontis,  D 
G,  ajquaroris,  BE,  paralleli  Solis,  AF,  fecans,  DC, 
in,  R,(imilirer,  CH,  paralleli  horizonti, DG,&  fitdu- 
Aa  , LS,  a centro  ad  polum  verfus  quem  vergitparal- 
lelus  Solis,  qua»  fecet  , AF,  in  , N , & , CH  , m,  O. 
Denique  a punitis.  A,  B,  C,  cadant  fuper , DG  , per- 
pendiculares in,  T,  X,  Y,  quar  erunt  quoq;  ipfi,  CH, 
perpendiculares , vnde  fienr  triangula , XBS , V A O , T 
AR,  xquiangula,  quia  etiam  , B£,  AF,  Amc  inter  fe 
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parallele.  Ca 
ergo  fuppona- 
tur  Sol  cfTe  ia 
parallelo,  AF, 

&,CH , erit  in 
coru  communi 
concurfu  , ve 
potd  in  pun- 
Ao,cui  fubij- 
cituripfum,0, 

& , R A , erit 
finus  verfus  ar- 
cus femidiurn 
Solis , AO , 
fimis  verfus  eiurdem  diftantix  a meridiano,  in  parallelo, AF, 
coputarx.5imilitcr,C  D,erit  altitudoSolis,  vcl  depi effio, 
ciiiiq.finus  rcdlus,^C  Y,  qui  hic  inquiritur:  BD.eft com- 
plementum altitudinis  poli, cum  exjuctur  ipfi,  EG, com- 
plemento, LG. 

Quia  ergo  radius,  SB,eft ad, BX, Sinum  2. altitudinis 
poli,  vt,  OA,  ad,AY-»  (cum  triangula  , OAV , SBX, 
iint  firai/ia  ) nempe  vt,  RA  , ad , AT  , ideft  vt  reliqua , 
OH, ad  reliquam,  VT : ideo  log.  a.clcuationispoli,cum 
log. ipfius,  OR,  dempto  log.  radij  loooooo.  dabit  log, 
ipfius,VT,vel,CY.  Nunc  videndum eft  cxquibuscon- 
ftet  ipfius , OR  , log.  Quoniam  ergo , intclligendo  iemicir- 
fxant.  culum  credtum  fuper  diametro, A F,efi  q. radij,  AN, ad 
rediangulum  fub  finibus  rc^is  femiliimmac , & femidif^ 
ferentia:  arcus  femidiurni , &*diflantia:  Solis  a meridia- 
no,  quorum  finus  verfi  funt,  AR  , AO,  vt , AF,  dupla 
ipfius,  AN,  finus  2.  declinationis  rolis,(  quz  efi,  AB,) 
ad  , OR  . Igitur  fi  addamus  infimul  log.  femifumma:, 
log.  femidifferenti»  di^a:,cum  log.  AF, ideft  vt  cum  log. 
2.  declinationis,  addito  log.  binarij  ( quia  enim  vt  i.ad  2. 
ita  eft,  AN , ad  , AF,  ideo  log.  ipfius  a.  hoc  eft  binarij , 
cum  log.  AN  , ideft  cum  log.  2.  declinationis  , dempto 
iog.  vnitaris,  qui  eft  ciphra,  faciet  log.  ipfius,  AF,)  & 
a fumma  auferamus  log.  quadrati  radij , qui  eft  duplus 

iog. 
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log.  radij , aempe  auferamus  zoooeoo.  remanebit  ipHus , 
OR  > logarithmus.  Ergo  H fimul  addamus  log.  2.  eleua* 
cionis poli,  log.  2.  declinationis  Solis , & log.  binarij, cum 
logartthmis  femifumma?,  & TmiidifFerentix , arcus  lemi* 
diurni  , & diftantia;  Iblis  a meridiano , & cx  fumma.* 
auferamus  aoooooo,  & ioftiper  1000000«  log.  radij,  qui 
ia  prima  additione  erat  quoq;  auferendus  , hoc  ctt  (i  cx 
fada  fumma  auferantur  30CO000.  feii  tollantur  vltimo 
loco  ad  finillram  tres  vnitatcs,  cum  cipbrxnon  alterent 
ipfamfummam , remanebit  log.  ipfius , VT , vel , CY,  fi- 
nus  re^i  altitudinis  Solis,  vei  depredioais  quxlite.  Pa« 
cet  ergo  ratio  di^x  regula; . 


COJtOLZAItIr^/. 

ST  yicefolis  fupptnMur  qudcuftq\  fieOa , ficii  quodcunqne 
punSlum  exUjhs  Sphtr*  , qned  oridtur  , dr  occidat  i/i 
prtp^na  regione  ( hoc  antem  erit  cum  data  Jiellat  vel  pnn- 
{ii  complementum  declinationis  fuperanerit  altitudinem  po- 
li) eidem  quoq\  adaptabitur  profata  regula:  ita  "ot  y dat  a ho- 
ra, drex  ea,  medta  Solts , ^ fella , vel  dati  punlii  afeen- 
fione  re£fa , elicita  dtdantia  fella , vel  puncii  a meridiano , 
nec  non  data  poli  eleuatione , declinatione  fella  , vel  pum- 
(Ti,  ipfius  altitudinem  fuper  htrt\ontem , fel  dcprejjtonem , 
per  eandem  regulam  pojfmus  inueftgare, 

Dc  quadam  inligni  Galilei  Pro- 
pofidonc  aliter  ab  eo  per 
me  hic  demonftrata. 

ADmtfihtUs  mihi  Jimptr  rvifa  tflcirtttli  proprietas 
$Ba , ^uam  ia  po fremis  Dialogis  pagina  45. 
monfiramt  tpje  Qahltus . Circa  hanc  cum  aliquando /pecih 
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ponendo  erit,  AB,  ad,  BD,vel,BC,  vt,AE,ad,  EC, nempe  vr, 
AG,ad,  £H,  ob  Emilitudincm  triangulorum , AGE , CME, 
Sed  vt,AB,ad,BC,  ita  cft,  GF,ad,  FH,crgo,AG,ad,  CH,  erit 
vt,GF,ad,  FH,  & permutando,  AG,  ad,  GF,  erit  vt,CH,  ad, 
H F . Cum  ergocirca  xquales  angulos,  AGF , CHF , ( funt 
enim  reta^fint  latera  proportionalia, triangula,AGF,CFIF, 
erunt  Emilia.  Igitur,  AF,ad,FC, erit  vt,  GF,  ad,FH,nempd 
vt,AB,ad,BC- 

Detur  nunc  quoduis  pun^um,K,  extra  didamperiphae- 
riam,&iungantur,  KA,KB,KC.  Dico  non  cflTe,AK,  ad, 
KC,vr,AB,ad,BC.  Sit  enim  fi  fieri  poteft,  & du^a  indefi- 
nita, EKN,  demittanturab.  A,  C,  fuper.  EN, perpendicula- 
res, AI,  CL-  Quoniam  ergo,  AK,ad,KC, cltvt,  AB,ad, 
BG, nempe  vt,AE,ad,  EC,vcI,AI,ad,  CEjtriangula,  A I K , 
CLK,  erunt  fimilia, igitur,!  K,ad,KL, erit  vt,aK,ad,KC,  nc- 
pe  vr,AB,ad,  EC . Erit  ergc,KB, parallela  ipfis,  lA,  CL, & 
fubindeangu!i!S,BKE,eriticdtus,  vnde,K,  crii  in  periphfria 
dtferipti  circuli  contra  fuppofirum,  qiiodcfiabfurdiim-.. 
Idem,  probabitur  dc  quouis  punito  intra  periphaeriam  at 
fumpto. 

Quod  fi  altera  ipParum , A K,  KC,vt,  AK,  cfTct  ipfi,  E Ni 
perpendicularis,  vt  contingc'’epotefi,  cller,  AK.ad,  KC,  vt 
AB,  ad,  BC,  hoc  ell  vr,  A E,  ad,  EC » vel,  AK,  ad,  CL,vnde, 
A"C,  CL,ciri  nt  squales , quod  di  abfurdum,  propter  angu- 
lum reiium  ,CLii' . PolTcnt  quoqu  e ab.  A,  C,  cadentes  per- 
pendiculares, vt  fuper,  EN,  dTc  amba:  ad  alteram  partem-, 
dati  puniti  quod  fitex.gr.O,  & tunc,iuniiis,OA,OC,  ofte- 
deremus  vt  fupra triangula,  AIO,  CLO, cfTc  fimilia, & fub- 
indeangulum,  AOI , xquari  angulo,  COL,  partem  to- 
ti, quod  efi  abfurdum.  Ad  nullum  aliud  ergo 
pu  n ilum  extra  pcriph*riam,  BFE,  ab,  A,C, 
inflexs  fc  habent  vt,  AB,  ad,  BC, 
vcluti  funt  quateunque  ad  pun- 
ita diita?  periphaeri?  indi- 

natx.  ' . 

Quod  erat  ofien* 
dendum . 


De 
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$2S  ExmltAtkfsxUy 

Dc  magnitudinum  incommen- 
furabilitate . 

► 

PROPOSITIO  XXXIV. 

Ditis  duilfusqmbitf cunque  magnitudinibas  incommenfu^ 
rabiltbusypofflbtleefi  ab  alterutra  ip/arum  auferre  com» 
men/urabtUm  rtUqust , tta  vt  refiduumfit  tmnus  qua^ 
cunque propejita  magnitudine, 

SInc  data?  magnitudines  incomme- 
furabiles,  A.6I.  Dico  ab  carum 
alterutra , vt  a , Bl  > auferri  pofle  ma- 
gnitudinem ipn,A,commenfurabiIcm, 
qua?deHciata,B  I , quantitate  minori 
oblata  quacunque, vc  minori  ipla,GL 
Sccetur,BI, bifariam  in,E,&  ab,A, au- 
feratur iplius  dimidium,  ac  a reliduo 
dimidium  ,(icque  femperfiat,  donec 
deuenianaturad  magnitudinem  ipfa , 

BE,minorem,hoc  enim  Heri  porcH,cui 
aequetur, BC.  Rurfus multiplicetur, 

£C,  donec  Hat  primo  maior,  BE,  Htq; 
fada,BF,d  qua  H dematur,DF,f  qualis 
ipH,BC,n5  (it  rcliqua^D,  maior, BE. 

Dico  autem  pun^um,  F,cadere  inter , 

E,  I , fi  enim  caderet  in , I,  vel  vitra,  I, 
elfer,  DF,  non  minor , El , &fubinde, 

C B , ipfi , D F,  aequalis,  effet  non  minor,  B E,  contra  con« 
flru Bionem  . quod  eft  abfurduitL. . Cadit  ergo , F , inter, 
E,  I,  quare  per,  BF,  aufertur  a , BI  , plufquam  ipfiiis  , 
BI, dimidium  > &eft  • BF  , conftahs  ex  partibus  , BC» 

CD, 
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CD>  DF,  aequalibus  inter  fe,  eidem  , A , ( vt  eA  i pfa , BC,) 
commeniurabilis . 

Eodem  modo  ex  reliqua,  FI,  quae  erit  ipfi,  A,  incommen* 
furabilis,auferemusplulquam  di  midium,  ipA,  A , commen* 
rurabile,&AcfempcrdonecrcIinqaaturminus  , GI,  hoc 
enim  fieri  poteA;  Atque  talis  magnitudo,  FH , relinques,  HI, 
minos,GI . Ergo  cum  vtrarque  ,BF , FH , Ant  ipA,  A , com* 
mcnfurabilesjcrunt  quoque  inter  fe  commenfurabilcs,&  to- 
ra ,BH,erit  Angulispartibus,  AF,FH,  commeofurabilis. 
Sunt  itaque.  A,  commenfurabilis  ipA,  BF,  &,  H B,  pai  iter  ei- 
dem, BF,  commenfurabilis:  vnde  erunt, BH  A,  inter  fe 

commenfurabilts.  Sed,BH,deAcita,  BI,  magnitudine, 
HI,  minori  oblata,  GI . Ergo  poiTibilc  clt  ab  alterutrada- 
tarum  magnitudinum  incommcnfurabilium  auferre  reliquae 
commenfurabilcm , quae  ab  ipfa  dcAciat  magnitudine  qua- 
cunque oblata  minori.  Quod  oAcndcrcopus  erat . 


S C H O L I V M. 

HAnc  Propojitionem  dtfponert  velmi  ^ mrdbile  enim  mihi 
videtur  illud,  quod  ah  aiterutrrt  ipfarii  mugnitudwum 
tncommtnfurabilium  uufireudum  eft  , »/  remaneant  reliqua 
commenfurahtles  , omni  aftignabili  magnitudine  minus  ejfe 
fojfe . Non  tamen  illud  diundum  td  ejje  nihil  quod  inter  duas 
magnitudines  conftituit  incommen  fur  abilitatem  ,fed  erit  al$~ 
qutdtVt  minus  quacunque  oblata  magnitudtne,altoquin  effent 
incommehfurabiles,vt  comenfurabiles . Sim  ile  igitur  quod- 
dam  mihi  videtur  hic  contingere  ei,  quod  circa  hyperbolam  y 
(jr  afymptotoSyJi  enim  in  infinitum  producantur , adfeipfas  pro- 
prius accedunt  ,&  ad  interuallumperueniunt  minus  quoUbet 
dato  interuallo,  nec  tamen  ideo  concurrunt . Hac  funt  Geome- 
tria admiranda  , qua  etji  in  infiniti  abditis  recejjibus  lateant , 
etufdem  tamen  vim^e^  efiic aciam  non  effugiunt . 
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518 

De  motu  pun6li  in  circulo  • 

• * ' 

PROPOSITIO  XXXV.  ' 

Slpterint ma^aitudinesy  DEiAB^^tttumerut  Ad  nume- 
quot 'vnttAtes ptnt  in  numero  alterutrius , to- 
tiesreltqua  muitipitcetur:  fient  ex  •vtrdque  multiplica, 
tione  aquales  magnitudines  . Et  fi  /snt  dua  aquales  ma^ 
^nitudines,  •vt»  AC^DFyfingula  in  quotcunqueaqua^ 
les  partes  diutfa , ita  'vt  pars , F£>  ,)?> , D £ , ^ pars  ^ 
*,iCi  (it  t AB : enti  ad,  tA  B,  wt  numerus  partium 

in,  AC,  ad  numerum  partium  in , DF , 

Sint  ergo,  DE,  AB,muItiplicatf , D E, 

quidem  fecundum  vnitares  numeri , F 
AB,&,  A B, fecundum  vnirates  numeri, 

D E , fa<5t«que  fint , D F,  AC,  quas  dico 
«quales  effe . Quoniam  ergo  vt  nume* 
rus  ipfius,  AB,  ad  vnicatcm,ita  eft  nume- 
rus partium  in,  F D , «qualium,  DE,ad  v* 
nicatem,idc6  ita  erunt  omnes  partes,  FD, 
ad, OE,  &ita, FD ,ad, DE.  Secetur,  « 

AB,  in,  G , vt  qunnadmodum  eft  nume-  * 

rus  partium,  AB,  ad  vnitatem,  ita  Iit,  AB, 
ad,AG.  Eritergo  vtvna,AB,ad  vnam,  O 
xt,f.  Elc.  AG  , ita  omnes  partes  «quales, AB,qu« 

funt  in,  A C , ideft  tota,  A C , ad  tot  f quales  ipfi,  AG,  quot 
funrpartcs?quaIesipfi,AB,in,  AC  . Sed  ill^  tot  funt  quot, 
vnitates  funt  in  numero  ipfius,  DE,  ex  conftrudione,  & eft- 
AG, communis menfura ipfarum,DE, AB.  Ergo, DE.con- 
flabit  ex  tot  «qualibus  ipfi , A G , quot  vnitates  funr  in  nu- 
mero ipfius, DE . Quapropter  erit,  C A,  ad,  DE,  vt,  B A,  ad, 
AG,feu  vt  numerus  partium,  AB , ad  vnitatem . Sed  &•  FD, 
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ad>DE,oftcnfa  quoq;fuitefTe  vt numerus parifum, AB, 
ad  vnicatem.  Ergo, DF, AC,  ad  eandem, DE, eandem 
rationem  habebunt , & fubinde  erunt  fequales . 

Supponantur  nunc  ipfae , DF,  AC » atquales , fingulaeq; 
fetSx  in  partes  xquaIesquotcunq;ita  vtEnt  carum  partes, 
DE,  AB.  Quoniam  ergo,  DF  , AC,  funt  xquales,  ad 
eandem, ED, eandem  rationem  habebunt.  Sit,BA,ad, 
AG , vt , FD , dd , ED . Erit  ergo , BA , multiplex  ipFus , 
AG,  ac,  FD, multiplex cftipfius, DE.  Htquia ,CA,ad, 
ED,eftvt,FD,  ad, DE,  hoceft,  vt,BA,  ad,  AG, per- 
mutando , CA , ad  , AB , erit  vt , DE , ad,  AG  . Erit  ergo , 
DE, multiplex  ipfius,  AG,ac,  CA,eft  multiplex ipfius, 
AB.  Multitudo  ergo  partium  in,  DE,  xqualium  ipfi,AG, 
erit  xqualis  multitudini  partium  in , C A , ipfi , AB  , xqua- 
lium.  Et  multitudo  partium  in,BA,a?qualium,AG,  erit 
xqualis multitudini  partiumi  in , DF,  xqualium  ipli , DE  . 
Erit  igitur,  DE,  ad  , AB,  vt  numerus  pauium  in,  C A.xqua- 
Jium  ipfi , AB,  ad  numerum  paitium  in,  F D , ipfi,  D E, 
xqualium . Qux  oftendenda  proponebatur . 

PROPOSITIO  XXXVI. 

Si  m penph^erta  circuli  cutufcunqi  ojfignetur  quodius  pun- 
£ium , tAfiquAtn  tntttum  motus  , a quo  dtfccdat  aliud 
puncium  tvcedens  per  tiujdem  arcuit  chordam^  donec 
a periphtcria  rtfleSlaiur  , conttnuintur  indefinite 
motus  , ac  qtia  deinceps  JuLfiqueniur  rtfiexiones  ,•  fi 
arcus  a prajata  chorda  juhttnjus  fuerit  ad  totam  pe- 
rtphariam  ••vt  uumerus  ad  numerum  : redibit  puti- 
dum mobde  ad  tnttium  motus  pedi  tot  emenfas  in^ 
tegras  peripharias  , quot  'vnitates  erunt  in  numero 
artus  d chorda  Jubtenfi  , tranfibitque  eodem  tempore 
tot  ex  bts  arcubus  , quot  •vnitates  erunt  in  numero 

X X X peri- 


55®  Exercitdtio  jexu» 

perlpbxrU  , fi  prxfatus  arcus  /xtrit  inttgrx  pg^ 
ripbxru  incommtnfurabtlts  , puadum  mobilg  ma» 
^uao$  redibit  ad  ioitmm  motus. 


Sit  circulus,  AB 
CD , chorda , 

AB,&,A,(iatua< 
tiir  tanquam  ini« 
tiura  motus, a quo 
difcedenspun<5lum 
mobile  feratur  per, 

A£,  & reflctJtitur 
a,  B,pcr,  BC,a, 

C , per  chordam, 

CD,&fic  deinceps 
indefinite  , fitque 
primo  arcus  , AB, 
ad  totam  periphatriam , ABCDA , vt  numerus  ad  numerum* 
exempli gr.vt  3.  ad  14.  Dico  poft  tresemenfos  circulos» 
& 14.  arcus  , AB  , rediturum  pundum  mobile  ad  ini* 
tiu  ni , A , 

Ducatur  tangens  circulum,  in,  B,  nempe,  EFi  igitur 
iuxta  legem  incidentis,  & reflexionis  apud  Opticos,  & Me- 
ji.j.  Elc.  chanicos , erit  angulus , EBA  , squalis  angulo , FBCj  fed , 
EBA , squalis  ell  ei , qui  fit  in  coalterna  portione , BCDA; 
&,FBC,ei,quifit  in  coaltcrna  portione, BADC . Ergo 
xtfj.Hle.  anguliportionum,BCDA,  BADC, erunt  squales, &lu* 
binde  ipfs periphsris , AB, BC, quibus  infiBunt adsqua*  ^ 
buntur . Eodem  modo  offendemus  arcus  reflexionum, 
qus  deinceps  fequuntur , effe  ipfis , AB,  BC,  femper  squa- 
les : quapropter  omnes  per  has  reflexiones  decurfi  arcus 
Perprio.  cruntsqualesinicrfe.  Quoniam  ergo,  AB, ad,  ABCDA, 
temanV  vt3«ad  lij.etunt  I4*arcus,  AB, squales 3.pcriphsrijs, 

" ■ ABCDA  . Ergo  punctum  mobile  cum  emenfus  fuerit  3. 
periphsrias,  ABCDA, & 14.  arcus, AB, erit  inipfb,A, 
initio  motuf. 

Sit 
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Sit  nunc,  AB , incommcnfurabilis  ipfi,  A B C D A , pcri- 
phxrig.  Dico  pundum  mobile,  continuatis  quantumuis 
reflexionibus, nunquam  rediturum  efrein,A . Redeat  enim 
ad,  A,  fi  Heri  poteft,pofl  emenfas  aliquot  peripharrias,  ABC  ! 
da  , vt  ex.  gr.  decurfis7.  ex  illis . Chioniam  ergo  arcus  re- 
flexionum funtferoper  arquales,  habebimus  duasmagnitu* 
dines  aequales,  feu  vnamduabus  ^quipolleatem , nempd  a%- 
gregatumex7.periphfrijs,diuirum  tum  in  7.  partes  {qua» 
fes , tum  etiam  in  arcus  ipfi , A B , aequales,  qui  erunt  aliquo 
numero  numerabiles , fi  enim  eflcnt  innumerabiles , cum_ 
{qu6tur7.  periphaerijs  integris , efTent  iflae  quid  infinirum, 
quod  cftabfurdum  . Erit  ergo  vt  numerus  integrarum  pe- 
riphaeriarum  ad  numerum  dccurfbrum  arcuum  , ita  arcus,  panem 
AB,  ad  periph  friam , ABCX  A . Non  igitur , AB,  erit  ipfi , ar.t. 
ABCDA,  incommenfurabilis , contra  fuppofitum,  quod  eft 
abfurdum . Itaque pundum  mobile  nunquam  redibit  ad, A. 
Quod,&c. 


SCHOLIVM, 

Simile  tjuoddm  accideret  in  Planetis  , fi  eorum  irelecita- 
tes  cjfent  incommenfurabiles , nunquam  enim  ittrum  cen- 
iungerentur  in  eedtmpunCio  linquoftmelfuiffent  eoniun£Ii\ 
altoquiu  ctrculationes  eorundem  eodem  tempore  effcclaejjent  ^ 
vt  numerus  ad  numerum^  drf/c  confequenter  eorum  ve- 
locitates  non  effent  incommenfurabiles  . Si  ergo 
tales  effent  motus  calefies  ^ in  aternum  non 
redirent  eadem  fyderum  confiitutionesy 
feu  annus  magnus  , quem 
vocant  Platonicum  in 
. immenfam 

txten- 

fionem  abiret . Itaque frufira  eiufdem 
reditum  Platonici  expe- 
llar en  t. 
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53»  * ExerciutU  fexu , 

De  foco  Speculi  fphaerici 
concaui . 


PROPOSITIO  XXXVIL 

Siftt  fimicircumferentU  circuli)  CtAH^fltper  centrO)n^J/l“ 
furum fiSlAin)  Ayperrudium^T^Ay  indefinite  produ£2ii 
merfusy  Ai  ducaturqu!)  ANjatmexugatti,^, 
matur  aqualis  arcui  ,sAN  y ac  reuoluatur  periphxrlay 
CAH,  arcaaxemyAO)/vt  fiat,  C AHyfuper ficte sfphet- 
ricU)  ^ quicunque  radij  axiy  tA  T), paralleli  incidant  iu 
di^amfuperficiem  . Dico  quod  /peculum  concauum, 
BAN  iVefieSiet parallelos ax! procedentes  ab)  A)  •ver-* 
fusy  7?,  inpunSIa  ipfiuS)tAZfqux firi  ip/iusyAD,) 

procedendo  4 , Z, "Verfus yA*  At fpeculum  concauum , 
ftufafeia , CB , NH , reflectet  parallelos  axi  procedentes 
dyByO^yinyC  y Hy  M punctu  eius , qua  e fi  tn  dtreSium 
ipfiiAD,ab)A  y •vitra  ipfum  , A ytn  infinitum  pro- 
cedendo * 


Sint  ergo  tres  radi;  ipfi,  AD,paraf!cIi,EOj  FB>  GM,  ipfo- 
rumque.EOjGM,  rcHcxae,  OIjMR,&  iungantur,  DO , 
DB,  DM,  BA,  ducanturquetangentes  in,<>,B.MjOccufetes 
ipfi,  DA,  produdic  in,  V,  P, Q,  nempe, yOT,  PBS,  (^K  . 
Quoniam  ergo,  EO, OI , funt  incidens,  & reflexa, iiixta  le- 
gem Opricomm  c/ficiunt  cum,VTj  angulos arqualcs i fcd 
etiam,  DOVjD  OT.rcdti,  funt  ecquales.  Ergo  reliqui, 
DOE,  DO  I,  & fubinde , ODI,  DOI,  erunt  inter  fc  aiqualesi 
. vnde,OI,erit?qualis,ID.  Similiter  quia,  EOT.VOI, 
funtaequalcs,«ianiinter^r,OVr,paraIlelarum , EO,  DA, 

fiic 
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crir  xqualisipfi , VOI,  vndc &,  IO,  erit  aqualis , I V . Qua- 
propter,  VD,  erit  bifariam  feila  in,  1.  fcrgo,I,  cadet  inter, 
Z,A,  non  enim  cadet  inter  pcriphxriam,  AO,  6c  tangentem, 
VO . Et  quia  tangentes  ,qu6  magis  pundum  contactus  re- 
cedet ab,  A , remotius  ab  ipfo,  A,  occurru  nt  pi  ndudf  ,DA,- 
vt  facile  probari  poteft:  ideo  pundum  bifariae  fedionis , vr, 
I,  femper  magis, ac  magis  appropinquabit  ipb.  A,  non  tame 
vllus perucnict  ad,  A , nifi,  F B,  ac quxeunque parallela  axi 
incidens  in  punda  pcripbjtix  circub  axi,  AB,  credi, cuius 
diameter  elt,  BN,  vt  nunc  probabitur. 

Dico  igitur, BA,  elTercflcxamipfiuSi  FB.  Cumcnlim.. 
BA , (it  latus  cxagoni , aquabitur  ipfi , AD  > vndc  angulus , 

ADB, 


> 
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AD  , & fubinde  illi  coalcernus , FBD , xquabitur  ipfi , D 
BA.  Cutti  ergo  totus,  DBS,  toti  )DBP,  fit  aqualis,  quia 
funt  redii, & pars,  FBD,  parti,  DBA  i reliquus  angulus, 
FBS, aquabitur  reliquo,  ABP  . Quare,  BA  , erit  reflexa 
ipflus,  FB.  Idem  vero  de  careris  ipfi,  FB,iimilibus  probabi- 
tur. Ex  quo  conflat  procedendo  ab.  A,  verfus,  B,  N, 
pundia  reflexionum  procedere  a ,Z , verfus , A . 

Deniq;  angulus  ,GMK  , aquabitur  ipfi,  RMQ,  fed,G 
MK, exterior  aquatur  interiori,  RQM,  parallelarum ,C 
M,  DQ;  ergo,  RMQ,  aquabitur  ipfi , RQM  ,&  fubinde, 
RM , aquabitur  ipfi , RQ . Quia  vero  anguli  re^i , DMQ, 
DMK,  fune  aquales , vc  & ipfi , GMK , KMQ , reliqui , G 

MD,  ' 
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MD.DMR,  erunt  pariter  aquales;  fed,GMD,  aquatur 
ipfi,  MDR.  Ergo,  MDR>DMR, erum  aquales,  vnde 
& jpfa,MR,RD,  aquales  erunt.  Sed  ,KiR,  oftenfa., 
fuit  aqualis  ipfi,RQ.  Ergo»  DQ^  bifariam  fccatur  in, 
R . Sed  &,PD, bifariam  lecatur  in.  A,  cum  enim  anguli, 
TBS , ABP , feir , APB,  ABP,  Et  aquales , etiam , AB , AP, 
erunt  aquales,  & , BA  .aquatur  ipfi,  AD,  quare  & ,P 
A , aquabitur  ipfi , AD . Cum  ergo , QD , fit  maior , DP, 
etiam  dimidia  , RD  , maior  erit  dimidia,  AD.  Quart» 
punctum  , R , erit  fupra  , A . Idem  de  cateris  probabi- 
turj&  incidentesin»  HN,  CB,  fafeiam  remotiusa ,BN, 
reflediinpundla  ipfius, A(^,ab,  A,rcmotiota.  Confiat 
ergopropofitum. 

S C H O L J V M , 

Proprii  igitur  non  datur focus  pro  fpeculo  fpharico , BAN  , 
cum  rt flexio  fiat  intota^  AZivtrumfifuntpfermusfpe- 
culum  circa  , A , cuius  arcus  flt  paucorum  graduum , rtflf 
xio  a toto  fpeculo  flet fere  arca  Z,  medium  tadij^HA . Simili- 
ter fi  arcus  fafeta  , decerpta  ex  , BC , N/J , prope , B 
N , fuerit  paucorum  graduum  ^deferuiet  pro  tllius 
foco  punSlum , A , cui  proxime  plures  radij  a 
dici  a fufeia  reflectentur , cum  reliqui  d 
maiori  fafeta  reflexi,  vt  d totUy 
BC , NI/  j abeant  in  infini’- 
tum  irerfus,  Com* 
buret  ergo  fpe- 
culum  cir- 
ca , Z , 

ffr  fafeia  circa , A , quod  & 
experientia  de- 
monjlrat- 


vt 
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J 5 ^ Exercitam  Jixta , 

De  folido  infinite  longo 
xquali  finito . 

PROPOSITIO  XXXVIII. 

Solidum  infinite  longum  x^uale  (inito  per  Indtuifil^iliafai 
ctle  exhibere» 


Sit  parallclogrammum , ACDB , eius  diameter , AD, in 
qua  fumptis  quotcunq,  pndlis , G , K , & duClis  per  ea 
parallelis  ipfi , AB , CD , nempe » FGH . IKL , fiat , GH,  ad , 
HF,vt,HF,ad,HO,in  dire(3um  ipfi,HF.  Similiter  vt, 
irL , ad , LI •,  ita  fiat , LI  > ad , LP , ipfi , Ll , in  dircdum , & 
fic  de  cattcris , firq,  BM  , arqualis , & in  dircdum  ipfi , BA  , 
acperpundia,M,0,  P,&c.  ducatur cutua  jqu*  cum,C 
D, indefinite  produtta  nunquam  conuenict.fi  enim  pot 
fibile  cft  conucnite.vc  in,  Q , erit  vt  puntftum,  D , ad, 
DC,  ita,  DC,  ad  lineam  finitam,  quod  cft  abfurdum, 
erit  ergo  , C E , afymptotus  , re^tangiilaque  , A BM, 
GHO  , A'LP  , aequabuntur  per  ordinem  quadratis,  A 
Elj.  B , F H , I L.  Si  ergo  parallclogrammum  , CB  , cum,, 
triangulo,  AB  D , eleuetur  vt  , CB  , cum,  CB,  confti- 
tuar  parallclcppipcdum  , & , A B D , cum  , BDQM  , fo- 
lidum  , quod  erit  infinite  longuni  , nempe  verfus  , 
erit  prajfatum  parallcppipcdum  huic  folido  infinite  lon- 
go'xqualc,  nam  ficuti  exempli  gratia  re^targulum^, 

vjHO» 


DluMl.'ed  by  Google 


De  Propofitiomhus  MifceVaneis,  5 JJ7 
GHO,quodcft  vnum  ex  omnibus  planis  folidifub , ABD, 
BDQMjSquaturquadrato.FHiqiiodeft  vnum exnmnibus 
planis  paralleleppipcdi  fub , C B,  &,CB,  ira  omnia  plana^ 
sequantur  omnibus  planis,  ac  confequentcr  folidum  fub, 

ABD  ,BMQP, quod eft infinite Iongum,afquatur paralie-  j.excm. 
leppipedo  fub,  C6,&,  CB,  finits  magnitudinis.  Inuentum 
ergo  ell,  quod  opus  erat . 


SCHOLIVM. 


SI  yiee  dUmetri , A Z),  duc4Htttr diagonales 
ab,  A,  ad,D.  orientur  infmtafolida  infinite  longa, fingula 
faralleieppipedo  fub  ,CB  ^ aqualia , quod  eodem  modo 

patefiet . 


DcHydracontifterio , hoc  eft 
Vafe  aquarum  ciacu- 
latorio. 

PROPOSITIO.  XXXTX. 

'PrtedtSum  Hydraconttfierium  confJruere, 

i 

CVra  incidifiem  in  illam  machinam  Hydraulicam , quae 
exrrahit , & proijcit  aquas  meriro  duarum  rotula- 
rum,quarum  dentes  ita  (ibi  adhxrcfcunr,  vt  diira  mouentur, 
velipfiacri  tranfirum  interdicant , & includuntur  Vafeo- 
uali,vt  pluribus  notum  eft, cuius  nefeio  quis  fuerit  inuentor: 
artificium  fumme  admiratus  fum.  Sed  vifa  eft  ha:c  machi- 
na maximamfubireimperfeiftionem,exeo  quod  coofricar 
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538  Exercitatio  fexta , 

ti  dentes,  quam  cito  conterantur , deturque  transitus,  dc 
aert,  & aqux , vnde  inutilis  Hat  i prarter  fummam  difficulta- 
tem,qua:  vjdebatur  cocingerepoflein  ipfiusconOru^ionc. 
Qiupropter  mcnre  cogitans,  an  td  aliter  fieri  poflet  fubue- 
nit  forma, quam  infra  dercribimus,qux  efi,  ni  f.tllor,ad  con- 
llruendum  facilior,&  confricatione  potius  perficitur,  quam 
^itierur:prj?terquammaxima  violentia  proijeit  aquas  ,vt 
propterea  ipfiim  Vas  Hydracontifterium  , fcii  aquarumu 
eiaculatoriurn  appellaueritn.,. 

Hoc  ergo  Vas  debet  fieri  ex  materia  durifsima , & eft  ca» 
pfula  rotunda  fotis,&  intus, licet  i ntus  non  perfede,  vt  mox 
patebit . Intra  datum  V'as  duofuntfrufta,  quorum  vnutn 
eft  Tympanum,  feii  Cylindrus  Vafe  ita  inclafus , vt  fit  fun- 
do perpendicularis , cxccnti icus .prominens extra  opercu- 
lum Vafis,  qui  habet  fixuram  per  axem  xquali  du^u , & 
latitudincinipfo  incifam  a fupcrficic  interiori  fundi  vfquc 
ad  interiorem  operculi  . luxta  latitudinem  fixurx  debet 
fieri  Tabella , eiurdemqucaltitudinis , qua?  per  ipfam  fixu- 
ram, durn  Tympanum  Manubrio  conucrtitur,furque,dequc 
continuo  reciprocetur,abradens  fuperficiem  intcrioi  em  Va- 
fis,fundu,&operculum.Hincenim  eucnict,vt  per  quoddam 
foramen  attracta  aqua  illa  conftridfa  in  anguftum  locuou. 
egrediatur  per  aliud  foramen , fi  modo  Vas  fit  vndiq;  clau- 
fum,  neaerintiispenetrarepolfit.  Sed  hxc clarius  cxfche- 
mate  fundi  eiufdem  Vafis  puto intelligentur,quod  nunc  ex- 
hibemus in  hac  prima  figura . 

Sitcrgo,ABCD,pcriphcria  interior  fundi  prxdirfti  Va- 
fis, & in  ea  diameter,  CL  A,  accepta  autem  circino,  CL, 
qu^  relinquar,  LA.parux  quantitatis, prout  nobisplaccbit, 
inueniatur,  BD,  perpendicularis  ipfi,  A C , & aqualis , LC , 
quibus  concurrentibus  in , N,  centro , N , interuallo,  N L , 
deferibatur  circulus,LH  qui  quo  minus  excentricus 
erit,  & maior , eo  minor  erit  labor  in  operando.  Similiter  i 
punC^o , B , vel  ipfi  vt  cunque  proximo  vt , G , ducatur  ftc- 
xuofa  linea,  vt,  GL,  quf  poterit  efte  peripheria  circuli  caui. 
tatis.quam  artifex  meliorem  iudicarit . Vlteriusdu(ftis4.Q^ 
PM,  parallelis,ac  centrum  intercipientibus, ab  coque  {qua- 
liter diftantibus  fiat,  LKCSL,  quae  rcpratrcuiabit  formam-,  ^ 
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Tabellae  tranreuntis  per  Hxuratn , LQM  P . T ympanf,  1 HM 
K,quodvoluaturin circulo, LHMK,  cxcauato  intrafun- 
dum . Linea , G L , oflendic  fuperficiem  Valis , fecundum 
quamdeuiac  apctfcda  rotunditate:  ALP,cft locus diaph* 
ragmate claudendus, neaqua  in  parte , CGO, conftimta, 8c 
comprelTa  polTit  tran(ireadpartcs,D>fcd  cogatur  cgrcdiper 
foramen, vt,  OE.  Sic  igitur  conftituto, AC, vt  flet  perpen- 
dicularis Horizonti,  fa6io foramine tra^orio in, F,  circa^ 
medium femicircuIi.AFC’,  flManubtio  voluatur  Tytrpa- 
num,  LHMK.  a,  C,  in,  B,(  vtfcmperfupponimus  fieri  mo- 
tum) Tabella, LC,  abradet  peripheriam,&  fuperficiem  inte- 
riorem vafisinccdensfecundum  femit3tr,(  BGL,conflrin- 
gcnfque  aert  m,  qui  erit  in  parte,  CBGOQ, egredi  per  fora- 
men,E.  Vndeopportebit  fucccdcreatrtm,&  derndcaquam 
per  foramen , F,  ipfamque  fimili  ratione  conflringi  a Tabel- 

Yyy  3 la, 


' 5 4®  Exercitatio  fexta , 

la,LC,  dum  morietur  vcrfus.B,  ira  vr  idcirco  vclociflimd , ac 
violentilllme  pcrforamcn,  E,  egredietur  aqua  . Et  quia.. 
Tabella , ii  conteratur  in,  SC,  femper  magis  adhatrefeet  fu« 
perHctei  Vafis  interioris,quam  abradir;Idc6  dixi  in  vfu  hanc 
machinam  perfectiorem  neri,  licet  nccipfacareantfinsdif» 
ficultatibus. 

Non  in  longiorem  fermonem  hanc  difundimus  do^ri» 
nam  > quia  peritus  artifex  f quxdcHciunc  fua  indultria  fup. 
plere  potcrir.tam  circa  diaphragma>  ALPiquafuperficicm, 
GL,& ca?tera,qux  fpeCtanr.ad ipfam machinam, exquiCt^ 
laborandam.  Hoc  autem  foliim moneo  confiderandum-. 
eflc.Tympanum  egreJiex  operculo,  & ideo  in  egrelTu  pofle 
collum  fieri  in  ipfb  operculo,  & in  parte  exteriori  ,vt circa 
ipfum  colitim  circumduci  pofiir  corium  filo  conflringens  & 
tcollum,  & partem  Tympani  extaniein  extra  Vas,  ne  detur 
aeriingrelTus. 

Porro  ipfammachinamaClu  operantem  in  fecunda 
figura  videre  potes,  quam  ni  fatis  explicaui 
fqui  • bonique  confulas  , cum 
oouo  impediar  morbo 
quo  & plura 
aha 

cogor  hic  prftermittere  typographo 
inftantc , & ad  finem  im< 
preffionis  prope- 
rante. 
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Exmiutio/extd, 

S C H 0 L l V M,  ' 


r~ 

f^y' 


SEJ(j^  tempus  tfl , 'Vt4&  his  Exereiuthnibus ferie- 
mur ^ 'Bentgne  le^er  y ne'vltra  modum  prorogatus 
athleticus  hic  labor  ex  'VtilhquaUm  effe  cupiOymenti  noxius 
eua  dat  • In  his  plura  menda , plures  errores  iaueoies  y tuus 
ex  ineuitabilthoc defe^uTypographue y tiimex  mei  imbe* 
tiditate t prattpue  19  Exercitatione  Quinta»  ^ SextXy 

quo  eoim  tempore  imprimebantur  earum  correGioni  incum- 
bere non  potui . T abellam  errorum  non  trado , fed  eos  tua 
fudicio  duxi  relinquendos  > cum  aliquali  adhibita  diligentia 
facile  dignofa  poffiut.  Denique  fi  quis  •vnquam  ex  bis 
meis  lucubratiunculis  aliquid  •vtilitatis  fibi  comparauerit , 
ipfum  rogaboyVt  Deo  Optimo  Maximo  mecum  gratias  refer- 
re veliti  qui  inter  vitee  mea  tot  arumnas , nedum  hac  me- 
(Ltarit/ed  ^ aliqua  ratione  doGrtnalty  quah/ cunque  (it y ea 
dtjponere  jua  bentgnttate  coacejfertt . 

Exercicacionum  Geomctricarym  Finis  • 


.'r 
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' Facultas  RcuCTcnaifs.  P.  Generalis, 

» / 

• T Os  F.Gregorius  Ferrarius  a Cremona  Congregationis  lefuatorum  S. 

Hieroi  ymi  ueneralis,  Opus  cui  titulus  eft.  ExtratMntnet  Cfmeiriot , 
s noftro  in  Chrifto  Filio  Adm.  R.  P.  F.  Bonanentura  Caualerio Priore  Ma- 
fcarellx, Mathematicarum  in  almo  Bononienfi  Archigymnafio primario  Pro- 
feirote.&Congregationis  noftr*  sacerdote  elaboratum , cum  nobis  con. 
liet  nihil  contra  fidem , aut  bonos  mores  continere,  vt  publici  luris  effici 

poffit,  feruatisfc^uandis, facultatem  concedimus.  . . - n 

Dat.Bonon.  ex  Conuentu  nollr»  Refidenti*  SS. Hieronymi,  & EuKa- 
thij . Die  ij.Menfis  Augufti . Anni 

V 

F fex  hifce  Geometricis  Exercitationibus  Do^iiffimi.Sf  Eruditiffimi  Vi- 
1 J ri  in  omnrbus  Mathematicis  Admodum  Rcuer.  Patris  Bonaueonu 
rx  1 aualcrii  ego  infraferiptus  Reuifor  deputatus  ab  Emineotifs.D.Cardinah  . 
Ludouifio  Arehiepifeopo  , hoc  mihi  dicendum  fuppetit  eas  efle  omni  admi- 
ratione , eclandc  digniffimas  ,quxtngens  nonmodo  Auftori  vt  reliqua ems 
opera,  fcd  etiam  Archigymnalio  Bononienfi  decus  fint  alaturx  , quibus 
etiam  lypis  comiffis,  plurimum  vtilitaus  vmuerfx  literarix  Rcipublicf  accef- 

furum  effe  exiilimo . . i ^ h 

Ouidius  Montalbanns  Philof.  & Med.DoCt.  Colleg. 

Cc  mathemacteusin  Archigyin.  Bonon.  Ordinaiius, 

\ 

V.D.Alexius  ledefma  Cleric.  Rcgul.  S.  Pauli  i & in  MetropoL  Bonon. 
Pxnitcnt  pro  eodem  Eminentiis. 

Vidi:  F.Io.Riccius pro  ■Reuerendiffimo  P.Inquifit.  Bonon.  I.ibrum  /cui  ti- 
tulus ell.  ixtrcitAtionts  Cr«/»rrr/ra,ab exiniio  Viro  Adinod.R.P.F.Bunauen- 
turat  auakrio,  in  Archig)’innafio  Bononienfi  Mathematicarum  ProfelTore  , 
opus  prtreeptoris  difcipulus,&  tanquani  xterna memoria  vtprxlo  commi- 
taiur  dignum  ceufet. 

\mfrimMtHr  . 

• 

F.  Ludouicus  Maria  Calchus  Magifter  , & Vicarius  Generalis  SaniU  Of. 
fiti]  Bononix . 

4 
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